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Efolve mexus, tolle repagula,
Adftri@a certo limite Quantitas,
Qua Te coar@ant terminorum
Contere hiberior catenas:

Attende vaftos, quos tibi nunc finus
Contra&a nullis finibus Area
Recludit , immenfis datura
Planitiem fpatiis capacem.

Quondam proterva fronte quibuslibet
Geometrarum nifibus obftitit,
Proportionis, Calculique
Impatiens tolerare frznum;

Sed, Arte GRANDI, jam nihil intereft,
Seu limes arétas ambiat undique
Extenfiones, five nullam
Obtineant {patia ampla metam.

Parent iifdem Legibus omnia,
Progreflus idem, par ratio datur,
Refpectus unus fingulorum ,
Maxima quo minimis cohzrent,

Magis flupendum eft, quod fimilis tenor
Proportionum regnat in omnibus
Vel fumme , & infinitd parvis

Particulis , quibus auéta crefcie,

Dato minori tempore quolibet ,
Ex ordinatz fluxibus Area;
Sed amplius miranda longd
Partibus his elementa rarfus

Minora, & iftis quz fimili modo
Adhuc minores particulz fluunt,
Nec limitems Natwra novir,
Lumen ut Angligenum notavit.

Non
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Ubique fummus, nec {uperabilis,
Sed unus tp{um Te fuperas, viaok
Geomstrarum quaondo calcas,

Tot variis methodis abmndans.

| Quafita quis Te folvere. mpiar
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- Poeticum Przludium.
sffeoferientiesefiese

gldq\nd finitum tranfcendit, [ 1]& undique certo
‘Se eircumfcribi imite non patitur,

Vlfun\x] erat et noftram pariter tranfcendere mentem
irefque humani luferat ingenii. ’

Aufus [ 2] driftoteles , aufus( o
/5 3) Plato , cun&ta Sophorus;
Turba [4] hocimmenfum eft traiicere aufa ‘?gdo::;:;

NOTE) Cum
Ut lucem aliqua) 1ters
. = quam niater:a pey ~1ev 1T
&abils, conciliarem., explanationem cjus “h_;’m,’f;c; ?2/1:?‘0 T8y a2 Mufis pend iy
o Amicorum confilta per e ‘_ 15 notis fubdere gt o
habéat Pnztermr'/ite Plrfuaﬁ,"f qut focus faciondum dvxersy sf" ""I‘:’o‘zr{'".”n Jut
Hiflori ;nz ené :m?;, ‘f faque (1) Infinstum cusufvis generis b it ;11 '«v‘“” n{(“'f“;”
B 2 pen ver(amhoe carmine complethor . Nlud ¢ < RTeligo y ernfque
codere pideretur explicandum fibs fumpfit (1) Arift t ]' > .‘”1”2’1’ noftrns captum ex
14. esus nctitram ad Phyficar ; oteles mn lib, 3. phyfl af N
. am pertinere | ¢9° te o W[« Alevens text
atd ack N . P ; s O text, 15. ipfiaes nat: AT
st acurate philofophiam tradiderant, confideratam fu ﬁ/ Ty e ab vnibus
mis 4 (3) Platone, gquen text. 27, narrat |, duo In;i e aflirmans o atque in pri:
v : quafi recentioribus Mathomaticis PV’M’I‘]‘.CTI[‘ ;1;1;1}(;,';;;{7:3, Magnum, & Par-
SArVa exeest T N s iy 2 inhnite masc N
¥ sitarunt . Omiies demigue Phulofophi Scholafticr ( nasng & nfiniee
4) e Ininita difpu-
rare



2 Poeticum

Cum fcopulis(5) luétata diti , fzvifque procellis,
Irruit adverfis obvia turbinibus;

Sed tum:da imbelles lafTavit ut unda lacertos,
Virtbus effraclis , vertere cogit iter.

Qui contra obfiftunt, hos gurgitis ampla. vorago,
Syrubus alhdens offa, caputque, rapit;

At pauci hinc reduces, tenuere ubs lictoris oram,
Inftabiles, greflu fpe labante, ruunt;

Nec nift tricarum (6) male olentes demque fpumas,

~Inflatis. buccis , quifguiliafque vomune: -

Non numerare finus, non:explorare profundum
Plumbo,non fines polle notare datum eft.

Subrogat hifce fuos divina Mathesis (7) alumnos,
Er defperatum fortior urget opus..

Tuque Syracufiz tutela, & gloria gents

. Antevolas alios, ingentofe 8] Semexc. oo -

Afluetus valtam numere comprendere (g) arenam,
Non modo quz ficulo lntore fparfa jacet,

Sed maris, & terre, ftellarum, & tonus orbis: .
Implerent quotquot grana mibuza. fraum,

Quamvis erat fpatio contermina fine carents .
Congcries , paucis non referenda notis :

Quam facile & pelagus, quoextenfio limitrs expers
Clauditur , ingre(fus ducis in alta ratem !

Non
tave agerell | ob grawvifimas , quibus invelvitur  dificuftess (sY bic allegorice expre(-
fas, quid profecerint | e queos frilus (6) demmns inde votulorint | notins eff , quim
hbic exponi apertius conveniat . Mathematici (7} ergo Philofoph:s fubffituts ad Infni-
22 comtemplationem | primufque [8] Archimedes Syraeufivs boc vadum tentawit, (o)
aur multitndiner arcnularum , tetam firmamentt etiam Pytbago:r’(i capacitatent.

smaplentium | inlibeo | crer titnelis ot Avemarius, comprtavit, us Geler: Regt prba-
. ret,

Przludium. 3

Non brevia, & cautes, non acroceraunia terrent ,
Non venti,aut nymbi, aut monftra moranturiter.

Sed noftris fubducta oculis vix inclyta puppis
Metam omnem excedens, invia queque {ecat ,

Cum {ubito emergit fcopulorum immenfa propago,
Quadrupla queis ratio, ( 10)forma tricufpiserat.

Hic magnus Geometra jubet confiftere: & ultra
Quid properamus ? ait: Sat mihi cunéta patent.

Jam video inpumeros , quotquot fine fine quadrantes
Succrefcunt primo, limitem habere fu1 5

Nam triquetri feries erit omnis {11] epitrita primi:
Inde parabolici eft area [12] nota loci

Portum igitur vi€tor repetit, radioque magiftro,
Tant operis certa 1n littore figna notat.

Proximus huic, longo fed temporis intervallo,
Ingreditur vaftum jam (13) Galileus iters

Expedienfque Tubum (14), quo tot portenta retexit,
Uno Infinitum profpicit intuitu.

Scrutatur numeros, (1 5) quotquot mens fingere pollet,
Hlorum varios comparat inde gradus.

Radicefque [16] omnes, quadrata, cubofque recenfens,
Nunc toudem (17), nuncfe plura videre patat s

Nam
reb , numerum avenarwom Syracufii littoris infinitum non eTe, (13} Persd infoisran;
Jeriem triangulorum in quadrupla vatione decrefeentinm quam feriey {Piculidy;
Jeopulorums , eandem vatronem obfervantinm boc loco exprivait | confiderat Arihimse..
des lib. de Quadr. Parabols prop. X X1 eamgque offe offendit [1 ) fesquitertinm
prims trianguli , inde (11) quadraturam parakola determinans | co quod 1n };'m;jnn
sriangulorum, quadrupla ratone decrefcentium s mfinitam feriem re:ologiyr. (132)
Pofl XVIIL facula Galilaus Galilar Nobilis Florentinus Academicns Lynceys | M.
Etbruria Philofopbus et Mathematicus (14) optici tubs | quo tam multa pr:/’:}; ri3cs-
gruta [pettacula in celo detexit , wventione celeberrinmy (1 ) omues poffibiles numc-
ros infinitos contemplatus off dial. 1. de nova Seientiz (16) qrearens | num plures in
illss fiot vadices y an quadrata, vel tu'r. Nam {17) ex wma parte votiders vrdentrr,
' Az ex



Poeticum

Nam cuivis numero (18 ) fuus eft cubus,atque quadrata
Cuique fuum parih lege referre potes;

Rara fed 1n numeris | 19) quadrorum turma , cuborum
Rarior occurfus, non totidem efle finit.

Ergo anceps animi Vir Lynceus hzret, (20)in Uno
Queerat, an in Multis quod fine fine vocant;

Unum etenim [ 2 1] fibimet radix , cubus ,atq; quadrata,
Claudit incxaufto nomina cunéta finu.

Ambigit et ttulos (22) Lquum, Magufque , Minufque
Immenfo in numero , aut mole , tenere locum.

Hos tamen evadit {copulos qui [23] poft Galilet
Signa, brevi cymba , pone legebat iter,

Ex infectilibus (24) componere cunéta elementis -
Arte (25) Cavallerms nobiltore potens. .

Huic licet | 26] innumeris fint corpora confita plans,
Plana infinitis confata lineolss,,

Ipfe figurarum [27] plana omnia comparat , omnem

~ Reétam hujus, re¢tis omnibus alterius 5

Quin et ubi innumeras (28) aperit progreflio partes,

Continuo feriem diminuente logo:,
Non..

ex alia non totidem: (18] primum [uadet perperi.c corve[pondentis crinfois N idT
eum (uo quadrato wel cubo, (10) [ecundur cvincir ohforvativ, quibd opmer wroner:
funt radices, non omnes very quadrati funt | ant cubici | quovis tante snsior o 1i:
equentia, quantd masis ab unitate ad altiores wumeros afcendiiznr : Exbins dehes
tat Galilaus (20) annon , potiulquim in-Multitudine | quarends fit- Infinits 2bens.s
b \Umm{‘ (21) qua fibimet quadratuns , cubus | et quslihet [ zpﬁ.uf pottias ol |
-;"’0 fulpicatur (12) titulos agualis | ¢ ingguil's nen habere locums., ubi [ermo fi
1;.1;’5""’,‘" (22) Pofl veftigia Galilai , qui methais Ludvoifibitinm [peeimen dodor gt
f 1l o ity ubi de cylindro per bemifpherivn excazato, et Divl, 3. 1 comparation:
e L g L o it s oo 1)
[26] folida e i'lﬁ{ﬂ;;?r fu -:’;_‘ (l’s) BOlquntura'(,:1\'.11.1"::'1113 _M:.:!'m{.znrn/n squeliels
ponat taner (23] dwu“g;nf”?“a;_?.‘rJ‘blt{Pc'ﬁa?: L; ifiritic lineis contextas [zp-
ve .y 0mnia fimul dlang in /bli‘:i m zx“\ 1 x‘ 1.11 ur:"'ur. ,.'_i:!lrdf forp:i:bur alterius cnnﬂ'_"-
ror (28) I”ﬁfni:{\; tormines ‘_;’ CF oot Bnecs ,/"{" rficicous comparans . Infi-
i APL33040 ASorelcoiton, HCAUNY [ yoations qu..ﬂr"l}«'.l

(29) ut

Prxludiiam. 3
Nonmodo ¢t quadruplaeft (29) Siculiue doétrma Ma-
Prodidit, at quevis regnetin hisratio, [ giftn
Ad certosfemper docuis reftringere fines, (39)
Notaque congertes integra facta fuic. .,
Flexilibus retis (3 1) 1d Forrscellius-{ 32) ,inde . ., - 7y
Gregorius [ 33 variis.expofuere modis., =
Quodque fidé fuperat , folidum (34] priozillerotundg,
.. Infinita aciés cujus hyperbolica eft,. < .

Mole-fua oftendis: finito xquale(3’5) cylindro; 7. -

Quisa censro ad folidi pertiniet ulque bafim.
Inde alii (36) innumeras planas, folida{que figuras
[Slustus{ 37) hosinter, (38) Craigius, (3 9) Hugentus}
Quamvis in imenfum quevis fe extenderet axem,,
. «Ad; certi fpatil figna venirg jubent, R
J ur-

(20) et diditm Avchimedes offendit loc. cit, fedin qualiber geometyica progreffiome proce-
derent, idem Cavallerius (apud Torricell, De Disnénf. Parab. Scbol poft Lemam. X XV11.)

i unam fumman (30) colligere docust , quam demonflrat aqualem tertia proportio-

nali poft primam differentian , G primam-magnitudinem . 1d verd ( 31) per ﬂe:f{linm
rearum [ibi alternating. parallellarim triangulo infrripta elegantius probavit idem
(31) Evangelifta Torricellius Faventinus M. D. Ethruria Mﬂtbemiztiru:j[ub an-
yium MDCXLIV, quod et' aliis modis exibuit' Gregorlus. & 8iVincentio. Soc.Jefu an-
20 MDCX LVIL, lib. 2. De Circuli Quadratura . (34) Jucundum wvero , ac pene tum.
remporss. ineredibile [pectaculiom Geometris prabuit Torvicellius , Solidum nempe acu-
tum byperbolicuns infinité longum , ab byperbola circa afymptoton converfa genitum,
quod (35) oflerndit aquale finito- cylindro cidems- bafi adiacent: , [uaque altitudine ad
ufque centrwm hyperbola extenfo, quem gignit re€tangulum afymptotico fpatio inferi-
ptum in eaden converfiome, (35) Alii deinceps, poft Terricellium., figuras infinatd
longas , tam planas, quam folidas metirs aufi funt , quos longum cffet enumerare,
Ut funt I{zac Barrovius iz let. Geom, Joannes Ceva in Geometrin: Motues-, Petrus
Nicol1s Soc, Jefu In Excrciti Geametr, Antonius Lalovera Soc. Jefu De Cycloide
Fetrus Fermat Opufr. pofthum. Jacobus Gregorius in Geometrig part, ummverf, Da-
vid Grezorins in Exe ¢. Geom, Georgius Cheynzus. ix Method. Eluxionum 'c. tres
autem [vlos carmunis opportunitias exprimere coneeffit 4 (37) Renatum Francifcum,
Slufium in Mrfeellan.(38) Joannem Craigium 1n.metbod. quadrands figur.(39) Chri-
ftianum Hugenium , a guo et Ciffoidis Dioclea. dimenfionem babemus apud VVak
lifium 1 Schols prop, X X 1X. cap, V. Mechanica, &* Spatis Lagarithmici menfuram
ad calcem Diatriba de caufz gravit. indicatam , quam nos in Hugenianis , cum ex-

sunficne ad Logartthmicas altiorn graduum, G muliis id genus aliis, dem?nﬂrd-
TinIus



6 . Poeticum
‘Rurfus arithmeticas feries quoque Adengobus (40) offert,
Quarum fints abeft , mtegra fumma datur;
Unum ubt-dividitari(41) cuné%is quadrifve, cubifve,
‘Owmmbus aut -planis:; aut fohdis numeris ;
‘Quamlibet excedit fed tunc progreflio metam, -
- Curatio (42) harmotticaeft;que fua membea fecat.
Altitis at penetrans pelagi tam grandis aby(Tum
Auctor inexhauf¥e [43] ¥Valhs -Arishmeticz
ExInfimti{43] PLUSQUAM - INFINFF A irecenfer,
- Et gradinsin fevies fupputat innumerasy -
Nafticur Kine varius réruth ordo (4%) fine curentum,
~ Horret inaceeflas rhens {tupefatta was. -
Nec fatis : in fumme exigts dicritmina (46) Newtdn
Ferme eadem repent, (47) Lesonstiafque ﬁmltlJ]s
g le

wimnrs . (40) Sinsile quid in fratlionibus numericis infinitis exhibuit Petrus Mengolus
Bononienfis sn Quadratwris aritbmetscis, earum [woimam acruraté colligens , & fini-
sam effe aftendens 5 (41) quotses unitas deneminatur , vel omnibus numeris qua-
Aratic, ut .L — oy e [ qug feries minor of X ¥ wel omnibus cubis , ur
. 4 9 33 35 v 4
T Y 1

Myl Lre. (gua minar inventtur -% ) el emuibus planis numeris o ex du-
%7 64

8
. . . 3 r 1 1 .
i ducrum quarsmvis Praximorum genstis o ut w o Gre. ( qua pracife
2 Iz o]

aquatur 1. ) el omnibus Solvdis ex Anitu guovumvis trium fibi fucccdentium pro-

1 1 1 . b 4 . . .

dulliy , ut ot @rc. ( qua pracisé adaquas —— ) At vero infinitam effe fum-

o 11
mam oflendens 5 [42] ubi progreffone barmonica fraliones d:crrf:unt , Ht -;-' -?o

r 1 . :
"': -;-‘ G'c. At (42) Joannes VVallis Geom. Profeffor Savilianus Oxonii in Arith.
metica Infinitorum (44) Spatia Plufquam - Infinita etiam commensorat prof.104. &
105. qua feilicet infinitics fuperant areas jam infinitas ; unde (43) patet , codemr.
Jure [patiarur(us infinities maujora iifdemmer plufguam infinitis excogitari pofie ,@
adf{ut' alm,‘ a quibus bge ipfa rurfus infinsties [uperentur, (o ita deinceps fine limite
ad alia alriovis ordinis infimita pregrodiemdo . Similiter (46) Ifaac Nevton Eques
‘Aur,‘an.xs envidem. progrefium in Infinieé parvis proponit ,quibus alix infinities mine-
ra fint saFque ita porro, e novit matura limtern , w 1pe ait in Schol, Lemons. X1
Juorumr Principiorum Mathem. Philof. Et fimile quid (47) Godefridus G“iglielmus

Le:b-

Przludium. 7
Ille tarnen fluxus [48] vocat , & momanta fluentum
Quantorum punétis (49) indicat impofitis;
Quartam hic (y0) litterulam adiiciens ad fymbolarerd,
Queis differre videt proxima quaque, notat.

Naturz hinc feareta: patent (5 1) myftena werigue,. - ¢
~Majus etz paruis maxima lumen habent, -
Namgque Catemaruro{ § 2}flexus , & Elafimatis (53) arcity
. Quemve fisum pandant (54) turgida Vela nous:
Semita qna:rgmyiumlrlz.[s, ;ﬂfochroua»l%onte;cadcn;@,
o Bt Ay y Brachyflochronas difcimus. inde; vias.
Prodit, & hinc: (§7) varii moderatrix Regula motus,. -
- Et vinr{y 8 ) centrifugi ( 9) centripetamq; regens :
Nec latec illa dies, (60) breviora crepufcula cui funt',
Nec ,minimi obfiftat cui mare ,{6 1] forma ratis ;

B 481 Fluioncs wose o Mmoo meeni i meiates infini e

crementa quantitatum , quas Fluentes, rdeft continua fuccefffona crefcentes, aut de-
crefcentes concipit : eafque fluxiones (40) punito ad res fluentis fymbolum. fuperima

pofita delignat, wt K fluens fit xvel y , fluxiones earum fint x & y. At Leibnitzius
(50) addit litteram ‘quartam,(eu charafferiflicam d, nam bas particulas infinit2 pav.
was Differentias wocat yitaque ijfarum x , & y differentia notantur per dx, @&
dy ; guin crif¥eviovesfTascionnns flixrones diuplici punfle impofito per- x & ¥ indi-
cat ille, per genatum d exprowic ifte, we dd x, dd y; stque sta multiplicando pun-
iz, vel caralleviticam swtere quantitates infinite parva gltiorum graduum des
notantur (51) Multa bine Phyficomatbematica Problemata , Veterum Methodo imper.
vix, foluta funt : Nempe (51) Curva Catenaria,.feu funicularia , quam catena fuf~
penfa emaulantur | (33) Curos Ellaftica-guam lamina Elaterum fe ovolwentium de..

donant | (5g) Crrva Velaria, in quam twmida vela fimuantur, (35) Curvalfochroe

na per guam grave Aefoovidens aqwaditer, aquali tempore , ad datum punitum uc
cedit (55) Curoa Brachyftochrewa, five celerrimi defcenfus gravium ex datopun-
Fo-ad Aatum punlum-; Itens(s7) Regule motuum, utcungue vario velocitatis i
reenento, aut deeremiento procedentium , (58) Leges quogue Vis centrifu Z 4 hoc pﬁ'
conaties 3 contro yveeedendi in quatihet curva , quam mobile defcribat , {591 Vis
centripetx five impetus urgentis mobile in aliquod centrum , guacungue proportione
st (rpponatur 1 acceffu y ant receffu a tali centro (gquarmm virium utmmquf
senerals nomine Virium centraliam comsprebendit Cl. Varignonius in A3is Acade-
w218 Regig o ubi praclirs multa de bis, (o de motuwm Regalis oftendit ). [60] Dies
gusans revi [ Minimu crepnfeuli determimata , itemque (61) figura Navi-.
. gt
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yvarumaque licet (6 2) menfuras nofle; (6 3) recurfus,
Cu;:ﬁ:ﬁ?,ws)C(')ta&us,'ess)Of c ula,m)C’ent.ra 58 Focos.
Signaque in his radiiqug lambant (69) caqﬁ}cg, dumlux
Swe refraéta fubie, ﬁvg reflexa redits -
-unque bafi {ubnixa figura rotetur, ~ -7
. qua?asg ignat punétum mobile {70] Cycloidass
Tam quz (% evoluens, [71] poft fe veftigia linquat,,.
" Dim curva amplexus deferit qgﬁia f;;xos:
Et quidquid (72) Bernullsadum par no le fratrum,
Ee qu 3?{7 gHo [pitalius , (74) T fcbyrnbussus, [7:5 ] Faam‘
Inferaere tuis ,'ccleberrima (76) Lypfia,in Aéss, ..
1 Puny ' methodi lluftrant .degmata prima nova.
Linitis expertum quantorum Analyfta (77) repugnat
L2 Sed ‘Nieawuentitms jnec fatis ita 'p.robat.s . ‘
Omme eteni aagmentd (78 etgradud difcrimina quedgs
Ex Infinito reiicienda putat ; Re.
| | fluido moveantur (61) Curva-

dimenfio'(63) Pundlta rever-
’f’:{cﬂ; par{;r s u?'tdc wvenerant (64)

S 7 ; in eodem
277 Minima refiftentiz inter omniz , gia mhenfaru
mm re@ificatio., €5 arearum ab 115 compreben foh A
fionum , jn quibus curva aliqual Tetorguenial I “Tangentes cufuf[vis curve ima-
Flexus ’contrarii, ubi & concavis convVexe fiunt (65) 1 dgdntum Y evitans curve in-
ginabilis [66] Citculi ofculantes , ideff maximi, qdm “b' offunt ope filorum 5 (68)
éf{"‘b; ofint. (67)Centra varia , ex quibus curve forn P(6 ) Curve Caufticx five
“}’olci t’;:m'r'r;dz'mﬁbt!n 5 tum lineares earund;’m :ru;m:t:::; ;ua: feilocat sidems va-
; ; y ¢ s yadiorum lucis prog > . .
e ‘reflexione , five ex refrattrone ra ) J A
dir P{ZP"”‘i ‘,‘"’é’“’” - (70) Cycloides oria ex quavis cury civcunpleitentis , more
yotata'; s (71) Curvg ex Evolutione fili aliam “‘"’“mmi fratves , ilie Chro
Hi‘?"”;?”O generats &re.[72]) Joannes, é'~]aCObu’ Bernon Guglielmus Francil-
ren, bie Bafilea Mathem. Profefloves longé elariffims « (73) Gng ol
ringR'y bi¢: Bafilea Mathew: Profefic O bod i mfindte. parvoriom precis
cus Marehio de Holpitalio tnfigss oo B enfridus V V altherus de Tchy -
r dnlofi Pes mfimnient petits dluflrazit(74) Ehrenfridus : e
fhaiién Larsi ¢, audtor Medicing mentis (o corporis , atg
!f‘h?“‘iénj‘c{dmr)./mny }l‘;{,lztl,-mrm!:cur, a D e De Duilliers (16) AL
gentium Vitrorian Canilicorwem mvcutm‘;‘[?ﬂ b -“bh”m ot quibuss alia complurs
Eruditorum Lypfiz ab auno 1681, & dernccps p >

bu nentie ‘| z N cod-
rr T 21320 22LEIUS 4 CHIZ ])L’(L?r‘)’llb BL
C pertinentia ovcurrunt , qus , brevrtat: ﬂuntn 28 5 OW N

g & c rdus.
dulta , commendande methodi bujus pretia, abundé. fufficrant (77) At Bernardi

Nie ventut s A, ig 2 DCVe 1 I/ 3 A1~
{ ntiit 17 ) g . cdeia banc wlierierim i 18]
en 1 l;!!{»{fl Inﬁmto ums anng MDCVC. enu

. fo
A : . 2 : r~8) N Infine widprams aeds pofle ve
1 arved prggrapups veiictt G dmtrebar 03%) Nawe Infintto quidpram }k:/:t‘-
é

Prxludium,. 9
R erum etd minima (79) admittit,quz prima vocancur,
(80 Decrementa fed his ulteriora negat.
At ta (81) Antennorex mox Palladis ornamentuns R
[82] Hermanse huic caule porrigis ultor opem,
Ex repetita (83) Viri eximii argumenta refellens
- Magna et Parva[8 4)omnes cogis habere gradus.
Solas)Varsgnoniiz PLUSQUAM-INFINIT A moratur,
Quz fpatus tribuit FVallis hyperbolicis.
llleetenim (86) ablurd quidda, atqueaffine Chymere
Sub tam magnifica voce latere purat.
Tu quoque derides nomen tam grande (97 ) Paventr,
Et Geometrarum @ clafle {39 valere jubes.
Si tamen afpirer caeptis fortuna fecundis ,
Et regat hac trepidum lubrica arena pedem,
Dogmata %8 9} ¥Vallshi per me inconcufsa manebunt,
Stabit hyperbolicis [go) multiplus ordo locis.
Parvorum tamen omne genus,[q 1] variafque deinceps
Magnorum clafles,ante referre Juvat, Fon-

Zat , ac quadratum , cubum , caterofque gradus Infiniti numers refpuir (79¥ wumb.,
confequenter , primas quidem differentias , [eu partes infinitefimas prinei gradus
admittit | fed (80) ulteriorem differentiationem , ideft fecundas, ac tertizs diffe-
rentias procul ablegandas cenfet. A (81) qui nunc Urbis Patzvine ab sutennore
fundare Cathedram Mathematican: moderatur (82) Jacobus Hermannus Bifileentis,
variis geometricis Speciminibus in Afis Lypfie , € in Epbemeridibus Parifienfibus,
fuo merito | celebratus | calculy infinitelimalis canfam uhtus et | dor (837 hibro, ad
verfur Confiderationcs fecundas Niczuentytii , anno 1700 Bafilea promu’ssio, (84)
ad omnem dignitatem evehi poffe tum infinite magnas , tum infnit® paroar giear.
titates oftendit o (85) Scrupulum tamcn iniecere D). Varignonio Spar:z Plafjuam,
Infinita, gue YVallifius inter hiperholas altioris gradus agnovit; bee fiquiden (86) nef-
croquid - comtradittonis involvere Varignonius credidit : Un plus que mfnt , inquit
i1 monumentis Acad, Regie anni 1906, m’ a toujour parn’ renferimer une contra-
diftion (87) Sed’ et D. Parent part. 3. Difguif. Phyl. & Mather  novam bane
Plufquam Infimitorum denominztionen 3 Geometris exulare cupit : caly etant’, adjeil
nos-plus qu’ Infinis . Deo tamen auflice (8¢} Dorimam VVallifi boc in propofita win-
dicandam (ufcipiemus @ [90] multiplicem illum Infinitorem ordinem in ipfis by-
perbolis, quas VVallifius confideravit, neceflario adwmittendum demenfirabimus : at-
que bic precipuus erit noftra busus trafaionss feopus, (o1) tametfi,2d ubericrem Jeren-
tam , multo generaling hoc ipfum argumentum De Infinitis Infinitozum , & Infinitd
Par-
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Fonubus (92) & propriis fluat ut tam nobile Verum,
Atque hauftu recreet liberiore fitim.,

Hinc lux (93] uberior, vis firmior, amplior ufus
Accedit methodis, prelidiumque novis.

Nec jam defpicies , (94) quod tangens fuppleatarcus,
Aut curvz areolz Zonula retta vicem,

Et laterum innumera ferie (95) polygonon habebis,

Flexa ubi continuum linea ducit iter :
Plurimaque (96) in Phyficis rerum miracula difces,
Invenient certam jam paradoxa fidem:
Totii Animal minimi ut tegit oviangufta(977) cicatrix,
Integra ut exiguo in femine Planta latet.
Explicat implicitas (98)tantum generatio partes.,
Auétio diftendit, perficit, ornat opus:
Nec, que fuccedunt prifcis.[99] nova femina, terrent,
Dum renovant frutus tempus in omne fuos.
Nam fumme exiguis.( 10o) fine fine minora, per omnes,
Ad fenfum veniunt, ducta fubinde gradus.
Increpat infueti fed Apollo carminis aufum,
Noftra jubens, pofita, fumere figna, chely.

Parvorum Ordinibus werfare, (01) & ipfos busus doffrina fontes aperire curbiviis |
(03) ad novas methodos illustrandas, o confirmandas. (94) Liccbit deinceps arcum Prifie
nite parvum pro velta cjus tangente [umere , & curvariz (o5) quadrilinea mfinité parvy
datitudinis pro vetangulis incxiptis , aut circumferiptis compuaare . ipfalgue curvis pro
(96) polygonis infinitorum numero laterum (ummt exiguoriom bibere (1t Galilaus , ante
omnes de Circulo boc propofuit ) « Multa etid (07) quein Philofephia paradoxa videban-
turcredibilia fient,ut Animalis in Ovo, Gy Planta in Semine preexifientia cum omnibus.
organicis partibus , qua (08) evolvantur dumtaxai per generatsonem , & per nutritio-
sem amplientur. (00) Nec terrere nos debet (eminum, 0o frultunm, guovis annoprodenn=
tium , maultiplicitas: Nam (100) admillis variis infinite parvornm ordinibus  concipere
PpoTumus, onnia 192 femine contenta ex uno ad alium gradun: fubinde promo'mn' DUt Bens~
pe afum ad fenfibilonz magnitudinem perventunt qua crzrt i primo gradu infinit parvi-
vatis, fuccedant 3l hunc primum gradum qiea erint in [ecundo, G ud fecundii que erant
i teriio %y fic deincebs . Quod walet eteam de Plantrdis s que in feminnlis prinzo fenzine
“’"f-""ft'f Latert cum (1is fn\ﬁrziticr adbuc minovebies [Ziinnlis y contiventilus plantulss
Arasinfinities mmoves arque ita in infinituny. EX-
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CONTROVERSIA

- Cirea magnitudines Plufquam - i:ﬁnitd: s que prafentis
trallatus edstsoms prabus occafionem .

PSS S
SRR R

Eleberrima eft fpatiorum plufquam infi-
nitorum , quz in hyperbolis altiorum.»
graduum fupra Apollonianam, ad alte-
tam af{ymptoton remanent ,confideratio.
Hanc denominationem illis inditam vo-
luit ante omnes alios Cl. VVallilius Arst).
met. Infinit. prop. 104. 105. &'c. & 11 Me-
eban. cap. 4. prop. 7. Quod ipflum & nos, Hugenian. cap. 4.
». 12. ab eodem VVallifio optime obfervatum tradidimus,
& poteft ex his, quz sbedemn cap. 8. #. 11. generatim often-
dimus, facillime¢ demonftrari.

Ba Ni-
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Nimirum ex ibi di&tis patet , qudd fi inter afy mptotos
A C, C B fit hyperbola Apolloniana A g D G B, cujus
rempe ea {it propriefas, ut ratio quarumvis ordinatarum
DK, GE, fit zqualis rationi abfciffarum 2 centro reci-
proct fumptarumEC,CK,
erit {patium poft quamiber A Aq‘ M — G
i

ordinatam D K, afympto- -
to KB, & curva DGB in-A
definit® produdtis interjec-
tum, magnitudinis abfolu-
t¢ infinitz , quippe quz ad
infcriptum parallelogram.
mumCKDNeritutrado,
qug¢ ratio et infinit® magna,
{)eu major qualibet affigna-
ili.

Sin autem talis hyperbola
AhIDLHB iifdem afym=
ptotis per idem pan&um D
infcribatur | cujus ordinata-
rum D K, H E ratio Gt duplicata ratienis abfciffarum reci-
‘proce fumptarum EC, CK: nempe cujus ordinatz (int ut
quadrata di&arum diltantiari rectproee accepta : tunc fpa-
tium poft ordinatam K D , afymptoto K B ,et carva DHB
ad partes B infinite produchs interiedtum , precist £qua-
bitur eidem paralielogrammo CKD N, quippe ad illud
erit ut 1 ad 1. Etfi ordimatarum ratio recsproc ratro-
nis abfcifsarum triplicata foret, adedut illx harum cubis
¢ contrario refponderent , haberetur hypeibolicum fpa-
tium poft ordinatam K D fimiliter ad partes B in infini-
- tumexcarrens, fubdapla ejufdem parallelogrammi GKDN.
Arque ubi ordinatarum ratio reciprocx abfcdsarum ratio-
Nz quadruplicata foret, prodiret {fpatium illud hypribos
licum fubtriplum hujus parallelcgrammi , atque ita n re-
hquis procedendo. Adeo

Controverfiz. 1

Adeout generatim fi ratio ordinatarum fit ad recipro-
cam rationem abfciffarum, ut x ad y ( vel, quod eddem’

redit, fi ordinatarum poteftates , ab exponcntc y denumi-
natz , refpondeant reciproce poteftatibus abfcifsarum ab

exponente x indicatis ) femper fpatium hyperbolicum poft
unam ordinatam ; afymptoto et curvz in infinitum pro-

‘dudis interieftum | reperiatur effe ad infcriptum paralle-

logrammum , 1t yadx—y: Sic enim in prima Hyperbo.
1a Apolloniana, abi utraque ratio, tam ordinatarum ,qua
seciproca abfcifsarum, zquatur,adeoque gad'x et ut s ad 1,
erit {fpatium hyperbolicum ad parallelogrammum ;, ut

adz -1, fiveut 1ado . In fecunda byperbola, in qua.

ima ratio eft duplicata fecund, fiet x» ad y ut 2 ad 1,
g proinde ratio fpatii hyperbolici ad parzilelogrammum,
ut t ad 21 fveut 1 ad 1. Ubi verd prima ratiofit tri.
plicats fecondz , aded ut y manente 1, x evadat 3 ,erit
dpatium ad parallelogrammam ut 1 ad 3 — 1, five ut « ad
a2, atomee 304 -deinceps.. : I LR

¢ cim hec lex femper obtimeat , utpotd funda.
ta in ratione {ubtangentiom , qua fempar funt ad diflan.
tias ordomatarum a Centro, ut expopens: poteflatis ording
tarum y ad exponentom poteftatis abiciflarum « ( five ut
harum ratio ad rationem illarum ) per -diGa Hugeniano.
ram cap. 7. 1. 9. confequens eft, ut in hypecbolis AfDFB |
fi vicever(a ablcifsarum EC,, CK ratio-duplicata, autri-
plicata dueriv ceciproog: sationis ordimatarum KDv EF,

* utpote {i harvm quadrata, wel cubi &c. fint reeiproct ut

diftantix eatundem 3 commuai centro ( qued iaiddem-
met hypesbolis {upra confideratis evenit, fi. modd ad al-
teram afymptoton referantur, ut diftantiz in ordinatas,
& crdinatz in diffantias mutentur , adeoque y ad x fit ut
2 ad 1, vel ut 3 ad r, &c. etiam ratio hypesbolici {pa.
tii poft unam ex diftis ordinatis juzta fuam a{ymptoton,
cum 1pfa curva, infinie produttam extenfi , ad infcriptlum ,
paral-
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paiallelogrammum erit, utyad x — y hoc efturz adx — =
{ nempe ut 2 ad — 1, five ut 1 ad — —1-)5vel utzadix— 3

(ideft ut 3 ad — 2, five ut 1 ad —~ —) & fic de aliis; quz

ratio cim major fit ratione 1 ad o (ob confequens minus ,
quam o ) fitque 1 ad o ratio fimpliciter infinita, conftat
majorem rationem {patiorum ,.de quitus loquimur, ad in-

{cripta parallelogramma efle plufgnam snfinitane ; & ided -

dia fpatia mer1td 2 Cl. VValliio plu/quamsnfinits nomine
fuiffe appellata. _

Nuperrime tamen fcrupulum fuper his in Gallia {ub-
ortum intelleximus;; Nam anno 1700 D. Car1e sn metho-
do menfure. fuperficiernm Grc. [ed. 1. coroll. prop. 23. cUmo
intuliflet , fpaua hyperbolica , quorum 1ndex poteftatis
érdinatarum » fit minor unitate accepta pro exponente dife
tahtiarum a centro , ‘efle plufguam - iufinssa: in margine mo-
nuit, fe ita appellafle, ne 3 communi, & vulgan loquen.
di‘modo fecederet (cxterim 2 nonriemine opportunam rei
hujus explicationem ‘propediem expeQandam: ¢’ ¢f posr
parler le langage odinaire , que je me fers dumot de plus qu'in-
fini. Une perfonne dost mous donner anpremser jonr wn cclaircsffe-
mient-fur.ceste masiere .

Tam anno 1905 D. Parent in Difgusfis. Phyf. & Ma-
shews,: tom. 1. part.. 3. pag. 5 52. huncipfum locum D. Carré
ad cenfuram vocans, poftquam ejus calculum reformare,
aggreflus eft, noftrum hoc plufquam infinitorum genus,
per jocum , valere jubet: cela csans., adsen nos plus qu’ sufinss:
& velut zgre tulerit vel denominationem illam, quafi ww/-
£0 sfurpatam ;2 D. Carré indicari,quam , utcunque magni-
ficam , novam tamen, aut faltem inutilem efle fibi perfua-
det , hac fubdit : Marss gquelle neslsse tirerous nons de ces
grands &' ‘nowveans: termes , qu’ on nous downe pomr des teries
$riviaux ? ‘

- Tan-

| Controverfiz. 18
Tandem anno 1706 Cl. Varignonius exprefs¢ VVallia
fium hac in re fibi confutandum propofuit sz Monunm.
Phyf. & Mashem. Regie Academia Parifienfis dic tersia Fea
braaris eju{dem anni: Poftquam enim- retuliffet , laudatum
Scriptorem Anglum, dum fpatia, quz hyperbolis, & ipfa-
rum afymptotis interiiciuntur.,, ad menfuram vocat, ob
dimenfionem quorundam ex his fpatiis per negativas ma.
§nitudines expreflam , eadem plufguim snfinza credidile,
ubdit: ,, fibi magnitudinem  plufquam infinitam nefcio
3uid cnotradi@®ionis femper includere vifam fuifle ;- un-
e ad inquirendam myfterii, hujus  enodationem excita-
tum effe: atque omne myfterium- evanefcere debere confi-
dit, ubi oftenderit,, Authoris hujus exprefflionem pro {pa«
tio plufquam infinito, ne quidem {patio fimpliciter utcun«
que infinito competere , fed tantim finito, quod quidem.
fpatium ver? infinitum ad alteram partem-refiduum com.
pleat ; adedqne hyperbolas cum afymptotis fuis non com-
prehendere {patia plufquam infinita, ut Author ille con.
tendebat: atque hanc demum effe. explicationem-illam ,
quam-D. Carre in fuo Libro de Calculo integrali fuper
hac materia prodituram ( ante {ex annos fcilicet ) promi
ferat ,, En ejus verba, uti habentur in di@is Academiz
monumentis anni 1706. pag. 15. editionis Amftelzdamenfis.
Monfienr VVallss cherchant la wcfure des Efpaces renfermeg par
des byperboles , & lears afymptozes , & asant. tronvé pour I ex-
preffion ds guelques-ups de ces Efpaces des gravdenrs ncgativves
a cru gy’ dls ctosent plus- g%’ snfinss-. Mass comme un plas-qu’ ina
fint wi’ a tonjour pars venfermer une cantradition | cela w' a dé-
terminé a ehercher ke dénouement de co myftere, qui ceffera d en-
etre un | dés que §° anras fast osr que ce que cet Autenr prend.
pour I expreffron & an Efpace plus qu* infins | v ¢ft pas méme, -
celle &' un infins , mais fenlement d ny Efpace fivg, qus eSt'a U
wverszc le complement d un Efpace snfins ; &* qu’ -asufi les bypers:
bales, & lenrs afymptotes ne renferment posnt. & Efpaces plas:
qn' 18=
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ow” infinis , comme cet Antesr P a prevendn. Ceft 12 | eclasred]-
Jement qns a et prowsis dans le Liove de M. Carre far le Cal-
enl Imecegral . : ,
Hinc poft traditam do@rinam fuam de guantitatibus
negativis, non magnitudinem plufquam infinitam in hoc
yopofito denotantibus, fed prorfus fimtam ,ad partes ta-
men contrarias de more accipiendam;, concludit. ,, Tan-
tum abefle, ut hyperbolx altioris ordinis fupra Apolla-
nianam fpatium plufquam infinitum comprehendaut ,quod
potius iplius Apollonianz hyperbolx fpatium cenferi pof
fit mag's infinitwm: fpatio ab aliis comprehenfo, qmppes
illud-ex utraque parte , hoc verd ab-una dumtaxat parte
infinitem deprehenditur |, ait emm: D os F on voss ques
F efpace #C B G # ( Wyperbolz nimirum ordiarix n fo
penovi f gura ) dese étre infms di pars & & awtves & par come
sequent: plus_sufini | posr amfi dire que les précédens ACBBF A,
& ACBBH A (aharum nempe hypetbolatum ) ¢’ on,
wiens de wvase e P itve | quo par chicwn wn-cié. Donc st 5’ en
faus: Lien. gasks we fsiens plus g’ snfinss. o
Nos aotem CL. VWallifis de@rinam , & expreffonem.
vindic:ntes, oftepdemius , revera hyperbolas altiors erdi-
nis. fupra Apelionianam, ex una parte licet finitum fpa-
tium. comprehendane , ex alia tamen ufqueaded fpatium.
plafquam mfinitum continere, nr etiam infinities majus
fit {pavio abs -ApoNonizaa hyperbola contento : adedut
{parium Apolomianzhyperbele, licet utfaque ex parte,
jem infinitum ; quantumvis adhuc multiplicatumy, femper
minuas oftendatur quovis {patio ad unam afymptoti partem
ab almoribus ijlis hyperbolis contento, & qualibet etiam
aliquora ipfius: parte : ac demum ita comparari debere {pa-
tium infinicom hyperbolxz Apollonianz ad: ea fpatia, quz
ab altieribus comprehenduntur, vt quedam finitaquanti-
tas scb infinitam:, vel ut'e ad r. Ufque aded verum eft,
mea‘ﬂleufqumr;ihﬁn%a cenferi debere, & VVallifia-
nam

Controverfie. 17

nam illam denominationem , velut optimo fundamento
nixam {ubfiftere , meritoque adhuc ab omnibus efle reti-
nendam, , : :
Enimuerd hac ipfum, quod nos de fpatiisillis hyperbo.
licis demonftraturos recepimus , fufficere, atque illud uni
requiri, ut {patium quoddam plulquam infinitum habeatur
faflus e®@ AuGor Hiltoriz ejuldem Academiz Regix anni
1706 in huju{met controverfix enarratione , & Varigno-
nianz differtationis recenfione , optimé animadvertens :
» Plufquam infinitam nop cenferi magnitudinem ,que 3lia
infinita utcunque fit major , cUm infinitz magnitudines
Juxta quorumvis numerorum rationem, aliz alus ‘maiorcs:
aut minores effe poflint jabfque eo qudd ordinem infinito-
rum excedant , perinde ac finitz quantitates juxta quame
vis rationem auctz , vel imminutz , finitorum ordinem.
non tranfcendunt ; fed illas plufquam infinitas magnitu-
dines demum cenfendas, quz ab infinitorum ordine emer-
gentes , ad ordinem fuperiorem fuerint elevatz, ut acci-
dit finitis magnitudinibus, ubi ad ordinem infinitorum.,
tranfierint. ,, En ipfa eloquentiffima verba Hiftorici pra-
laudati pag. 60. Batavz editionis: Car ce g’ om momme ici
plus qu'snfini ce  cft pas ume grandeur infinse plus grande q% une
antre snfinie; les grandenrs snfinces pescvent étre plus grandes ‘on
plus petites les umes que les autres | felon sons les rapperts poﬁi:
bles des nombres, & cela fans fortsr de I ordre de | sufing jk,
meme gue les grandenrs finses ne [ortent pas de I' ordre du fni
poar wvarier ensr’ elles [elon tons ces rapporss . Mass ce qu’ on ¢n-
tend par des grandeurs plas gu’ anfinses | ce font des grandenrs qui
esant forsses de U ordre de I sufins doscvent s’ elerver & wn ordzc_,

upersenr , comm 2 . ,
{ 5rd:e de’l’ ’_”ﬁ'; f ont tes grandenrs finies lorfqu’ elles paffent a

Idipfum & AuQor Diarii Parifienfis ¢ (yp) s
- , (11411
Fclzmqm 1708, hanc hxﬁor;am ,& controv{rzam :eZe:le::'
repetit totidem pen verbis: deinde adiicit » Quad 6 pluf )
C 1 3 -

guam
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duam infinite magnitudines admittantur, ordo quidam.»
altior ipfomet nfinito erit excogitandus , atque inducen-
dum, non modd unum infinitum fimpliciter alio majus,
fed genus quoddam magnitudinum , quz Infiniti ordinem
pretergreflz ad {uperiorem ahum ordinem eleven'fur sy 54
ce , qu’ on appelle dans cet article Grandeurs plus qu infinies,
avos? léew , 11 fandroit reconnosire un ordre plus eleve que celus
de I infins | & admettre non pas fmplemeat un infins plwf» ,g"'fd
gw un antre , mass des Grandenss [ortses de [ ordre de I snfins
& cletvées & wn ordre [uperienr. Tum notabilem hanc animad-
vetfionem fubiicit , qua ,, non omnino reiiciendas pluf-
quam infinitas magnitudines (adedque nullam coptragh-
&ionem , qualem in ipfis Varignonius fingit, ablolute in-
volvere ) ex Geometriz tranicendentis principiis, varios
infinitorum ordines agnofcentis, aperte innuit: verdm iry
hoc fpeciali propefito hyperbolarum VVallifii ,omne pluf-
quam infinitum jure 3 Varignonio retici ffatuit, quippes
illarum expreffio 2 VVallifio adduta, we quidem pro fim
pliciter infinito,( nedum non pro plufquam infinito) &,2
purd finito fpatio fuerat accipienda ys Quand les préncepes de
Ia Geometrie. tranfeendante. ne permastrosens pas de rejetser abfo-
Lyment I idée do differens ordres & dxfines , M. Varsgnor anrott
tonjowrs raifon de la rejerter dans la amefiron [reﬁ'nre‘. {xr enef:
fet ol fait wosr , que vc qune M. VValles a pres pour ! sxgreﬂian
& un efpace plus qu’ infint, # off pas mome A expfeﬂfon- dan ef-
pace mfini 5 I efpace exprome erant purement finso ; |
Me 1gitur oper® pretium faGurum exiftimavi, H ren}_l:
ipfam altitis repetens , varios tum Infinitorum , tam. 1nfi-
nité parvorum ordines , quos profundior Geometria, qu&
nunc temporis in ufu eft | ac per infinite exigua magnitu-
dinum elementa procedere folet , ex omnium ferme Geo-
metrarum , qui ejus principia deguftaverint, confcflione,
agnofcere neceflarid debet , demonftrare, & quam d‘IIUCl-
de fieri poterit,exponere aggrederer, {peciatim vero ?y-
' . Pe -
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perbolarum VVallili plufyuam snfinstarem non unam, fed
multiplicem puré geometricam demonftrationem in me-
diumafferrem , quz nullis Calculi ambagibus imponere.,
cuiquam poflit , nulldque cavillationum techms eludi:
adedut non magis excipere queat Varignonius , expref-
fonem horum {patiorum invertendam, et ad aliam par-

.tem, nogativo in pofitivum tranfeunte , ac plufquam in-

finito in pure finitum converfo, effe fumendam , quam fi
contenderet , quz de Triangulis ofiendit Euclides , efle
de Circulis, aut Parallelogrammis intclligenda . *
Veniam , ut fpero , dabit conatibus no#tris Cl. Varigno-
mius, cujus praclarifimz famz , quam fibi tot mechanigis,,
ac geometricis , & analyticis egregiis {peciminibus , immor-
tali plane memoria dignifimis, peperit, nihil idcircd de-
tradtum volo , dum- Collegz nottr1 VVailifii honotem, &

Allukrifime Regiz Societatis noftrz Decus ', ac Veritatis

iphius pretium hac in parte vindicare contendo: fimulque
‘tum ipfe, tum profundiores alii Gecometre permittent, ut
me vel Ty onum captui accomodans, do&rinam hanc mi-
nutifime¢ exponam, ea ipfa, quz tamquam vulgatiffima.
habentur , ex {uis velut principiis exatte demonttrans | ne
quid fortalfis obrepat, quod minus affuetis ad hzc profun.
diora Mathefeos myfteria mentibus ullam falfitatis fufpi.
cionem polfit ingerere ; liberum enim cuilibet futuramerit,
ut ea quz facilhima, & fibi not:fima funt, ftatim tranf.
liat, atque in his dumtaxat , quz propofitz controverfiz
punétii propius concernunt, examinands, tempus infumar,

Hortandus interim mihi eft Lettor Geometra , ne inter
inanes, ac nulli ufui profuturas meditationes , noitram,
hanc de Natura Infiniti, variifque ejus claffibus, quas pau-
ci batenus animadvertere, ac diftinguere potuerunt , col-
locandam cenfeat; nam prater egregios frudus, quos pro-
be inftituta mens ex hujufimodi confideratiombus ad Di-
vinorum contemplationem fibi derivare facile potet, qua-

C: tenus



20 Expofitio
tenus nihil zZqud idoneum eft in Dei Opt. Max. ejufque,
fammarum perfe&ionum notitiam ( quantlm RALUIZ Vill.
bus affequi datur ) nos promovere, atque ia_ejus incom-
prehenfibilis Sapientiz, omnemgque, vaitam licét, ac ultra
quoslibet , terminos extenfam 1deam, immenfo intervallo
fuperantis Potentiz admirationem inducere, ac feria In-
finitorum difcuffio: prxter hes,inquam, egregios {ang,
ac przftantifimos fructus, ahofque non abfimiles ad vitam
retd , moderatéque inftituendam pertinentes, quibus vel
folis quidquid ad Infiniti Naturam enucleandam, ejufque
proprietates aperiendas collimat , fatis commendaretur,
innumera ex eodem hoc fente ia univerfam Mathemati-
cam, & Philofophiam profluere emolumenta is unus difh-
teri poterit, qui 1ifdem percipiendis impar extiterit; Nam,
exempli caufa, Circuli, & Hyperbolz quadratura ,quz tot
m -diis tentata, quoshbet Geometrarum conatus per tam
m ta fecula pertinaciter elufit, tandem ab infinita tet-
minorum ferie pendere deprehenfa eft,ut in noftro Libel-
Yo Owadratura Cireuli, & Hyperb. anno r703 Pilis edito
geo netrict demonftravimus. [anumeri naturales effeCtusin
Phyfica adhuc 1gaoti manent,quédd infinitam principiorum
feriem , 2 qua fortafle dependest, ignoremus. Tota.
Geometria lnfinitd parvorum methodo nunc perfic-
tur , & in immensim ulera fines & Veterstbus conftitu-
tos, amphiatur : perfe@ioni autem tam nobils,
Scientiz conne&i et perfetionem Philofo~
phiz ,atque hanc pari paffucum illain
dies promoveri,quis nefciat? Ve-
rim hec alibi fulitis, & oppor-
tunids : ad rem ipfam
veniamus.
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INFINITORUM,

ET INFINITE PARVORUM
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DEFINITIO L

)3 ATIONES affignabsles dscustur , qusbus eqnales , ans

S quamlsbucrie proximas, per pofissvos numeros , poffus
mus exbibere .

SCHOL. Comprehendit hzc definitio etiam rationes afye
metrarum magnitudinum , ut diametri ad latus quadrati,
vel lateris trianguli zquilateri ad ejus perpendiculum &c.
que licdt numerss exprimi nequeant , oftenduntur tamen
quibufdam numericis rationibus majores, quibufdam mi.
nores , adedque intra certos limites continentur, intra.
quos. etiam poffumus propofitz rationi quamlibuerit pro-
ximam per numeros exhibere, juxta ea, quz demonftravi-
mus ¢ Hugensanis cap. 3. 8. 3.

DEFl-
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DEFINITIO 1II

. . \
Magnitudines abfolusé Finitas woco , quas valgo traflamusl s
waque ad fimslem nobss nosslfimam quantssatem , sn noftro fal-
z chorpore determinandam , rationem aﬂignqb:lem obtinent .d
’ SCHOL. Quashibet magnitudines digito, palmo, pede,
wel ulna, nimirum humani corpons partibus, ad certam
| quamdam mediocrem quantitatem, inter tot van;s, 9:1-
i i 1 nis natio confuevit:
blica au@oritate , taxatis, metir1 om atio confucvit:
itaque eodem modo ad corporis noftr1 molem czts )
: o?a“'ad' noftra fuperficiemczeras ﬁqlJerﬁeaes,ad nﬁ :Ladn;
Y em alti
itudi as , ad angulum, qu titud
ltitudinem cxteras lineas., ad angulum , itudo
xau;ﬁri cum horizental: teta compsehendit, éztegos,re?al
lincosrangulos, ad noftrum pondus ca:tc_rarurr(lj re;gr:; gvo
1 m cgteras potentias, ad n -
vitates , ad noftram vt otentias , ad noftr® vo-
! fonos, atque ita de reliquis, _
Cis tenorem cXteros y v e
i ' us, velut ad magis obviam,
non immeritd poffumus, : ; viam , magis
1 mam meniuram, ad qu
aturalem , nobi{que not1 ) :
:‘é quzlibet, finitz quantitates eju{dem generis, quas vulgd
traGtamus , affignabilem aliquam obtinent rationem.

DEFINITIO IIL

sitadives abfolité Infinstds woco o que ad finisam qnm:
libelt,f:g:‘;ucrix méziudmcm rationems babevt majorem qnaks
‘"s%gfiﬁm contendimus, talem aliquam -qxagmtu_dlen(f
reipfa exiftere ,. vel aliquando extituram ,fed ipfe prog:mti
- fus quantitatum, ccrta quadam lege ; crefcentium ,drn o
oftrz occafionem przbet, illas fine limite augendas , &
- ultra quamvis datam magnitudinerm ampliandas concipie ™
di, quarum itaque ratio ad quamlibet finstam fui ,genﬁg_
quantitatem , major femper , & major evadat , qué;::btl :
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libet ratio affignabilis : 1ta conica fuperficies , ejufque fec. .
tiones parabolicz, & h yperbolicx, fuapte natura infinitz
funt | quatenus femper augeri, extendique ulterius ,aded-
que omnem finitam f{uperficiem {uperare concipi poffunt;
licet interim quidquid ex illis determinate acceperimus,
femper nonifi finitum futurum fit,ineo autem dumtaxat,
quod accipiendum fupereflet, tota Infinitas lateat. Neque
enim fieri poteft, ut magnitudo undique circumfcripta , &
limitata , pro abfolut? infinita habeatur : quare Jicét para=
bolz, ezempli caufa, axis in infinitdm protenfus fit ab-
folut? infinitus , non ided. concipi poteft, velut longitudo
binis pun&tis, quantumvis diftantibus » intercepta , fed ex
una dumtaxat fui parte, nempe ad pun&um verticis, un-
de originem fuam ducit, determinata, ad aliam verd parté
termino, & fine carens, utpot? fine limite femper augenda .

DEFINITIO IV

Magnitudines abfoluré infinité parvas sntelligo sllas, que ad
Sfinstam [us geveris magnstudinens babent rationem minorem qRan
lsbes affigwabils . ,

SCHOL. Has magnitudinesinfinité parvas CL. D Leibni.
tzius Differentsar , vel Elementa variabilium quantitatl vo«

cavit: llfullnfs. Eques Nevvtonus Fly.

o xsones, few momentanea. incrementa >
aut decrementa magnitudinum » CONa-
tinuo quodam fluxu crefcentium ,aut
decrefcentium , antea appellaverat:.
Multis placet ca{dem Infinssefimas maa
gnitudini partes dicere ; quz ut intel
\, Dgantur, concipiatur rea B A per
C————57! azxem DCcurvz DAV , fibimet pae

- _rallella manens, moveri sy atque ine

terim contimud crefcat, aut minuatur » prout opus eft, ut
ad -
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Caztertim hic pariter obfervandum eft, nec magnitudines
has infinité parvas concipi debere, velut determinatas,
sut determinabiles quafdam portiones quan:itatum, quz
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ad curvz perimetrum altero extremo pertingat ; dulta.
ergo A E axi parallela, fi imaginemur [ licet , ad confu-
fionem vitandam , has aliquantulum difsitas figura ex-

primat ] ordinatam B A ve-

% oiffe in fitum , quam maxime
intelligere poffimus, eidem.

D€ proximum , & jam congruere
s re&t¢ C V: ejus incrementii,aut

decrementi1 V E erit differétia
infinit® parva ordinatx BA,
fimliterque arcus A V diffe-
1 rentia erit infinitd parva cur-
e E vz DAV iudemque eritBC
differentia infinite parva axis
\ DB, necnonareola ABCV,
duabus ordinatis infinité pro-
ximis intercepta, dicetur dif-
ferentia infinitd parva arex D A B; manifeftum cm;n eft,
poffe concipi , ut tam prope accedant invicem EI’D mate:
BA,CV,utratio tamEVadBA,quam CB ad BD, n
non VA ad AD, & fpatii ABCVad ADB, minor eva.
dat quavis propofita ratione affignabili ; minuitur enim.
hoc continuo acceffu ordinatarum A B, CV, qualibet ex
di&is quantitatibus EV, CB, VA;ABCVin infinitum,
ac tandem penitus evanefcit, ubi utraque ordinata p?'-
fe&e congruit; quare prius oportet, ut minor fiat qua 1&
bet finita fui generis magnitudine affignabili , ideoque 2
datum confequens rationem (ubinde acquirat , in hoc con-
tinuo fluxu, minorem qualibet affignabili. Similiter rotata
curva D A V circa asem D C, oftenderetur , rotundz fu.
perficiei per curvz rotationem genitz differentiam ;abar-
cu AV infinite parvo procreatam, efle pariter infinite par-
vam: nec non rotund folidi portionem , planis per BA,
& CV infinite proximis zquidiftanter dudtis interceptam,
effe infinid panter exiguam , &c. Cx-

certam, & definitam pacvitatem obtineants quafcumque
enim portianculas linearum , fuperficicrum , aut corpo-
rum ( itidemque virtutum , eelenitatum , angulorum &c. )
acceperimus, aut defignaverimus , hx femper reipfa finitx
erunt, non infinit¢ parva: itaque non funt intra certos
terminos, quantumvis proximos, coarctandz , fed conci-
piendg funt ex una dumtaxar parte, ad fummim, limitatz
(ut CB fixum terminum habet in B, V A fixam originem
habet in A, area BA V C adiacet fixz linez A B, & cor-
pufculum,ex illius converfione circa BC defcriptum, adha-
ret fixo circulo radii BA ) ex altera verd parte fixum i
mitem non habentes , fed alteri extremo fcmper propils
accedentem, ut continuo fluxu accedit punfum Cad B,
& Vad A, & CVad BA, intervallo utrifque interpofi.
to, infra quamlibet affignabilem magnitudinem, perpetud
decrefcente. Aut-etiam utrumque extremum fib1 invicem
accedere concipi peteft ) ut pun@a E, V fibi femper pro-

iora fiunt, neutro fixam pofitionem fervante, dum lineo-
fam E V infinit¢ parvam intercipiunt. Unde hz magnitu-
dines femper ut decrefcentes, ac perpetud diminuendz ac.
cipi debent, ut {uo, infra omnem affignabilem quantitaten,
decremento, fub ratione infinit¢ parvarum, five infinite.
fimarum partium intelligi poffint.

DEFINITIO V.

Dsarum quarumlibes magnitudinum | fi prima ad Jecundan:.
babuerss vazsonem majorem qualsbes aﬂzzgnabtli s @dedgue | conm
vertendo , [ecunda ad primam fit sn minors ratione s quam qua-
liber affignabslis | dicetur prima snfinsta refpeétn fecunde  firve infi-
nitses masor slla: fecunda cverd infinté parva refpecin prima, ant
anfinstses minor eadem, D YCHO-
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SCHOL. Hoc modo etiam finitz magnitudines refpettu
quidem abfolut® infinitarum erunt infinite parve, at ref-

eftu earum , quz funt abfolur® infinité parva ,erunt ipfz-
met infinitz ; Quare patet, nomina hzc Infinsts , aut Infi-
wité parvi-, relativa potwus effe, quam. abfolura , licét com-
muni loquendi modo obfecundans, sn Defin. L11. ¢ IV. ab.
fclutd accepenim hzc vocabula, quia tunc refpedtus fal-
tem ad ordinarias finitas quantitates fubintelligebatur;
quemadmodum etiam Magnum & Parvam termini funt fem-
per relativi, fed quoties ad ordinariam, & magis commu-
nem alicujus generis menfuram referuntur, abloluie fol}en»_t
enunciari, magnus aut parvus homo, magaus aut parvus

canis, magna vel parva domus, fubintelligendo refpe&tu

hominis, camis, aut domus mediocris, & magis ufitatz
quaantitatis.

DEFINITIO VL

Ejufdesn inser e ordinis ;ans gratus magmtndines [unt, esw
carum’ ratio ¢ alfignabilis: Cam verd. bujus ad dlam major
ant dllins ad bave mior. off ratio, quim gualsbee offignablss
tunc gradus, ant ordinis hec fuperiorss , sila tnferiorss dicosur

refpeitn alterins . ' _ o
SCHOL. Hinc ex quarntitatibus Infinite parvis, aut *a-
finitis , vel Finitis, prima inferionis gradus funt refpeciu
czterarum , fecundz funt ordinis {uperioris ad rehquas,
tertiz {uperioris quidem gradus aut ordinis refpectu prio-
rum ,at inferioris refpectu fecundarum: inter fe auté ejul-
dem ordinis aut gradus effe conflat finitas quaslibet magn:-
tudines. An verd magnitudines omnes abfolute infinite, vel
btk parve femper ejufdem interfe‘ord‘inisccnfendx fint,
an potius diverfi gradus in utroque hoc magnitudinumo
gerere reperiri queant, id in prefenti difquifitione dere-

zeadum ediz: Claviffioms virts Newwsrono, Lesbnizgso, utrique

Ber-

.
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Bernoyllio , Hofpstalio, Hermanno, iplique ctiam Varignonio
fua conftat diverfitas ordinis in infimite exiguis, quippe.
fluxionum flugiones, & differentiarum differentias fecun-
das, tertias, quartas &c. in Geometriam invexerunt, ut
¢x ipforum monumentis paflim liquet 5 Lermardes autem
Nrewuentytins in {ua Aralyfi Infinstorsin y non efle ultra pris
mas differentias progrediendum , plurbus contendit, aded-
que infinité parvas, magnitudines ad eyndem femper or-
dinem fpeétare arbitratur. Iifdem fupra laudatis egregiis
Viris ( przter Varignoniam & Nievventytium ] placuifle,
ut ordinis, & gradus chverfitas etiam inter quantitates it
finitt magnas admitteretur, ex corum modis, & loquendi
formulis patet , ut ex celebri Leibnitzii dito, Affor. Lypfie
pag. 86. Et infinsts [ant gradus tam snfinstornm | quam infinsté
parvoram 5 ldque VVallifir prazfertim exempla factum eft,
ui ommium primus {patia Plulguim snfinsta in Hyperbolis
altiorum graduum detexit: hxc enim nihil aliud {unt, ut
videbimus , quam infinitz magnitudines {uperiors ordi-
nis, quz nimirum adhuc refpetu quantitatum abfolut
jam infinitarum funt infinitz , five illis infinities majores,
quemadmodum differentiz fecundz, vel tertsz Leibari
funt quantitates infinit¢ parvz ordinis inferioris, five 1g-
finities minores ipfifmet pumis differentiis , qua jam . ab-
folute erant infinite exigug. Et fane, mirum et Cl. Va.
rignonium sz monum. Acad. Reg. anni 1706 he¢c VVallifii
fpatia plafquam infinsta, velut contradictionem involuenug,
reiicere , dum fecundas, & tertias differentras, adedque.
partes 1pfifmet infinitefimis infinite minores [ qug plufquar
sxfinieé parva dici poflent ] tam frequenter admittir, ubi
de vinbus centrabibus, de radus ofculi, aliffque fimilibus
differit. Enimverd, nonne ipfe finitg quantitates infinitics
continent primas differentias, & h¢ rurfus infinities con-
tinent fecundas, fecundx autem tertias? ergo multitudo
fecundarum differentiarum in ipfamet finita magnituétine
D2 eft -



28 De Infinitis

eft plufquam infinita, & tertiarum ‘diﬂ'erentiaru-m.mul.ti-
tudo in ipfis infinitelimis prirpi o;dmis plufquarq 1pﬁmta
eft, infinities verd plufquam infinita ia magnitudinibus fi-
nitis , ac multd magis in quantitatibus abfolute infinitis:
aded ut quzvis magmrtudo fi continet infinitas ‘numero
primas differentias , utique contineat plpfqua-m !nﬁmtas
differentias fecundas, & 1na altiori adhuc infinitatis gradu
contineat differentias tertias; & in multd altiori quartas ,
atque ita deinceps. Quidquid id eft, non absre fuerit, hy-
pothetice faltem , hoc vocabul_um interim definire, ut cer-
ta, & diftincta controverfg rei notio habeatur.

DEFINITIO VIL

* Sique magnitndines snfinstics majores oftendantur aliss magns-
#udinibus fam abfolute snfinitss adeogue ordinis (upersorss ad ip-
Jasprobentar, illea PLUSQUAM INFINITE potersnt appellars.

SCHOL Hoc enim nomen, ipfis 3 VValifio quondamin-
ditum | alii deinceps Clarifimi Geometrz retinuerunt ,ut
Renatus Francifeus Slufius, David Gregorius , Joannes
Craigius, & inter Gallos,quibufcum nunc inftitaitur dif-
putatio, celeberrimus Marchio Hofpitalus inTraflatn Ara-
lytico Scttionnm Conscarum. lsb. 5. prop. 14. coroll. 2. n. 3.

Fateor tamen ,quodhbet infinitum pofle adhue pinfgnam
snfinitum cenferi,quia €dm nullus {it miaimus infiniti gra-
dus , quolibet infinito propofito, femper aliud infinities
minus reperiri potelt , cujus refpectu illud fit plufquam
infinitum , ut conftabit ex dicendis infra prop. 1o ,ubi
isfomet afymprotico fpatio hyperbole Apolionianz ( cu-
jus refpe@u V Vallifius altiores hyperbolas plufquam infi-
hitas cenfuit ) aliam arcam infinities minorem, licet ad-
huc abfolure infinitam | invenimus, cujus refpedu ipfamet
ordinania hype:bola {patium plafquam infinitum cum afym-
PLOto continet .

PRO-
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PROPOSITIO I

m.qgm}udimm ejufdem ordinis 4, & B, tam Jfumma AtB,
Eﬁ.r quam. dsfferentia A—~B (. pofiro nempe ,quod A, juxta.
aliquam affignabilem inagnalisatis ratsonem | deserminate Jfos ma-
jor, quim B ejufdem pariter cum alterntra spfaram eff ordinss,

Entenim, ex defin.6 , A ad B in aliqua ratione afbgna.

bili , puta mad #: quare & componendo A1B ad B, &di-

- videndo A~B ad B, erit in ratione pariter affignabili

wtn,vel m—nadn,ideoque, ex cadem definisione , tam A + B,
quam A-B ejufdem cum B, vel A, eft ordinis . Quod

~erat demonftrandum .

COROLLARIUM. Hinc finitum additum finito non fa.
cit infinitum: nec duz, vel tres partes infinit¢-parve fini.
tam magnitudinem aggregant : nec binz , vel aliquot infi.
nitz quantitates ejufdem ordinis ullam magnitudinem plufs
quam infinitam [upra talem ordinem efficiunt .

. " PROPOSITIO I -

PEr guemlibet finitum mtm?rum m gxavss magnitudo A mul.
viplicesnr | ant dividatar, tam produttum m 4 s qRAM guotiens
-f:-;- , tnira eundem ordinem cum spfo A confifter. ‘

Nam, ex prasedenti ATATAtA & quioties Iibuerit,
ejufdem femper cum 1pfo A eft o1dinis > atqui maltiphca.
tio, ut patet, non eft nifi quzdam repetita ejufdem quan-
titatis additio, ergo produ&um mA €jufdem ordinis erit

inf i . A ltinli .
cum 1pfo A. Simili ratione = » multiplicatum per  , in-

tra
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tra eundem ordinem remanebit , fed tunc evadit ipfum
A, itaque -‘;:7- ejufdem eft ordinis cum ipfo A; quare &c.

COROI L. Hmc non poteft juxta finitum numerum to-
ties fumi quantitas infiniee parva, ut finitam quantitatem
aliquando efficiat: idem dic de finita refpe&u 1nfinig, ac
de qualibet infinita refpe@u plufquam infimitz : idemque
viciffim de divifone , ex qua numquam magmsudo ad in-
feriorem ordinem deprimitur , diGum-efto.

' PROPOSITIO-IL
S I ratic mnimd;num AdcC ;mj'or _/ft gualibet affignabils,

Rop winob evst fasone v adio. o o .
Efto fiquidem mirnior, /f fieri poteft, puta ‘eadem gquar 1

:— . N . 114 ' ‘nu.
ad & majopem quam o ( iaselligendo per o quemlibet
merum, quintumvis magnum ,qui dividendo unisatem , ef-
Fciat fraQtionem — quantymlibet parvam ) ergo quia eft
ut m ad 1, ita 1 ad -;:- , erit ratio A ad C eadem quz m

ad 1, adedque non major qualibet afignabili, contra hy-
pothefim ; ratio igitur A ad C non minor eft ratione 1 ad
o. Quod erat &c. s ' _
COROLL. . Quzlibet magnitudo inferioris ordinis, col-
lata magnitudini ordinis fuperioris, ut meium mhil ;in.
omni ngore, zftimanda eft; {i enim'illa ad iftam compa-
. 7aretur , ut aliquid majus nihilo ad wnem quidpram, hzc
haberet ad illam rationem minorem guam 1 ad o, cupis
oppofitum demonftravumnus. St '
COROLL. 11. Et 1ded nulls inferioris ordinis magnitu-
tudo addita magnitudini ordinis fuperoris, vel ab ea-
‘dem detra&a , hanc auget , aut minuit,fed ejufdem quan-
o tita-
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eitatis relinquit, ad ipfam enim comparatur, ut nihil ad
aliquid , unde ficut 1fo, & 1~o0 zquantur 1, ita finitas
quantitas per infinit¢ parvaz additionem, aut fubtra&ios
nem, non crefcit aut minuitur, nec «quantitas infinita per
acceflum ,aut receflum finitz quantitatis, nec etiam  fi qug
fint) plufquam infinitz magnitudines augentur, aut de.
curtantur per magnitudinem, abfolut2 quidem infinitam,
fed ordinis inferioris; ac in universim , magnsrudsues £qHuR~
les cenfenda unz | qua magnitudine dumsaxas sufinities minow
differans , ut in hbello Quadras. Circ. & byperh. ad. Corol.
prop. 17. dudum oftendi , & in Scholio ibidem adjun&o
generatim admowui, ad hunc ipfam trattatum.refpiciens,
quem vel ex tunc adumbraveram.. |

PROPOSITIEIK

QUarztitatum- snfinité payvarsm | qradam funt ejufiem vrdi-
nis y & quamlisbet suter-fe rationem alfigrabdlems: babere poffun.
1.Sit primo triangu-’
limDBA,inquo DB
zquetur' BA , ‘& huic
parallela ducatue CV,
ipfique propitisaccede-
re, atque infmite proxi-
ma fieri intelligatur:
quomodo tam B C (fi-
ve A E illi xquidiftans )
quam E V,infinitt par B A, :
wx evadent é.\"d'q‘iu. . q.c 7 ‘- hE EV G

- quppe ad finitasD B, 4

aut B A rationem habere poterunt-minorem qualiber aff.
goabili : femper tamen, ob fimilia triangulaDBA _AEV
erit BC, five AE zqualis EV., st DB zqualis B I-i pone:
batur. Quod i jamD Bad BF {upponeretur habere aliam
quame
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qﬁamlibet rationem, putd » ad #, junta DFG, & du&la
F H ipl B C parallela, erit fimiliter infinite parva BC,

ve! FHad infimte par-
vam HG in eadem ra. '
tione aflignabilimad #,
quam habeat ipfz DB,
BF ; quare in magni
tudinibus infinité par-
vis qughbet affignabilis
ratio locum habere po-
teft; Quod erat demon-
firandum. @ ¢

: B
2. Sit jam f{ecundo C
circa axem D B quzli-
bet curva D A Vi &alia p,
huic analoga DF G, cu-
jus nempe ordinatz BF,
CG ad ordinatas prio-
risBA, CV fint perpe
tud in quavis conftanti
ratione affignabili m ad
#.Si ergo, ut antea, fiant
infinité proximzBAF,
CVG,&dudz fint ax1 B
parallelz A E,FH, con-C
ftat | ipfas ordinatarum

differentias G H, E V fieri infinit¢ parvas; & tamen cum
eadem fit ratio affignabilis » ad » ,tum integre CG adin-
tegram CV , tum BF , five CH ablatz ad ablatam BA feu
CE, erit & reliquz GH ad reliquam V E affignabilis ea-

dem ratio m ad »; Quare &c.

3. Patet hinc tertid etiam trapetia figurz primz, feu
quadrilinea figurz fecundz, FBCG, A BCV, [ quz pa-
riter fiunt infinitd parva, pro majori acceflu linearum BF,

CU)
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CG) futura femper in eadem ratione aflignabili m ad »
quam perpetud obfervant, in pari altitudine quzlxbet’
ipforum ordinatz GG, CV: ergo &c. ’

3. Quin etiam quartd, fi eadem quadrilinea circa axem
B C revolvi intelligantur , orientur hinc trunci conici, feu
conqsc.lales,.viz_zﬁnité parvi [ nar pro majori accefln pl:)mo-
rum circularium , radiis BF, C G defcriptorum | hi trunci
affignabili quovis corpufculo minores evadent)& tamen fem=
per in ratione aflignabili, nempe dupticata ipfius m ad »
five dicas , ut wm ad ##, effe oftendentur, ob circulos 2
quibushbet ipforam quadrilineorum ordinatis FB, A B
five CG, CV, ddfcriptos , eorundem radiorum qua,drati;

proportionales : itaque & in hoc magnitudi
. inm .
vera eff Propofitio. g generes

SCHOLION.

Inc pates coram balincinatio, qusi magnitndines fafinsee

A parvas pro mimsmss [ws generss babent | sllafque Sive ut
perstus sndirvifibsles | five ne snvicem aquales ;otg/iderqam Ny

folm.t guidems [umms Matbematsci sn bunc ervorem cum'ﬁulm

smpingere , nec defunt tamen exempla guadam | probantia id 1

Je alsguando Virss esiam in bac arse | atque in bac 1pfa mefzf-

do ,rqerfgtﬂx'{mr s per incogitantiam excidere. Videar Cl. V, ar(::

- guonins ( buyn- regule certe ' :
F4 ( brgn: reg te non 1gnaras , quam &9 toties exam

ehffimé obfervat ) an non occafionem prabuerst | fulpicands . cal
enli perplexstars majorem (quam legitimo iqﬁm"té [amort:,,: e
attentionem ab spfo smpenfam, quotses Vires Centrales exami:{::,
aus E?dxo: Ewolatarum sngusrens, angulum contingentia, ut att?
infinité parvam | affumss cvelut agnalem angulo nfinsee >
ad centrum ofculantis circwli & bsnss radris infinige Mt
confistuto, sndegue eriangnla sfocelia confiderat eandem "P;' o
ad .baﬁm proportsonem deducss. Vidiantnr Monum, AcZ d ex: t;{”’m
edit. Amftelgdam. anni 1700 pag. 301 :anni 1901 Paé :5
* 2

31,
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3%, 34 anni 1703.Dag. 352 anni 1706 pag. 245, 293,647,
652, 656, atgue alsbs fortaffe.

Nimiram pofica Cara QL M., ejulyue Evoluta AC ( quam
widelicet sangunt priorss curva perpendsculares gnalsber LC,1C)
dulti[que radsss snfinise proxsmss
LC,IC ad centrit circnls L E D,
propofisam curvam. ofculantss (eo
guod fit maximusills ad puntlum
L infcriptibilinm 5 gan_fcmqqo;
cum tpfa Q L M curvatwra ra-
tiomem obsineas | circa punitum D
L ipfs veluts congruens, & cam-
#lia longiffime. repens ) atque sn-
tervallo L1 snfinsté parvo, def-
cripto- arce I N, occurrente tan-
genti LHin N, contm}lf': ';/"4-

ononsus locis citatis | fimslia. .
};feo:riangula LCl, /L N, unde deducis LN efie tertsam pro-
portionalem poft CL, L1, perinde ac fi anguls infinite ;;;rfw
ILN, LC! aguales forent , cim bic potins fit dnplas i :g:
Nawe extenfo radso LC ad aliam circw.mfereu:m partem z;z D,
ec jancla D1 ¢St angulus LCI duplus ipfins LD L( 20. 3.€ en}:)l
buic wverd aguatur | L N, guia tangente LH, & feca;;te{d
(esm ares Ll ad (ummuw congruente ] conflaguiter [ 22. ejuld. ]

adeogue LCI duplus et LL N ; quare dictorsm triangslorem fi-.

militudo , laternmgue ai bafin ?mtafz[a pmpgrtzauahtas- . [u(?g:
fubfiftie 5 bmo dnita | B tangenss LN paralicla, oftendatnr Lo

roll. 8. 6. clen. ] LI media pxopmvt:oulu‘m:er B \L,ﬁ’” 2
& diametrum L D | non snicr illam & radinwe ; adedut formuly
ex Varigumis calculo fic iwtituto prodeantes , fins dnplo ?761{3_70'
ves quam res exigeret . Atque hzc potius cwera or.go cenfe iar
differentia inter formulas Viriuws cewtralsum , ansa 1701 4

duitas', a formults anno 1706, 14 Apribis,art. 11, 12, & 13
snventis, quam differentiane Anlor spfe pag. 238 animadver-

' ' ‘ tens
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tens fruftra excufare nifus off | ex quo non tam magnstudsnum
agnalitas , quam rationwm fimslstndo in formnlss sllss exprime-
resur o gua etsam sn duplicato, vel wtcangue mulsiplicaso spfa-
rum valore perfifiet: quod licc: cveram fis | genuinum tamen il-

Ai#s variationss fontem non aperts , ex pranorata lege | tanc mi-

nis attensé obfervata, penderstom; wnde licér su Varignonss cafu
wnilus error denotationem Vis centralrs anficiat | eo guod perinde
ves sc babeat | five slla reciproca radis colligarar | five vecsproca
diametrs civculs ofcnlatorss | cim spfimes rades fint  nt integra
diametrs , tamen , admiffa bac arguends ratsone poffet in aliss

cafibus talss error obrepere, unde falfa pewsius conclufio dedu-
ceresur. '

PROPOSITIO ¥

O Usdam etiam , ex quantitatibus snfinsee parevis divverf
Junt ordinis, atque alig alsss snfinssies majores 2 AUt minores ,sdgac
Sne sllo lsimsse .

1. Sit primd curva DAV | cu.
Jus ordinatz A B infinit® proxima
fieri concipratur aha CV, & axi
DB parallela EA extendatur ultra
curvam in Fad aliquam dati longi.
tudiné AF, ducaturque FH ipfi AB
parallelayoccurrens in Hreftg OAl .
tangenti Curvi propofitamin A, & 7
concurrenti cum CVinl; tum di- /
vifa FH ad pun&um G in quavis X4<&
reticne affignabilim ad » ?unga- VR K ©
tur G A, quz produfta omnind intra curvam cadet (alids
& ipfa tangeret, quod eft abfurdum; nec enim duz refz
ad idem unius continuz curvaz puntum illam tangere,
poffunt ) licét poft ahquod determinabile intervallum, il-

o0

dam fortafle fit fecatura , & ided spfam CV, quz ad in.
E2 .

ter-
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tervallum minus quolibet dato ipfi A B accedit, omnind
fecabit inter E & V, velut in R : eritque ratio EI ad IV
major ratione ejufdem EI ad IR ; fed hzc, ob fimilitudi-
nem triangulorum, eadem eft , ac FH ad HG, quz poteft
efle quzvis aflignabilis » ad #, ergo EI ad 1V, adeoque
& dividendo EV ad VI, rationem habet majorem quali-
bet affignabili , unde ex defin. 5. & 6. illa infinities major
eft, quam ifta, & ordinis, ad hanc {uperioris ; Quod &c.

2. Rurfus trilineum ipfum VA I '

“erit infinities mnustrilineo EA V|

vel EAl (ob balim VI infinite
minorem ipfa VE | vel EI) nec-
non ipforum utrumque adhuc in-
finities minus eft quadrilineo infi-
‘nit¢ parvo ABCI, vel ABCV,
aut ABCE [quia linex EV , EI
funt ipfa A B infinities minores )
unde & hinc patet, varios ordines T4
refultare infinit¢ parvorum.

3. Quin etiam fi circa ordinatam B'A ommnes illz arez
rotarentur , foret folidum i teilineo- V A} infinit? minus
folidoatriangulo EAI, vel 2 trilinco EA V: hoc autem
rurfus infinité minus folido 2 quaditlineis ABCI,ABCV,
A BC E genito, nam quzlibet fuperficies cylindricz , ab
VI,VE, EC produltz, fierent eodem ordine aliz alii
infinities minoxes ; Quare conftat propofitum. :

COROLL. I. Cumoftenfa. fit ##m. 1.reCa VI minorin-
finities ipfa E V , hinc eft qudd juxta corall. 2 prop. II1. po-
tet EV confiderari ut zqualis ipfi £¥, 2 qua differt dif-
ferentia infinitd minori.

COROLL. H. Unde amplius demonftratur methodus in-
finit? parvorumin ducenda cujufvis curve tangente ; cim
enim , ob fimilitudinem triangulorum,fit 1 E, five illi, ex
dittis, ‘xqualis VE,ad AL »ut AB ad BO, ergo fub.

~ tan-

0

Infinitorum &c.
tangens BO eft {femper quarta proportionalis: poft diffe-
rentiam infinité parvam ordinatarum V E , & differentiam
abfciffarum A E fen BC : quare, fi ordinata vocetur y,
& abfciffa x, adeoque differentiz earundem:fint dy, dx,
ydx

erit femper fubtangens BO = 7 - Et ex curvz natura.

data, cim innotefcat ratio dyad-dx (ut moxin fubiun.
&o Scholio docebimus ) etiam. nota fiet ratio B A ad BO,
& expeditiffime tangens O A determinabitur: ita ut % fu.
ifmet principiis myfteria calculi differentialis hoc. modo
geometrice demonftrata habeantur..

COROLL. Il Hinc pariter colligitur, ipfamet quadri-
linea ABCI, ABCV, ABCE [necnon & folida, quz
ab ipfis circa-axem pofitione datum rotatis gignerentur ]
utpoté infinité parvis differentiis difcrepantia, pofle pro
xzqualibus rit¢ computari , juxta sidem coroll, 2 prop. LI,
cui fundamento nititur calculus integralis; ex ejus enim

przfcripto, fummaex re@angulis ordinatarum B A in quaf-
-libet fibi correfpondentes differentias. infinite parvas axis
BC, zquatur ipfimet arex curvilinee CDA V : nec non

fumma cylindrorum , quorum bafes fint circuli ab ordi.
natis defcripti , & altitudines- fint ezdem infinitd parva
differentiz axis, zquatur rotundo folido, ab ipfa figura,
curvilinea generato : quippe differentia omnis » per inde.
finitam axis fetionem ; multiplicatoeerum reGangulorum
aut cylindrorum numero, & diminuta-in infinitom quan:
titate ingulorum , fit infinitd exigua, adedque evanefcit.,
COROLL. 1V. Sed et.hinc conftat, ipfummet arcum ,
AV infinitd parvomr, tam reétz linex AV fibi {ubtenfz
quam tangeatis portioni Alzqualem eflfe: fi-enim A G tam’
prope accedere concipiatur ad reGtam A H, ut pun&isG.
H fibimet invicem ferme congruentibus , strivfque ipfari;
AG, AH differentia minor fiat quavis aflignabili magni-
tudine , idert evadat infinit® parva , tunc ex 2..corold.

props
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prop. LI1. fiet altera alteri zqualis; quare et AR zqualis
evadet ipfi Al tangenti, multoque magis curva A V utri-
que nte1pofita | quz mediz inter utramque longitudinis
eft , itaur quamdiu finita fuerit, major quidem oitenda-
tur fubtenfa re¢taA vV adeo- '

que & AR , quz perpendi- o A
culo eft propior, at mnor - S
tangente A I, obtufum an. & 1R

gulom A V1 {ubtendente. ]
fict zquahs tum 1pfi tangen- O~
ti A[,rum fuzfubtenfz AV, |
& promifcod'unaex his pro |- -
alia tutd Ofurpari poterie i - .o TN\, .
quoties de infimtd parvis fer. Bl A
mo fu :rip: imd iplamietcar. Pt
vz particulaA V infinite exi- c X
gua, tamquam reta confide . ERV

rari poterit , citra ullum qrroris;-pemglpm [ nam error
dum fit nfinit® parvus, tandem evanefcit, ac nullus eva-
dit: ] quod fignificant recentiores Geometrz , dum curvas

omnes fub tationecuopsidam polygontinfinitorum laterum

fpeQarenos docent, & curvarii tangentemn quamvis pro uni-
us, ex ejufmodi lateribus infinit¢ parvis,produ&tione zftima-
dam przfcribune. . . ' -9
OO‘;lOLL..V.Ebdem L LT ,
jute aveas curvilineas . ‘
quandoque  licebit in.
triangula redtilineain-
finite parva refolvere,
ad ipfarum dimenfio-
-n_e{r;: venandam ; velu-
t1 {1 propondtur curva . . : S
Aau,elea?)n ubilibet ,6- i 0

ve intra , five extra curVZ perimetrum , quovis punéto N,
atque

i o
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atque inde ad fingula curvz pun&a dudtis ramis infinite
froximxs. Na, Ns, poterit feGor Ns& pro triangulo recti-
ineo cenferi, quia ex coroll. preced. arcus as infinitd pare
vus. pro. recta aflumi poteft: & quomam , extenfa. Ns ad
tangentem. in. 4, portio sd aduc infinities. minor evadit
re@a Ny, adedque triangulum asd eft quantitas infinitd
parva.fecundi ordinis, quippe infinities. minus. triangyulo
N s 4 jam infinité exiguo, poterit indifcriminatim. etiam.
Nad {umi pro ipfo Nas, & alterutrum ipforum confide-
rari velut elementum arex N A4, itaut ejufmodi trian-
gulorum fumma det menfuram integram talis arez; Bt fi
talis alia curva. OoN exhibeatur, cujus rami No fint per-
petud paralleli.ad correspondentem prioris curvz tangen-
tem ad, conflat fore aream utrique: corve interpofitam_s
000 Aas duplam. femper fe&oris correfpondentis AasN,
propter fingula parallelogramma daob: ( quz non. diffe-
runt ab areolis. infinite exiguis o4so, nifi per trilinea in-
finities. adhug minora. ode , dsa, ob bafes o4 , 45 infini-
ties minoses iplis a0, 55 , & ided zqualia invicem. cenferi
debent ex coroll. 2 prop. 1I1. fape citato ) dupla: triangulo-
rum AdN in eadem bah 24, iifdemque paiallelis;ida, No
exiftentium , ut cap. 8. Hugenianorum demoftravimus.
Obiter autem animadvertere placet , hujus methodi fun-
damentum, etfi novum videatur, nec abfque fcrupulo 2
plerifque admitti confueverit, nimirum : wagnisdines , gua-
rums differentia minor evadit qualibes offignabils differentia,, fex
gue diffevre. poffunt: quantitase sifdems infinsties mEBaKs pro-<qum-
libus recté afurpars: verultfimum reipla. effe, ac: Veterum.,
methodo , quz per infcriptiones, & circum{criptiones,lon.
giori circuituy, figurarum xzqualitatem , vel aliam. propor.
tionem. venabatur , neceffarid fuiffe przfuppofitum; Vis
enim demonftrationum: ejufmedi apud Euclidem, & Ar.
chimedem in eocerté confiftit, qudd, nifi verz forent iplo-
tun propofitiones-, afignari poflet differentia figararum,
. nem-
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mnempe excefsus , aut defeGus ab afferta menfura : faQa
autem tali afhgnatione, cim per infcriptionem , & circam-
{criptionem oftendantur alig figurz minds excedere, aat
deficere 2 figuris propofitis ,quam pro differentia affigna-
ta, & tamen affertam menfuirz rationem conftanter obfer-
wvare, concluditar ab abfurdo ,differentiam ab adverfario
affignatam nullam efle, - utpoté minorem qualibet affigna-
brh: atqui hoc ipfum,majori compendio , & nos dicimus,
dum magnitudines, differentia infinities minori difcrepan-
tes, pro zqualibus habemus : fi ‘non funt habendz pro
=xqualibus ,  aflignabilis erit eorum differentia; aflignetur
ergo : non igitur ipfarum differeritia minor -evadet -quaki-
bet affignabili,quod eft dontra hypothefim ; falfum eft er-
€0, non eflehabendas pro zqualibus: Quod-eft propofitum.

SCHOLION.

Neeltigatso antem vatsonss diffeventiz ordinatarsm ad dsffe-
] rentias abfesffavam sn gmalibet Carrva jande tangentiam me-
thodum [upersasscoroll. 2. hujus prop. pendere diximns , fic pro-
<edis. Quantitasés determinata | & ejnfdem [emper menfura.,
primis alpbabeti lstteris a, b, c, e &c. denotentnr: sndetermse
Bar& erd, qua [wbinde crefcunt | ant decrefcant , per poftremas
X, Y,2,u &c. de more exprimantar , ut habeatnr agnatio
curve propria: fic sn parabolis | fi latws retum vocetur a , &
abfciffa X, ordinata werd y, patet, aguationem cxrva propriam
fore yy = ax, propter ordimata qmadratum femper aquale re-
tlangnlo abfciffa sn latus rellum : atque sta in aliss magss com-
pofitis. Tum [upponatar abjesffa, werbigratia x , angers portio.
e [us snfinice parva dx (fic enim sHam exprimere docuit Lesh-
witgins o st differentiam spfins y vocat dy , & spfins z appel-
las.dz, atgue 314 in aliss ) aded ut evadat abfeiffa x1dx; &
¥ut slli corvefpondere deprebendstur ytdy , wel y — dy pro or-
d‘”{"a ( prour widelscer applicare crefennr , ant decrefeant ad

o meres

o v
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sncrementum abfcifia ) stagme sn aquatione | qua curve natn.
ram determinar | fi boco X , & 'y, ac produlloram ex spfis, el
poseliarum earundem | fubrogetsr xtdx & ytdy, eorumgue.,
produita , ant poteftases; ac mox sermins comparentur » qHos dif.
ferentia dx , & dy éngredsuntar | abseétis tum terminss, guos
ba differentia non afficsunt [ EPOLE in Vim prioris aquatsonss
&b snivso propofire | jam agnalsbus | tum terminis 5 qHos imgre:
disur produtium ex plursbus differentiss ds dy, frve ad snvi-

semz , five per fe spfas maulesplscatss ( wtporé sufinitres minorsbus,

per 2. coroll. prop. 1il. agualizats velsguorum serminoram
#ibsl derogantsbus | fi absscsaminr ) babebiray aquato differen-
tialss, ex qua ratso differentsa ordiriatarum ad differensias av-
Jesfarum , nempe carnndem dy , & dx , snmotefeer  Itague sn.
aquatione parabola [upersis propefita ,ubs yy = ax  babebstur es:5
yytaydytdydy = axtadx ; fed jam yy = ax > €rgo refidua pa-
riter aquantnr , fcslsces 2ydytdydy = adx : absscrarur dydy
guod infiusties manns e} spfo 2ydy [ nam ad slind eft in ratione
snfinste parve quantssatss dy ad finssam 2y ] manebss adbuc
2ydy = adzx; adedgue ut a ad 2y, five uty ad 2%, 122 dy ad
dx,& staconfequenter ex Jupradiéiis coroll. 2. hujus propofitio~
nis, ordinata y ad [ubtangensem , que sded dupla invensetur zbe
Jeiffa x| mtporé = 2x. < '

Alsud exemplum efto in curva, cujus natwra definitur 2quat10
ne yy = aatxs ( que effes byperbola aguslatera ad [ccundam.
diamesrum relata ) ergo fi y evadar yidy, & x Jfiar xtdx
babebstwr yy T :ydytdydy =aatxxt2xdxtdxds - aﬂfc':
raniur sum YY = aa 1R ; tum sermini sunfinsties minores rel;.
guss dydy, ac dxdx ; erstque 2ydy — 2xdx, adeogue dv 4d
dx eriz, w2 X ad v, #ynde ¢ abfc1fia x ad ordinatam y .}'ta,
erss pja eadem ordinata y ad [ubsangentem quafiram qn"x rir
scresa proporssonalss abfesffa | &' ordsnasa. ’

Expedstsus ansem [umstnr. differentia cujufvis aqnationis pro-
pofitg , fi sn dlla sbigue termins ab sudeternnatis affells mults-

scentnr per numerus dimensionss earandem sndeserminasarnis y
B &
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& wiwa Hawvnm dsmensio sx [uam deffexentsalem commatosar. lo
o X, &y foribends dx , & dy. la cwem fi Yy — ax , eriane
2ydy = adx; fi X3 y = a4 x2yy, ersam 3yxxdx, tx3dy
' = axxydyt2yyxdx,edeogue pex ant sthefim, 3y%xdx —2yyxdx
= 2x3ydy — x 3dy: @ fic et d y ad dx,#r 3yXX —3yyx
ad 13xyp— 3. Idguod waler snquibufvis (tam perfeitis guim
smperfetdis indeterminatarum poteflasibus:aded ut generatim dif-
ferentiaipfins X™ fit mx® = Idx , guemcunque namersm snsegram,
aut frattum | pofitsoum, vel negatsvam denotet expomens m.

- Atgue binc viceverfa integratso cujufvss differentialis | fem
veverfio ad quantisatem , cujus propofica. fuersz defferensia , ha-
betur | angendo unstase dimensionem sndetsrminaty %, vely | &
per eandem dimensionem fic anidam ,torwm produiiam dsvedenda,
st pfins M dX fumma eritfn__“:*; Unde eliciuntur snnsmer [pn-
trorum [nperficialium | & folsdoram. dimensiawes : dxmmowodd- ad.
vertasur | 1wventy fwmmap perfape addexdanm | ant fubsrabendows ,

rout ves tuleris | quantssasens alignans confiantem. | e gndd. ea-
dem differcutia fir dmarnm guantssatwwm , frve illss commmonens
fungas , five demas dacam alsguawt magnitsdiwen; Quande aus
vem bge adds | vel detrabs debeas  smvcwsas, ohfervanda , an wbi

evanefcit guantitas | de cufns- diensione. per integrationem eb-

#inenda agitur | parster emancfoat suwtcgralys swvente, am quid- .

dam conftans. inter epns senunes adbne fuperfir | bar spfawrionsen
sub figne contrario erit s1Denta sn2egrals apponsudam , Wt VErus
walor [ummg quasfite babeatnr.

PROPOSITIO VI

Uod. pracedsns docust | alster per ixfiustas parabolas demon-
Sirare. -

1. Intra quadratum A FH O, cujus diameter A H, def-
criptz {int ; eodem latere reto A Q,infinitz parabolz va.
riorum graduum ,nempe A EH quadratica, five Apollo-

‘ ' nia-
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“nixra , A D# cubica, ACH biquadratica, &c. adco ut
dodta ubivis rea BCDE P G axi parallela, {ecante has
turvas, & re®am A H, ut in figura, fit femper HO ad

, , : B P in eadem ratione ipfa-
O M rumOA, AB, fed HO
ad BE in earundem ra-
tione duplicata,&adBD
in triphicata,ad B Cautem
in quadruplicata, atque.,
ita deinceps. Paeet ergo,

\\\\ retas H O ,feu G B, &re-
N frquasepss titerbepras B P
r L Q¢ BE, BD, BC & fore
\\\\ {emper contimr propor-

1 \

ax1 A F,ut mtercepta BP

evadat infinite parva ,cum

fit rano G Bad B P eadem
rationi BP ad BE, & hujus ad BD, & hujus rurfus ad
BC, prima autem ratio fit major quahbet aflignabili
ex def. 4. & conversendo , etiam reliquz majores eruntqua-
libet affignabili , & ided quantitatum PB,BE,BD, BC,
quzlibet 1efpe€iu antecedentis erit, per def. 5. & 6. infinid
parva, atque inferioris ad ipfam ordinis: quare inter ma-
gnitudines abfolute infinite parvas datur hxc diverfitasor-
dinis: quod erat &c.

2. Argulus contingentizx BA E eft infinities minor an-
gulo reilineco BA P, & angulus BAD rurfus infinities
minor eft angulo BAE, angulus autem B AC irfinities
adhuc minor eftangulo BAD, atque ita porrd in infinitum,
ob fubtenfas PB, EB, DB, CB, eadem ratione majori
quavis affignabili in infinitum decreflcentes; datur ergo
& in angubs infiniteé parvis hxc ordinis diverfitas: guod
erat demonftrandum. F 2 3. Arca

oy
‘ \ tionales; quare {i tam pro.
R\ Xima fieri concipiatiir BG
L
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3. Area ipfa rettanguli infinitt parvi AB GF infinit®
major eft triangulo ABP, & hoc infinitt majus trilineo
A BE,quod ip{umn infiarte majus eft trilineo ABD, & hoc
infinit¢ adhac majus ‘trilinco A B C, atque ita deinceps ,
ob bafes. continu¢ proportionales , & ratione majori qua-
libet data decrefcentes; un-
de patet in fuperficiebus A B O_M
infinite parvis hzc diverfi.
tasordinis.
. 4. Quod fi exdem arez

vertantur circa AB, ut 2

reftangulo ABGF cylin-
drus, i triangulo A B P co-
nus, a reliquis trilineis fu.
fi conoidales generentur, ¥
conftat, ex folidis ita ge.
nitis , alia aliis infinities
minora, ob fimilem ratio-
nem, proditura; quare et
in corporibusinfinite par-
vis variorum ordinum di- o
verfitas locum habet; quod erat &c. - .

COROLL. Ex dittis fupra nsm. 2. habetur , quod ficuts
nulla recta lnea primum angulum contingentig BAE di-
videre poteft, ur oftendit Euclides /sb. 3. prop. 16. fed tan-

tl arcus circuli, vel parabole , aut alterius line® zqui-

curv; ita poftmodum angulum B A D nullus arcuscirca-
li, vel parabolz quadratice dividere poteft , fed tantim
arcus parabolz cubicz fibi (imilis | vel altioris ordinis;an-
gulum verd BA C nec ipfa quidem parabola cubica divi-
det, atque ita de aliis in infinitum : neque novit watura li-
mitens , ut ait doltifs. Eques Ifaac Nevvton Princip. Piath.
Philof. Nat. Iih. 1. Seft. 1. Schol. poft lewmms. 11. ubi et notat,
Sinis quibuslibet ejufmodi angulis alios rusfus inferi pokie
’ : : L me- -
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medii, inter utrumque , ordinis, ide® infinities minores
uno extremorum, & infinities majores alio .

SCHOLION.

E X boc vario énfinité parvorum ordine | innotwit Philofophis
R, Gravitatem effe vim infinite parvam refpeln Virtutis cu
Juslibet attu moventis corpus quoddam velocirate nota menfure ;
S enim bac Virtas prosiciat mobsle per dsreitionem AO, sta ut
bempore t ferrs p«ﬂ/!; ab A ad O, urigue dicki temporis particala
sufinité parva dt sliud promovebst per portsonem Jpatis snfinseé
parvam A B ; [edintersm Gravitas sliud deprimet #fqne ad pa-
rabolaz AE H | nimsrum per particulam B E snfinsté msnorem
pfe BF | five spfa A B quare Vis Gravstatss infinsties minor
cenfenda erst Virtmte dicli prosicientss mobile per A0, figuidem
slls refponder effeltns snfinsties minor s q#am buic | dum utrague
sempore enfinité parve, ur aquabsliter operans, concips debet | nam
angmenta velocssatss , qua tempore infinerd parvo dt fibs [uperad.-
dit Gravitas (upra sllum snfinsté exsguum velocirarss gradum
quo sncipit deprimere mobsle , utpote infinities infinise minora
velut nihsl confideranda funt , donec per tempus fnite, & note
menfure [atéis adoleverint | at jam debeans computars . ldens fva
quetnr in Viribus ( figua fint alicubs ) alioram generam infinte
tses mivorsbns : mempe fi talis [pecies Gravitatss | aut Vis cene
tripese conczpiatnr , que corpora acceleret in duplicata ratione.
temporss | hac compofita cum eadem Virtute projeitiva, in tem-
porss differensia infinité parva dt deprimer mobsle per B D ufque
ad parabolam cubscam | dum Vis gravstatss depreffiffes per BE
8[que ad parabolam quadraticam;ideogne Vis cemsropeta dichi ge-
nerss foret adbuc tnfinities minor Vs gravitats propter motum
B D snfinitses minorem spfo BE . Similiter fi Vs centripeta ejus
rassonts fingeretur , qua accelerarer mobile in triplicata tempos
vis ratione , conflat , quod bac, momentanco tempore dt, won nif
per BC ad parabolam quadratoquadrasscam deprimeret m;l;ila,
wunde
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wnde adbnc infinitses minor pracedents probavetsr . Verim bac de
snfinisé parvis fufficear brevster asssgiffe : ad infimed magwa.
gradum facere convvenst de qusbus eadem fermé demonfirabimus,
ut noftrum propofisum Spatseram Plufquam snfinstorum concln-
dere liceat .

PROPOSITIO Vil

%m‘-‘tﬂm wbfolute Infimituram quadem ejufidewm fome or-
‘ dinss , & gquamishes smer fo putionem figwwbviom
babere poffunt . :
t. Sit emim primd angu. c
lare fpattum BCA | lineis h
G B, CA xgue ininfinitum
produttis ; per moduin in.
finite long: fectoris | intes
rieCtum , fiat autem anga.
las BCI ad ipfum BCA
i quavis ratione aflignabi-
li m ad »: patet; infinitum
fuoque fpatil interceptum
1¢Qis CB, CI zqud in in.
finitam protra@iscom ipfa /o !
CA |, furitum i eadem ra. . .
tivhe aflignabili » ad » ad angulare fpativm prius datum
BCA: idebque hzc abfolutd infinita fpatia ejuldem inter
fe ordittis erunt, & quamlibet inter fe rationem habere,
botertint . , el )
2. Sit rutlvs ( s» fSgwra fequwemrs ) parallelogrammum in-
Anitt longum B C Nﬁ?'fu;{cﬂnim bafi CN, & fiat CM
44 €N in qualiber ratione affgnabili w ad », ducatur-
Yie ipfis CB; NF parallela M E , eritque infinite lon-
gum parallclogrammum bafi CM, lineis CB, ME ( zque
infinite produthis cum ipfa N F) interie®um , ad prius
pa-
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allelegrammum BCNF
?:readem -aflignabils ratio.
ne m ad = hoc eft fuarum.
met bafium CM ad CN:
quod erat &c.

3. Infintti ¢ylindri ex con-
verfione parallelogrammo-
rum BCME, BCNF cir-
ca CB, erunt utiquein ra.
tione bafium ,quz duplica-
ta eft ipfarum CM, CN,
adeoque in ratione affigna.
bili mm ad 21, quare etiam
in figuris folidis vera eft
propofitio: quod oportue-
rat demonfirare.
4.In qualibet ex Hsfi-
guris , qux in infinitune
amphiantur, ut parabo-
le,authyperbolg DAV,
carcaazem D G, fiat alia
figura DFG prioriana.
loga , cujus nempe orde-
natz FB, GC ad ordi
natas prioris AB, VC
fine femper incadem ra- g

C M ™. Q

g
®

v
Tlee ca~qEsABy Io O ROemMm AN cpopn rmmmen

ia"”‘----_-p'-.-l-' savnsriwmewantl

tione quapiam alfigna L
bili mad n:patet quod
{t utraque cum axe fuo -

in infinitum producatur, erit area infinita CDFG ad in«
finitam aream CD AV in ratione ordinatarum = ad »,
uz eft ratio affignabilis; ergo idem quod prius.
5. Sed ct folida ab his genita circa axem infinitum DC
erunt in ratione {uarum fectionum circularium , five ut

qua-
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quadrata ordinatarum, & ided 1n ratione affignabili wm.
ad »n unde 1n his panter infinitis corporibus obtinet pro-
pofitio.

6. Inter afymptotos MC,CP . M N o
poiita Hyperbola Apolloniana. '
DG B, fiat aha hurc analoga. £
FEI cujus ordinatz FN, EM g
ad ordinatas prioris DN, GM : D
fint in quavis affignabili ratio- S
ne m ad 7, patet infinita utraque
fpatiaNFEIC NDGBC(utin
Hugenianiscap.8.7. 11. &inQua- | .
dratura Circuliprop. 17. oftendi, | B
atque infra Epsff. ad D.A. L. A.
Jemm. 1:. demonftrabitur ) fore P! 1
- ad invicem in eademmet ratione affignabili ordinatarum
ad #»; quod eandem veritatem confirmat.

7. Imd et quia femper ordinata quzvis M E , quantum-
vis ipfi-CP afymptoto proxima , eft ad ordinatam MG,
ut » ad », quidni dicamus , & ipfam afymptoton €1 hy-
perbolz FE ad afyptoton CB alterius hyperbolz pariter.
candem rationem czterarum ordinatarum = ad # habita-
ram? Ergo et in longitudinibus abfolut? infinitis locum.s
habere poteft quzvis affignabilis ratio : quod fuerat de-
monftrandum.

8. Denique et rotunda folida ab hifce fpatiis afymtoti-
cis circca CN converfis genita funt molis abfolut® infinitz
( poteft enim ex utrovis refecari versis bafim cylindrus
zqualis cuilibet dato ex coroll. 18. Torrscell. de Solsdo Hy-
perbolico) | & tamen aflignabilem inter fe rationem obfer-
vant mm ad mn ,quz eft quadratorum ,feu circulorum,qui
ab ordinatis genitricum hyperbolarum , ea rotatione,, fiunt ;
Naque infinitz magnitudines cujuslibet affignabilis ratio-
Bis {unt capaces: quod &c. :

E

. CO-

- ta CB, funtad invicem,ut
- Jatitudines CO, CM,CN,
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‘COROLL. Patet’ ex di&is ». 7. infinitas afymptotos hy-
perbolarum non femper zquales cenfendas ¢fle, com md

“fint ad invicem, utquz 1n pari altitudinead alteram asym.

ptoton utrinfque hyperbolz ordinantur , five ut infcripts
ipfarum parallelogramma j-vel.etiam ut earundem. hyper;
bolarum figurz ;quz 2 recto; & tranfverfo:ipfazumaxe con.
tinentur: quemadmodum & ipfa hyperbolica fpatia funt
in eadem ratione di&arum figurarum, quz fub axibuscon.
tinentur; qua in re , ut in plerifque alus proprietatibus,
convenire hyperbolas cum ellipsibus, qux pariter funt,ut
axium figurz. , notifimunyeft Geometris.

PROPOSITIO VIIL
Q Usdam rverd, ex quantitatibus abfolnsé snfinssss ,diverfs fune

ordsnss, atgme alia alsss snfinstics majores | ans minores, sdgne
Jine wllo dsmsse o :

1.Stprimo Spatiumangua -
lare BCO, lateribus GB, C
CO indefimt? produéis 1n-
terje®um : patet, hoc infi-
nities majus fore quovis pa-
rallelogrammo 1infinita: da-
taxat longitudinis CB, fed
fin:tz latinudinis CM, aut
CN,videlicecipfoBCME,
aut BCNF, nam in pan
omnium longitudineinfini-

- O

! e
>

e d?
%

“wreTeRC N UTT® vrve @
PV NG Y NE R YN T VR TNR Y E e e e~

*

ﬁ“.- wey
-

quarum prima ad utramlie
bet pofteriorum habet ra- B
tionem majoré qualibet af-

fignabils.

G 2. Sie
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1. Sit demde Spatium CN DI P B, hypetbola ApoMo-
nizna DIP { aliave curva asymptotica, quz cum a
ptoto infinitum fpatium contingat | cujufmodi eft Con-
choix: Nicomedea, 8 aliz altioris gradus Hyperbolz | qua
;nrt( ordinatarum poteflates majores. funt poteftatibusabe
affarum ¥ cum foa asymptoto C B infinit? produa com-
T N o Pprehenfum ;& fiat, ut mad », ita.

e "~ NCad CM, tum agatur ME asym-
toto paraliela, quz ipf curve DIP
?  alicubi occunret, velut in I { eo qudd

" . curva (emper fint: propior: asymptos

re

IS SEEE O R

minis quolibetdato intervallo, CM
vel G E ] atque ulterius protemfa,

- {patium P L E abfolutd safmitam {cu-
- jus nemmpeotdinmtx PE pevpecydcrets

pitdm minori applicantur, decreforathus ¢ conerarin. or-
dinatis asymptotici {patii GP) compechender ; uade 6
quadrilineo IM DN finito, & behirso: L & infinivo; cem-
mune addarur {patium CMIP B, fet-arca, CND1B ab-
folut2 minor parallelogrammo isfinitedongo B8 CM E:qoax
1 major erit ratia parallelogracmmi.mbinim HCNFad -
finitum {patium asymptoticum CN R IB;, qukam ack ivgus-
tum parallelogrammum B CM Eseftidutens ad hot in-ra-
tione bafium CN, GM, hoe eft,ut w ad », ergo BCNF
ad CNDIB ritionem habet majorem qualibet affigmabili
7 ad #, & ided eft infinities magos eoglern . Quod e - -

3. Quod: i hec omaia fpatia eicar€©NO beneertanius,

manifeltum eft , folidum ab angulhd fhatio BCGinfmmms.

majus fore cylindro. 2 patallclogrammo BCNF, & hoc
rurfus infinities ‘majus folido infaitey quod CN D1 Bipro..
duceret : quare et in corporibus infiemns diverft infinito-
rum ordines obfervantur. T
P e 4.Jam

to, & ad intervallum G P perveniat .

-€B ad infinitam CR, atque ut

cunt , dam longitudini 38 vo iafind- -hxcipfaad infinitam CS8,unde va-

- .7l ordines infinitarum longitudi. PRRlg

num nafcentur , quarum alix aliis funt inf

5. Idem ex infimitis Pa. B oM

. ultra nodum H cumre&a -

Infinitorum&c. 1

4. Jam.verd fi per pun&um D, inter aspmptdtes CN,
CB tranfeant infinitz hyperbolz, mimirum linearis , five
Apolloniana D I B, quadratica DER , cubica DHS &e.
1ta ut rationi NG-ad CM zqualis fit ratio MI ed ND,
cjuldem verd duplicata fit ratio~ . ..o
ME ad ND, & triplicata AL VIS .. .
tto MH ad ND, & fic deina” :§::i ]~ .
ceps, patet fore in continua ra- ' .
tioneipflasND,MI,ME,MH &¢. °
ideoque etiam fi pun@umM cum--
linea’ MIEH per iplum tranfe:
unte , continud accedat , ac tag.i - |
dem congruat pun&o C, & asym- |
ptoto CBR S, erunt in continua
ratione ND ad infinitam CB, ut

rabolis AEH, ADH , ACH *«
f de quibus prop. 6. egimus }

A H(qugdiameter eft qua--
drati illis circumf{cripti )
produ&is, oftend: poteit ;
dua emm ipG H Oparal-
lela ML, omnes fecantein
N, I, K, L&c utinfigura, ¥
erit rationis AO,AM - |
ve OH, MN, duplicata ra-

tio OH,M I, triplicata ve-
0 OH, MK, quadrupli-
cata autem OH, ML ,at

S . S ‘m




s2 - "DeInfinitis”

Jue ita'deincepa(eoqudd , - p 0w
prafatz axi parallelz {int ™ T

ex ardine, ut quadrata,cu- -

bi ,.biquadrata , alsioref- _ .

que potcﬁatcsrabl’ciﬂa;umi : N

vertice AO, AM, juxta,

ejufmodi parabolarumna. -
turam ) ,. quare continug
propor:ionaleserunt OH,
MN, MI, MK, ML &ec.
idjue inquacunque diftan-
tia dutta fuerit MNIKL,
adeoque etiamfi ditantia ‘
‘AM fitinfinita, (iveinfinis i\
te major OA:undeet M N oot ‘ o :

erit infinied major OH, & fic. MI pariter infinitt ma-
jor evadet ipfa MN', & M K infinities major M1, & ML
ipfa MK , atque ita deinceps {ine limite: imd & fumptis,

inter binas quaslibet diGarum continud proportionalum.

fibi immediatas , mediis proportionalibus , alie intermedig
parabolz. orirentur ,diverfique ordines medii iafinitorume
prodirent, inter fuperids recenflites. i
6. Sic oftendi poteft, inter fpatium infinitum angulare,
& infinit¢ longum parallelogrammum finitz latitudimis , foe-
diare fpatium parabolicum circa fuum axem confideratum
(ut1 & {patium ab alia qualibet curva ‘com.ptehenfum ,que
circa axem ita fe in infinitum fuis ordinatis expandat, ut
ejus tamen tangentes quemlibet angulum cumaxe c?ntoml:(i
re poffint ) fiat enim ( #» figura fequanti ) angubus BICOa
angulum B CL in quavis rationeafhignabili » ad #: patet,

qudd, ipfa CO tangente pasrabolam CK circa azem CB

defcriptam, ejus curve alicubi.eccurret CL.,. velut.in K
L 27 1. Consc. } & ulterits protenfa coatinebit cum cur-
va parabolica PX infinit? produta {patiumimGnitum { gup-
' e
i . } P
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o Pe cujus latitudo femper augetur)

c\. B PK L; & idedfpatiumangulare BCL,
\\\ quod 2 parabolico B CP deficit qui-
Fﬁ_‘ci dem fegmento CK finito , fed illud

excedit infinito fpatio LK P, erit uti.
' L que majus eodem parabolico fpatio,
P\ unde angulare fpatium BCO ad il.
! lud parabolicum majorem habebit ra-
: tionem ,quam ad aliud angulare BCL,
ideft, ex conftruione, majorem habe-
;oo bit rationem ad illud, quam fit que-
vis affignabilis ratio = ad #, quare erit illo infinite majus.
At,quia reta NK1 axi parallela , nedum fecat parabolam
- CKPin K, fedet aliam quamlibet, quz circa eundem,
axem defcriberetuc , fe&is fingulis ordinatis K M prioris
ad pun&um G in data ratione m ad », quahseflet CGH,
fecaret eadem axi parallela alicubt in pun&to F( 26. 1. Conic.)
eidem nom amplius occurrens, unde fpatium infinitum re-
fultabit IFH, finitum verd CEN » atque utrivis addito
eodem BCGFI, erit majus parabelicum fpatium BCFH
parallelogrammo infinito BCN I, & ided parabolicum.,
aliud' fpatium BCK P majesem habebit rationem. ad pa-
rallelogrammum BCNI, guam ad parabolicam areamc,
BCFH, ad quanr tamen rationem habet ordinatarum
fcilicet m ad #; unde primum. parabolicum fpatium fupc:
rat infinitum 1llud parallelogrammum ,ultra omnem affi-
gnabilm-rationemy, {ilicet e 1llo infinities majus , cim
eflet [ cx oftenfis ] angulari fpatio- BCO infinities minus;
dantur ergo diverfi infinitorum ordines ita ut quzdam.e
i fipt aliis infinities- majora, aut minora; quod &e.
COROLL. 1. Hine habetur, infinitam Parabelicum Trie
lineem QCK P, quodabangulari fpatio-BCO differe pa-
. zabolico fpatio BCP, ex diis sum. 6. infinities minori,
“iplimet angulati fpauio BC O zquale cenferi pofle { ex co-

.
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roli. 2. prop. I11. ] dummodo %qué in infinitum utraque,

CO, CB protrafa intelligatur [ ad modum fectoris OCH ]
? fi enim retta NK ; quantumvis

C N O diftante , axi parallela definire-
tur tetdimeum Parabolicum | jamos
cjufdem ordinis eflet cum para-
bolicaarea BCP ( nempe 1llius
3 fubduplum ) non verd illa infini-
- ties majus; fed tunc longitudo
‘ C B foret infinities major latitu-
Bl < dine CN trilinei, quippe ad hanc
" effet in ratione ipfius C N { quz
o : o infinita fupponitur ] ad latus ge-
&um propofitz parabolz , ex generali matura spfius.
COROLL. ii. Omnis byper- _—
bola BFG circa axem FH in-
defimate produlla, fpatiumcose .
sinet infinitum c;ui%"tmordinis
cum {patroangularia furs alyme
totis BC, CD contento, smd
ili penitus zquale , differentia
.emim afymptoticorum fpatio-
rum BCFE, DCFG infinitd
mimog eft (ex xam. 2.) ipfoan.
ﬂ‘d fpatio , imd tot gradi-
bus illo inferior efl. |
COROLL.1H. Et hinc ni"petm cujufvis hyperbolze EFG,
cinca {uum axem £ H , infinities majus eft fpatio parabolz
ad eundem axem per iplummet verticem defcripte : 11-
lud enim epddem et ordinis cum fpatie angulari, quod
often{im eft wnfini® majus parabolico.

COROLL. IV. infuper hinc ratio elucet, <ur impoﬁ'-“

bile {it Hyperbolen Parabolx infcribere ,aut hanc illicir-
cum{crsbere five per eundem , five pexr diverfos vertices,
: ut

. (dué&ta DF afymptoto CB paralicla )

e : o o
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ut habet Vincentius Viviani lsb. 1. de Max. & Myn. prop.
505 femper enim hyperbola fuapte natura majoreft , quam
parabola , unde nequit illa intra hujus fines conclud; .

PROPOSITIO IX

VAn'mmm ordinss Infinstoram stem ex sufinsits ;
demonfivare . 4 : inivis byperoli

t. Efto fpatium DPRBK,ordina-
ta D X uni afymptoto CN parallela, ™
& altera slymptoto K B, atque hy-
petbiola prima, five Apolioniana DPR
infinit? produfta comprehenfumitran-gi - ©

e

feat verd (per idem punétum D intre. D
eafdem afymptotos abia hyperbola, |
D XdLZ,z’jus ordinatarum D K, X G {
quadrata fint reciprecd,utabfalfe GC, |
KC2 centio C, gve m:'ou'dinugil)x, < 757

GP ad priorem hyperbolem:¢: :
b 4

ubique in continua ratione D X [ feu i 7T
GS]G X,GP. Secetur am quuli- | /IJ 1!;,
bet ordineta potteriocis hyperboiz, B' 0.

~nempe DR, XG, in pandhisQ, Vin

data quavis ratione m ad » | per quz punda i igatar
tranfire alia curva O VQciufgd;m c:qu gem?stgmi fa
D XZ :eritquefpatium ¥OVQB ad ipfum X DX 7Z Bpin
ratione KO ad K D, five # adwm , percontiru@ionem : Por.
ro,ubt DX Z pervencrit ad intervallum LH aquate ipfi
OK, cdm debeat ordinata L H ad ordinatam 4 hyper~
bolx OV Q. eflc in ratione DK ad OK , ive THad HL

erunt in continua tatione TH, LH, 1H, & ided pun.
&um I erit etiamr ad priorem hyperbolam Apollonitanam
DPR ; quare fecabunt fe curvz OVQ , DPR in pume

&ol,
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¢to 1, non amplius fibi occurrentes, eo qudd ratio H1i ad
ad BR femper futura eft duplicata rationis HI ad BQ,
ut de ipfis DXZ, DPR feinpun&o Dfecantibus diceba-
tur. Et 1ded fpatium KOV QB ,ad partes B infinite pro-
tenfum , majus ent sofinito fpatio KDPRB ( nec enim.s
portic OViPD, qua primum fpatium 2 pofteriori defi-
cere videtur , eft an his computanda, quippe undecunque
finita, avcoque infinie parva refpe@tu diGorum {patio-
rum , fed attendi debet excefflus Q 1 R abfolut® infinitus,
ut s Scholso 114. demonftrabimus ) unde minor erit ratio
fpatn KDPRB ad KD X Z B, quam KOVQBad idem {pa-
tium KDXZB, hoc eft quam fit ratio quzvis affignabi.
Lis,# ad m;1ded que fpatium ab Apol
loniana hyperbola comprehentum et
infinite parvum refpeéu fpatii ab hy
perbola quadratica definiti , & hoc .
viciflim, refpe&u ilhs ( licet ablo g 0
lutd infiniti ) eft infinité magnum | &
ordinis fuperioris, five juxsadefin. VI,
eft Plufquam snfinstam ; quod &c.

2. 1 aliorum graduum fuperiorum
hyperbolz per idem pun@um D def ©
cribantur, in quibus cubi, vel qua-
dratoquadrata , aut aliz altiores po- I :
teflates ordinatarfy reciproct refpon- e T
deant abfciflis, fimili modo demon- F
ﬂ;abitur, areas hyperbolarum fupe- B rRQ%

Torum infinitd majores efle areis infe-

sierum , quantumvis jam infinitis, vel plufquam infinitis:

lupponatur enim D PR Quadratica hyperbola, & DX Z

Subica, aded ut hujus ordinatarum cubs yillius verd qua-
fata reciproce fint ut abfciffz; fiat autem, proportionali

- lone ordinatarum DK ;X G pofterioris hyperbolz,alia

Cubica byperbola OV Q.5 eritque fpatium KO VQB ad

o iplum

N

Infinitorum&ec. 57

ipfum KDXZB inrationeK O ad KD, puta » ad . Po. -
ne jam, curvi D X Z perveniffe ad intervallum LH ,quog
fit ad HT, vel KD, ut quadratum KO ad quadratum..
KD, five ut #z ad mm;occurrat autem hypeibola quadra.
tica DPR ipfi ordinatz HL in pus&o I :eritque HIqua,
dratum ad HL quadratum in ratione compofita ex qua.
drato H1 ad quadratum KD [ five ratione cubi HL ad
cubum K D, cam utraque ratio it reciproca abfciffarum
CK, CH) & ratione quadrati KD ad quadratum HL R
aut cub1 K D ad quadratum HL du@um in alitodinem
K'D; qux duz rationes conflant rationem cubi HL ad qua.
draum HLin KD, nemperationé HLad XD, ideft ex conjir.
guadrati KO ad quadratam X D. Cim itaque HI qua-

ratum ad quadratum HL fit ut quadratum X Q ad qua-
dratum KD, patet ipfas KD, LH;inO, & I proportiona-
literfecars,adedque pun&um I pertinere ad cubicam etiam
hyperbolam OV Q, quz proptered fecabit jpfam D P R
in I, nec illi amphus occurret, eo quod femper fururum
fit quadratum BR ad quadratum HI, ut cubus BQ_ad
cubum H1I ,ut antea oftenfum et; quare fpannom KO ] QB,
ad partes B infinité protenfum, majus erit infinito fpatio
KDPR B, ut frperiori numero concludebamus, adcdque
major e:it ratio KDXLZB ad fecundum, quim ad pri=
mum , ad quod tamen efle poteft in quavis affignabili ra.
tione DK ad KO, five m ad #3; unde liquet, fpatium.,
KD XZ B infinit¢ adhuc majuseffe fpatio K DPR Bab hy.
perbola quadratica comprehenfo, lictt plafquim infinitum
hoc ipfum antel deprehenderimus. Quod &c.

3. Et fi quzlibet ipfarum G P, KD poteftates ab expo-
nente ¢ ingicatx reciproct refpondeant abfciflis, ordina.
tifve alterius hyperbolz GX, K D ad poteftatem unitate
fuperiorem elevatis, femper his ipfis ordinatis in V, & O
proportionaliter fectis , curva O VQ_occurret priori hy-
petbolz DPR in I, ubi (:(;;refpondebu ordinatz pofte-

110-
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zioris hyperbolz HL, quz fit ad K D, ut poteftas ¢ ipfiuy
K O ad poteftatem fimilem ipfius K D, unde renovabituy
{mper precedens argumentum; idquec.

generatim {ic oftendetur.Sit KD =4
& hyperbolze DXZ ordinata quavis
G X, aut HL ponatur =y, quz fi
proportionahter fecenturin O,V per g 0
curvam O V Q. in ratione = ad »,0c- ‘
currat hzc curva in I alteri hyperbo-
DPR, cujus ordinata quzvis GP,
H I = g;ergo in concurlu I fies g =

N

V- B
7y b , VNN
ey & gt = 5 eftque z¢ ad a¢ | /]
” nt _y‘ 1/
ut y' ad arts ) ergo —— ad 40 | ur ML O T
yhadat | &y gt = me A yete, | /I / 5

& rurfus dividendo peryi a¢ , erit B rRQ%
# a4 = m y,indeque yad 2 , ut »°

ad m" , nempe ut potetas e ipfius KO ad fimilem ipfius
KD poteftatem; Quod &c.

COROLL. 1 Hinc counftat, omnes hyperbolas altioris
gradus fupra Apollonianam verd Plufquam ~ sufinstas juxca
VVallifii: appellationem , & do&rinam cenfendas | utpote
infinities majores areis hyperbolicis ordinariis ad afympto-
ton. refeis: & quantumvis propcstionali augmento, aut
dgcremen;o lingularum ordinatarum ., augeantur ifix |
minuantur-ille | numquam hyperbolas unius generis poffa
cum hyperbolis alterius generis comparati.

_COROLL. II. Confequens etiam hinc eft , In Arearum.

imenfione non fufficere , ut quzdam illarum abfolut ins
'ﬁgxtz dempnﬁgentur, fed amplids requiri, ut oftendatur
‘*Qg;lélegg_xlnﬁaxtorum ordinem, aut gradum pertineant:
genos teeft | obfervando ad quod infiniti aliunde noti

rationem affignabilem habere poffint. Verbi. gratias

Spa-
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Spatium , & Conchoide Nicomedea cum afymptoto con:en

tum, infinitum eft ejufdem generis cum Spatio afympto-
tico hyperbolz Apollonianz , cui comparari poteft ex prop.
2s. noftrs lsbells de Ouadr. Circ. ¢ Hyperb. Item fpatium X
Quadratice Dinoftrati ultra quadrantem continuata, &
ab ejus afymptoto comprehenfum, ad eandem claffem. »
fpe&at , ut ex ¢jus comparatione cum hyperbola Apollo-
niana, quam albi exhibebimus, conftare poteft. Spatium
quod curva Logarithmica, & reQa ad ejus afymptoton.
parallela interiicitur, ejufdem ordinis eft cum parallclo-
grammo infinitz longitudinis, fed infinities minoris, quam
fit afymptotus Apollonianz hyperbolz. Spatium hyper-
bolicum , circa axem infinité produ@®um excurrens yejafdem
ordinis eit cum infinito fpatio angulari. Area curvz, qux
ab Infigni Geometra Hieronymo Sacherio in NeoZaticalib.
3. pr. 10. infinnta demonftratur , ad afymptotici fpatii |
quod Apollonii hyperbola compleitur ,claffem pertinere
imo ad ejus dimenfioné referri oftenditur : atque ita de aliis.

SCHOLION 1

O?ortet autem in borum Spatiorum comparatione [upponere
cadem zque infinite 8 longum protenfa | alias Infinitum
ordings suferiorss aqnars poterst Infinsto [upersorss ordinis ad in.
fnstam longitudinem inferorss gradus | fen prior: infinities mi.
norem applscaro 5 Cim cmsm patism afymptoticum hyperbole
Apollonsana fit infinssum ,ut1que aquivalet parallelogrammis in.
[ersptis multiendsne infinstis | qua fi ad parem latitndinems com.
ponantur efficiens wsique parallclogrammum énfinicé longunm | ipfs
byperbolico [patio aquales [ed bac ipfa snfinits parallelogramins
ongsendo snferiorss ordsnis erst | five sufinsties minor snfinica.
longsendine [patss byperbolics: unde non misrum | qudd boc modo
fimul utragne fpasia adequentur

At comparando parallelogrammum aqne infinisé 10ng11:'n, ac [

2 oyher-
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byperbolicum [patiam | guamlsbet exigua fuerss parallelogramms
latssudo , [emeper | ex demonflratsis, erst parallelogrammum snfimsties
mayus [passe hyperbolico, quod spfi alymptoto adiacet : sdemgne..
¢nselligas de alsorwm , qua enwmeravimns, [patioram comparge
Ssone .
~ GOROLL. III. Und® adhuac habetur , infinitam afym.
toton Logarithmimicz, {eu Logifticz , infinitd minorem effe
infinita afymptoto hyperbolz Apollonianz. Nam quia.
Logiftice Q R S fubtangens :
GT eft ad quamhbet axi pa- A
rallelam,P R, adeoque & qua-
dratum TG ad rec.étqa.ngplgnu K N« ,
T G in PR, ut re@angulum .,
hypetbolz infcriptum KOPB 3
ad fpatium hyperbolicum QR ¥ p
OP (ordinatis QR , PQ ia- 4
terceptum ) ex cap, 6. Huge-
nian. n. 6. fie, ut G parallelo. ol __H
grammum hyperbolz infcri-
ptum ¢quetur quadrato TG, V|
etiam {patium quodvis hyper-
bolicum OP QR zquetur TG .
in PR, adedque totum ianf.
nitum Spatium hyperbolicum ARQRB A aquabirur reftan.
gulo cjufdem T G in alymproton Logilicx infinie2 produ-
Qam B G;Quare, ex precedenti, erst tongitudo ipfius BG
infinic¢ minor longitudine afympoti hyperbalici BA. -

SCHOLION 1IL

M3 obfervatione diguum oft | Spatia quavis afymptotica fini-
batsone aig ¢ gaavss afymptotica fins
m.ta? long\tmdnu JM.,,@;,'“ adiacere | [ed snfinité [ermper
h””" t, quam fip qg:ptotm byperbole Apolionians; Nam &' al-
ores byperbole (1n. ﬁgnra fcqucnti ) AfDFR » qua parte ad
. afym-

finite minorem ,quévm fiz hyperbol e afymprotus | obtinens ; eo quod
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afymptoton C A [patinm finitwm comprebendunt , afymptoton fu.
cwm fit femper cf media smter KD | eg erst essam a_[ym[:o.,
tus C 4 byperbole quadrasice D F | gua parse fiustam arcam
definst , adafymptoton CA by- N M
perbola,A[ol niana g DG jen AﬁA = e
ratsone minors gualsbes data

> SN

qualem babet KD ad priorem A \&f ‘
C A4, gqua proportiome medsas \Jk';»; NG
snter KD | pofirerans C A ; N\
alsioresque byperbole,, gua par- D
s¢ finstam arcam adbuc mnoré \

N

cum afymptota comprebenduns \
babebunt, cadem ratsone, afym.
protes adbuc infimstics mino. A "l {E:
ver | fvc ad sxfersorem gra. 7
dum exfinssatss confiflentes. Sia 1\ £B
ewiliter in Cifioide., iu Corren \
lata qnadransss, alisfgue cur. S B
Vss afymptorsces , finstam ared. ' L
comprehendentibus, obfervare. erse, snfinisd afymptots longitadinen
énfinitics menorem cffe afympeote byperhole Apolloniana.
COROLL. 1V. Hincetiam elici pateft mo- By
dus inveftigandi, quando Spatiunyquoddam
afymptoticum ArooG. aream finitam com b
prehendat ,quando verd infinit:, vel adhuc T
lufquam infinitam, refpeu: ovdinarit lgci. .
gyperbol‘ici inter afympeotos jacentis, in.
tercipiat: Si nempe fpat_io ArooG fiat re.
ciproca figura A aar, cujus fcilicet ordinatz
r a contineant cumordinatss £ are®angulum
eidem conftant1 quadrato zquale ; nam fi-
targens 44 hujus figurz reciprocz quzra-
tur, & ejus generalis expreflio referatur G

B
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ad verticem A, conftabit certé, an 1bi B
tangens A B fiat ordinatz ra paralle-

la, an verd cum ipfa concurrat,in di- b
ftantia fini a ab axe Ar, an autem cum ¥
ipfo axc Ar pemtus comncidat; & in primo
caflu Spatit ArooG finith erit: in fecundo r

infinitum: in tertio plufquam infinitum. \r A

Innotefcit autem ratio tangentes ducendi
ex didtis coroll. 2. prop. V. unde generatim
liquet,reciprocarfi figurarii femper equales 0\
fore fubtangentes,ad oppofita parté acci- - .
piendas. : S <
SCHOLION III

] Nfinstum effe Spatimm RIQ qﬂo'femnda liyperbola‘ exir.
primam exorbssat , fic offendemns. Dua hyperbola, sipollonsa
na, fen lsncarss IK R, & quidra- . O

tica 10 , per sdewm punéium 1, . C A
ter eafdem afymptotos C4 , C B, \

fint deferipta . Ordinetur qualibies \.

BROY. fecany -lineas ,'wt infi- _| - W I

4

gura. Dacatwr -abmptota' CB pa Hi— >S

rallela RG , occurrens im G refle
IM , tangents priorem byperbolam. % ~F
S
4
/
/
1
!

Q
N

ad punitam 1; & duita RP, tan. ™
gente ejufdem ad punlivm R ( qua B
produtla alseram  tavgentem feris
inV ) acceptogue in cadem prima
byperbola quammves proxsmo punéte I, :
per sllad agantur coordinasss paral. / i

=
-

"Q

\ca

lele brq, tSg; ac Junéta CT fe-
cante premam byperbolam in K , ome-

Pleantay parallciogramma COK X ’ /
CBRL, ALHC Jam proprer A1, P

Infinitorum &c. 63
jve CHadCB, ut BR, five HE ad C 4 el BT , erss pa-
rallelogrammum CHE L fimsle spfi C BT A, adesque circa ean-
dems diametrum CT confistes 5 quare & CT erst diameter by
perbola R K I, ut poté bsfecans fubtenfam RI , qua altera dva-
meter ¢ft parallelogramms E RT 1, guare cadem CT per tan.
Bentium occur[um V tranfilit : ex 29. 2. Conic. Pratered cim fis
AC, frve BT,ad KX ,ut BC adCX,five vt KX ad BR ,erant
BT , XK BR sn continua ratione | ¢¢* BT «vel HI ad tertiam
BR , ut quadratum prime H I ad quadratum medie X K ;
Jed ex natura hyperbole fecanda, wt H1 ad R B, ita & gna-
dratum H Lad quadrasum BQ, ergo- X K aguatur BQ, & jan-
&a QK O erst afymptoto parallela. Camfit antem G F (gne spff
RQ parallela ducisur ex panflo G , & dtangente RV in punits
Flimstasur : nec enim femper coincsdet G F cum ordinata K X 5
#t hoc loco. Sculptor expreffit ) minor femper épfa R Q , metiente
sutervallum parallelarum RG, QR ; confequens eff | ut major
St ratio RO ad RG, quim G-F ad ecandem R G, wel ( ob fre
wilitudinem triangulorum FGR y RBP) quim R'B-ad B P,
aut RS ad S rt; ideogme mayns_ erst reitangulam O R ins
St (nempe elementare [patium Qqr R) redungalo G R in R S
( nempe [patso RxgG )5 quare &' totum bilinewm QIR maa
gus erst trdlineo R L M P:quod cim fit sufinstum [ ob sufinitatem
afymptotics [patis prima byperbale | patet a fortiors snfinstum
fore & bdinenm Q1R ; Quod erat demonftrandum. - o,

PROPOSITIO X

SPatium Lifinstum | idemque iufinsties minus Asymptotsco
Spatso Apollonsane Hyperbols:, repersre .

Ne quis {ufpicetur , {patium alymptoticum- hyperbolz
Apollonianz minimum effe omnium infinitorum {patio-
rum ,quia nullam ha&tenus aream novimus infinitam , quz
aut ejuldem , aut {uperioris gradus non fit ad: prediétum
fpatiam : libet hoc loco aream defcribere,abfolute quig.emﬁ

in
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infinitam, fed infinities minorem dito afymptotico fpa-
tio Apolloniano: ex quo facile ent fimiles areas adhuc
snfiniti-s minores excogitare , & aflertam varietatem or-
dinis Infini.orum fisesllolsmste (ut prop.Vili. prediximus )
admittendam oftendere.
Inter afymptotos C1I,
CV defcriprafit hyperbo-
Ja Apollomana QAaT,
abfcindés primam ordina- .
tam QI gqualem IC; &
fubtangente Clagatur Lo-
garithmica 1Ee adazems
CP, cui parallcla pofita
IH , fiat ad axem 1H pa.
rabola 1Gg , cujus latus
re&um fit duplum iplins
C1, & produ&tis ejus ore

dinatis GH ,g4,logarith- 4 2 K

micg occurrentibus n E,

¢, cejuique az1 in M, m, 3
agantur ad azem paralle- ~ £ N

ks EDA cda;tum ut re= ™ L \'g\

Qangalumex ME in HG
ad quadratum CI, ita fit
eadem C! vel 1Q adDF,
ac per omnia pun&a F, f
fic determinata tranfeat curva O FfS. Dico fpatium binis
afymptotis parallelis 10, CS, curva OFfS, & re@ta CI
comprehenfum , abfolute quidem effe infinitum , fed infi-
Rities minus fpatio hyperbolico C1QA4T.

Faa enim DB zquali HG, itemque 46 zquali bg,at-
que ita femper , oriatur himc alia curva IB¢ X ; fintques
gg BDEHG, afédebg infinite prozsimz : erit ipfarum

»bd differentia bR ,ex confiru@ione, zqualis differen-
3t
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sie 'Ll coxtefpotidentiom H G, by ; eritqus BR ad R¢,
ut BR4d Lig,'Hemipe in #atione compofita ex: BR, feu
DA differentia ordinatarum Logarithamcz, ad Ha,five Mw
‘differemtiarh azis cjafdem; & ex Mm, {eu, G 1. diffesentia
2aais parilbiele ad Lg differontion crdinataram epus 3 ok
. Sacki: ox Eaeblls 5. prop. I, (prinnd ratio equglie rabom Ql-

dinatz M E ad fobtangentem M-P ekl , & ratintalsera
zqualis rationt {ubtangentis pzrdbolei, few doplz 14 ;ad
HG, vel duple HG ad latus reGum - dut fimplics HGy
ad CI femiffem lateris refti; ergo BR ad Ré et in 1atio-
ne compofita ex ME ad CI, & # Gad €4, lalst ut
re&angulum ex ME 1a HG ad moadrasom Bi , hod ek,
ex conftru&ione; ut GI, vel [ Qad DEF3 quave iextr emnak
rum re&angulum ex FDin BR (quod e idém cumfpa-
tiolo infimte paivo BDdf, per sorsll 3. propyV . ) mquali-
tur reGtangulo mediarum 1Q vel Ctin Kby quod cims
ubique perpetud chtingat , manifeitum eft, torumipatiom
SfFOIC, ex gmnibus arcolis ielementaribus F.f ag-
gregatum, zquar sectangulq dx. [ web Gl in xotamo
afymptoton.& X, quz ommibus defferen;ifs R & srdmata-
rum zqualis cft:adeoque cum CX fitinfinita jurpotd! oqua-
lis ordinatz patabolz ad infinitam diftantiam A verticelsl,
patet, [patium illud SFFOI1C re®angulo infinito zquales
probari, & fic effe abfolate infinitum: fed hyperbelicom
{patium C1QAaT zquatur retanguloex eadem | @ \wul
CI in totum axem infinitum CP:Logarithmicz ( nam,ar
cap. 6. Hugensaxornm n. 6. fubtangens C I #f :ad’ quamli-
bet- DE paralldam axi Logifticg,vel dicas CL quadratum
ad C1 in DEjut parallelogrammum hyperbolg infcriptl
CD A, quod gquatur quadrato CI, propter QI zqualem
CI, ad Tpattam hyperbolicum A QI D, quod exinde gqua-
bitar in hoc cafu reftingalo ex CI v} DR, adeoqueto-
tom fpatium afly mplotidam fiev zquale reflanguls ex'CI
in totam agem CP ) efit ergo'fpatium CIQAT ad Apa-
: i tinm
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tium SFOIC, ut infinséus axis Logarithmics,  vel para-
bolz, ad infinitam ejus ordinatam, five ut hzc ipfa infinie
ta parabolz ordiata ad. fuum latus retum ; adeoque in
ratione majori, quim quzlhibet aflignabilis, quare inventum
eft fpatium abfolutd-infimitum, fed idem  1nfinitses mings
alymptotico {patio hyperbolz Apollomanz . Quod erag &¢.
COROLL. I. Hinc obi- AT
ter patet, curvz I B4 f{ub.
tangentem K D efle ad or-
dinatam DB, ut re®an. %! ,
gulum ME 1n HG, five, VAL o
NCDB, ad quadratum ¢ L
C1: in hac enim ratione., Na/l - o
vidimus effe differentias o K (
BR, Rb, quz funt fub. P -
tangenti, & ordinatz pro- K
portionales ex fupraditis. , .
COROLL. IL Undeetia | B
extenfa tangente K B ad. el d \:
afymptoton in.V jerit pa-- gl
riter BN ad NV (feufnmi _ § . |44 - N
pta communt altitedines 1/ " & :
NC, reangulum NCDB ™73 LA\
ad re&tangulum CNV)nt. | /4 . o
reGtangulum NCDB ad. |
quadratum Clsquarequas
dratum Cl ¢quabitar CNV: R T
redangulo, & fubtangens N'V zquatur conflanti quadra-
to CI, divifo per ablciflam N C , ideft reciproca .eft ab-
Il':lffz NC , aut dicas zqualis ordinatz in pun&to N ad
tYPerbo!am TAQ, ufque dum illi occurrat, continua-
‘-’i““cbqR“‘PPev quz pariter ejufdem N C eft reciproca.
e dQLL.-:-l—ll. Sx‘quis;;x pun&o B duceret cusva IR
perpendicularem, foret fubnoemalis, poft ordinatam BD
in
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n ipfa DC prodada ab hac perpendiculari refeéta,, zqua-
fis ordinatz D A ‘hyperbolz: etenim eft V N ad NB, u
BD ad DK, vel ut przdi®a fubnormalis ad ordinatam
BD feu CN, adeoque reftangulum extremarum VNC
{hoc‘eft, per pracedens. corollar. quadratum CIQ, vel re-
&angulom CD A ob hyperbolam ) zquatur reGangulo
mediarum’ N B, vel CD 1n fubnormalem , quare eadem.>

fubnormahs 2quatur A D ordinatz ad hyperbolam.

~ QOROLL:. V. Unde amplids oftend: poteft,{patium.»
hyperbolicum A'QI D zquari dimidio quadrati ex ordi-
nata BD: pofita.enim CD=x, DB=y, &ditta fubnor-
‘mali = pserit p ad y, utdy ad dx (nempe ut Rbéad RB)
quare pdx [ five, ob p= A D, fpatium ADda] =ydy =
dimidio differentialis 23dy, quzx ex Sebol. prop. V. eit ciffe-
tentia ‘quadrati yy; -& 1deo, integrando, totum {patium
A QI D zquatur dimidio quadrati BD. Quod & hinc ex-
peditils patet, qiid ex oftefifis in demonitratione hujuf-
met propofitionis, fpatium hyperbolicum A Q1D zqua-
tur re@angulo ex CI ir DE,vel IH, quadratum autem
BD, vel HG,ex ndtura parabolz, zquatur re&anguloex
eadem I H in duplam CI,quz eft latus re&tum ,ergoidem
fpatium hyperbolicum A QI D eft dimidium quadrati

HG, vel BD. o o
SCHOLION ,
Anifefium eft | carvam I Bb efe Logarithmicam qnadras
ticam | ex earnm genere , quas Hugenianorum cap. 1.
N. 4. éndicavi, de qusbus & egregsum sraitatum | genesi d no-
bis perbumaniter accepra , conferspfis snfignss Geometra Lauw
rentius Lorenzini , qwem wtsnam cum aliss trailatibus res
geomeirscas accuratilliné , & profundsffimé sllufrantibus | sy
pit abigeando committeres’t Ensmnero pates , quod cam in ;n'ma
Logarsthmica 1 E ¢ fit ratio [G, ME ad rassanem 1C, me, us

12 CH
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CM ad Cmy et [H qd

Lh: cujus rationss fabduplis

~ easa ¢ft ratio spfarum HG

\’a'. hgs»{""-gl?)bdsﬂn’f"'
Ne! 4. . ... .r BDadbd,firve NC ad

- : . - - nC w [abdyplicatarassone.,

~~ . dratsce, LG g pofita f
) S 5 74 . alterdus altionss ordinis para
'm / gj- ‘l\\._ - kola s, wx ayus ordroararym.
: e T R AN B trewlaisane . DB,
*- L erea fusfles gleionss adhne ar-

Wl CE L dewes bogaritbmiea  eixfgee,
[ Stk bangeds & vlse Fuukdiones B
Foeomn el mal ganeflipesiane desvges

. i : ;_4 ; “”m?“ e - ‘ 3

PROPOSITIO XI
, (0oL L 0OH D2

 Uadratica byperbola cam Apolloniana [pecialior comparatio
ad equs altsorere cufiuracng Aevmndeasdam. . il vt b a’,
ans“, inter alymprotos R.C A, [t iu figora. foguenti § yer
-y P quadsati R P A G deferipsa hyperbela Apollo-
SQaad &V. & hyperbala quadratica PQ Y, in qua fit
quadra P,ut quadrasum R G ad quadratum GS$, vel ut

axem & CPT“P“@.Pmemaamtea;—;deferipcaa (it etiam &
. Logiftica R BG, ad pasigs' G decrefcens, cu-
S jus

' ‘ L eyns, quam halrt ratio dus-
| B |0 . 0 rwm €L NB ad rarsgnem
N = le} - - duarum CL; nbs warétam
. . rationenr. ad bans cff e, ur gua
e dnatwmediftansia C N adqua-
\\K L dvatnm diflantek, Cax.: Ssovae
\ Isser , i loce” parabele ¢
s

——
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jus fubtangés TD L,
quetur CR: 1téq. N
a&ta CH zqua- SN

li CR, ponatur
HNL continua-
tio ejufdem Logi-
fticx, quz ex R T B [in
ad partes AP ex-
porrigi debebat,

AR

!
=]
o
N
>

ad ealdem partes —= AVA ——
afymptoti CT re- G\}Ff’ s % :;L_E:;K_;é_:f I
flexa , & 0 ver- - T~ /c{
sdsininfimtumfe = 1:: 'P-.’ ,

expandens. Itaq.
ob zqualem , imd eandem agis portionem C D, ordinatis
BD,CR, 8 CH, DN intesceptam, erit femper DB ad
CE, ut CR vel CH ad DN fed etiam ut DB vel CS

. ad CR, ita in hyperbola Apolloniana R P ( vel CR aut

CH) ad SK|, ergo DN agpatur fomnper correfpondenti
ardinatz hyperbolieg SK: faftaque ndésg¢ infinie? pro-
xima priost; ciym (it SQ ad S¥, ue SK ad RP, vel ut
A€ ad CS,vetut TD ad DB, vel ut B6,autDdad6é
vel 5§, erit reGangalum estremarum QS s zquale reftan.
gulo mediarum,, fcticet SK,vel ND in D4, & fic feme
pery unde fpatinm hyperbalz quadratice SRPQ_per com
roll. 3. prop.V =quale ofteridetur correfpondemti fpatio Los
gitica NHCD; fediex okenfis s demonfiratione prop. pra-
ced - ¢r- in eoroll., 3. prop. 1X. Spatim hyperbokicum SRPK
zquatur rectangulo ex CK 1n logarithmum CS , falicet
in BS.. hoc et , du&a HMI aflymptoto parallela, zqua.
tur re@angulo correfpondents CHMD, ergo fpatia SRPQ,
$ R PK funt femper ad nvicem, ut N HCD, MHCDs;
& ubi pun&um S cadit in € , erit totum: fpatiim hypes«
bolx quadratsca CR PQY ad fpatit Apollonianz CKP%V,
u
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ut logifticum fpa- L. -

ttum T CHNL
in infinitam am-
plitudiné T Lin-
finitz longitudi-
ni CT relpon-
dentem diffufum,
ad reGtangulumo
infinite longum.,

TCHI; fed illud ST—29— €M\
eft infinities ma- G- = b S = K//JJ( :
jus hoc, nam ex N i T qQ-,- 3
ipfo fecari pofshit ty

quot quis volue- ’ B F e
rit zqualia' reCtangula infinit2 longa TCHI,IMZE, &c.
ergo & Spatium hyperbolz. quadraticx CRPQY eft infi-
nities majus {patio Apollonianz hyperbolz abfolut® infi.
mto CRPKV, adeoque jure potuit 3 VVallifio Plufgnam
sufinstwm nuncupari. Quod erat &c. <'

. COROLL. 1.Cim ex nof?ris Hugensanss cap. 3. n. 6. Spa~
tia Logiftica #qué alta NDCH,BDCR fint ad invicem,
ut homologz ordinatz CH, BD, five ut retangulum.
CHMD ad re&angulum CD BS, & permutando {patium
NDCH ad CHMD, hoc eft, juxtahancpropofitionem,
fpatium SRPQ ad SRPK, erit, ut fpatium logifticum_
BDCR ad infcriptum re®angulum CDBS. "
- COROLL. I1. Extenfa tangente T B ufque ad CR inX,
quoniam ex dictis Hugensanor. cap. 7. n. 3. & cap. 10. n. 8.
:ﬁacnlg{u!um CDBS zquatur re&tangulo fubtangentis DT,
M in $X, & fpatium BDCR ex sbsdem diétis cap. 4.
oe g;is. i;qps. % #. 34. zquatur re@angulo ejufdem fubtan-

RC%K " SX,:;‘tslI?.que fpatium SRPQ_ad fpatiumo

ROLL. I1I. Unde rurfus liquet, integrum fpatium.

hy-
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hyperbolz quadraticx CR P QY efle infinities majus {pa.
tio Apollonianx CRPK V , adeoque Piafquam snfinstams
cenfendum ; etenim ubi $ cadit in €: tum rettangulum.
CDBS evarelcit, aut faltem fit infinjte minus {patio_in-
tegrz logiftisz T CR B G, feu quadrato fubtangentis CR:
tum ipfa SX evadit.infinitd parva refpe@u SR, qux tunc fic

'CR;unde fpatit hyperbale Apollonii CRPKV, evadat infinic
. ties minus {patio hyperbolz quadraticx CRPQY necefle eft.
. COROLL. 1V. Rurfus, quia fpatium SRPQ_ad SRPK
_oftenfum eft.cfe , ut NDCH ad MDCH; eft autem.s
NDCH zquale re&an{gulo ex {ubtangente. logifticc CH
.in MN, erit primum {patium ad fecundum., ut NM ad
-MH; fed NM ad MH poteft rationem habere majorem.
-qualibet affignabili; fi concipiatur accedere magis, ac ma-
.gis punflum S ad centrum C, adeoque ab eodem C magis
ac. magis recedere ordinata logifticx D N, nam M N ultra
‘tangentem H.Z , qux ad angulum femireGum ZHM, five
H A C inclinatuz,in imme Gim exfcrefcit, unde ratioNM
ad MZ, vel MH ,fempec fit major, prous (jun&ta NHa)
fit femper fine limite major ratio HC ad Ca; ergo NM
. evadit infinities major, quam MH , ubi pun&tum S cum.
_pun&o C convenerit , & 1deo fpatium CRPQY erit tunc
i finities majus iplo CR PK V., ac proinde plufgnam snfini«
¢wm hac etiam ratione colhigatug..- - - -+ -

"SCHOLION.

X oftenfis in bac propofitione ,qudd DN ,ordinata figure HNL,

. fis femper agnalis correfpondent: SK ; ordsnata byperbola PKV
collsgstur expeditns modus generalss defcrsbends dasa cuslsber figua
re REG [wam Recsprocam HNL:defcripta ensm byperbola Apola
loniana PRV, guia [emper rettangulum CSK aguasnr spf CRP fif,
st fiad punéta L, C ordsncntar spf¢ DN,CH aquales refpeétsvé spfis

SK .RP  utiqueetiamrettangula NDB HCR aquentar , adeogse
fgara HNL evadat Reciproca spfius RBG. PRO«
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PROPOSITIO XH ' '
I Dem alster rwfm; ad abandantionem fcie'ntt'mt; ,&W
- Ifdem pofitis, ducatur C K, eonneniens cum R B pre-
dufta in 3, & jungatur 3°Q _occurrens afymptoto G A i
A g 4 - a3 eriqueRz.ad SK,

1R~ ot RC ad CS Jan. 8 K.ad

| 9" RP,velut.'SQadSK;
. Kﬁ/"y 1gitur zquales-esunt.R 3,
~ig7 " 3Q; unde 3Q4 et alyan-

I “ptoto R:$C paraliela’ ,oui

7.' :,;»as‘. Dot

, foCper iR iﬁgﬂ ans phiver

3 ERERY SR Lo ';Vg;:::z:ﬁ;gi g K -,35,““3“',3,;?3
x A “l?‘ f‘”’ SHES ("j“' de?ﬁbhﬁtansnm[‘: :8.’4{&3-
Coo ot L ek s D esigeetum Jw. a0y, Spatiums

“infinite longem - ab hryperbela quadratica P (Qad partes
-alymptoti § Rversis X infimed produtta compre henfum ,cft
finitx quatititatis , & {émper wquatur inferipro veldngudo
‘cidem otrdinetz adiacent:, nempe RSQPX waguatur CSQ,
& folim R PX izfoatrr CRP A vel hiliczqudl:C$ K8 ;
d¢toque utrinlque differentia | empe fpatiuny SRPQ_2qug-
‘tur rvefiduo '8 4QK , vel zquali complemento S K7 R,
?uod eidem latitudini SR adiecet cum-Ipatio SRPQ _, fed
ongitudinem habet zqualem applicatz correfpondenti
SK hyperbolz Apelloniane, ‘atque ita femper; ergo ubi
cgng;ueri»t_ SK afygg)toto CA , fiet integrum {patium.
C'R QY 39'\18"5 reCtangulo ¢x' CR in afymptoton hy-
« perbole Apollonii ‘CA V;sed hoc re@angulum, exprop. VIII.
“n..¢. ot irfinities majus fpatio asymptotico hyperbolz
“ApoHonii , ergo fpatium CRP QY quadratice hyperbole
'?Mmﬁﬂm&sm}(ﬂi&o {patie Apaloniang hyperbole,
Dae a CL 'VWVallto jure Plefgiidm Infinstam dici potuit.
S e i e e G P
i O
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ROLL. 1. Exquo fpatium SR PQ oftenfum fitzq.1a-

le ?e‘%angulo SK '7(111 ,ab?:to communi SR P EXKentKEQ
= ipf KEP, & appofito communi 7EQ3, fiet PEQ3s

uale K . .
anQ'ROI-‘.li%. Unde & fpatium SRPQ ad PEQ gent,
w 8K Qaq ad 7KQ 3, nempe ut CS ad SR , & compo-
nendo,RSQ g ad PEQ3 erit,ut CR ad R S,ac percen-
verfionem rationis,RSQ 3 ad SRPQ, ut CR ad CS.

‘COROLL. 11]. Quia verd fpatium SKPR = rcQanguloex
CR in logaritmym CS (‘wee fig. pag. 70 ) nempe 10 SB
ax covoll. 3. prop. IX. erit SKPR ad SQPR in ratione,
sompofita ex CR, vel RP ,ad SK, &ex logarithmo G3,
nempe S B,ad SR, ideft in compobta satione ex SC ad
CR, & SB ad SR, hoc &ft ut rectangulum Logifticz in-
fcriptum CSBD ad re&tangulum ¢x CRin RS, five ad
Logificum fpatum CDBK: qued confonat jam oftenls
coreld. 3. prep. praeed. unde rurfus eadem inferri poflunt,
quz deinceps in fequentibus corallarus demoniata {uar
de dlttors Infiuizase hujus {patii.

SCHOLIOQON,

Adeuss winltipliciter probaviwus divesfisazem ardsvis e

fiwitoram a Varignosse fontrowrjam, sdque 435 argusien-
215, quibus Jubefie poffe ballw:pa'tmwm , de f(:»rfeuda cxpreffione
Jpatiorsm egufmods ad 6oMEYArias pavies., ovsuino 6on Vsdeo 5 bac
ensmuerd excepiione Vsr gravgﬂfwa; #fus eft adversusVVellsfum,
feslicet ipfum non whfervafle , negasivnm _wdorem erearum bype-
bolscarnw [vperiarnm ﬂpaﬂqu, uon mduqrg alsiorem infing-
satem iplarsm, fed comirarsant dymxaxa: pofissonems | adeout fi-
nitam Guidews guantitasews exprineas fed ad oppofizas parses ac-
cipieﬂdam: quod ipfmn ansea wonuergt Georgius Cheyngus
Collega nofler, Irbro Loudins smpreffo 1303 De Methodo Fiuv-

sionum inverla , pag. 66. bir verbss: Quodh quadmturz‘?x-
K pret-
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preffio affirmativa fuerit ,area adjacet tam abfciffz , quam

ordinatz : {in negativa fuerit , cadit ad partes contrarias,

& adjacet abfcifflz ultra ordinatam produlz : #bs eriam.
fatim [ubdst cxemplum infinitarum hyperbolarum. Quam (ane
lcgem nos minimé smprobamns , & [altem sn byperbolarsm ‘cafu
( ex accidentine , an [wapte gencrali natwra | bic won snquiro,
Jed vide dicenda infra in Epift. fubjun@®a poft Lemm. 12. )
obeinere fatemur: quemadmodum & idem | independenser & Chey-
nas libello spfis mondum vsfo, animadvertendwnm cenfebant anno
1704 Dottsffimé Virs , guos Bonomse conveneram, & qusbafcam
de bac Infinitorum matersa, deque natura negativaram quanti
tatum in Marfilsano Mufgo differcbam , widelicer Euftachius
Manfredi Mathefeos Profefs. celeberrimus | &r Va&orius Stan.
chari, guem Geometria , Awalytica | Phyfica | & Aftvonomia.
fibs munc [-bew nimss smmatwra ] mortis invvidia prareptam do-
lent ; neque tamen magnstudinam Plufgnim infinitaram existen-
#iam negabat wllus ipforum , fed varios infinsts gradus exprimen-
dos possus: arbisrabarnr Seancharins por rationem aa ad o y aut
as ad o, vel a4 ad o &c. € few per duplicatam., triplicatam.,
quadruplicatam &'e. racionss fimpliciter sufinita 2 ad o ) guim
per rationem pofitivvs ad negativam;a ad— v, vel a ad — 1 ;ne
que enim fignum negatsonm reddere quantitates nsbilo minores |
e multis ravioceniss confirmabat | fed ad partem oppoféan: dum-
vaxat retrocedentes: quare (& expreffroncms negatsvam byperbo
barum plufqnam sufimszaram versficars [atis accipiendo spfarum
arcam m‘I‘ plagam oppofitant, nbs <valor tpfarum finstus et. Ex-
tant adbuc apud me dosffims Jurvenss epsttole | guas poft meumn
st Ethrariam redicum | 13 Janis, o » & 24 Pulss dildi anns
1704, bis de rebys tranfmific | ue [ententsam [uam clarins ex-
poneree-, Sed., bac dotlrina admfin, won sdes concsfferim Varigno-
';Z’:”Ztt l;l;”fzquam infinitum cofzt(qdiﬁfionem }‘nfvnlu_ere crm
bari 1o /]’7:1 aet[}:;: 9;_“”fftatl;m nibilo minorur: exprefionem pro-
bl affertione J_yperbo'lamm plulauam snfinstaram
“anat ez propersa fusffe VVallifium | grod non ansmaduvere

terit
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sbrit , wegativas quanssiases , aream contrarsa yoﬁézazu:;:p::ftr
dam fignificare: nam in Algebra fua cap. 66, L ')“’ ‘{'"é‘;
banc docirsnam ipfemes VVallsfins firmavverat %b f{cr is erdis
Volum. 2.Op. Math. pag. 286. dsxerat: Impofhibilee ; c% o
titatem ullam negativam efle, im poffibile eft enim, : uu
magnitudo fit minus quam nihil, aut ullus nugnertt_ll_spau;
cior quam o. Nec tamen eflt ea {uppofitio aut 1nutilis,a *
abfurda, modd rede intelligatur. Quamvis enim qu?:‘
puram notationem algebricam,innuere vidcatur nottamem
magnitudinem , qux minor fit, quam nihil; cum z; en-
phyficam fubit confiderationem , mag‘mtudmen} no o
nds realem denotat, quam ipfum 13 Sed fenfu {uppotiti
ni contrario interpretandam. Verbi gratia ﬁquxg prom&){
veri fupponatur 5 paflibus; atque tum retroge exe g:jo;
bus 12; atque tum inte‘rﬁr:gct qupt:a:rx ’pciz;‘tl; : sxon:_‘ o
&us ? Dicetur 3 pafbbus promotior, —2z
g'::tcm,poﬂquam3p;;oceﬂ'eta_t 5 patfibus, retrocedat pagﬁbufs
8 ; atque tum interroget quis, quantd fit promom;]r. reé
pondebitur — 3 paflibus [ propter 5—8= — ? ) hoc e]'
tribus pafibus minus promotus &c. Quod & aluss exlelmp is
geomesrscss Aesnceps oftendss 5 ssaque non snficiatnr VVa d:jm:,
egasivas quantssares opptzftum Jitum refpscere, quotics daiam
babens pofissoncm , w¥ galibet pbz/iu, & geometrica magniti=
diwes babens : as fi de wwmeris pare abfiratiss fermo fis ,qus 4 fi-
3u won pendent , quomedo eos Algebra werfas : boc modo ,\mqmm;,
cur mnores nihslo dici non debeans mumers negative ctmz re[; -
tews cx wajorum [ubsrattione & minorsbus? Ss 4 ex 7 [u srako ,
wideo relingws 135 fi 4 ¢x 4 asfero, relingus o, Jen mert:w; Nfa
bils f 4 ex 1 auferam, aw won minus qui: nehil jupev;er;r > an
contendam [wpere(fe sdem qued [upercft ablatis 4 ex 77 boc cer-
16 dicendwm fores , fi — 35 quod cft refidnum fnbtrq&gﬂu “‘fb .;x
1, pofisivé accipi deberes pro tribas wnitassbus majorsbus nivslo,
fn,l swverfum fisnm [ quem vero _[ll;tam SZ 51: q??gij;saz;:g;;,
J ? | ferrvanssbas . Quiagusa 14 ¢fi ,
&  loco mibs fingam? } [ vani 4 o
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falcens A VVallifio, & & prafiantiffimis Geometris admiffam , abs
tiorem Fafinitatss Ordinem , bac wnaVarignoms exceprione [’u.
metfi undecangue folidn) mon infrings | mamsfiftnm off, gwippes
argnmentst tali exceprions mimime obnoxiss | & ab.ejufmods trée
caram , civta Regative qn'arztimt:: natsrans(scerefcentsam | cons
troverfin non pendencibus, eju[modi cansi bactenns mnltiplio‘ite; pro=
prgnatam , & abwndé cosfirmatam hic dedimws . Tanta enia
muerd [emper: apnd me fust Cl.Varsgnonii anllorisas | ut negues
uni dumtaxat ratsuncele. fidens ab. eyus [emtensio ,daftcﬂ'erin
nec nifi pofignam , sn omnem paréem bos argumento verfuro :
bimer ubigne conflans. altiorss Infinstacss seffemoninm ende ;rmk
tipliciter exprimere potwi, VVallifiana dollrina manws. dederine,
nec pratermifevim. & primss afquc iwsriss fuss magni mjus w ﬂe.,
rii rationem ex ordine dedwiere; & cam Vir. Cl. uni per affsroms
ferias banc Trallatum legendum vbosderam  anceps: adime anirds
( qudd nonnulla-, gnasx nofiro Hagenianovun: Theovszamem son-
Eatn | abs (¢ non ante perlello , prmlebanws , fibs obfevsoran «vtfm.
fuiffent ) [entensiam [ufpenderets probixa Epifiola | in ywa. o2
preffam Lemmpswm. omuinm bue Pertinensivee dm,ou&miimnm
aliunde guam ab clementss plasis | & comods mn-pﬁd’t’mw FU:
pofici | & controverfu bypewbalion fymein Plufquam: infinics oo

r2 cenfersy ofe onds ravfas. comvhnf illams dens gwe. ood affes

Jurm pervabslis bigks: vovmeares. adugi AFYRE VORI
deinde ipfi fernplane | ananrowb alvormor diffenks - -
ratem niibi obisllam expediens pertssun
ademi . Ieogwe bawe spfars Epiftoiom |
Letlorawm wwesrsm sfas poriver
profassrane bic: advellove
Baciv , oppsimany
kate 1 ratbarus
caromitaz.
- b
Appendice imy.
pofieas » o
. TR EPI-

e A Laits
H] :

- s &&&&&&&&&&m&&&?
HESRETE LB ILEINS S ;
EPISTOLA GEOMETRICA~
| Ad Hlustrsffimum ‘Equitmt ST
D. ASCANIUM LIPP]
ARETINDOM

‘,;'\, Editum tibi in Patriam: psofpetum gratulor, Vie:
3R~ Hlu@tsiffime , teque acriotk , quiknr antea , ftudio
NG - yon: A

NS Geometricarum , ac Mechanicartim: sesum cone
templationi animum impendere-decrevifle, fxtus accepi.
Interiny verd obfcuxiorem. tibi aceidiffe non paucis in low
cis Tra&atum noftrum, De Infimsss Tfnitorane,, wriywe Infie
nitéparvornm Ordinsbns, quem fuperidribuk aftivis feriis t-
bi legendum obtuli, mirari definn,poftquam: retudifti , Hus
gaitiada notve, ex quiibus ndulte hatum dentboiirancnum
pestdent , i te' mininkd: baGonus fuffé pealeftay: Ne tamen
arvimo. defponieas , et hujus enim-adinivabilis Vetitatia
loeeryjqaam Canxoperd tidi manifefari defderds’,: me fae
cem preferente , fiatim admit poteris;, ubi neanullis Lents
maritus id omae {uppleveso, quod noftre demonftratios
nis prageefsus aliumde perfpediam fupponit; it ergo. -

LEMMA L Expomihs qusbutlsbes Ig,Knc o A

Hiperbol.z Apollomrang Kt, .o‘vﬂr'frakrriuﬁm STy .
prote paralleles E4, KO , junidsfywe - ad coms |\ FP | -
seum C reclis 1C K I, erit [eltor byper-Mr— L~
bolicas K C I agualss thJrihuof OALK, | \}

Nam parallelogrammoraay CAIM, s

‘COKS (ex 12 2. comic. ) zqualium,



-8 Epiftola
dimidia funt triangula C A 1, COK, qu# ided zqualia funt,
& commum ablato tnargulo COF, appofitoque utrinque
trilineo FIK', manifettum cft, fe€lorem K CI xzquari qua-
dnil.neoO ALK, - - : : »

COKOLL. Hinc patet 3.

quadiiliaca KIAO, i 1M 3 '\\\\C
eidem feftor: C/ K, adeo- || \ N2
que & invitem’ elle zqualia. M! \\ E \ I '

LE «MA IL. Ssns snafym- -
ptoto C A sres rella propors
2i0-ales CL, CO, C4, & -
ad byperbolam ordsnemsur alze-
ru. s[ymprose parallcla L P | S —= —XK,
@K, At: Erir punilom K
wertex portsomss PKI. .
- Completis parallelogram. R
mis, ut in figuray ene ex
natura hyperbole, CL ad : :
CO, ur reciproct O K ad R—' T
LP , quare etiam ipfaCO
ad CA,urOKad AT: & ided parallelogrammum COKS
eri¢ fimilé ipfi CATR , & circa eandem diametrum CT
(26.6.¢lem. ) confiftet ; fimiliter cdm fit OK ad Al vel
ipfi parallelam LE,, ut AC ad €O, vel CO ad CL, erit
& parallelogrammum CLE M circa eandem diametrum.
ipforum COKS,CATR; & quia ET | PI funt diametri
parallelogrammi EIT P, fe mutud fecabunt in X; Igitur
re®a CX, quz ex centro bifecat applicatam P1, diame-
ter erit portionis , & per ejus verticem tranfibit 5 oftenfa
cft autem tranfire per pun&um K, ergo K eft vertex di-

Z portion:s,

LEMMA WL Iifdems pofisis , quadrilinea AIKO,OKPL,

’qu ordinatss ad serminos comtinme proportsonalinm sntercspsun-
ury aqualia erung . |

L 0O A

Nam

5

Geometrica.
' Nam & triangulum X CI zquatur X CP, & portio XKI
zqualis eft portioni XK P, ciim. diameter KX bifecet ap-
plicatam PI, & portionem PKI: quard feftores KCI,
KCP, adeoque & quadrilinea AIKO, OKPL, ex lemm. 1.
zquabuntur. Do e
LEMMA IV. Si fuerine | ST
LC,CD, 6 0€,C Apro. S R
porsionales , ordinatss snde ad \| i

byperbolam LP ,D'Q & OK, | /l
A I, snsercepea gnadrslinea. ol L
LPQ D, OKIA parseer aqua-~"} ~ /Es

' N —v

lia erant.

Sumpta inter DXC, OC
media proportionali NC,,
hzc media erit etiam inter Pf
LC, AC propter reftan- .
gulum L C A zquale ipfi ‘| -
DCO, feua quadrato CN; | .
ergo ordinata NV | eritex
lomm. prgced. quadrilineum
ANVI zquale quadrili- L
neo NL PViitemq. ONVK R S
zquale N D Q V; quare & refidua AOKI, DLPQ
aqualia manebune.. - : Lo s e

LEMMA V. Az ff major ;ant minor forer ratio LC ad C D.,
quim OC ad C A, cffet quadrilineum L P Q D majus parster ,
ant minus , e OK 1A% . R .

Quippe aucta CL , augeretur primi quadrilinei ‘exten.
fio, & illa decrefcente hxc pariter minueretur.

LEMMA VI Ovdincntur ad byperbolam: dus. qualsber AI,
OK | & dpz alia LP, DQ | erst ratio duarum OC, CA ad
raiovem duarum D-C., C L | wt gquadrilinesm IAOK ad
PLDO. |

Multiplieetur enim utcunque ratio duarum O%I.SA-’
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A fumptis quotlibet contiou® pro-
T—— g, portiosalibus SC, TC, NC,
DO ~ 3 Guibus refpondebunt , per e
i &~ a3 =qualia quadrilines prio.
ribus ordinatis , alifque 8§ X,
TZ, NV iateriefta : aded ut
quam mueltiplicata fuerit ratio
NC, AQ ratiouss OC, AC,
tam multiplex refultet quadrie
~ lineum NVIA quadsilinei 1A OK,
Similitex srulplicata mtcunque
- satwpne DC, L C per guotlbet
contiowd piogortionales K C
MG, altendetar aqué mukiplex
fore qusdsidinenm £ L-M E ipfius
PL D equsdem 6 rano NG,
. A C aquabs buenitravioni MC,
LC, etiam quadrilineum VN A per ks 4. Set Zquar
le ipi PLME; fin prima ratio major, 39t minos fueris
fecunda , etiam perlemma 3. primum quadsilisevim fiec ake
tero majus, aut minus; quare ut rasio O C, AC, ad 1a-
tionem DC, LC, ita quadrilineum: FAQ K ad ipfum.s
PEDQ, ob.aGrecededtivm mque multiplicia prafare ma-
do_refpondentia zqu¢ multiplicibus confequeatium , us
<nigit tesinmosim propertienalites ex df. 6. 5. chew.
LEMMA V11, 85 redie 4C (winfig. fequenti ) forla e
snngue 5n B, sterum [ecctur sn D | sster 4 & B , @ ind,
ok B, & C.doen-patraidwirem B A, D 4 ad vationem dugyum
DC, BC urmtjors propwsione, gudm BC ad 4 B: ar rasis
Grmrute &4, B4 od ratsancss duorww BC,dC 1 yimars pro-
gorsome xit quive BC 06 AR,
‘. Per termines A , C dudis parallelis KCN, IAM, &
afta CK zquali A1, ex K,& I ducantur duz hyperbolz
"l;‘{ﬂ_ks KGRF, lgrf; mverlo fitu pofitz in angulis
’ afym.

B K Bangk & -

e

Geometrica. 81

.afymptoticis CAM, ACN, ad quas ordinata per pun-

&um B re@a E Be, reliquis afymptotis parallela, & per
pun@a D, d pariter ordinatis F Dg , G df, per punéa E,
e ducantur ipfi A C parallelz LEH, .

leb; eritque per lemma 6. ratio dua- |
rum BA,D A ,ad rationem ipfarum

DC, BC ut fpatium FEBD ad DBeg,

hoceft in minori ratione, quam([di- | :H
minuto antecedente , & aucto con- o
fequente ] quz fit parallelogrammo- LN

rum EBDL, ¢BD#&,fivequamEB XK
ad Be,aut BC ad A B (nam zqua- , .
}ia funt parallelogramma zqualibus A d
hyperbolis infcripta EBA , ¢BC,
adeoque latera habent reciproca) At T'y
& contrario ratio duarum dA, BA 1

ad rationem ipfarum BC,dC eitex fJ\
N

C

a/ Chyy

codewms lemm. 6. ut EGdB ad Bdfe,
quz ratio minor eft, quam ( aulo
antecedente , & minuto confequen.
te ) parallelogrammorum EH4B , Bd/e | feu quim EBad
Be, cilicet BC ad A B; & 1gitur major eft in primo, &
minor in fecundo cafu propoitio di@arum rationfi qu,hm
fit ratio partium BC, A B, ut fuit propofitum. ’

LEMMA Vill. Effo AB ad BC iu ratione qualsher , mad

n. Dico, falum cx poteflase,

A ——E—C ipfins A B, cujus sndex m, 1n po-

] ~ #eflasem spfins BC, cujusindexn

offc ommivm fimslium maximum, sdeft majus , quam fi alshi fefla

AC in D el d , fumercsur fallum ex fimilsbus earam partinm
posefiassbus per eofdem indsces denomsnatis .

Nam quia ratio duarum AB, AD ad rationem dua-
rum DC,BC eftin minori proportione , per lenma 9. quam
BC ad A B, ideft quam m id » per hypothefim , erit fa-

&um
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A _mn _ _-n c Qo mediorum idek ratio duae

: rum AB ., A D mukiplicats.
per m [ feu ratio i%” ad ipfum AH™ } major ent rationes
DC, CB multiplicata per #[ hoc et ratione pe” ad ci* ¥
unde rurfus faltum extfemorum A5 in & majus exit fa-.
&o mediorum A5” in B5¢*. Skmiliter oftendetur , qudd
cum fit rationis duarum d A, AB, ac rationem iplaguacs
BC, 4C, minor proportioy, quim: BC ad AB. few quam: s
ad =, erit prima ratio mal¢iplicata per m(hoceft 3= ad
A8™ ) minor fecunda multiphcaga per » (1dett 50 ad. Je» )
& ided faltum extremorum A/ i jc* mimus evi¢ faGomes
diorum 4™ in EC” ; qbave.ipfuoe A5 in F* ek ompiuse
fimilium magimum. . ... . ol on
LEMMA IX. Iuser afpmpsoton . ..
ACH fir gual:ber ex infinrves, byp o
perbolss PKp | cujus ea proprissas’s
ut poteftas ordinate KB destomena
taabm jad fimilem altersns ords. & B
nate PD poteiatem , fit reciprocdy | ik
W quidue poscflar abfeifle. & cxwten OF
BC ; enjus andon womek fndlown als | . p
Jesfla BC perefiarem. Ddsoi, quiid §—~
Siﬁat AB adBC,ua m;Mm,jm
¢la AK byperbolane sanges s K . g
Orcusrat AK: oudinars’ PDhip
F; eritque fallomeex £W imax . e
ad faom ex &” i 5™, wF 577 ad §37 |, five ut D™ ad
135'” » ¥el' ut produiuns en (H* i P produGem: ¢x
€D" I8 5A™ 3 28quis EB% in §R%, ax Mvwm. precodbnsd | CUTRS
hypothefi cafus hic commesiv, maww oft qurtr CH” R,
G220 ( par 14 5. eews. ) eviam & ia §™ (vebD in H”,
ipfi xquale, obr reciprocam patefiatum racionem,) majuscit
Quam op® 1 BE™ somajoy ek igivue DP quam DF, 8¢ ided
.- I o pun-

Qum eatromorum majus- fis- .

Geometrica. 33

* pund@um hyperbolz P.ed ultra relam KA , idgue Dbaﬁ}l?t
~ contingit, eigo AK in dolo punito K kyperbolz.ogcurrit.

ipsamque tangendo preteygrachitpr. )

P LEEAMA X. Iv qualider figusn & AN, § ad terpsoos A, 3
ordinataram AN | an,. B N
ordiventar rella AG,. s
ag axi BN parallels, .

—g Wre— S

iR a :
aguales verore[petisvig s ¢ 1 o
fubtangentibus NB nb, S QN
erst fignraGgad aqua- B
lss figure AanN, cus €y
correfpordes. . L Wi
Has ﬁguras “’P. 8. ....g.‘._‘....;.,.,..’..l..". ..... %
Hagensamor.v.3 Cox- - fog i\ s
xelatps appellabam, o N

farumque zqualita- . - .
tem { appakitis sofinisk progimis G A N, HDE) demop-
firavi «x 43. 1. ehew. propter aqualia Elementaria f‘&ﬁl-
lelogramma DFGH , DENM,, itemghe 4fgh, seanm
quz funt complementa parallelogrammorum circa diame-
trum A B, five ab. Quare conftat propobtum.
~ LEMMA X1 Efls 4aC gualihes @3 [ mpeifieerrr
snfinszss bypeebolss fupra deferspsis 40 fivs
poscfiases ordimatarsm AN , an ,geargm | |
sndex m, recsprocs poseZatsbus abfesl] orvsmNrr—r—
nD, ND,quorsm sndex 0,5 ducanspr
AO, af ordsvasa ad aliam afywpsoson:
erss us m ad @ jéta quadrdlsvesm N Adan
4d quadrslisenm O Aaf. |
Extenfis can O A | faadG, & gin
ratione # ad », fiat alia hypexbola.
ejufdem generis G g ;.qua-erid correla-
ta puiori , 47 sn o, ye. €0 quodd AG, § € R
g xquentug ﬁlbt&w‘!tﬂ&lq B, #d,ad kaﬂzugp,
2
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»D [ zquales iplis OA, fa ] pariter
{unt ex lemm. 9. in ratione » ad m;
quare fpatium AsgG zquatur ex lemm.
1o. fpatio Aa#N; eft autem AagGN-
ad AafQ in ratione 7 ad » ( cimo
ejufmodi fit ratio quarumvis ordinatarit}
GA,AO,&ga,af)quare& fpatium
N A an ad fpatium OAsf cft {femper
in ratione m ad ». by

LEMMA XIIL. Isfdem pofisss , erit.te- | | ¢
tum [patsam DOAC ad portsonem NAaC, | | 8
ut nadm 3 & devidendorectanguli DOAN | ¢
ad [patium NAaC vt n—madm. C

Ubi énim af infinite proxima fiet afymptoto DN {pa-
tium O A 4 f degenerabit in DO AaC, & fpatium N Aa»r
in N AaC,quare cum ejufmodi fpatia OAaf,N A s fint
ut » ad m, patet integra quoque DOA4C,NA#Ceflem
eadem ratione, & dividende infcriptam reGangulum ad
fubfequentem aream fore, ut # —m ad m; L

Nimirum fi » fit major ipfo m," in ratione affignabilr,
quam habet ipforum differentia ad' datum # ( ut propte-
rea in hoc cafu fit utriufque arex finita ratio ); (i nzqua-
tur », ut in hyperbola Apolloniama , ratio prodibit 1nfi-
nitd parva o ad 1. [unde in hoc cafu area hyperbolica infi-
nite major elt infcripto parallelogrammo ] fin-fuerit » mi-
nor ipfom, habebitur ratio minor quam infinit® parva ,qug
fcilicet foret negativi numeri minoris nihilo (appello -
norem nibelo in hoc cafu negativum numerum , quia norm.
applicantur nunc numeri ad certas quantitates , aliquam
datam pofitionem fervantes, ut ad oppofitam plagam in-

verti poffint , fed abfolut® confiderantur, & in abftra&to,
tamquam exponentes , qui rationes quantitatum reprzfen-
tant , independenter 2 quolibet ipfarum situ Y ad unitatem,
vel alium numerum pofitivam ' ( unde tunc aream hyper-
boli.

Geometrica. 8s
bolicam plufquam infinities fuperare infcriptum paralle-
logrammum Cl. VVallifius contendit) puta {i # exiftente t
fuerit m zqualis 2, fiet parallelogrammi ratio ad arcam.s
hyperbolicam quz — 1 ad 2: fi fuerit » zqualis 3, fiet il
la ratio— 2 ad 3, atque ita deinceps; quas quidem ratio-
nes , patet non efle fubduplam , aut fubfequialteram, in-
tercedentem inter aliquem ex terminis ,qui comparantur,
inverfo fitu acceptum ( ut prztendit Varignonius ) & re-
liquum eodem loco manentem, licét hoc ipfum verificari
contingat, quia nempe area N A4 C ad reliquam DNAV,
quz , trans ordinatam ,ad partes oppofitas vergit, femper
itvenitur effe, ut m —» ad » —m [ ut facild deducitur ex

‘przmiffis ,& utramlibet ad infcriptum parallelogrammum,

velut ad m, comparando ] itaque alterutra eft ut differen-
tia exponentium negativa, vel pofitiva ,nempe fi m {uperet
» numero b, erit prima ad fecandam ut 4 ad — b, fin ma-
jor fuerit #, quam m cadem differentia , erit illa ad hanc
ut-~ 5 ad b, com fimili lege utraque area ad utramque.
afymptoton referatur ,mutatis dumeaxat ordinatarum po-
teftatibus in poteftates abfciflarum , & contra ; Sed quem-
admodam in cafu Apollonianz Hyperbolz, cujus ratio
ad infcriptum parallellogrammum ek # ad -~ five 1ad
o, non contendit Varignonius,.confequens rationis o iae
dicare in antecedenti nallam magnsendinem ( quali in ipfam
ordinatam A N, unde originem ducit , contraleretur area
hypeibolica ) fed abfolute snfinstam  licke interim in rebus
phyficis, aut geometricis quantitatibus , datam pofitionem,
ex determinata erigine ,; fervantibus ; quoties contingit,

‘quantitates illas, puta a,& b, iavicenr zquari , tunc #—.b

zquetur o, & in nihilum abeat, five retrocedens exa&e
quantitas & ad przcitatam originem ipfiusa nec citra con-
fit-ns, nec ultra procurrens, in eju{dem 4 principium. con-
trahatur , thique, in non quantum {ui generis. degenerans,
evanefcat: ita m cafu altiorum hyperbolarum , ubi ratio
para.!-
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pamliclageammi ad aream byperbolacam fublequentem oft
w—vwadm, five—¢ ad 2, aut— ¢z ad 3 & nen vids-

ans preomendym, ex negasivo antspedente, indicaricon-

Jaquentts arcetrandpofitipners faciendam ed-aham pacten
ordinatzx , ut pathim sin magendinibus Gram habanubus,
& ex fixs arigine én determinatam plagam jpretenduntar
A, & %, feque iHa wminor, hac mmajor i vemtia v , iraut
b =wic, tunc # — b= g—m—c = s K hgc ot politiug.
muantstes teirortam ab origine computata, 18 adverlam.
pastem ab:illa, versis quam fe extendesc #,& b Lippons-
bantus ; Sad ymd hinc concludere liger, «iGnrm parallela-
grawnum ad coplaguentem asgam, w Minys quaw aibil,
campatani., aden @it has ilhad Kapset plelguam infaik
quin potius, §i ngatista expillio quidpiem vemendum,s
sconchis detiet ; ipbam pasiblelogrammus , qued i bBana-
d0gus (CQMPBIAGIONIS SHMDINGS §UADLILALS NCZIIVE m T,
aut — 2, ftam wutenedebenet,, o asca bypesbolica ,quz
bomologe dt pofitive sermine w exprimenti 2, ant g pofi-
&ivas amatates s quemadmodum in expreffione Apalloniang
dypeshelx, ad guam didam pasallelogeammum it , ut ©
ad » ,sdem pasallolegrammum , velut nshdum reputatur
mefpeliu avex infinie hyperbolicg , non & coatrario area
perbolica. in misilum degenerat ; fed hec obiter difta.
fat in VVallifiani asgumenti defesfionem , cujus caufa 0a-
men ab hor punto nan pendet, olim mec mihi propofi-
sum fis b ejuimodi analytica exprefione variorum infini-
stanis grashvm ovidentiam gepetere { qui {ant hinc non{a-
sis commod® hicerentur , alteram aveam hypesbolicam,>
aleari finperionis ordinis comparange , & in hec tantuso
Vigdlifu ratio deficere widetur ) fed potiws geometrica
obonfionc_sut sustebimus , gux hang negativi figni ambi-
goxatmm mybal moratur. s .y
- LEMMA KL, Per sdor guaitum A sranfeaws dus.bypesbole,
Spolloang da R , & qusiam alie 4P, cuws ardenesarsm PQ
) .]0'(-

Geometrica. &
pufamr- p  f O .
ciprocé refpon- ' T
deat abfcifsis : :
DQ & ex quo-
Isber ejus pun. N
& Pad afym-
protos paralle- n
le agitwr PO, _ |
Pf, occurren. er
ges priors by-
perbole in R, a: erm tvilimuns RAP ad sridimesm AAE,
st madx. '~ i : _
Cim in hyperbola)Apolloniana quadriinea A anN
A af Q-fme nqualia | per cordli. lenwm. .. five ex bomm. rr.
obs indiges.m, # zquales, quibus dida fpatia: proportic.
nantun } appofito , aus dempto comamni' trilineo P2 A,
fiet fpatum NAParm zquale PFOA ; fed PANQ ad
PHOA, gen lomm.. u1. eft . ut m ad 2, five,in hoc cafu, e
m ad 1 eigp idem PANQ etizmxand NAPa» erit , &t
» ad v :fed etiam QR AN. ad ‘N Asor et utr ratierduazum
wD , BN, par femea. 6. filicet patiter ut mad 1 ( quin,
psima satio femel accepna zquntur fecamdz: per wmults
plicatz., cim cx ypotheh: Gk QD adi DN, ut ™ ad oM
vel m™ , idefk at 2D adioe? ) eigond seliquum RAR ad
reliquuns AsP chincadem: tatiane-mnad t. Quoderat &g
CORQLE. Hine conftas dividenda #vprima. fignra efe
fe B.Ps ad AP, utw—uad - st in focunda figura,
effe RPaad AaP, uv 1~~arad 13 & ReP' 2ad RPA in
prima figura offv , ut w — 1 ast mp = at. 1w feaunda figura,
effe, ut v—mad m, unde {i inpoimo cafu m zquatur
z, vel in fecundo: m zguatue. dimidia- unétatis: { hog eft
§it exponens radicis quadnacz: § patet; setam Ba primz
figurz | bifariam dividere tmbneum ARP, & reams
BP fecundzx figure, fimiliter hifariam fegare mlmgﬁw

-

R
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LEMMA XIV. Iifdem pofizss ,ex bslsnee
R AP utrigwe lyperbola snterseito, magni- D
sudinem data qualibet finita quanissase Z
majorem [ecabimas . N

Sit primd numerus » majox unitate,
& tunc du&a quavis P& alymptoto
DQ parallela , multiplicetur ratio 7
ad 1, ufquedum zqualis, aut proxi-
me major evadat ratione Z ad APa; g
fitque ratio fic multiplicata eadem ,qug
produdi ex numeio r in m, ideft rm '
ad 1. Tum du&a PR afymptoto DO VT
parallela, agatur RG parallela DQ,
deinde SG, ST, TV alternatim afymptotis parallel¢,ide
‘que in tot punéis P,G, T conunuetur, quoties' multipli-
cata fuerit ratio rm ad 1 ratioms » ad 1. Quia igitur ﬁ)a.
tium AVT ad fpatium AP rationem habct compofitam
ex intermediis rationibus, AVT ad ATS,ATSad ASG,
ASG ad AGR, AGR ad ARP, & ARP ad AP#s
(omnibus majoris inzqualitatis ) quarum prima, tertia , &
quinta ( alizque impari loco pofitz fi plures fuerint ) zquan-
tur femper ex lewm. 13. rationi m ad 1. quz fimul compo-
fitx eandem rationem multiplicant juxta acceptum nume-
sum pun&orum P,G, T, adeoque ex fe folis conflarent
zationem rm ad 1. ideft zqualem, ant proxime¢ majorem
ratione Z ad A Pa, patet utique, rationem AV T ad
A Pa, qux ex recenfitis , & infuper ex fecunda, quarta,
aliifque pari loco pofitis componitur , longé majorem efle
ratione Z ad A Pa, ideoque fpatium A VT multd majus
fore propofito fpatio Z.

n autem fuerit m [ ## sv figura fequents } minor quam
1, tunc ipfa P4 ducatur parallela DO, & ratione 1 ad
wr v;cxtﬁm‘mu}tiplicata, ufque dum fiat ratio r ad m zqua-
hs, aut.proxime major ratione Z ad A Pa, continuetur
in

03

Geometrica.
jmtotidemr punchis flexilineti sPRGYT ¥
ex lineis alternatim parallehsad afym-
ptotos , & codem ratiocinio codligetur,
fpatium ATV ad APa majporem 1a-
tionem habere, quam Zad AP s ,quis
folz rationes ATV ad ATSyuneqnon
AGSad AGR , & APR ad AP#
[ fingulz ex lemm. 13. Zquales rationt
1 ad m ] componerent rationem r ad
m, multiplicatam {cilicetipfius 13d m,.
proaumero puattorum P,G, T3 Quare
conftat, in hoc etiam cafu, ex bilingg
R A P fecari pofle fpatium TAV ma~
jus- qualibet fin1ta magnitudine propoe
fita 'Z. Quod ‘erat &c. ‘ L o

'CORQLL. Hinc patet, {patinm hyperbola Apblleniana
ARV , & guavis.aba APT interceprum:, cffemagnitugings
abfolute infimtz , pateft -emsm-ad baitupa {pacst APx stie-
nem habere majorem qualibes_I, O H M C
affignabnli. _

LEMMA XV. Sir byperbolafiin— Bl

Hpolloniuna ALV, & aba gna- . 1N} | |-
bbes A Ba B cusus ordsuatari Y SIS ¢ ‘

AN ,an poreftases., per numerom s
m ( unsiase majorem ) denomins- A Do ﬁﬁ
24, veciproce re[poasdeans abfcsfes o
nC ,NC:2am per Jeidioncm guoe ‘ ot \ 1 g
psmevés afymproso. paraliclarmm. LR 1
AO, BH | in pantis P, G, R {

sn qwaliber affignabsls ratione

pin €ad 1, fint byperbola FGT

spfi ABaD proportsonaliter ana-

doga. Dico PG T convenire as- . ar

enbs, weins sn 1 crmm. Apoliowsa, p
: M

(% o e
-id v

¥
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aa hyperbola ALV, & alterins 1,
produttam cam (ecare. 3 .

Ordinata PSoccurrat Apol. K E Y
lonianz hyperbolz in K, &
du&a KL afymptoto paralle-
la,fiat, ut m — 1ad 1 5itaqua-
drilineum hyperbolici OLKA A
ad O A M, refeQum pariter
re&a MI afymptoto CQ pa-
rallela; cum igitar illad fpa-
tium ad hoc (Jlewm. 6. ) Qit,
ut rat'o duaram LG, CO, fi- L nry
ve AO, OP , nempefad 1, B\ 1% |
ad rationem duarumQC,CM, . . v Perd
erit, ut m— 1 ad 1, ita ratio BN -2 -
f’ach'ad"tétidnemOCadCM,,f .o o ....DT X
& componendo, ut m ad 1, ita compofita ratio ex. £ ad
1, & OC ad CM ( nempe ratio fO C ad CM) ad iplam
rationem QCad CM; unde produtum extremorum zqua-
bitur produfto mediorum , ideft pofterior ratio: multiphi-
cata per m feu ratio $o” ad ™ zquabitnr fimplici ratio-
ni fCO ad CM, compofitz filicet -ex fad 1, five AD
ad OP, & CO ad CM,aut I M ad AO, quz dus ratie-
nes conflant rationem IM ad OP: fed ut o™ ad.ci®,
ita ex natura curvz PGT eft etiam MI, qug ex Malymptoso
CQ parallela ufque ad curvam PGT ducitus, ad eandem OF;
igitur eademy eft M ad Apollonianam, & ML ad hanc hyper-
bolamy noviffim® du@am ;quare utraque hac curva in pus-
&o I convenict; deinceps autem, Gi™ ad ;=™ [ pofitaing
ordinata ad hane hyperbolam P 11| »V verd ordinata.
ad Apollonianam AR V ]feu #G ad CQ,vel Qlad »V,
majorem habebit rationem,quam QI ad g» , & idco #V
minor erit quam »g , quare manifefum e@ utramque cuy-
vam fe invicem fecare in I, & curvam PG L. ex interiori

ko fieri

ml
~,

s -, N
Geometrica. g1
fieri exteriorem Apollonianz hyperbolz. Quod &c.
His pofitis, atque attentils pexfpeétis, facillimé demon-
firabitur precipuum noftrumo

SR "THEOREMA |
Cij:Iibet .b’ypnerlwla Apollwi;tnn altsorss fpatimé afymptos

sicum et Plufquam : Infinitum cenfendwm. .

Intelligatur ARIVX hyperbola Apollonii, & per idem
pun@um intra eafdem afymptotos Q CO delcripta fit hy-
perbola quzhibet , cujus ordinatarum AN ,4» poteftas ab
cxponente m, qui major fit unitate, denominata, refpon-
deat abfcifis reciprocé acceptis #C, NC. Dico fpatium.
#COABD, ad partes D infinirt produttum , efle infini.
ties majus fpatio abfolute infinito Apolionmanz hyperbolz
#COARYV zqut in infimtum producto : adeoque 1llud efle
Pisfguam Infinstam. ' - . .

Afignetur enim quzlibet ‘ratio majoris. ingqualitatis , f
ad 1; & fingulis afymptoto CQ_parallelis AO, BH &c.
in tali ratione fe@is ad pun&ta P, G &c. du&ta fit hyper.
bola PGT, priori A BD proportionaliter analoga, quz
[ lemm. 15." ) fecabit Apollomanam hyperbolam alicubi,
velut in I ; bilineum autem VIT ( per coroll. lemm. 14.)
erit abfolut? infinitum , adeoque infinities majus termina-
to fpatio PGIRA ; & appofito communifpatio sBCOPGiVX,
fiet :COPGIgT ablolute majus fpatio nCOARIVX;
& ideo fpatium N CO A Ba D majorem habebit ratiorem
ad hoc fecundum , quam ad 1llud primum: fed ad-illud
( ob proportionalem fingularum parallelarum OA, HB
fc&ionem ad P, G in ratione f ad 1 ) eft in aflignabili
quavis ratione f ad 15 ergo ad hoc fecandum rationem.,
habet majorem qualibet affignabili; infinities igitur ip{fum
fuperat , adeoque eft Plsfquam Infinssum. Quod erat de-
monftrandum.

Ma Nunc
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Nune 48 Tetdpatos taos 2xcatiendos accedo. #Hind (inia
primis opponis; quomndo dien poflit, wt omne efympio-
ticum {patium , velut CN D 1 B, infimitics. munus.afleni pafs
fit circamfcripto parallelogiammo CNF, ut ego. fzpius
afferui : cim tamen , I8 iatelligatut Vas prifmaticum. datz
altitudinis ¢jualis CN; bafim habens. ipfam afymptoticam
{wagtarh , wyan , vel whio flurdo. repleri, eom amota. curvk
{ponda D'1 B, permittatar aqua fluere afque ad. fpondam
NF akteri CG parallelam , adeo. ut adaptetur prifmati,

@ - . 1 o bahm nanc habemi parallelogrammg
' T ™ infimitd dongum C.NF, confeqeient vis
| ... ‘deweun; ut ud akquam altitedinen.,

- fs won reqaadem pomint.,, faleet sn wlb-

qaa-ud tpldh vatione abgadbili, o
d-m mqua: sffeepar., ‘ne-dicore cogs-
mae, jefiniam. molom. wquz: Kk 26
ficere ad madefaciendamyumeaxqrah-
- ik fangk phratickogeammi- fuphrfi-
'B “Ceeny, 'nec tangam efle ,; mt dupra  fim-

' dum: wilis G N'F wél: tastitium: sleve-
ur, qasd abfurdum ab omnbus tenfendam  fore arbitse-
-Xis. Ad ‘hwe, & in pasalelopipcdum, ‘faper descrminate
tquadrass. \CN in fongitutibem infinrtam erefturh gqmme
dllam, ‘qur prius intra prifma Anite aleitodinis ON , #od
-infiniram afymproticam aream prq-tafi obrinens , coacla-

debatur, immiflam concipianmss , utique-ad infimtam x1-
titudinem fore elevandam obfervas , adeoque congraere.
pofle prifmati ,bafim habeati infinitum paraliclogrammum,
Hinitam. verd. altitudinem; 8rfic non efle: cenfendum afpm-
‘Proticum fpatiam infinities minus paralldlogrammo cir-
cumfcripro . Poftremd sutioritarem nefcio , an. rationem.
CL V. Galilzi obiicere identidem non prEtermittis, qoip-
Pe qn Disl. 1. de wowa [ewsia non pofle invicem: com-
Parari infinitas magnitudines , exemplo radionm , quadma-
o SN torum,

erum wm € omuibus numeris UM EViRe
:xt u;d:c xﬁfm amajonis , minotis , & zqualis locums
non habere in Infinitis faturt, coque mials admiffurum.s
hec nofrn Plafguame Infinca arbitracis, qui ac rationem
quidem affignabilem ia cjufdom generis lafinitis agnofcxtl.._
unde {zpius. repetis , cavendum, nemizum in-modum .fliu_o
lucinemur, dum tam andadter iafinitas quancitares , finis
tz noftrz memtis captum excedeates., ¥esfare non-dubita
mus, ac de iifdem, perinde ac-de faitis,, per analyticos
calculos, geomettﬁczadi_fcmfus,‘ ac Agumrum: diagram«
ata , difcurrere priuaHmus.. _ S

ma(tlau,i:L:g hac brgvitet poffe veponi oblerve.. Primd nihil
abfurdi effe , quod agua illa, que w&%mfmaucam alyme
ptotale CN D I B implebat , applicata 'afi iparallelepipes
do fuper parallelogrammo CNF erelo, vix ejus fundum

_madefaciat, nec ad wllam finitam altitudinem 3 fua bafy

ctur , fed. tatios ad infinied pacvam. , adesut quam
Skhnitios ovinus <ft (pativm. afympioticum CNDIB- -
cuitripto. paraliclogrammo- GNF, tam infinities minor
fr reciproct: altitude , ad qaem in hoc parallelepipedo
aflurget aqua , altitadise CN priosis prifmatis., ut gene-
utim in omnibus felidisxqualibus contingere necefle sft:
s¢ demom Albudsdem in-hoc. cafy. 'dtceac_i‘um efle, qual
quis-dicerss; fex Bnite aliquey, quantumvis agner,Jgua-
«um receptacuo, putk €x 1010.0¢ceano, cffundi-intetige-
getur aqua inammenfam planitiem: , feu fupe:ficiem infi-
.nitam , cui adherendo, cere'non '-poffet in ullam dqtam'
altitudinem elevapi:, {od: illam vix hume&taret: eodem.s
quippe moda. fisétum occeani fundum-{e habet ad immen-
fam planitieay , ut anfinita zrea afymprotica ad circum-
friptum parallelogrammue, quod illa oftendisus infini-
ties majus.. o
Sccundd , fi aqua: tlla replens prifmaticum Vas. alym-
pesale , infuaderetur pasaliclepipedo balim babeatt;xi»
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tum quadratum re&¢ CN, fed interminatam altitudinem,
utique intra illud ad altitudinem infinitam erigeretur, fed
tamen infinities minorem, quam fit longitudo fpatii alym.
ptotici ; mmiram fi area alymptotica fuerit hyperbolz
Apollonianz , erit altitudo prifmatis zqualis infimto axi
Logfticz ,feu Logarnthmicz, fubtangentem habentis zqua-
fem 1pfi N C later1 quadrati hyperbo- |
lico {patio infcript1 : nam ejufmodi G2 N _0O
fpatium afymptoticum {2 pius oftendi
mus zquari reftangulo ex dita NC D
in axem przfatum Logifticz, utquz-
vis afymptotici fpatit terminata por-
t'o zquatur retangulo ejufdem NC | 4
in re€tam axi Logifticz parallelam,
ejufque curvg, & alymptoto hyper | .
bolz interpolitam; ltaque cum dici-
mus, {patia hujus generis afymptotalia co u
effe infinities minora re&angulo quovis infinit¢ longo ,in.
telligendum eft de longitudine zque 1nfinita, ac fit longi-
tudo di&i fpatii: feu de re@angulo iph circumfcripto, &
qualibet ejus parte proportionali, per fubdivifam illius
Jatitudinem refe&a :ncn autem id aﬂfe’rimus de quovis in-
finito -re&angulo indifcriminatim . Vide Scholion 1. fu-
bie&um coroll. 2. prop. IX. pag. 59. hujus tractatus.

Tertid ad Gahlzi five au&oritatem, five rationem , ref-
pondeo, me nullatenus dubitare , fi viveret nunc tempo-
ris Vir Clarifimus , & tot Illuftrium Mathematicorum, qui
hos diverfos infinitorum gradus mecum agnofcunt, funda-
menta perpenderet, infignemque hujus do&rinz ufum in.
geometricis, & phyficis problematibus folvendis agnofce-
Tet, aut eorum auctoritati & rationi fuam libere , & fynce-
12 poftpofiturum, aut faltem fore , ut mirabilia hzc pro-
fundioris Geometriz arcana, fin minls probaret , certd
debita vencratione fufpiceret , eoque loco haberet , quo

{fua

PE __ g
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fua Paradoxa de pun&o zquali peripheriz , aliifque hujul-
modi , habenda effe 3 czteris Mathematicis voluit . Czte-
rdm , re maturils, atque attentits penfata, fortafle Vir
Lynceus animadverteret , ex omnibus poflibilibus numeris,
nedum plures , fed infinities plures efle radices, quams
quadratos; & adhuc infinities plures quadsatos efle, quam,
cubos, & fubinde femper infinities minorem effe multitu-
dinem altiorum poteftatum : quemadmodum & facilt col-
ligeret, omnium prorfus numerorum multitudinem effe,
duplam multitudinis imparium dumtaxat, vel dumtazat
parium numerorum ; itemque eandem omnium numero-
rum multitudinem triplam efle illorum multitudinis,quos
ternarius numerare poteft ; &c. Ad rationem verd dubi-
tandi , an non totidem cenfendi fint quadrati, aut cubi,
quot radices &c. cim cuilibet radici fuum refpondeat qua-

‘dratum, & fuus cubus: itemque an non totidem fint ome

nes prorfus numeri, quot foli pares, aut foli illi,qui 2 ter-
nario numerantur, cm cuivis prorfus numero fuus du-
plus ( qui par eft ) poffit affignari, itemque fingulis cor-
sefpondeat fuus triplus [ quem ided ternarius metitur ] &c.
ipfummet refponfurum arbitror, hzc omnia falfa effle , &2

‘ad zqualem terminorum numerum cujufvis generis nume-

rorum feries prozogar: intelligatur: utenimab 1ad 1o, vel
ad 1e0, vel ad 1000, &c. femper fal{um eft tot efle radices,
quot quadrata , quot cubi, quot pares numeri, quot 2 ter«
nario numerati, ctenim quos Galilzus ait affignari poffes
fingulis tadicibus quadratos , cubos , itemque duplos, &
triplos &c. extra (erier acceptam exiftere certum eft: ita.
etiam fi in multitudine majori qualibet data , juztaejufdem
infinitatis progrefsum , numeri infiniti accipiantur, falfum
erit , totidem in ipfis radices , quot quadratos, & cubos,
& per binarium , & per ternarium divifibiles pofse af-
fignari, qui enim fic correfponderent ( przter paucosin ace

~ cepta feric contentos ) ultra terminum afsumptarum radi-

cum
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eum,cxtra progreflionem, 1 srent afsumendi, quemadmodus
ultra denarrum excwrrunt numernr quadrati, & cubi, &
duph, & tripit eorum qu ab 1 ad 1o con:putanrm:&’ul-
tra centenarrum funt qut fimiliter refpondent fingulis au-
meris 1ntra centenauimn conclofis; atque wa-deinceps ; lia-
zfg ratio non deeft, cur cr.dermus,ipfommet ‘Galilwom.,
ctlé admifsurem , qudd infinita omnem zquakitans, &
inxqualitatis majoris, ac minons, ipfamquealtiorum gra-
duum varietatem induere polhnt ;neque xgré haeurem., ut
mditam nobis a Deo Opt. Max. Lufinty ideam , quosd fie-
ri poteft , athdut contemplemur | ejuldemaque AvClonsng.
ftri infinitam effendr plenitudinem | immenfam | intermi-
natam , incrrcam{cnptam , Sapienuz , Potentwr , Bomita-
tifque magnitudinem ;per hze xmgmata, intenm adasican-
tes;, dunr paulatim ad defpiciendas hafee fimtas res:& cado-
‘cas animum erudientes, ad iHed tnfinrvorsm , & Pinfynam
Infimtoram omniam Maxsmum , fine extenfione immenium,
fine fucceflione perpetnum , fine multitudine infinitum,
onmmis cxtenfronis originem , omnis succeifionis fontem,
omais infimtatis principium, evidentiori imuiru, facie ad
faciem , aliquando perfcrutandum afpiramus Hze una -
tundiflima contemplacio , per interminabilis wvi feriem
mentes noffrasgiter oecupabit, hxc una beatos efciet:
- €ur itaque dubitaBimus Hzc infinitatis neftri Audoris ve-
figia, im admirandis operibus furs reh@a, has epss magni-
tudinis velut umbras, & fpe@ra | nobis in his tenebris oc-
_"lc:::;ntra , quoadfgkntmé perfequi , fiquam mde veritatis
s erurentes , futurx foehcivatis 1 i -
gutare polies? fpecmen alauod pre
Qued porrd ex reram finitarem propietatibus, et un-
e ﬂscxrcn}'nfcnptis figuris, de Infinrtr. natura | deque im-
henlis {patiis pronunciare non vereamur, id extra repre-
ﬁ”_"?a‘? new efe inefliges, fi ex ipfis creaturis, utique fi-
s, exrguls, et Kimwatre | ad ejuldem Creatots naftri,
Mazxi-

Geometrica. g7

Mazimi, Infinitique notitiam afcendere nos debere ani-
madvectas , & ex earutn dotibus , quamlibet unperfectis ,
formmi Opificis infinitas perfe&tiones colligere, dum Jpus-
fibsléa Des | per ca que falla [ums intelleils soupiciuae
far , ut monuit Apattolus. Ad hec: ¢ibi 1ph ,ac vulgo phi.
lofophorum potius cavendum it , ne te prejudicio aliqus
falli permiteas, dum b Infinito Finitum omne tolO gene~
re ditingui putas , utalterum cum altero coofersi nequeat;
magaitudinom quippe finitarum divibbilitas in infinstum,
tot phyficis , & geometricis argumentis demonfirata, &
apud {apientes omnes jam inconculsa , argax iplafmer ad
quoddam Infiawi gemus paciter pertinere, tal_netﬁ ) Quitd
nobis ordinari tralandz occucrunt , ab bnflaitis fecernd ,
& peculiars nomine Finitorum defignari confuevernat . Qus-
vis materiz particula , fi dodifimum Lebnitziven avdias
infinita eft ,non poteftate dumtazat , fed adtu iplo ,am Scho-
leloquuntur : en ejus verba ex Epitola ad D. Foucher Ca-
nonicum Divionenfem in Diario Patiionfi g. Auguiti 369 4.
¢ [wis telement pour U 4nfini aibwel, qu’” an dion d’ admine.,
we la wateve I abhorre | comme " on dis wulgasrement , jc tsens
gqw’ elle 4 affetle par sout , powr mscux marquer les perfection de
fon Autewr . Asufi fe crots g’ sl 7'y @ ancunc partse de la e
gicre | qus me fort , fe ne dis pas divifible mass actusllement di-
wisée s & par confequent la moindre particelle dost efire confide-
rée comme wn monde plesn & une énfinsre de creatares diffcrenses .
Quz fi vera, aut vens fimiha cenfeantur , quis vetet 3inpo-
fierum de fin:tis magnitudinibus , perinde ac de infinitis,
& ¢ contrario de infinitis , perinde ac de finitis, difcuceere,
cOm uno genere uterqae magoitudinum -ordo veluti com-
prehendatur ¢ Przterquamquod iple noftrarum  demen-
firationum progreflus aperte oftendst , debitas cautionesa
nobis minime praztermiffas,prout rerum ferebat condi-
tio, civn ex ratronibus finitarum quantitatum , ad ipfas
infinitas vel invicem , vel cam mfimties majoribus, aut
N mino-



98 . Epiﬁoia |

minoribus comparandas gradum faceremus .

Czterdm quz mihi obiecith Trevoltienfum Sociorum,
qui monumenta Scientiarum , ac bonarum Artium perfcri-
bunt, teftimonia, noftrz canfz non admodum officere ju-
dico. Ajunt illi artic. 33. menfium Maii, & Junii anni
1701 in recenfione Methodi Jacobi Bernoullii 'ad deter-
‘minandos evolutarum radios ,, Analyfim infinisé parvorum
[ yuxea phrafim D. Hofpsealis ) in ipfiufmes Isfinies vifcera.
penetrare | nec Infinitum dumtaxat complets | [od Infinstam in-
finits | ant etiam infiastorum Infinstatem : as optandum effe, ut
ejufmodi dAnalyfis, quam contendunt focunditare admirabsls pre-
ditam, tansam cvidentiam fecum afferret s quantam a4 Geome-
tria fure expellamns : Sed cim audiuntur dyfferentes de Infinsto,
deque Infinito snfinss | ac de Infinito infinisies snfinsts | atque
sta deinceps fine limite progrediends cumqne finit1s magnituds-
nibus ba infinitorum Infinstates applicantur , HOn [emper coutix.
g1t ens quos erudire, atqme ad affenfum cogere conantur , tan-
*a sngenis Vi praditos ¢ffe, quanta requireretur |ut in ad:o pro-
fundis abyis recondita myfteria difcersere queant ., & infra {ub

finem |, Owns anciquis Geometraram ratiocsniss affuets funt | non-

wifi agr? ab 115 fe avvelli patientur | ut tam abftrallas weetboios
profequantie: ac facsl? maline non aded loage progreds | quane.
novas v:as tngredi ad Infinitun iufinitics enfinsti ducontes . in
quibus non odeo claram civca fe lucem femper alpicient | ac forss
obvie aberrandi periculo fe frequenzer obnoxios femtsens. Non.
Juffict in vebus geomeericis relld concludere , n{/Z & legstiinain
¢ffe sllationem evidenter nobis innotefcar | v
In quibns patet, non 1mprobari qeidem ipfammet inf-
ni'¢ parvorum Analyfim, nec do@rinam inficities 3nfai.
torum , velut erroris {ulpectam, traduci, fid unum hoc
querelz {ubicclum efle, qudd non fatis clare , & evidenter
ab hujus methodi cultoribus haxc omnia tradantur , fed
;zaafgg?ilt?)us myfterii ad inftar , intricatioris calculi ve-
: proponi confueverint; quod fortalfe in noftre
_—
. tra~
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tratatu culpare non poterunt , inr quo dilucid? , ut arbi.
tror, atque ex feveriori Geometrarum methodo demon-
ftrata omnia deprehendent. In eam quippe fententiam.,
& nos fponte concedimus, optandum effe, ut quz per
analyticum calculum inveniuntur ,ad geometricam potius
amufim exala, fi fieri poteft , proponantur , quam ue
per fymbola , multiplici prefertim exponentium gradu,
& radicum implicatarum fignis affe&a ,implicentur , ex
quibus non ftatim, uno velut intuitu , quemadmodum ex
linearibus demonftrationibus, veritatem expofitorum Theo-
rematum Le&or elicere poteft, fed longum ejufdem calculi
fibimet repetendi tedium fubire cogitur, antequam cer-
tam propofitz rei notitiam fibi comparet, non minori ple-
rumque labore , quam (i ab initio eidem veritati ex inte-
gro per femetipfum indagandz animum applicuiffet.

Hzc habui,quz difficultatibus tuis pro nunc reponerem:
fiquid exinde lucis haurire poteris, ea fruere; fiquid ve-
rd obfcurius, prx argumenti ipfius conditione, diGum
invenies, id quam primum, fincera , qua invicem utimur,
libertate indicare ne prztermittas, congruam ex me di-
lucidationem, fuo tempore, reportaturus .

Vive, wale ; & fignid novifts rectius sfiss
Candidus smperti: fi non | bés utere mecam .

Dabam Aretii Kalendis Septembris MDCCIX.

s> DOMINUS REGNABIT IN ZETERNUM, ET ULTRA 4
Exod. cap. 15. 2. 18.

FINTIS,
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APPROBATIONES,

-~ E Mandats Reverendifs. Patris D. Alphonfi Cellini Abbatis Generalis to-
D tins Ordinis Camaldulenfis, attente legi libram , qu1 inferibitur: De infi-
mitis Infnitornm , @& dnfinite parvoruns erdintbus Gx. & P. D. Guidpne:
Grando Monacho Camaldulenfi Celebr Mathematico, & Pifanz Univerfitatis Pu-
Bl:co Philofophrz Profeflore compotitum, nitulque sheo twm Citholice Fidei,
quum bonis moribus diffonura mvent; Yuinmmo Opus profghdieris Gedmetria
medatat:onbus, Infnn iplius Naturam, :‘g‘gé ac differentiahis Calculi Merho-
duin Hokrantibus , refertum, & tanto Aucdote digham, & Mathematidz Studia.

fis perutite fatarum cenfeo, fi typis manaetus, ] _
Dat, Aretsi in Monafterio 8. Manz in Gradibus die 135. Scptcmbns 1709,
D. Awtonswy Francifcas Caramelli S Tdcoleg Doblor,
Sbbas ditéz Monnjlores | & Vifspusor Comabdnienfiss

C Unm librum , cui titulus et : De Infinveis Infimtoram (&’ fon
A fugre purvvortm ork.msbes y a P. D.Guidone Grando Moe
nacho nottro compofitum recogrovenit Reverendiflimus P
D. Antonius Franaifcus Caramell Abbas Vatitator { caihoc
ipfu commiffum fuit ) & cenfuent in lucem eds poffe
Nos facultatern Auori przfaro elargimur, ut eundem.s
libtem typis mandare vaicat, fi cgteris , ad quos fpeltac,,
videbitui . [n gaorum fidem has litteras mana noftra fub.
fcripas, ac Sigillo Noftre munitas dedimus. .

Ex Mcnaftetio teftro 8S. Hyppoliti , et Lautentii Fa-

ventig €ie 1, Othobs® 170g.

D. Alpbonfus Abbas Generalis Camald,

) § Sigitls.
ocus o Sig D. Marintés Miferochi Cancell. Camald.

IMPRIMATUR.

Frater Carolus Antonsns Panns de Cremona Ord. Min. Con.

Vicarsmt Gonkrals Satiihe dugugfivionss Pifarnm.

Imprimatur Pifis. |
Anion, Francifc. Palmerins V. Generalss .

NOBILISSIMO, ATQUE ERUDITISSIMO VIRO

HENRICO NEVVTON

POTENTISSIMA ANGLORUM REGINE,

Apnd Regiam Celfitndinern COS MI III. M. Ducis Etrnric,
#ec non apud Serenslfimam Genuenfram Rempublicaw,

A BLEGA AT O.
GUIDO GRANDUS FELICITATEM.

Ncredibile fciendi defiderium, & inexpicti-
fem, abftrufa quaeque, magisque profunda ri-
mandi , cupiditatem humanz menti fummnus
I Nature Conditor indid:t, ut ad Au&or:s fui

S COgnItionem, non folam officii fin debito fol-
licitante , gratique etiam amors f{timulo urgente, fed ammplius
ebiedi 1pfius fublimitate neffabili invitante, quodammedo excia
taretur. Hu'c genio pre omnibus indulgentes, imo frena laxan-
tes, acutiflimi, ac preftantifimi Mathematici, afliduo, & ope-
rofo ftudio in id maximé incubuerunt, ut ordine perfpicuo ra-
tionis fuz vim gradatim promoventes, ex primis, planifimis, ac
cuilibet facilé obviis veritatibus , quarum nctitiam ab ipfo Deo
Opt. Max, noftris animis infertam accepimus,ad alias magis ar-
duas detegendas fibi viam munirent, eo fucceffu, quem pauci
licét pro merito intelligant, plerique tamen in dies fentiunt, &
emnes jure mirantur. Nam, ut cetera cmittam admiranda Thec-
femata, quz fe ab ipfis Geometriz nafcentis exordis prodide-
Tunt, velut de zqualibus triangulis , & parallelogrammis in ea~
dem bafi, atque in iifdem parallelis, ad quamlitet difi.tum in-
tervallum obliqué excurrentibus: de fpatiis quartumvis exiguis

ad quamvis lineam applicandis, adeoque ad perimetrum majo-
' * rem

-



rem quolibet dato redigendis &c. que nunc, ut nugas, & cre-
pundia ztatis illius defpicimus: manet adhuc mnconcufla advere
fus omnem relu®antis imaginationis conatum , adverfus ingnes
Scepticorum cavillationes, & Pleudopnilofophorum impetus, pri-
fcis olim temporibus demonftrata, cujufvis magnitudinis infinitas
Divifibilitas: manet tam certa , & evidens,, quam adhuc intelle-
¢tui noftro incomprenentibilis , que ante omnem: hominum memo-
riam olim detefta fuit, nonnullarum quantitatym Incommenfura-
bilitas, quam fiquis ignoraret, hunc non hominem, fed pecudem
potius dicendumn Plato cenfebat: manet adhuc numquam non ce-
lebranda , =zqu® ac femper ftupenda illa Afymptotorum affectio,
quam , adolefcente jam. Geometria, Conici Scriptores deprehen=
derunt , nunc autem. Mathematici recenticres, non ad. unam,aint
alteram curvam, Hyperbolam. {cilicet Apollonii, & Conchoidem:
Nicomedis, dumtaxat- reftringi, fed innumeris prorfus navis: lineis
facillim» defcriptionis, nonnullis etiam antiquis eadem lege eon=
tinuatis, ut Nicoftrati Quadratici, & Dioclis Ciffoidi, convepi~
re demonftrarunt. Veram hzc nulla funt, fi cum illa felici pow
minus, quam audaci Geometrie, virlitatéem (uam jam adeptey
aggreflione: conferantur, qua fcilicet innumeros terminos in u$
nam:. fimmam. finitam colligere , immen{a- fongitudinis folida’y &
fuperficies , terminate,ac undique circumferiptz ful gengris &
coequare., infinitarum quantitatum propbttiones , & gradis-ék
ftinguere , & infinitd pacva magaitudinum elementa.reperive sate!
que in varias.claffes diftribuere 'docuit. Negque vefo ad {geritem,d
& otiofim: dumtavat fpeculationem hac pertinerg, noh etiiiox=1
tegnis hominum ufibus, quibus civilis:vitd maxims indiger, infexvige:?

quis arbitretur: nulla quippe aded ‘abftra&a & 4b cinels matest

riz commercio remota: cognitio in Guometritis: affigniri: poteft,?
cui vel nunc , vel aliquando, fru@us aliquis:éx his, gz apud>
vulgus in pretio effe folent, non fit réferendns, five inde ger'fe
ipfum pendpat, five mediis ‘alils: notitiis” ejuldemy” ant wloe s
Scientie ;' quam prior illa cognitto perfecertt . Profandioxibus; uti-""
que-Geometrie (peculationtbus, & abfrrufiddbubiAnatytice €also
culis,, tum “Mechanicam, tum Optloam ,, tumi Aferohomtiam s amn.

Nauticam; tumt Geographiam ; tuti. Arelitd@apam ) doicetesas

denique Scientias, & Artes;, Relpublice comiiodis; & wtilitadibus

lt’:;".fplﬂe"{fﬁ‘%; du@tas hodie, locupletitus; 18 ‘ad facilloram me-!

hoduin sidadtas accepimus, Rovi{gue' fempey| Inekémuntis | etens -
87l tio=

fiorum Mathematicorum beneficlo , magis ac-magis” in’dies per=
ficiendas fperamus. Quocirca fumma follicitudine omnido curan-
dum elt, ut profundiore$ Geometrarum Theori ;' quas perfen
jucundiffimas, & de univerfo homiinunt genere tam" bent meren=
tes experimur, affidul promoveantur, habitoque itey veras » &
( fique irrepferint ) falfas deledu, His confutatis “confimenty
fll yatque ab obiedts fortatle fernpulis virldicentur. Hinc, cint
Clariffimt, inter 'pr;ecighos"inclytae ationls’ tue Mathtxni::ﬁgw Y
Joannis V Valfifii PLUSQUAM -INFINIT & fpatia; que prinmus
ipfe inter hyperbolas: mfirtitas altioris 'qumgg Tf;mma(:lum <om=!
nium admiratione, detekit, & h_qquﬂfis; K{:Fié‘, dxiflenfis™ Acade<
mie Geometrs nupet’in “dublnmvotafi y b, dperteveiich arif
riadverterei Jﬁr% (&t fi&bnime meexiftuavi’, i rem,
tobam. ‘que fresinhd H? e Elentils Hoferls moent , ob: eonne-!
xionemy: quant curtt methddo’ recentiorum: Analyfearum Scientla,;
hec Infiniti fortitur ] iterym examini fubijcerem’y & a¢lydinm.

Geometriz lapidem: éxigerent; de tam celebri‘controverfia”deli-

beraturus - cumque VVallifii - veftri partibus multiplex ab ipfa.

veritate: fuffragium.accedere deprehendiffent ,. irrogatam Viro
gravilimo iﬂiﬁﬁﬁggbpulfandam yinuftam immortali ejus Nomi-
ni labem abftergendam, ejufque do&rinam. ab-omni-fallacie fufe
picione hoc libello: purgandam, Te potiffimim: hortatore,. con-
ftitui. Novos addidit operi ftimulos ipfamet Illuftriffima- Rega-
lis Socictas , 4. Serenifimo Rege Carolo 11.-ad naturales Scientias
promovendas fundata , dum me, obfcurum, ac peregrihum ho-
minem:, inter {ocios Tucs ultrd: conferibendum cenfuit, meafque,.
in: Armachani Prefully (yféema: fonorum, fpeculationes, Iluftrif-
fimo Prefide [fiac Nevvtono Equite aurato, Mathematicorum.
noftri feculi Principe , nécnon Dodtifimo Haulzo , in Univerfita-
te Oxonienfi Profeflore’ Aftronomiz Saviliano, fummé probanti-
bus, ejufdem Academie a&is inferi,. & inter philo»fophicas Tran-
fa&iones edi mandavit : cui quidem honori, ut aliqua ex parte_,
me gratum. oftenderem, nihil opportunius;, & huic propofito ac-
comodatius occurrit, quam fi prelaudati VVallifii,. qui Reglam
ipfam Societatem tantoper? illuftravit , famam ab illata calum--
nmia defendendam hac Geometrica Difquifitione fufciperem, quam,.
meo- nomine , eidem Ampliflimo- Academicorum Cetui communi=
candar,. Tibi offero , Vir Illuftrflime , atque Eruditiffime, ut’
mei fimul erga Te obfequii monumentum aliquod apud. pc;f;::ros



maneat, nulla temporis injuria intercidendum. Nihil attinet, yr
in Virtutum tuarum, hoc quaiecunque venerationis teftimonium.,
fuo veuti jure exigentium, uberrimum campum excurrere ora~
tionem meam perm ttam, cum ipfo etenim prafentis Tra@atus
titulo amp ifumi hujus argumenti fecunditas decertaret, meque
in fpatia PLUSQUAM -INFINITA laudum tuarum abduceret,
ac dolorem denique noftrum, ex imminentis jadure timore con~
ceptum refricaret , dum a Prudentithma Regina, meritorum.
tuorum fat confcia 4 eximiis honoribus au&us in Patriam revo~
caris, omnium , quibus Eruditio, Do&rina , Facundia , Elegantia
tua, cum fumma Humanitate conjun®a , perfpea eft, amorenm.
tecum, & defideria fimul afportaturus. Unum igitur fupereft,

ut Te, qua licet fiducia , fupplex exorem, ad libellum hunc be~
n’i%na » qua foles, fronte excipiendum, ejufque Au&ori, quibus.

$plum dignaris, benevolentiz , & gratiz tuz officia jugiter con~

tinuanda, Vale.
Pifis , Pridie Kal. ‘Fc‘bruarii MDCCX.
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