


YO R # KA ”‘E T 7 T Ty W RTT O'PTOTY S
" 5 % % il {é Y ?* T §\ § {J E

IR R YR Y SN n‘(.ﬁ. 5.

PIANI, E SOLIDI

POSTI BREVEMENTE IN VOLGARE

DAL REVERENDISS. PADRE ABATE

Per GIO. Gaetano T amm, e Santi Francl‘u

LS RO 2 [y

Ee *—’q—



T R Tt SR s e w2 et




111

0% Uefti ELeMenTi GeoMETRICL,

oy Wl farti da Evcripe, fono necef-
x| far] a chiunque brama erudirfi
della Mattematica, la quale ¢
Shemaere® neceflaria non folo a’ Filofof1,

come ne difcorrono mclti, e nelle __Opele
Eifiche tante {i trovano pofte immagini Mat-
tematiche ; ma ancora a’ Teologi, ed a’ Le-
gali, come di quelli ne difcorre il P. Carlo
Rabby nel fuo Libro a me dedicato, il di
cut titolo ¢: De Mazhemaricarum a’zfczp/mzt-
vum ad T /Jeo/agzzzm utihitare ,1bfarumaque in ea
ufuy e di queili altri ne accenna il Delfi-
nate Giovanni Buttegni nelle {fue Opere

Geometriche pag.135. col titolo ivi poito:
Geo-
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Geometrie cognitionem Favifconfulto neceffa-
yiam. E che a tutti i Letteratt appartenga
la Geometria , dice I’ Imperatore Diocle-
ziano, con 1 altro Maflimiano, nel Codice
lib. 9. tit. 18. 1. 2. Artem Geometrie difceve,
atquc cxcreere piblice interefl; ove, benche vi
{i aggiunga : Ars qutct Matheriatica damna-
bilis ¢ff, fi parla de’ Malefici, dli cui dicefi
nel Leifico Giuridico pag. 567. Mathematic:
dicuntuy | non qui bonefliffuna Matbcmatum fin-
dia docent | fed qui divinationibus, & arufii-
cinis Domizes ludificantur, vt Genethliacr | A=
firologi , Chaldei , quorum ars juic noftro zin-
probata ¢

Pero chi non avera imparati quefti Geo-
metrici Elementi , non potra in altre Dot-
trine riufcir bene informato, a propofito
di turte le Scienze, in cui {i trovano alcu-
ne propofizioni, appartenenti ad efli Teo-
remi, o Problemi Geometrici di qualche
pratica prepoita da’ Mattematici; onde la
regola di qualfivoglia difefa non manca de’
Geometri , come dicefi nella /egge 22. de/
zit. 1. lib. 27. digeflorum , cioc : Geewiciva a
surelis non wacant:, ed il Proclo Diadoco

Jib. 2. cap. 5. nE accenna: Geomctvicarum ve-
7R
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rum contemplationis infliturio, invincibilem,
perfeclamque babet enarvationem ;€ molro pia
altrove ne parla in quell Opera dove co-
menta quefti Elementi d’ Euclide.

Non fu pero Euclide il primo, che
parlafle di tali principj Mattemartici, aven-
done prima parlato Talete , Milefio, Pittago-

, Anuxagora , Clazomenio, lppocrate
Chio, Leonzio, Eudoflo Gnidio, Theudio
Magnete, Ermorimo Colofonio ec. Ma piu
preftantemente furono raccolti da Euclide , e
rimefh gli anteriori, che non piu fi ritrovano;
pero folamente quefh Elementi di Eucji-
de, per venti {ecoli unicamente {ono {lati
abbracciati da chiunque fi volle informare
deile Inftituzioni Mattematiche ;e {olamente
in queft’ uitimo {ecolo, cioe dal 1650. 1n
qua ne fono ftati fatti altrl Eiementi di Geo-
metrla da varj Autori, dal Borelli, dal La-

1, dal Pardies, dallo Sturmzo, dal Rolset-
tl, dal Sig. Angelo Marchetti ec. e da me
ancora, come potravederii nelle mie Initi-
tuzioni Geometriche.

Quefto dottifimo Geometra Euclide fu
da molti chiamaro Mwm'mﬁ ciu¢ da Bar-

tolommeo Zamberto, negli Elementi Ga ¢iso
ﬁhn-




ftampati di Campano, e di Teone Greco;
ed ancora da Giovanni Scheubeglio, da O-
ronzio Fineo,da Niccola Tartalea,e da al-
cuni aleri il che pero ¢ falfifimo, benche
fia ftato Euclide Megarenfe un Filofofo di-
{cepolo di Socrate, creduto da quelli Auto-

ri, efsere I iftefso Mattematico , che fece
quefti Elementi; il che non ¢ vero. Impe-
rocché Proclo Diadoco dice di quefto Eu-
clide Matremarico , che fiorifse al tempo di
Tolomeo Lago Re di Egitto,di cui godeva
la familiarita, e la grazia; ma dailla morte
di Socrate, Maeftro di quell’ altro Euclide
Megareufe, ne corfero 95. aani al Regno del
fuddetto Tolomeo, come dice Stanleio; o
almeno anni 8o. come accenna il Peta-
vio; dunque non potea quelto Euclide Mat-
tematico efsere lo ftefso con queil altro
Luclide Megarenfe difcepolo di Socrate, ¢
pero viffuto pit avant del Mattematico.
Di pit lo ftefso Proclo afferma, che que-
fto Euclide Geometrico fofse piu glovane
di Menechemo, difcepolo di Eudoiso Gnidio,
il quale pure era ftato difcepolo di Platonce;
na fu ancora di Platone Maeitro il detto
Socrate , dunque cfso Mattematico Euciide
neon
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non pud avere conofciuto Platone , fe non

molto vecchio, ¢ molto meno pote cfsere
egli difcepolo di Socrate, come era quell’
altro Euclide di Megara; ed ancora puo
ofservarfi, che tra gl fcritti d’ Evclide Me-
garenfe, regiftrati da Diogene Laerzio, non
vi ¢ cofa alcuna mattematica , e pero
non pud crederfi, efsere il medefimo coll’
Autore di quefti Geometrici Elementi. An-
zi I’ iftefso Diogene Laerzio rapporta, che
quell’ Euclide Megarenfe {1 era dato a con-
tefe litigiofe , e dal Maeftro Socrate fu bia-
{imato , che gli difse, non poter efso abita-
re con uomini ragionevoli, ma con cavil-
lofi fofiti. Il che non puo attribuirfi ad Eu-
clide Geometra, che fu manfuetiimo, e
dottiimo , come ce lo defcrive Pappo A-
lefsandrino ; fuavifimi Vir ingenii. Che pero
non era di Megara, ma della Regia Alei-
fandria, dove egli apri la prima fcuola di
Mattematica, € ne fece molti buoni difce-
poli,da cui fuccedettero Eratoftenc,ed Ar-
chimede .

Quefto € quanto puodirfi, intorno alla Pa~
tria di Euclide, Autore di quefti Element:
Geometrici, de’ quali perofolamente ip}'i;’ﬁ%
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fei libri de’ Piani, e pofcia I’ undecimo, il
duodecimo , e il terzodecimo de’ Solidi
ho qui addotti ; avendo lafciati il {etti-
mo, |’ ottavo, ed il nono, ove fi parla del-
la proporzione de’ numeri,ed ancora il de-
cimo, ove tratta delle grandezze commen-
{furabili, ed incommenfurabili; {iccome pu-
re quefti libri furono omefli negli Ele-
menti fatti {tampare dal Sig. Viviani, e da
altri Autori, ne’ libri Geometrici da loro
dati alle ftampe . Voi pero, Benevoli Let-
tori, leggendo quefte Propofizioni, da me
alquanto piu brevemente raccolre , facil-
mente ne imparerete il maggior corfo del-
la M attematica. E nel riverirvi divotamen-
te , viprego vivere felici.



ELEMENTI
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.
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DEFINIJZIONI.

e L Punto € un fegno nella quantita,

M {enza veruna parte.

d II La Linea ¢ una eftenfione in

4 lungo, {enza veruna larghezza.

=23 1il. E fe la linea e terminata, i

{uoi Terming faranno i due punti,in cui finifce.
1V. Dicefi RerTa quella linea, che tra 1 fuos

punti i diftende egualmente.

Cosi facendo colla penna un tratto A B, cvvero
DE, i fegno A, da cui principia, e I’ altro B,
in cui termina, & un PUNTO, di cui non pud de-
terminarfi parte veruna, perche f¢ fofle divifibile,
non [arebbe tutto il principio, mné tutto il fine d:
quetto [emplice tratio, il quale ¢ una Linea A B
diffefa in lungo da un termine all’ altro, ma fenza
larghezza , percheé quantunque la groffezza delle
punta della penna, da cui fu fegnata, gli abbia da-
ta quulche piccola effenfrone in largo , quefta non de-
ve attenderfi, ma folamente I’ effenfrone in lungo da
un termine all’ altro: in quella maniera , che mifu-
randofs I alrezza di varie rorr{' >, non f1 fa conto/del-—
. a

Tav, 1
FIG. 1.




FIG. 2.

2 ELemeNT! D1 EUCLIDE

Ja loro larghesza, ma [olamente fi confidera I eften-
fione in lungo, dal piaio fopra c1i pofano , alle loro
fublimi punte . Dicefi poi A B LL.NEA RETTA, per=-
che ancora qualungue punto C ., in cui pud divider-
[, & imerpofts direttamente fra i ierimims A,B, ne
veruno di quei punti intermedy fo diverte a deftra ,
o a finiftra,e pero fi diffende eg:almente efa linca
fra 1 pantieffremni; a differenza de:l’ altra Lnea D E
(che chiamerebbefy L Nga CURVA ) la quale non e
ben tefu al pavi fra I'uno, e I aitro de i fuor ter-
mini D, B, ma dividendofi in qualingue punto ¥, f¢
vede queflo d:ffratto a dcfbra, 0 a firiftra, pii di us
altro punto G, in cui pio altrove dividerfs, e pe-
7o ;i vede piegata quefla linea 1 un feno, e uon
diff-fu divettamente , come I altra A B, che ¢ la
mmima [i poffa deferivere fra i medefun: rermi-
ni A, B.

V. Suverricie dicefi I’ eftenfione in lunghczza,
e in larghezza, {enza veruna profondita.

VI. Efela fuperficie ¢ terminata, gli fuoi EsTrE-
M1 fono Iz lince, in cul finifce .

VIL. Dic:fi Piasa quella fuperficie, che giace
diftefa egualmente tra le fuc lince.

Cusi U eftenfione ABCD, /o cui lunghezza ¢
AB, e /z [ia lerghezza BC, ¢ una SUPERFICIE,
la guale, fe non ritorua in fe flefla, come ¢ guella
di una palla rotondz , ma ¢ rerininata , ba per [iof
Tervint 0 ESTREMI guelle lince, da cui € circon-
duta , 0 fiano rette, come AB,BC,CD,AD,ds
cus & confinata la [rperficie ABCD, o fano parte
rette. e parte Curve , come ld [ugperjicie ADET 0
vero I altra ¥FBCE, di cui la coyva FE € yno
degli effremi , o da pins coyve, o da una curva fo-

la,
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la, da cui foffe circoftritta. E fe detia [uperiicie
ABCD, trale fue lince effreme & cosi egualmeis-
te diffefa , come un welo per ogiz verfo bea tiraia,
coe in veruna parte non [i avvall;, dicej; Prana:
o differenza &' un alira Superiicie GNLH, ¢/e ¢

7

come una ve.a gonfia dal vento, e da varie linee
HI, HM, HK divifa, non f{ trovano quefte cgal-
menie giacenti, ma alcune pin alte, ed alwe pis
tafle .

VIIIL L ANcovro Piaxo ¢ cio,che rifulta dal-
I'inclinazione di due linee, Ie quali nella fuperfi-
CIC piana s incontrino in un punto, ¢ noa fiano
pofte per diritto fra loro.

IX. Selclinec contenenti I angolo faranno amen-
duc retee, dirafli tale angolo RETTILINED .

X. Stando una linea retra fopra di un altra, in
maniera, che non penda pit da quefta. che da
quella parte , dirafii PerpENDicoLarr allz linea
foggetta.

XI. E cialcheduno degli angoli uguali, che di
qua, ¢ di la nc rifultano, chizmeraifi Ancoio
ReTTO.

XII. L angolo poi maggiore del retto dirafli Ax-
GoLo Orruso, ed il minore del retto, ANcoiro
AcuTo .

Le vetre AC, BC, che s incontrano per diritto
nel punto C, non fanno un angolo, ma una mede/i-
ma linea retta; le linee poi W C, B C,di cui I’ una
e mclinata all’ altra, coffituifcono I’ ANGoLo pia-
No E CB (nominando qualungue angols fo porra
fempre nel mexzo il punto, in cui le finee s incon-
1rano, e negli effremi I'umo, e I altro termine di
effe lince , come qui fi & detto ECB, di cui I let-

A 2 te-

FIG 7.

FIG. 4.
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tera di mez=o C indica il punto,incui fi fa I an-
golo, e le altre due E, B indicano gli ¢ftrem: del=
le linee, che lo comprendono) ed ¢ A~GO+O RET-
TILINEO , effendo ambe le lince CE, CB reue;
che f¢ foffero curve, fi direbbe CORVILINGO . fe una
yetra 5 " altya curva, MysTILINEO . In quanto pos
alla linea D C, che infifte nel punto C fopra la ret-
12 A B non effendo pin inclinata da una paree,che
dall’ altra, f; ch:ama Perrenpcorare effa D Cal-
la [ggerta AB; e ciafcuno degli angoli , cre viful-
tano eg .aili dall una, e dall’ altra parte, D C A,
DCB, dicefi ANGoLo RETTO ; ind ! angolo ECA,
che comprende il retro D C A, e pero ¢ maggiore
di effo, i dird AncoLo oTTUSO,¢e [ angolo ECB,
che ¢ una pavte dell’ angolo D CB , e pero e mi-
nore del retto, fi chiamerd ANGOLO ACUTO.

XIII. Ficura dicefi quell’ eftenfionc, che da
uno, o pit termini ¢ circoicritta, L quall 'TER-
mint fono gl eftremi, da cui ¢ confinata.

X1V. Delle figure comprefe dalinee curve, che
CurvILINEE fi nominano, la piu femplice e 1l
Cercuio, o Circoo, che & una figura piana
comprefa da una fola linca curva, che ritorna in
fe ftefla ( e chiamafi C:RCONFERENZA , O PERIFE-
RiA ) a cui tirate quante i vogliano linee rette da
un punto dentro il piano di efla figura, tutte fra
di loro ricfcono ugualr.

XV. Quel punto, da cui fi {piccano le linee
tutre uguali, dicefi CENTRO.

X V1. E qualunque retta linea, che pafli per
effo centro, e termini alla circonferenza da ambe
le parti oppofte, diceft DiaMETRO .

XVII. La Figura comprefa da eflo diametro, e
dal-
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dalla parte di circonferenza fegata da eflo, chia-
mafi Semic:rcor0, 0 MEzzo CErcHIO.

Si deftrive queffa pgura con un compaffo di due FIG. 53
gambe aperte @ qualche intervallo, tenendo fifla nel
punto C la punta di una gamba, e facendo girare
U altra nel piano, in cui fi difegnera la curva AD
BFY, che ritorna in fe flefla; cosi queffa figura [a-
ra uyn Circoro, o CeErcHIO, [ curva, da cui &
tevminata , dirafli CIRCONFERENZA, 0 PERIFERIA;
¢/ punto C fara il CENTRO, e tuste le vette CE,
CD, CF, &« faranno eguali , e fi diranno Rac-
GI, 0 SEMIDIAMETRI, e tutta I intera retta AB
sradotta pel centro, fi diré DiAMETRO, e la figu-
ra AD B SemicircoLo, 0 MEZzo cERrcHIO.

XVIIlL. Le figure poi contenute da linee rette
chiamanfi RETTiLINEE, delle quali la pivt fempli-
ce e quella, che da tre linee rette comprendefi,
e fi chiama TriLaTeErA Ficura, ovvero TriaN-
GoLo ; {e poi fi racchiude da quattro retre linece,
fi dira FiIGURA QUADRILATERA, ¢ f&c da piu di
quattro, MOLTILATERA.

XIX. D1 efle fisure Trilatere quella, che ha
tre lati uguali, chiamafi TRIANGOLO EQUILATERC.

XX. Quella poi, che ha due foli lati u-
guall , dicefi TriaNgoro IsosceLe , o Equi-
CRURE .

XXI. E quella, che fara comprefa da tre lati
difuguali, fi dira TriaNGgoLO ScaLENo.

XXII. Si potlono ancora denominare dagli an-
goli, de’ quali fe uno in effa figura Trilatcra & ret-
to, fi dira TriangoLo RETTANGOLO; fe uno €
ottufo, chiamerafli OrTUusiangoLo ; {¢c tutti acu-
t1, dirafli AcvziaNGoLo.

A 3 Flleu-
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i, o Effendo Je rese linee AB, BC, AC eguali, il
triangolo A BC dicefi EQUILATERO 5 ¢ fer/atiDE,
D ¥ folamente frano uguali , dicefr if triangolo DEF
IsoscErE, o EQUICRURE ;s edeffendo tusti i lati GH,
HI, 1G difug ualt fava il trigngolo HGI Sca-
LENO. Se poi [ angolo KL M fofe retio, furebbe
WKL Muntriangolo NETTANGOLG; ed effendo I’ an-
golo GHLL, ortufo, il triangolo GHI fi dird Ot-

1 USIANGOLO ; mia efferdo tutts q/’f angoli acut: , co-
me in ABC, e in EL)F [ dira cmfczmo di eff;
rriangolo ACUZIANGOLO.

XXIIL Delle Figure poi Quadrlatere, quella,
che ha tutti 1 lat uguuh, ¢ claichedun angolo ret-
to, fi chizama QuanraTO.

XX1V. Quella poi, che non ha cialcun lato
cguale, e peroc¢ blolunaa, ma ha tutel gli angoli
retti, dicefi RETTANGOLO,

XXV. Quella che ha turti i lag eguali, ma ali
angoli non retti, chiamafi Rovro.

XX VL Quella poi che ha folamente 1 lati op-
pofti, e gli angoli oppoiii eguzali, ma non ¢ cqui-
jatera, ne rc*tanrfc‘ 1, {1 nomina R YMBOIDE .

XXViL 31"1\., i;,m poi quadrilatere , che
non hanno tah condiziont, fi dicono TrAPEZI.

8 wvede I efempio del QuapraTo nella fgurs

117, 9. ABCD, e de/ Rerrancovo nell altra FGHE,
fow &, Ju.i"“f de] Rompo nellz 1K LM, e della RoMBOIDE

nella feonenre NGO PQ, ficcome del TrRAPEZIO nel
FiG. 9. quady: Jarero RSTV .

XXVIIL Si diconotra diloro PARALLELE quel-
It.. lince rette, che giacendo nella fiefla fuperficie
jana, ancorache fi projungaficro in infinito ver-

io qualunque parte, mai converrcbbero infieme,
Ta-
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Tali fono le verte AB, CD,che tanto a deftra, ¥1G. 1o.

quanto a f(iniffra prolungate mon concorrono in wve-
runm punto, enzi mantenguno fempre la frefla diffan-
za tra lovo, e pero diconft PARALLELE: e cosi fo-
no & latz oppofts delle prime quattro fpecie di Q. a-
drilater: , civé del Quadraro, del Rertangolo, del
Rombo , e della Romboide , Ii quali ancora general-
mente diconfi PARALLELOGRAMMI, per avere qua-
lungue paio di lati oppofli, tra di lero paraliels.

DI M AN D E.

1. Si ammetta, che da qualunque punto a qual-
fivoglia altro punto pofla urarfi una linea retta.

1I. E qualfivoghia data linca goffa prolungar-
fi in infinito, quanto {ara di bilogno.

I1I. E da qualunque punto, come centro, con
qualfivoglia intervallo, che detcrmini 1l raggo,
cioe la diftanza della circonferenza dal centro,
fi pofla defcrivere un cerchio .

A § S 1 0 M L

I. Quelle cofe, che forno uguali ad una terza,
fono ancora cguali fra loro.

II Se alle cofc uguali fi aggiungono, o fi leva-
no altre uguali, o una medelima ad ambidue com-
munc , ne riiultano complefli, o refidu ugualr.

I11. S¢ alle cofe difuguali fi aggiungono, o fi
detraggonu cofr uguah, o una ftefla ad entram-
bi communc, rimangono gli aggregarti, o i refidut
difuguali come prima.

iV. Le cofe, che fono il duplo, o Ia meta dt
una medefima, o di cguali cofe ,{ono pure tra di

loro uguali,
A4 V.
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V. Le cofe , che fovrappofte fi combaciano
c{attamente , fone altresi uguali.

V1. 1I tutto ¢ maggiore di qualunque fua par-
te, ed € uguale alla fomma di efle.

VIL Tutun gh angoli retti fono tra di loro
uguaii .

VIII. Seduelineerette fiano fegate da una ter-
Za ,1n maniera, che da una parte ne rifultino due
angoli interni minori di due retti, e dall’ altra
banda maggiori, prolungate in infinito quelle due
recte dalla banda, ove fono gli angoli minori,
dovranne infieme concorrere .

La verita, ed evidenza di queffo Affjoma fi mo-
firera dopo la Propofizione 28. del lib. 1. ¢ fara al-
lora piu agevolmente intefa .

1X. Due linee rette non comprendono intera-
mente {pazio veruno.

X. Incontrandofi due linee rette in un punto,fi
fcgano, ¢ non vanno infieme per verun tratto di
lunghezza, che pofla eflere yn fegmento commu-
ne ad ambidue , ma {ubiro fi feparano I’ una dal-
I’altra,

AVVERTIMENT Q.

Alcune propoficioni della Geometria fi chiamans
ProsLEMI, guando in efie [ propone qualche cofz
prattica da farfi. Alwre i dicono TeoREM1, ne’ qua-
Ui folamente fi efpone gqualche werita [peculativa
da dimoftrarfi. In ciafcuna di tali propofizioni con-
viene diffinguere il Dato, e 1/ QuesiTo, perché
Jempre , date alcune cofe, [ cerca, o di farne al-
cune altrene’ Problem: , o0 di mofbravne altre ne’ Teo-

remt. In olire occorre per lo pin di fare qualche
ope-
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operazione fopra il Dato, per efegusre il propoffo
ne 1 Problem:, o per fare ffrada alia dimoffrazio~
ne de i Teoremi; e quefla dicefi COSTRUZIONE, 4
cui pofcia fegue la DETERMINAZIONE del quefito,
e ndi la DIMOSTRAZIONE , che & la parte princi-
pale di turte le propofizioni ; e finalmente la Con-
CLUSIONE d7 ¢io, che fi dovea fare, o dimoffrare .
Noi diftingueremo ciaftuna di quefte parti nella Pro-
pofizione prima, che € il primo Problema , e nella
quaria , che fara il primo Teorema, per poterle diffin-
guere, come potrd fare qualungue diftreto ,ed artento
Lettore nell’ altre propofsizioni , in eui non accadera
darne werumo indizio, per efsere pinh fuccinii.

Ne’ tiroli delle propofizions problematiche fi ag-
giungerd il vocabolo di PROBLEMA , e quelfo di TEBo-
REMA fi metiera folamente nel primo, e non nell’ ai-
#re Propofizioni , che fi fipporranno tutte Teorema-
giche, quando non vi e appofta la parola di Pro-
BLEMA,

CoRroLLARIO poi dicefi ¢id, che [ deduce dal gis
dimoftrato nella precedente propofizione .

PROPOSIZIONE I. PROBLEMA .FIG 1n

Sopra una dara retta linea terminata AB confli-

. ; . Dato .
surre un ITriangolo equilatero.

Quefito .

' Al centro A4, coll’intervallo A B, defcrivafi 4.,
il cerchio B C D a2, e fimilmente dal centro zione.

B, coll’intervallo B A, defcrivafi un altro cerchio

ACE = . E dal punro C, in cui § incontreranno @ D&

le loro circonferenze, a gli eftremi punti 4, B

della data linea A B, fi conducano le rette linee

Cd, CBb. Dico, che il triangolo 4 B C quindi b Dimas

. a3 L.
Ie-
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Determina- refultante , fari qulatoo. Effendo 4 1l centro
monesdel cerchio BCD, tara AC uguile ad A B 2 ;
D?ﬂl(;grﬂ- ed cfleudo ancora B centro del cuorchio ACE,
2 Deficio- 1212 pure L Buguale ad o4 f » Dunque le due AC,
w14 C B fovo zicrest uguali tra di loro 5 ¢ pero tut-
bajom.1.t1 tre 1 latl del tiiangolo A B U cflenco ugualr,
¢ Dein-1g.{ara ¢!lo triangoio E. quilatero © . Adunquc fopra la
Cotinuzio- data retta linca 4 B fi & formato il triangolo equi-
e Iatero; il che fi era propoito i fare.

PROPOSIZIONE IL PROBL

PG 12 Dal dato punto A tirare una linca retra AL
uguale ad un altra data B C,

d EJ’IM Irifi la retta A B4, e fopra di cfia formifi il
¢ Fropofic. . triangolo equilatero A B D¢, 1 di cui la-
preced. 1 DB, D A {1 prolunghino 1i.definitamente £, ¢
- piman. cOlcentro B all’ intervallo £ C defcrivafi 1l cerchio
“+2  (CHg, {egante il lato prolungato DB in ¢. Po-
£ Dimai- {cja col centro D all intervallo DG i delcriva.
“*3 Taltro cerchio GK ¢, fcgante il lao prolungato
- DA in L. Perch? (’u'lqu“ for0 cguriy le rerte
0 1o, DG, DL b, come cora le retce DB, DA
levando quefte da ouche , Timarranno tmuh le
3‘ 72 refidue BG, ALY; ma anco-a BCe ug__z:\ml-w a
sk GV dunouf* le rette AL, BC fono egusit,me
PR Berd dal dato punto A fi ¢ coadotta A4 L uzua-
le alla data retta linea B C. 1l che erafi propo-

{to di fare.,

PROPOSIZIONE III. PROERL.

Date due linee vette difisguali , dalla maggiore
> AB tagiiarne ung parte AL, nguale alla C mi-
nove delle date . Ti-

]‘Dn
-
T
%

1

FiG,
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Irifi dal punto Alaretta 4 Duguale alla C a , a Propofz.
e col centro A defcrivafi per il punto Dil, preced.

cerchio D I b, che fcghera 1a 4B 1n E. Sara ng
dunque A E uguale ad A D c, e pero ancora al- Deﬁ,,,j, i

Ja data ¢ 4. 1l che {i doveva fare. d Affiom. 1-
PROPOSIZIONE 1V. TEOREMA. ric 14.

Se due triangoli ABC, DET averanno un an- Dato.

golv A eguale ad un angolo D, ed insorno ad efff fruno

: lati dell’ umo ugnali a4 i lati dell altro, cive A B

uguale a DE, ed AC rguale s DY, fara anco- Quefo.
ra la bafe B C dell’ uno, nguale alla bafe EY del-

I altro, e ciafcuno degli altvi angoli eguale al firo
corrifpondente , cioe I angolo B all angolo &, e I’ an-

golo Call’ angolo ¥ ; e tusto il triangolo ABC fu-

ra uguele a turto il triengolo DEF.

Coflruzio-

’Intenda applicarfi un triangolo fopra 1" altro, -2

di maniera che I'angolo A fi {oprapponga al-
I angolo D, e il lato A B fi adatu fopra 1l lato |
D E. Quindi fi vedra effere Ic bafi, e tutti gli al- Pererminr
tri angoli eguali, e clalcheduno de’ triangoli ugua- I;:I;cﬁ'm_
gliare I’ alcro fuo compagno. Imperocche I’ al- " ione.
tro lato AC cadera fopra il lato DF, altriment:
gli angol1 4, ¢ D non {arcbbero uguali, contro
I’ipotefi; cil punto & cadera in E, e 1 Cin F,
effendofi fuppofti quei lati uguali; ficche la bale
B C dovra adattarfi fopra la bafe £ I, ed elatta-
mente coprirla, alerimentt Je due linee rette com-
preaderebbero fpazio , il che ¢ aflurdo ©; che ¢ g5m o
c1d combaeciandofi amendue Iz bafi, e cialche-
ciun’ angolo al fuo corrifpoadenre, ¢ tutto il trian-

golo a tutto il triangolo, {aranno eguali le bafi, ed
egua-



2 Affiom. 5.

Conclufio-
ne.

FIG. 14,
b Prepef. 3.

c Dimigii-
43 1.

G Prope! 4,

& Allom. a.

12 LELEMeNTI D1 EUcCLIDE
eguali ghi angoli oppofti a 1 lati eguali, ed ambi-

due gli {pazi de’ triangoli parimente {aranno egua-
i «. Se dunque due triangoli averanno le condi-
zion1 dette nella propofta, ciot un angolo egua-
le ad un angolo, ed i lati dell’ uno eguali a quel-
li dell’altro intorno al medefimo angolo, faranno
purc le¢ loro bafi uguali, e gli altri angoli egua-
li, e le fuperficie deli’uno, e dell’ altro triangolo

{faranno eguali. Il che dovea dimoftrarfi.
PROPOSIZIONE V.

In ogn: Triangolo equicrure A B C, gli angols
sntevni fopra la bafe fono tra di lovo uguals ; e pro-
bungando fotro effa bafe ambi i lati, gli angols, che
ne rifultano efteriormente, faranno pure tra di loro
uguali,

Plgliﬁ qualunque punto F nel lato 4 B prolun-
gato, e alla AF, i ponga nell’ altro lato AC
eguzle la AG b, indi fi tirino le rette CF, BGc.
Effendo che il triangolo 4 F C ha lo fteflo ango-
lo 4, che T altro triangolo 4G B, e fono i la-
t1 AF, AG eguali, come ancora i lati AC, .
A B, faranno pure tra loro eguali le bafi FC,
G B, ¢ altrest I angolo F uguagliera 1" angolo G,
¢ alero ACT fara uguale all’ altro A BG4, ¢
perche dalle linee uguali 4 F, AG detratte le
ugualt 4B, AC, rimane FB uguile a GC«c, e
fi ¢ provata ancora F uguale 2 GB, ¢ gli an-
goh I, G pure ugu-li, dunque nec i triangoli FBC,
G C B Tangolo FC B uzuaglicra I’angolo GBC, ¢

“Zpels P angolo C B F fara uguale all’ angolo BCG f ; on-

de dall’angolo A C F, ¢ dall” angolo A B G, che fi
| fo-
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fono provat uguali , foteraendo gli angoli eguali
FCB, G BC, nimarranno eguali gli angoli reuidui
ACB, ABC=* ; dunque nel tnangolo equicrure
fono eguali gli angoli interni fopra la bale, e an-
cora prolunga-i i lati al di forro di efla, gh ango-
li efteriori CB F, B CG pure {ono uguali, come
fi & provato. Il che ¢ quantodoveva dimoftrarfi ,

PROPOSIZIONE VL

Viceverfa, f¢ in un triangolo A B C fono eguali TIG. 16.
due angolt B,e C,ancora i lati oppofts ad ¢jfs; A C,
A B furanno uguals.

adlom.2,

Lerimenti , fe uno de i lati 4 B fofle maggiore
d:ll altro A<, tagliata B D eguale ad AC ® b Propof’ 3.
indi congiunta C D ¢ averanno li triangolh AC B, ¢ piman-
D BC ,intorno gli angoli C, B eguali, ancora 1la- 4
ti eguali AC, BD, e il lato BC comune, ¢ pe-
ro eguale in entrambi; dunque farebbero efii trian-
goli tra di loro uguali ¢ ; il che ¢ aflurdo, per- d Propof- 4-
che farebbe il tutto cguale ad una fua parte ¢ . ¢ AfemC
Non ¢ dunque poflibile, che dettilati AB, AC fofle-
ro difuguali, ma erano ambidue uguali; il che, ec.

PROPOSIZIONE VII.

Da i termini della medefima retta linea A B ti- o |
yate due rette AD, BD concorrent: nel punto D, ¢ 8. I
non fi potra da i medefimi termini A, e B condur-
re altre linee AC, B C eguali alle prime, coine
AC alla AD,e BC a BD, le quali dalia me-
defima banda concorrano in un puno C diverfo dal-

U aliro D.

Se



a Propof. §.
b Afiem.6.

c.Afom. 6.

FIG .
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SE ci0 fi fupponefle pofsibile, o farchbe il loro
concorfo C fuori del triangolo 4 D B, ¢ if pun-
to D fuori dell’altro 4C R, o pure uno di detti
concorft Cfarcbbe dentro I’ altro triangolo AD B .
Necl primo cafo, congiunta la €D, {arcbbe cja-
{cuno de 1 triangoli ACD, BCD equicrure, {up-
ronendofi A C cguale alla AD, ela BC egua-
le a BD; dunque I'angolo ACD fard eguale
all’ angolo ADC * ma qucflo eflendo parte del-
I"angolo BDC , fara di cffo minore b, dunque
ancora A CD {ara minore di BDC, e I'altro BCD
molto minore del medefimo £ D C, acui dovreb-
be cflere ugnale 2. Dunque non poffono le ret-
te wguali alle prime convenire in € fuori del trian-
golo ADE. Ne meno concorreranno nel fecon-
do cafo, dentro di cffo, perche prolungate le i-
nec 50, BC in I', E faranno cguali® gli ango-
It efternt L&D, CDF, per I’ egualita de i lati
BC, BD, ¢ nel triangolo AC D, per cflere A C
cguale ad 4D, {aranno pure eguali gli angoli in-
terni ACD, ADC a; cunque eflendo A CID
maggiore di £CD, farebbe ancora ADC mag-
glore di CDF, cioe la parte maggiore del tutto,
il che ¢ affurdo <. Dunque non poflono Ie retee
AC, BCecguali alle duc 4D, BD condotte da-
glt ftefli termini, concorrere dalla medefima ban-
da in un punto diverfo dal medefimo D). Il che
dovea dimoftrarfi .

PROPOSIZIONE VIIIL

Se due triangoli ABC, EDF eeronmo i lati
AB, ED tradi lovo uguali, ed ancora i lati A C 5
DF uguoli, cd in oltre Jo bofi wouali BC, EF,

fa-
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faranno altresi eguali tutti gl angoli corvifponden-
21 a i lari oppofts uguali nell’ uno e nell altro tri-
angolo .

SI foprapponga il triangolo 4 BC all’ altro ED I3
adacrate inieme le bafi eguali BC, EF,gli al-
tri lasi ugueli # adetteranno  parimente 1niieme »
concorrendo colla cima A nel punto D altriimen-
ti due lince uguali alle prim:, conco.: crcbibero
in un pun-o diverfo da qu:llo, 1 cui concorro-
no le altre, concotte daimedefimi termint, il che
¢ impoffibile @ . Dunque fi adatteranno turti gli a Prepof 7.
angoli corrifpondenti , combaciandoi 1nfieme A
con D, B con E, Ccon F, eflendo foprappolti i
lati, che gli comprendono; ¢ pe1o {aranno 1 det-
ti angoli uguali® . Il che doveaii dimoltrare . — bAfom.s.

PROPOSIZIONE IX. PROBL.

Dato I’ angolo rettilineo B A C, dividerlo in due
parti ugrali.

~

Refo nel lato A4 B qualunque punto D, {i tog
dall’ altro lato AC la parte A L uguale all
AD <, econgiunta D L4, fopra di quefta, calia
- - d Dimai-

banda oppoftaall’ angolo dato, {i delerva un trian- © 7

-

1. FIG. 20.
3

-

-~

¢ I'rep. 3.

w 1.
golo equilatero D I'L ¢, indi li congiunga AL ; ST,
quefta dividera I' angolo dato in duc parti egualt,

perche ne’triangoli A D F, AL F, ciiendo cgua-
liiloti AD, AE, il lato AF comunc, ¢ l¢

bafi /D, FE altrest uguaii, fara pure I angolo

D A F uguale all’ altro EAF © 5 dunque daila ret- £ Prop -
ta AT & divifo per mezzo I'angolo dito BAC; 1l

che, cc,

PR O-
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PROPOSIZIONE Xx. PR O BL.

Data una retta terminata A B, divideris in duye
parsi uguals.

FIG. 21. SI faccia fopra di effa i triangolo equilatero A4
a Prop. 1. CB 2, e dividafi per mezzo I’ angolo C colla
b Propef.g. T€Tta C L > : ne’ due triangoli ACE, B C E effen-
do il lato €A uguale a CB, ed j lato C E comu-
ne,e gl angoli, comprefi da effi, uguali tra diloro ,
e B 4 Ia bate AFE fari uguale alla BE ¢, ¢ pero tutra
la 4B ¢ divifa egualmente per mezzo; il che, cc.

PROPOSIZIONE XI PROBL.

Alla dara vetta linea A B, alzare dg yn punto C
dato in ez, la pevpendicolare CF,

FIG. 22. Refo nella medefima qualunque altro punto D,

d Prep. 3. i ponga dall’ altra partelaC E ugualeaC D4,

e rrop. 3. ¢ fopratutta la D E fi formi il triangolo equila-

£ Diman- tero ¢ DFE, e congiunta la retta F e f , fara la

“ * perpendicolare ricercaa > Perche ne i triangoli

DCF, E_ F, eflendo egualiilati DC, CE, il Ia-

to ([ comune, ¢ le bafi DF, EF uguali, fara

g Brop. 8. I'angolo DC F eguale al fuo adiacente ECFz, e

pero amendue faranno retti, e la linea FC perpen-

h Defis. 10. dicolare alla A B b, alzata lopra di efla dal dato
11. . punto C; il che, ec.

PROPOSIZIONE XIIL PROBL.

T 1L Da un punto C dato fuor: della linea A B inde-
HIG. 23. finttamesnte prolungata , tirarv fopra una perpend;-
celare C H,

Si
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SI pigh dall’alera parte di efla linea qualunque
punto D, e col centro C, all’ intervallo CD
defcrivafi un arco di cerchio s, il qualc feghera 3 Do
la data retta in due punti G, E; indi (egata per | Péo;.3 o
mezzo la GE in Hb, e congiunta CH ¢ , 1ara ¢ pimay-

quefta la perpendicolare ricercata ;. perche eflen- 4 1.
do G H eguale ad HE, CH comune a i rriango-
hGHC, EHC, e le bati CG, CE raggi del cer-

chio eguali ¢, fara I’angolo CHG eguale al con- dDefn 1y,
leguente CHE ¢onde I'uno,e I’ altro & retto ,e ¢ Prop. 5.
la CH ¢ perpendicolare alla retta A B f, tirata- f Defn 1o
vi dal punto C dato fuori di efla; il che, ec. °'"

AVVERTIMENTO.

Efsendefs fin qui minutamente citate le preceden-
t: propofizions, le dimande , gli ajiomi, e le defini-
zsoms , flimo fuperfluo il feguitare in gqvvenire a ci-
sarle cosi minutamente 5 pero fupponendole ormai
notilfime , lafcero , che i principianti le rirroving
da fe flefi, e folo fi citerammo per gualche volta le
NHOVE Propofiziont, accio fi vendano familiari, onde
poi fara fuperfluo il rinfrefcarne la memoria , aven-
done gid farra pratica, e fi ffimerebbe troppa pue-
rilita il continuare di rammentarle a i Geometr:
gia provetts.

PROPOSIZIONE XIIL

Quando una linea rerta E C & applicara fopra di F1G. 4
un altra AB, o fara con effa li due angoli di que ,
e di la retti, o almeno la fommna di effy fard eguale
a due retti,
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Erche fe foflc EC perpendicolare ad AB,

certo che ne rifulterebbero di qua, e di la

gli angoli retti, ma fe ¢ inchnara, {i tiri dal me-

defimo punto C la perpendicolare €D alla data

aprop.11. A B 3; dunque gli angoli ACD, B“D faranno

due retti; ma fi adastano a quefti due rerii gh al-

eri due ACE, BCE, dunque ancora queiu due

b afiom 5. angoli ugaagliano la fomma di due retti b ; 1l che
dovea dimoftrarfi. |

PROPOSIZIONE XIV.

FIG. 24.  Se al medefimo punto B della retta A B cozigrunte
da deftra, e da finftra due rerre DB, C B. com-
prenderanno con effa die angols DB A, CBA egiua-
Ii a dieretti, faranno effe Inee DB, CB per di-
ritto fra loro, cicé favanno una fula vetra linea
CBD.

Ltrimenti prolungata la C B, fe cadefle fuo-

i della retta BDD, come in B E, farcbbero

¢ prop.13 gli angoli pure EB A, C B A uguali a due reta ¢,
ciot alli due DB A, CB A, dunque tolto di co-

mune CB A, farebbero gli angoli EB A, DB A

eguali, ciot il tutto alla parte; il che ¢ impofli-

bile ; dunque le rette ¢ B, B D fono per dintto

fra loro, e fanno una retta continua; 1l che, cc.

PROPOSIZIONE XV.

o Segandofi fra di loro due vette AB, CD nel pun-
' 25 4o B, gli angoli contrappofti alla cima, A EC,BED
[aranno eguals .

Erche fopra la 4B ftando la C L , fara gh an-
goli AEC, CE B eguali a duerett ¢, ¢ co-
s
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st ancora la BE fopra la CD fa gh angoi BED,
CEB eguali a due retti, e pero eguali alli duc
AEC, CEB; dunque tolto di comune CERZ,
refta 1’ angolo AEC eguale a BED . Similmente
fi provera eflere I angolo C E B eguale al fuo con-
trappoito DE A, faccndo pure ciafcheduno di
quetti coll’ angolo B E D ,due angoli eguali a due
retti; dunque le rette,che fi fegano, fanno ali an-
goli alla cima contrappofti eguali; il che, ec.

CoroLLario. Da cio puo comprenderfi, che tutti
gli angol fatti intorno al punto del fegamento da
due, o piu lince rette, fono uguali a quattro retri.

PROPOSIZIONE XVIL

D: gualunque triangolo A B C prolungands un ¥1G. 24
lato B C verfo D, angolo eftferiore A CD, che ne
rifulta ¢ maggiore di qualunque delli due intern;

oppofii BAC, ABC.

Dlvifo 1l lato AC per mezzo in E, congiunta
B E fi prolunghi in F, pofta E F eguale a
BE, indi fi congwunga FC. Li triangoli AE B,
C EF,intorno alla cocma E avendo gl angoli egua-
li 2, e1laa BE, EA dell’ uno eflendo eguali a1 la-
t1 FE, EC dell’ altro, ancora gli altri angoli cor-
rilpondentt B A E, F(C E {aranno eguali; ma I an-
golo AC D ¢ maggiore della {fua parte FCE,dun-
que € maggiorc dell’angolo oppoilo B AE. Simil-
mente prolungando il lato AC in G, divifo BC
per mezzo in H, e congunta A H, {e fi prolun-
gain I, dimamera, che HI riefca eguale ad A H,
congiunta I C, fi proveraneitriangoli4 BH,CIH
eflerc I angolo ABH egualec ad ICH, di c;m ef-
B - en-

a Irop. 15,



a Prop 1§

b Prop. 16.

¢ Prop.13.

FIG. 27.

d Prop. §.
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fendo maggiore I’ angolo BC G, il quale uguaglia
ACD 3, eflo angolo AC D parimente {ara maggio-
re di AB H; dunque I’ angolo efterno A4 £ D ¢ mag-
giore di qualunque interno oppofto 54L&, 4 BC,
prefo feparatamente | uno dall’ altro. Il che, ec.

PROPOSIZIONE XVIL

Due angoli di qualfivoglia triangolo fono fempre
minor: di due rettr.

DEI triangolo A B C prolungato il lato B C in
D, I’ angolo interno BAC & minore dell’e-
fterno AC D b, dunque di comune aggiungendo
I’ angolo AC B, faranno li duc BAC, ¢ ACB
prefi infieme, minori delli due ACD, e ACB,
la cui fomma eflendo uguale a due retti ¢, dun-
que la fomma delli duc interni BAC, 4 CB e
minore di due retti. Similmenre {i provera eflere
ABC,e ACB infieme prefi minori di due retti;
dunque fono fempre duc angoli d’un triangolo
minori di due rertti; 1l che, cc.

PROPOSIZIONE XVIIL

Se nel triangolo ABC il lato AB ¢ maggiore
del lato A C, I angolo A CB oppofto al primo , [a-
ra maggiore dell’ angolo AB C oppoffo al fecondo
lato.

Itagli da B A laparte A D eguale ad AC, e i
congiunga CD. Sara I’ angolo AC D cguale ad
ADC 4, ¢ quefto ¢ maggiore dcll’ interno 4 BC' b,
dunque l'angolo ACD ;e molto piu il tutto 4C B,

¢ maggiore dell’angolo 4 8C; 1l che, ec.
PRO-
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PROPOSIZIONE XIX.

Viceverfa qualungue wvolta fia I angolo ACB
maggiore dell’ angolo ABC in un medefimo trian-
golo, fara il laro oppoffo al primo A B maggiore
del lato A C oppaffo ai [econdo .

Erche fe i lati fuddetti foflero uguali, ancora

gli angoli ACB , A B C farebbero uguali 2 ;° Frop. §.

fe AC foflc maggiore di A B, farebbe I’ angolo

A B C maggiore di AC B b ; dunque eflendo AC B b Frop- 3¢

maggiore di A B C, bilogna che fia 1 lato A B mag-
ciore di AC: il che ec.

PROPOSIZIONE XX

In ogni triangolo AD C, fono due lati qualun-
gue AD, e DC prefi infieme, maggiori del rer-
z0 A C.

I prolunghi AD, e¢ pongafi in efflo DB eguale
a DC. Congiunta B C,{ara I'angolo D C B e-
guale all’ angolo B 3, ma ACB e maggiore di
DC B, dunque ACB ¢ maggiore dell’ angolo B;
¢ pero nel triangolo A B C il laro A B {ara mag-
giore di AC ¢; ma AB euguale allidue lati A D,
D C, dunque fono quefti maggiori del terzo 4C;
il che , ec.

PROPOSIZIONE XXIL

Se dagli effrem: della bafe B C (i conducano le ret-
te BD, CD, concorventi nel punto D dentro il
triangolo ABC, faranno le due retre BD, CD
minors delle due B A, C A, ma quelle contervan-
no I’ angolo BDC maggiore dell’ angolo B A C con-
tennto da quefle . B3 Si

¢ Prop.1gs

FIG, 2k,
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SI prolunghi B D fino che concorra col lato 4C

in E: faranno le due B A, AE magglon di

2 Prop.20. B E 2, dunque aggiunta di comune E C, fono
BA,e A C maggoridi B E,EC; e perche D E,
con E C fono maggiori di C D =, ¢ aggiunta D B,
fono BE, ed EC maggiori di 8D, ¢ CD; dun-
que le due B A, A C maggiori {fono delle due BD,

b Prop.16. C D ; ma ]’angolo BDC ¢ maggiore di CED?Y,
ed e CED maggiore di BEAC >, dunque BDC
¢ maggiore di BAC; il che dovevafi dimo-
ftrare.

PROPOSIZIONE XXIIL. PROBL.

F1G.29- Date tre linee rette A, B, C, due delie qual:

frano maggiori della terza, fm marne un 1riango-
I FRG.

N‘Ella retta D H i diftinguano le parti FG,
GH, I D refpettivamente eguali alle date
C, B, A4, e fatto centro 1n F, coll’intervallo F D
defcrivafi il cerchio D K, e fatto centro in G col-
I’ intervallo GH fi defcriva I’ altro cerchio H K,
e dove que’l cerchi concorrono in X, fi congiun-
gano a 1 centri le rette K F, KG; fara nel trian-
golo FKG il lato FG eguale a C; il lato G K e-
guale a GH, cioe a B, ed il lato F K eguale ad
FD, cioe ad A; dunque fi & farto il triangolo
colle date tre linee; il che, ec.

PROPOSIZIONE XXIII. PROBL.

F1G- 30 Nella data retta linea A B, al punto A dato in
effa ,coffitusre un angolo eguale 4l daro F DE.

Ti-
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Irata fotto I’ angolo dato qualunque retta I E,

fi faccia un triangolo con tre linee uguall

alle date FE, FD, DE 2, in maniera che le due

AB, AC uguaglino le duc ED, DF, e la BC

fia uguale alla F E; ¢ manifefto, che I angolo

B AC fara uguale all’ angolo dato FDE®. Dun-
que fara fatto cio, che cra propofto .

PROPOSIZIONE XXIV.

Se due triangoli ABC, D EF averanno due ls-
ti AB, AC uguali alli due DE, DF, " uno
all’ altro rifpettivamente , ma > angolo B A C fia
maggiore di EDF , la bafe B C fars altresi mag-
giore della bafe EF.

a Prop. 22,

b Prop. 8.

Ella linea A B coftituifcafi al punto A4 I'an-
golo BAG eguale ad EDF ¢, efattala A G ¢ Prop.23.
eguale alla DF, fi congiunga B G, la quale fara
ad E F uguale 45 e fe 1l punto G cade fopra la g pyp 4
retcta B C, ¢ chiaro, che fara BG minore di B C,
effendo una fua parte; fe cade fopra, cflendo le
due AG, BG minori delle due AC, BC ¢, ed Prop. 1.
eflendo eguale 4G ad AC, perche cialcuna
di efle uguaglia DI, dovra eflere BG minore di
BC; fe poi il punto G riefce 2l di forto, con-
giunta C G fara il triangolo 4 C G equicrure, on-
de I’ angolo ACG, fara eguale ad A4 GC f, ma¢puy. ;.
I’angolo B G C & maggiore di AGC .e conleguen-
temente di ACG, e mol-o piit di BCG, cungue
B C ¢ maggiore di BGze. Perd fempre cflendo g proparg.
BC &1 BG maggiore, fara purc maggiore di £ F;
il che, ec.

B 4 PR O-
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PROPOSIZIONE XXV.

Se il triangolo ABC ha Ii due lati AB, AC
eguali a quell: ED, DF del iriangolo D EF, ma
la bafe BC fia maggiore della bafe E¥, I angolo
BA C fara pure maggiore dell’ angolo EDF.

Erche {e ancora li duc angoli BAC, EDF
follero uguali, {arebbero le bafi BC, EF e-
2 Pop. 4. guali 2; e {e fofle B A C minore di EDF, {areb-
be B C minore di EF contro I’ipotefi b, Dunque
b Prop-24 B 4C & maggiore di ED F.

PROPOSIZIONE XXVI

f16. ~r.  INe i due triangoli ABC, DGE, fe due angoli
" B, C dell uno fono eguali a gli angeli DGE,
GED dell’ altro, ed un lato intercetto fra i derss
angols B C fia eguale al lato GE interpoffo fra gli
eltri due angoli del fecondo,eguali a guelli del pri-
mo: 0 pure un lato A B oppoflo ad uno di eﬁp an-
golt C, uguagli il laro D G oppofto all’angolo E u-
guale ad ef50 C ;5 faranno gli altri lati del]’ uno egua-
lr a quelli dell altro, e I angolo yimanente al ri-
manente , e tutto il riangolo primo a tutto il fecon-
do fara uguale.

Mperocche quando BC wuguaglia G E, fe non
foffe ancora C A eguale ad E D, fia uno di efi
per clempio E'D maggiore dell’altro € A, e ta-
ghandone / H uguale ad 4 C, congiunta G H , riufci-
rebbe I'angolo EGH eguale all'angolo B 3, ma
qucfto fupponevafi eguale a DG E . dunque la par-
te LG H {z2rebbe ugu-le al tutto DG E; il che &

impoflibile ; erano dunque eguali ancorailatiC4 ,
e £ED,

. TR e CRETGT Y D  m
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¢ ED, e confeguentemente ancora B A era ugua-

le aGD, e I'angolo A all’angolo GDE, e tut-

to il triangolo a tutto il triangolo 2 . Se poi {ola- a Frop. 4.
mente {i fupponefle il lato A B eguale a DG,
farebbe ancora B C eguale a G E; altrimenti {e fof-

fe uno di effi, per efempio GE, maggiore di BC,

pofta GI eguale a BC, farebbe I’ angolo GID
egualea BCA3, ma GID ¢ maggiore di GED b b Frep. 16,
dunque B C A non farebbe eguale a GED, con-

tro I'ipotefi; bifogna dunque, che ancora i lati

BC, GL fiano eguali, e pero ancora ACaDE,

¢ I’angolo A all angolo GDE, e tutto il trian-

golo a tutto il triangolo; Il che ec.

PROPOSIZIONE XXVIL

Se due retre linee AB, CD fomo fegate da un FIG. 3%
altra EF , in maniera che gli angoli alterni AEF,
DFE, di qua, e di la rieftano eguali , effe linee
A B, CD faranno parallele.

)Erche, fe prolungate conveniflero in un pun-
to G, dovrebbe I’ angolo efterno AELF ef-

fere maggiore dell’ interno D FE>; ma gh ¢ e-
guale , dunque non convengono efle rette A B,
C D in veruna parte ; ¢ pero fono parallele ¢; ¢ Defin. 3¢

11 che ec.
PROPOSIZIONE XXVIII,

Parimente faranno parallele le rerre AB, CD, ric. 53
Je I angolo efferno A GE fura egrale ail’ interno
oppofto dalla medefima parte CH G: ovvern. [e [
dne inteyni dalla fefla hands AGH, CHG fua-

no egusls a due retis.
Jm-
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IMperocché in ta] cafo {arebbe I' angolo HG B,
a prop.15. A 1l quale uguaglia AG E3, eguale a CHG al-
terno: ficcome eflendo HG B con 4G H eguale
a due retib, fe fono AGH, C HG pure a due
retti uguali, bifognera fia HG B eguale al detto
CHG alterno; dunque le rette 4 B, C D in qua-
lunque di quefti due cafi debbono eflere paral-
¢ Prop.2y. lele €. 11 che ec.

AVVERTIMENT O.

Servendoft Euclide nella feguente Propofizione del
Juo Alfioma, da noi poffo nel mumero Vil in cui
dicefi. che le due linee rette fiano {egate da una
terza, in maniera, che da una parte ne rifulti-
no due angoli intermi minori di due rettt, e dal-
I’ altra banda maggiori, prolungate in infinito
quelle due rette dalla banda, ove fono gl angoli
minori, dovranno infieme concorrerc ; ed avendo
3v: indicaro, di doverne in quefto lrogo dimoffrare
la verita , ed evidenza di gqueflo Ajoma, ne ad-
durro qui una prova addotta dal P. Clavio, efp.ffa
pero pis brevementc , che fra pofiibile .

I. Sioffervi primieramente, che [¢ fopra la retta

FIG. 34. B H eretta una perpendicolare BY, la rerra PX
con efla BP fara .n angsrlo acsto BPX, le al-
tre perpendicolari R Q, 'T'S erette fopra la mede-
fima BH, ed alla f}-)ja PX termivare , vanno de-
crefcendo , inperocché condorta la B Q_ perpeniico-
lave fopra la P X (che cadera dalla banda dell’ an-
gulo acuto , dovendo i diee angoli B PQ,BQP ¢~

d Prop.17. fere munori di due ver+i ) e nom un reir., ed uno
ottufs nel triangolo QB P ) indi forra la BH cin-
dotta la perpendicolare QR, e la RS perpendicols-

re

b Prop. 13.
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ve alla PX, e la S'T perpendicolare alle BH ec.

¢ manifefto, che fara B P maggiore di BQ, e que-

fa BQ maggiore di QR, e la QR maggiore di

RS, e /a RS maggiore di S'T ec. 2 effendo oppoffe 029
all’ angolo rerto, che & il maggiore angolo in qua-

lunque di tali triangoletts .

II. Similmente facendo la vetta P X fopra la ST
perpendicolare a BH , I angolo ottufs 'TSP, le al-
tre perpendicolari QR , P B ec. condotte fopra la
fefla BH, dalla banda di queffo angolo ottufo, fe
fanno fempre maggiori, effendo SR maggiored: ST,
e RQ maggiore di RS, e QB maggiore di RQ,
e BP, maggiore di QB, come nel §. antecedente .

1. Quindi ne [egue, che effendo fopra la resta
B T alzate due perpendicolari TS ,BZ ,tra di loro
ugnali , conneffa la retta SZ , fara gli angoli SZB,
Z ST ambidue retti: perche fe uno di effi fofle acu-
20, 0 pure ottufo, le dette perpendicolari ZB, S'T
non [arebbero uguali , ma decrefcerebbero, o fi fa-
rebbero maggior: ' una dell’ altra ,come ne’ §.§ pre-
cedents fi & dimoftrato .

IV. Cid fuppofpo: fe la vetta AP fega le duePD,
AL in maniera, che glt angoli APD, PAL ree-
feano minori di due angoli resti , dico che pro-
lungate le retre PD, AL dovranno verfo guella
parte concorrere . Imperocche verfo I’ angolo acuto
A PD tirata la perpendicolare AB dal punto A fo-
pra la PD, [ prenda nella AL gualunque punto
E, e fopra la AB [ tiri la perpendicolare EF ; in-
di prefa EK eguale ad AE, e prodotta EM egua-
le ad EF, congiunts KM fara ancor effa eguale
ad AF, e [’ angolo EMK eguale al retto AF E,
giacche Ii due lati EX, EM fumo eguali alli due

AE,
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AE, EF inrorno gli angoli eguali alla cima E ;
pero prefa ¥ Geguale ad AF . fara eguale ad MK,
e congiunta GK fara pure angoli vets: con la A G,
come fi cava da cio, che fr & dimoftrare al num. III.
mentre le rette MK, G fino eguali , € perpendi-
colars alla rerra ¥ M

V. Quinds fe alla AK, [i prendera eguale la KL,
ed alla AG fia eguale la GH , prolungata GK in
N, in mansera , che ugnagli la GK, congrunta LN
ft provera fimilmente eguale ad AG, e ¢ angolo N
retro come AGK, e congiunta LH fara pure per-
pendicolare alla AH : e ponendofi L C eguale ad
AL, ed HI nuguale ad AH, congiunta C1 fara
pure alla medefima A 1 perpendicolare.

VL. E perche prefa ¥ G eguale ad AF, ¢ GH
eguale ad A G, ed HI1 eguale ad AH, e cosi pro-
Sfeguendo, verra una volta la Al maggiore della A B,
e cosi la rettd BD rimarra inclufa dentro il trian-
golo A1C, dunque prolungata la BD dovra ufci-
re fuori dello fpazio finito di quefto triangolo; e non
porendo concorrere con la bafe 1 C, perche effendo Iz
due angolt DB1, CIB eguali a due retei, le vette

a Prop. 28 BD, 1C fomo parallele * , dungue converrd la BD
col lato AC in V ;e perd le rette PBD , AL fe-
gate dalla AP, o dalla AB con due angoli minori
di due vetti, prolungate verfo guella banda, necef-
Jariamente infreme converranno in V. Il che dovea

dimoffrarf; .
PROPOSIZIONE XXIX.
| Segandofi due linee parallele AB, CD da una
"G 33 yerra BEF, faranmo i due angoli interni aa qua-

lunque parte, come AGH , CHG eguali a4 due
ret-
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yetti , e I efferiore BGE uguale all’ inteyno oppo-
o dalla meaeyima parte GH D e gli altern: DHG,
AGH rra di lovo uguali.

Erche, fe gli interni AGH, CHG non fofle-

ro cguali a due retti, o farebbero efli, o It
{uffeguenta BGH, D H G, minori di due retti, on-
de non {arebbero le rette A B ,C D parillelc , ma i
converrebbero infieme 2. Dunque debbono eﬂere“{ﬁ:ﬁ“ o
li due angoli interni da qualfivoglia parte eguall dimofirato .
a due retti; ed a due retti eflendo pure eguali
tanto li due EGB, BGH, quanto i due AGH,
BGH, fara qualunque di quefte coppic uguale alli
due interni DHG, ¢ BGH; e pero tolto di co-
mune eilo BGH, rimarra DHG eguale, si all’ e-
fterno B G E, come all’ aiterno AG H ; il che &e.

PROPOSIZIONE XXX

Se le reste A B,CD faranno parallele ad una ter- yiG. 15.
~a EF, favanno pure tva di loro parallele .

Erché fegandofi tutte e tre da una retta GK,
ne puntt G, H, K, I’ angoio AGK, fara e-
guale all’ alterno GHFE®, ¢ qucfto eguale all’ in- b Prop. 29:
rerno oppofto D K H ; dunque li due 4 GK,DKH,
che fono alterni tra le due rette 4 B,C D, {aranno
uguali; ¢ perd quefte recte {aranno parallele tra di
loro ¢, eflendo ciafcuna parallela alla medefima ¢ Fre 2
terza L F; il che doveva dimoftrarfi .

PROPOSIZIONE XXXI. PROBL.

Per un dato punto Y tirave una linca CD pa- FIC. ==

vallela ad un altra linea data AD .
Q3

b b
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I tiri da effo punto fopra la dara linea 4 B qua-

lunque retta HG;indi all’ angolo A GH fi fac-

a Prop-23. c1a cguale I"angolo G H Ds, farala retta D HC pa-
b Prop.27. rallela alla data ABb; il che doveva efeguirfi,

PROPOSIZIONE XXXIL

In qualungue triangolo ABC, prolungando fio-

FIG- 36 »; um fato B C verfo 1D, fara I’ angoalo efierno A CD

eguale alle due interni oppcfti CAB, CBA prefi

infreme e turti tre gli angoli di effo triangolo CAB,
CBA,BCA inrern: Jono eguali a due retts.

¢ Prop.3x. Q] tir1 dal punto C la retta C E parallela ad 4B «,

{ara I'angolo ACE ecguale all al.erno C AR, e
d Prop. 29, I efterno EC D ugu-glicra ’inrerno oppofto 4 B C 4
dunque I'angolo AC D ¢ uguale a tutei due gl’in-
ternt oppolti CAB, CB A; e tanto a quello, che
a quefti due aggiunto I angolo rimanente interno
BCA,{onohtre angoliinterni CAB,CBA.BCA
eguali alli due ACD, BCA,liquali uguagliano due
retti ¢. Peroli tre angoli interni di qualunque trian-
golo uguagliano due retti; il che ec.

PROPOSIZIONE XXXIII

FIG. 37. e rette AC, BD, che congiungono dalle fFeffe
parii I termins delle rette A B, CD parallele, ed
ugualt 5 vieftono ancor effe uguali, e paralilele .

e Trop.13.

I connettano colla retta C B gli angoli oppofli,

«J f{aranno intorno a gli angoli A BC, BCD u-

f oy 29. guali £, efitndo alterni di due parallele, il lato AB

cguale al lato CD, ed il lato C B comune, dun-

que le balh AC, BD fono uguali g, e gli altri an-

goil corrifpondentt BC A, CBD pure faranno e-
guali

2 Trog. i
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guali, ¢ pero effendo alternt, le ftefle rette AC,
B D fono parallele 2 . Dunque ec. 2 Prop. 27.

PROPOSIZIONE XXXIV.

Ne’ guadrilateri, li cui lati oppoftt fono paralle-
1; , e pero chiamanfi PARALLELOGRAMML . Come
ABDC, gli oppofts lari fomo fempre eguale, e gls
angoli oppofti eguali, e da un angolo all’ altro opyo-
fto tiraza la BC, che dicefy fuo DIAMETRO, vimane
detro [pazio divifo in due triangol: eguali ABC,
DCB.

Mperocche tali triangoli hanno due angoli eguali
a due angoli, ed un lato comune BC,eflendo
gli alterni ABC, BCD eguali, e gli alterm1 5CA,
C B D pure eguali b, onde le bafi AC, BD {aranno b Prop. 29
uguali, ed ancora gli angoli oppofti A, D uguali {a-
ranno, e gli altri due AB D, ACD, e tutto il trian-
goio ABC all’ altro DCE <, ¢ perd il parallelo- ¢ rep-2¢
grammo dal diametro BC ¢ divilo per mezzo; 1]
che ec

PROPOSIZIONE XXXV.

Li parallelogrammi ABCD, BCFE, fopra lu . y
freffa bafe BC, fra le medefime parallele BC, AF .

deferitti , fono tra di loro uguali.

Mperocche il lato 4D, ed 1l lato EF eflendo u-
quali al medefimo oppofto BC d, fono wuguali d Prop. 34
tra loro, ed aggiunta la comune D E,fara AE u-
aquale 2 D F; ed 4B uguaglia DC 4, ¢ I’ angolo
BAE & eguale a CD Fb, dunque il triangoio A 5 £
¢ uguale all’ altro CDF ;e tolto il comune DGE,
{aranno eguali i trapezii ADGB,CGEF ;nd1 ag-
giyn-
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giunto all’ uno, ed all’altro il triangolo B GC, fari
il parallelogrammo 4 B C D eguale all’ altro BC FE;
il che dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XXXVI.

Se poi li parallelogrammi ABCD ,EFGH, tre
FIG. 39. le fieffe parallele A X ,B G difpofti faranno fopra e-
guali bafy BC, ¥ G, faranno pure tra di ioro e-

guals.

Erche tirate le rette BE, CH, riufciranno an-
cora efle parallcle 2 eflendo le parallele BC,
E H uguali, giacche tanto quefta, che quella & u-
guale ad FG ; dunque BCHE ¢ un parallelogram-
mo eguale ad 4 BC D, per eflere fu la fteffa bafe B C,
b Prop: 35. €d eguale pure ad EFGH b, con cui ha Ia mede-
fima bafe EH,fra le fteffe parallele 4H, B ; pe-
ro li detti parallelogrammi A BCD, EFGH {ono

tra d1 loro uguali; il che ec.

PROPOSIZIONE XXXVII

Lz triangoli BD C, BE C conffituiti fu la mede-

fima bafe BC, e tra le feffe parallele BC, AE, fono
pure tra di loro uguali.

& Prop. 33.

Mpzrocche tirata la BA parallela a CD, ¢ Ia

C H paralela a BE, ne rifultano due paralle-

logrammi ABCD,EBCH, li quali fono f{u la ftef-

fa bale, e fra le medefime parallele, e perd fono

tra di loro ugualib ; dunque li triangoli B D C,

° Irop. 3y BEC, che fono la meta di efli parallelogrammic,
d Afom.s. fon0 pure tra di loro ugualid; il che ec.

PRO-
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PROPOSIZIONE XXXVIIL

Lz tviangoli BCD, FHG fopra eguali bafi BC,
E G difpoft: fra le feffe parallele BG, DH, Jfono

pure tra di loro uguali.

Ondotte le rette B A parallela a CD,ed FE
parallela a G H, riefcono due parallclogram-

mi ABCD,EFGH fopra bafi eguali co.uruit,

e fra le medefime parallele, che perd tono fra di

loro eguali2, dunque ancora det:i triangoli, che ® %3¢

¢ 5 . _ b Projp.54
fono ¢ loro meta®, fono purc tra di loro ugualic; ¢ g7 4

1l che ec.

PROPOSIZIONE XXXIX.

Se due triangoli BA C,BDC coffituiti fopra la FIG- 4>
feeffa bafe B C, verfo la medefima parte , fono uguali
tra loro, la retta AD, che le loro cime congiunge,
riefce parallela alla bafe B C,

Ltrimenti, fe non gli fufle parallela, fi tiri AE
parallelaa B C,la quale feghi il lato B D fo-
pra,o fotto la cima D,nel punto E. Congiunta la
retta (L riulcirebbe il triangolo BEC uguale a
B8.4C4, e perduguale all’ altro triangolo B D C, on- ¢ 7o 37
de la parte farebbe uguale al tutto; il che & im-

poffibile <5 dunque la 4D era parallela alla bafe e Alom. 6.
BC, come dovea dimoftrarii.

PROPOSIZIONE XL,

Stmilmense fe fopra due porzions ugnali BC,EF 16 .
della medefrma linea B , fiano coffiruiti verfo la me- |
defima_parte due triangoli uguali BAC, EDF v/
retza AD , che conmesse le lavo cime, fara parallc -
la o BF. C Se -



a Prop. 38.
b Afiom. 6.

FIG. 30.

c Prot. 37
d Prop- 34

FIG. 42.

e Prop. 23

F
« Prop. 41,
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e tale non foe, tirata la AH parallela 3 BF
fegherebbe il lato ED 1n H,{opra,o forto la
cima D; e congiunta la F [, {arcbbe 1l triangoio
EH F ugaale ad «/BC 2, e pero uguale ad ED F,
il che e affurdo b; adunque non altra lhinea, che
la AD condotta dal punto 4 puo eflere parallela a

B F; il che ec.
PROPOSIZIONE XLI.

Se il parallelogrammo ABCD ha la flefla bafe
B C col triangolo BE C, d.fp ffo fra le jie Je paral-
Jele BC, AL, fara il parauelogrammo duplo di
detto triangoio .

Mperocche tirata la retta B D, faranno h trian-
goli B DC, B EC ugualic; dunque cfiendo 4 BCD
duplo di BDC 4, fara pure duplodi B E C;ilche ec.

PROPOSIZIONE XLII. PROLL.

Ad un dato tr angolo ABC fare un parallelo-
grammo eguale TEC G con un angolo uguale ad un
dato D .

I Al puato A condotta la retra 4G parallela
alla bafe BC, ¢ quefta per mezzo divilain E,
fi faccia | angolo C E Fuguale al daro D ¢, ¢ con-
dotta CG parallela ad EF, {ara il par»lielogram-
mo FECG al dato triangolo A BC ugu-le; perche
tiraza la retta A I, eff:ndo ugual: le bafi B E, EC, fo-
no uguali li rriangoli BAE, EAC3 e perofaiadBC
duplo del triangolo A EC. di cui eflendo ancora du-
plo 1l paraliclogiammo FECG f, fara dunque al
tri‘rgo 2 A LC uguale 11 derto paraliclogrammo,
con 1 augolo C E ['uguale al dato D, come erada
fari . PRO-
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PROPOSIZIONE XLIIL

In ognz parallelogrammo AB CE, condotto il dig- ¥1G. 4.
- mewvo AC, ¢ per gqualungue punto G di effo con-
 dotze le resre 1 GY, H GK parallele a’ lati AB, BC,
Jaranno li parallelogramm: BIGK, HGFE (cpe
e chiamano COMPLEMENTL) tra di loro uguals .

L
L ¥ 5

IMpcrocché effendo tuttoil triangolo 4 B C ugua-

le ad AEC, ed il triangolo A KG uguale ad

AFG, edil triangolo GIC uguale a GHC 3, {a- 3 Tror 3+
ra il rimanente {pazio BIG K uguale al rimanen-

te HGFE; il che ec.

PROPOSIZIONE XLIV. PROBL,

Ad una data retta G, nell’ angolo dato D, ap-
plicare un parallelogrammo Y GY &, uguale ad 11
dato triangolo Lu.

SI faccia un parallelogrammo /G KB uguale al

detto triangolo L nell’ angolo IG K uguale al

dato Db, e pofta la data G F per diritto al lato b piop. .z
IG, fi compiica il parallelogrammo KGFA, ¢ fi

tirt 1l diametro 4G, che prolungato concorrera

col lato B, in C<, ¢ condotta CE parallela ad ¢ 4fiom.s.
A B, fi prolunghino ad efla le rette KG, AF in

H, L';{ara 1l parallelogrammo /1 G FE un comple-

mento uguale all’ altro IGK B 4, ¢ pero uguale al 4 pet 21
dato triangulo L, ed applicato alla data rettaG F,

con I’ angolo HG F uguale ad IG K, é pero ugua-

le al dato angolo D ; il che dovea farfi.

PROPOSIZIONE XLV. PROBL.

Alla data retta TG applicare un parallelogram- vic .,
C: 7m0
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mo GFKL, eguale ad un dato rettilineo A BCD,
con un angolo uguale al daro E.

SI rifolva il rettilineo in triangoli AB D, BCD,
(ed in pitt aleri, fe avefle piu Jati ). Indi nel
dato angolo E facciafi, appiicato alla retca FG 1l
parallelogrammo /G H I, uguaie al triangolo A4BD 3,
¢ prolungata la rerta GH , fi forminell” angolo 1/ L,
applicato alla retra HI,il parallelogrammo LHIK
eguale all’ altro triangolo BC D( e cosi proleguif-
cafi, fe vi fono aleri rriangoli annefli) e manife-
fto, che turto il parallelogrammo G I'KL, apph-
cato alla retca GF, nell’ angolo FG H ugnale ad E,
{ara uguale a tutto il dato rettilineo, cflendo la
prima fua parte uguale al primo triangolo, ¢ la
{zconda al fecondo ec. il che ec.

PROPOSIZIONE XLVI. PROBL.

Sopra una data resta linea AB defcrivere 3l fuo
guadrato ABUD.

SI alzi dal punto A fopra la data 4B la per-
pendicolare A4 D, uguale alla mcdefima AB,
e fi tirino DC parallela ad 4B, e BC parallela
alla AD . Saranno i lati oppo'ti ugual, ed aa-
cora gli angoli oppofti uguaii, eflendo quefto pu-

bPrep. 34 ré un parallelogrammo b, dunque cfleado ugualk

¢ Prop. =B,

L
d D?J;;ﬂ 1 3.

AB, cd AD, faranno pure turti i lati uguali, e
tutti gli angoli retti, perche le parallele avendo
gli a goli interni uguali a due rettic, ficcome ¢
recto | angolo B AD, cosi pure e retto 4 BC, e
cosi CDA; pPE 0 ABCD ¢ un quadrato d, che
dovea farfi fopra la data 4B.

PRO-
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PROPOSIZIONE XLVIL

In qualungue triangolo rettangolo A BC, i/ qua-

draso BDEC deferitto fopra il lato B C oppofto al-
P’ angolo retto, uguaglia Ii due gquadrati ABF G,

A CIH, deferitt: fopra gli aliri Auelari AB,AC,
contenenti [ angolo retto A.

FIG. 45

SI tiri la retta AL M, parallela 2’lati BD,CE,
e condotte le rette FC,AD, congmunto I’an-
golo A B C all’uno, e all’altro de’rettiuguali FB A,
D B C,{ara I’ angolo F BC uguale all' angolo4 B D,
ed il latzo FB eflendo uguale al lato 4B, ed 1l la-
to CB uguale a BD, faranno I triangoli F B C,
A B D uguali; ma eflendo C A per diritto con la
G A, merce li due angoli retu BAC, B AG, il trian-
golo F BC ha la ftefla bafe col quadrato 4 BFG,
ed ¢ tra le medefime parallele, onde 4 BFG ¢ il
duplo del triangolo FB C2, ¢ fimilmente il paral- a Prop. 410
lelogrammo BLMD e duplo del triangolo 4 B D ;
dunquz 1l quadrato 4 BFG ¢ uguale a B L M D.
Parimente condotte le rette I 58, AE, i troveran-
no uguali 1 triangoli IC B, ACE, di cui il dop-
pio fara ugual:, cio¢ il quadraro A4 C1H uguaglie-
ra L MEC;e pero li due quadratide’ lati 45, AC
faranno ugu~li al quadrato dzl la-o @ C oppofto al-
I’angolo retto; il che era da dimoltrarfi,

PROPOSIZIONE XLVIIL

Viceverfa . f¢ il gquadrato del loto B C yguaglia
Ii due gradrari degli a tritati AB A C de: tran-
golo BAC, fara I’ a:gilo CAD oppiffoal laso BC
wiece(fariamente un angolo re .0 .

C 3 Im-

FIG. 46.
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Mperocche dal punto A tirata la perpendicola-
re AD {opra il lato AC, e tagliando cfla 4D
uguale alla 4 B, congiunta pofcia €D, fard il qua-
drato di efla €D uguale alli duc quadrati di AC,
¢ di AD3, cioe di AC, e di AB, cflendo fatta
AD ugualc ad A B; dunque il quadrato CD & u-
guaie al quadrato B C,ed il lato € D uguale al Ja-
to 5Cne’ triangoi ADC, ABC,in cui il lato pu-
re ADuguagha il lato AB, ed il lato AC & co-
mune ad entrambi; dunque I’ angolo retto CAD
¢ uguale all’angolo CABb; e pero queflo pure &
retto, onde eflo triangolo € A B ¢ rettangolo, co-
me dovea dimoftrarfi.

E'L EMENTI
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.

L I B R O 1II

KA %
DEFIN]JZIONI.

1Gni parallelogrammo rertangolo di-
Wos=a\ | cefi contenuro da que’ due lati, che
4 iz fono d’inrorno all’ angolo retto,

e LY Cosi guando fi nominerd il Rer-

—— TANGoLo ABC,0di AB i BC (o

Sfrano quelle due linee diffinte , o congiunte infieme,

0 I’ una parte dell’ altra) dovra intenderfs il raralle-

logrammo A BCD farto da ta/i lat; AB, e BC con-
giun-
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giunti infreme ad angolo rerto , @’ quali lati fono pu-
re uguali gli oppifts CD, e DA parallels & due
primz. Ed intanro dicefi ¢fJo Retrangolo contenuto
da efi lati, perche fe in parti ugnali I uno, e ! al-
tro § imenda divifo , per efempio AB in 4 parts,
BC in 3. il prodotto del numero delle parti di AB
nel numero deile parti BC, compone il numero de’
guadratelli , i quali compiftono la fuperficie di ta-
le retrangolo: come 4. multiplicato in 3. fara dodic:
guadratini di ciafcana pariicelle de’ lati , li quals
yiempiono il retrangolo ABCD. |
IL. In ogni rettangolo A B CD prefo uno de’ ret- FIG. 48

tangoli intorno aldiametro ; come 4 EF H, con lidue
complementi FB,F D, cioe loipazio ABIFGD,
fi chiamera GNOMONE.,

PROPOSIZIQNE L

Se di due rerte AB, e C, 0 una fra fegata in pid par- FIG. 40
1 AE,EF,FB, il rettangolo comprefs da effa C, e |
dall intiera AB, e uguale alla [fomma de’rettangoli
contenuti aq effu C, e da ciaftheduna di 1ali parti.

Mperocche alla ftefla 4 B pofta ad angolo retto

la BD uguale alla C, ¢ compiuto il rettangolo
ABDG, fi tirino d2’ punti E, F, che dividono
efa AB,lc rette EIl, FI parallele a BD: ¢ ma-
nifefto. che A4 ® DG usuaglia li retrangoli in eflo
comprefi FADI, EFIH, AEHG; ma quello €
contenuto dalla A B, e dalla BD uguale a €, e
quefli altri i contengono dalle parti FB,FE, AE,
e dalle rette F1, EH uguali a #D,e pero uguh
alla ftefa C; dunque il rertangolo contenuro dal-
I'intiera A B,e dalla C. uguaglia la fomma de’ret-

C 4 tan-



FIG. g,
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tangoli fatti dalla fteffa €, e da ciafcuna delle par-
ti AE,EF,F% dellindera 4 B; il che erada di-
moftrarfi.

PROPOQOSIZIONE IL

Segandofi la vetta ABin due part;i AD,BD, i
quadrato di tutta ABGF uguaglia i retsangoli ds
¢ffa AB in ciafcheduna parte AD, BD,

Erche urata D H parallela al lato AF, refta

cflo quadrato divifo appunto in due rettan-
goli, Puno FF 4D H, contenuto dalla A4 F (che u-
guaglia4 B ) e dalla parte 4 D; 1’ altro D B G H con-
tenutodalla 5G ( pure uguale ad 4 B) e dall al-
tra parte D B ; ficche eflendo il tutto uguale alla
fomma delle fue parti, il quadrato 4 B uguaglia
1 rettangoli diA B in AD, e di efladB in BD;
1l che ec.

PROPOSIZIONE IIL
Effendo pure fegata lo A B nel punto D, il res-

) tangolo di rutta lo AB nella parte AD uguaglia il

quadrato di effa AD, col rettangolo contenuto dg
ambe le part: AD,e BD.,

SI alzi perpendicolarmente ad A4 B la retta AF
uguale alla parte 4D, e compiuto il rettango-
lo AFGB, che ¢ contenuto da tutta la AB , e dal-
la parte AD, fi tiri la DH parzllela ad AF: {ara
FADH 1] quadraro di A D, ed HD BG il rettan-
golo contenuro dalle parti 4D, B D (eflendo HD
uguale ad AD); dunque effendo il rettangolo di
AD in AB,cioc AFG B.uguale a quefti due {pa-
711, ¢ manife?o, che uguaglia il quadrato A D,
cd 1l rettangolo A DB, PRO-

T 5o S, EMSEmesseaes mmwees o ow



Liszro Il 41

PROPOSIZIONE 1V.

Effendo la retta A B divifa in C, il quadrato di N
tutta la AB ¢ nguale @ quadrass delle parti AC, T

CB, ed a’dye rettangoli contenuti da efle parti, ciod
da A Cin CB.

Efcrivafi eflo quadrato A BDE, e tirato il dia-
metro B E venga f{egato in G dalla CF pa-
rallela al lato BD, e fi tir1 per G la HG I paral-
lela ad A B. Effendo 1 lati AB,AE uguali, I’ an-
golo AEB uguaglia I angolo ABE3, a cul purea 5. =
¢ eguale HGEY, dunque fono gli angoli GEH, b 29. 1,
HG Euguali,e pero EHGF ¢ il quadrato di HG,
cioe di AC: fimilmente CGIB i moftrera effere
1 quadrato di CB,come ancora puo dedurfi dal-
I’ eflere tutta la FC uguale ad 4B, e la parte FG
uguale ad AC, e pero la rimanente GC uguale a
CB. L1 due complementi ACGH, FGID f{ono
poi contenuti da lati uguali alle part1 AC, CB.
Dunque eflendo i1 quadrato 4 B D E uguale alli
fpazn EHGF, CGIB, ACGH, FGI1D, ¢ mani-
fefto, eflere uguale a’quadrari delle parti AC, CB,
ed a due rettangoli contenuti da efle parti; 1l che
era da dimoftrarf.
Cororrario. Li rettangoli, che fi fanno intor-

no il diametro d’un quadraro {ono quadrati, come
{i ¢ dimoftrato EHG F eflerc quadrato di AC,;
ed I BCG 1l quadrato di BC.

PROPOSIZIONE V,

Se lg retra A C ¢ divifa per mezco in B, ed PG 5
in parti difuguali nel punto D, i/ guadrare della

P € -
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mera di effa BC & ugnale al retrangolo delle parts
difiguali AD,DC,col quadrato del [egmento in-
termedio BD,

[ defcriva il quadraro diefla BC, il quale fia

BCLF, e urato il diamewo CF, i conduca

la Df{ parallela a CL, la quale {.ghi il diametro

in G,e¢ {1t per il punto G la retta IG LK, con-

correate co’lat1 CE, BFin I,L. ¢ conla AK,

parallcla a detri lat in K. Sara il rectangolo G/ EH

2 43.1. eguale a BDG L 2, ed aggiunto di comune il qua-

drato DGIC, {ara DCLH uguale al rettangolo

BCIL, ovvero al rettangolo 4B LK, uguale a

quefto per eflere ambiduc fopra bafi uguali C B,

°36. 1. B b:ed aggiunto di comuncil rettangolo BDG L,

fara il Gnomone HG L B CE uguale al rcrrangolo

ADGK, il quale ¢ contenuto dalla retta 4D, e

dalla D G uguale 2 D C; onde appoto ad en:ram-

br il quadrazo LGHF, che ¢ quadrato di B D,

fara 11 Gnomone con tale quadrato, cio¢ il qua-

drato intiecro BC L[, uguale al retrangolo delle

parti difuguali A DC,col quadrato della par:e in-
termedia B D ; il che doveafi dimoftrare.

PROPOSIZIONE VI

16 54 Se alla verra A C, divifa per mezzoin B, [ ag-

geunga per diritto la rerta CD, il vetarvgilo di
tutta la compofta AD wnell’ nggimmta CD  col qua-
drato della meta B C, uguaglia il guadrato della
BD, compoffa della meta, e aell’ aggiunta .

PErché defcritto il quadrato BDHTF, e tirato
il diametro DF, da cui fi {2ghi la CE paral-

lelaa 8F in I, e per lo punto 7 tirata la GK,
con-
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concorrente co' lati DH, BFin I, L,econla AK
parallela a BF in K; fara il rettangolo ABLK

uguale a BCIL, per effere fopra uguah bati2;ed 2 3¢ &
¢ BCIL uguale all al'ro complemento GIEH b; b 43- 1

dunque 4BL K uguaglia GI EH, ed aggiunto ad
ambidue il rettangolo BDG L, fara tutro il ret-
tangolo A DG K (cio¢ contenuto dalla compofta
AD ,e dall’aggiunta D C uguale a D G ) uguale al
Gnomone BLIEHD ; dunque aggiunto ad ambi-
due il quadrato LIEF (che ¢ il quadrato della
meta B C) riefce il rettangolo ADC, col quadra-
to BC, uguale al detto Gnomone collo fteflo qua-
drato, cio¢ a tutto il quadrato B DH F; il che ec.

PROPOSIZIONE VIL

Effendo la retta AB comungue fegata i C, I
guadrati di tutra la AB, e di una fue parte CB,
fono uguali al duplo del rvettangolo di A B nella

fiefla CB, col quadrato della yimanente AC.
I defcrivano effi due quadrati ABDE,e CB K1,

e condotto nel maggiore i1 diametro BE fe-
gantc la IC prolungara in G, fi conduca per G la
HL ,{egante 1 lati AE,BDin H, L, e continua-
ta la CG convenga col lato ED in F. Eflendo u-
guali i complementi ACGH,LGFD ®. ed 1 qua-
drati CGL B, 1C B K farti fopra lo fteflo laro C B,
fara il reteangolo A B L H (contenuto da A BinBC)
uguale alla fomma del retrangolo LGP D, ¢ del
quadrato IC B K ;e pero il Gnomone AHG FD B,
col quadrato JC B K uguaglia il duplo de] retran-
golo di AB in BC. Aggiunto dunque da ambe

fe parti il quadrato HGI'E, che ¢ 1l quad‘zaéo di

FIG ;.
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AC, {ara tuteo il quadrato AB DE, col quadrato
CB K1, uguale al duplo rettangolo 4 BC, col qua-
drato AC; 1l che dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONTE VIIL

Se alla retta A B comunque fegata in C fi ag-
giunga per diritto la retta BD uguale @ B C, il
quadrato della compofta AD uguaglia quattro rettan-
goli i AB inBC,col quadrare del'a rimanente A C.

DEfcritto il quadrato AD KG, e condotte le
BI,CH parallcle al lato AG, fi feghino col
diametro DG in N, P, ¢ per quefti punti fiano
tirate le ENM, FP L, feganti l¢ altre retee CH,
B 110, Q. E'manifefto eflcre il rettangolo 4 8 NE
uguale ad NMKIa, a cui pure ¢ uguale O NJH
per eflere le bafi O N, N M tra di loro ugali (co-
me lo {fono CB,e BD);ed al rettangolo EO P F,
che uguaglia P Q H I3, aggiunto il quadrato BD U N
(uguale all’ altroO NP Q) fara uguale 1a loro .om-
ma al rettangolo ONIH , ed a ciafcheduno degli
altrt due NMKI,ed AB NE,contenuto dalla A B,
e dalla BC, che uguaglia BN,ovvero BD. Dun-
que 1l Gnomone AF P H KD ¢ quadruplo del ret-
tangolo di A B in BC; ed aggiunro di qua, e di
la il rettangolo FPHG, che ¢ il quadrato di AC,
fara rutro il quadrao A4 D K G uguale alli quattro ret-
tangolt di A B in B”, col quadrato della rima-
nente AC; 1l che ‘dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE IX.

La veita A C effendo fegata in parti ugnali nel
punto By ed in difuguali nel punto D, faranno Ui

-
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guadrasi delle parti difuguali AD, D C, il doppio
del quadrato della metd AB, ¢ del quadrato della
linea intermedia BD .

SI alzi dal punto B ad angoli rett1 la B E ugua-
le ad A4 B, e congiunte le rette AE, CE fiu-
ri la D F perpendicolare anch’efla ad 4D, cioe
parallela 2 BE, ¢ pofta I'G parallela a BD, f1
congiunga A F. Eflendo 1 lati AB, BE eguali, n-
torno I’ angolo retto B, faranno eguali Ii due an-
goli BAE, BEA 3, che ugiagliano un altro ret-
to b, ¢ perd faranno femiretd. Similmente It an-
goli BEC, BCF per la ftefla ragione fono femi-
retti; dunque & retto 'angolo A4 E C compofto di
duc femirerti; ¢ {aranno ancora f{umiretti gli an-
goli E FG, D FC, che uguagliano ciafcuno dcili due
BCF, BEC <;cdunque EG uguaglia GF, cioe BD, ¢ z9. 1.
¢ DF nguaglia DC Per tanto i due quadran 4D,

D fono uguali alli due AD . DF,ciot al quadra-

to AF 4,0ovvero alli due quadrati AE, EFd;ed ed 47 ¥
il quadrato A E duplo del quadrato 4B, eflendo
ugaale ad ambiduc li quadrau AL, BE, tra du

loro uguali; ed il quadraro EF ¢ parimente du-

plo del quadrato B D ,uguagliando I1 due quadrat

EG, GF,uguali a quellodi BD. Dunque It qua-

drati delle parti difuguali 4D, DC fono 1l cop-

pio del quadrato della mera 4B, e del quadrato

della parte intermedia BD; 1l che ec.

PROPOSIZIONE X

Se alla retra AC divifa ugualmente in B, [ ag- |
giunza per diritto un altra yerta CD il quadrate =707
della compoffa A D, e dell agginmta CD fomo 3/

df_rf -

a 5t

b 32. 1.
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duplo del quadrato della meta AB, e della BD
compofta della meta, e dell’ agginnta.

ALzata BE perpendicolaré ad A4 B, ed uguale
alla fteffa, {i congiungano AE, EC, e tirata
!a DF parallela ad EB concorra colla EC in F,
¢ fi tin FG parallela a BD, ché convenga colla
LB 1n G; indi congiungafi 4 F. E' manifetto , ef-
fere I'angolo AEC retto, effendo femirerti gli an-
golt AEL, BEC, come ancorali alari DCF, D FC,
CI'G,come fi e provato nell' antecédente propo-
hizione ; ¢ perdo DF e uguale a DC,ed EG ugaa- -
Ic ad FG, cio¢ alla BD; onde il quadrato E F
¢ il duplo del quadrato BD, ed il quadrato 4E
¢ duplo del quadrato 48, a’quali cflendo egua-
Ie 1l quadrato AF, per eflcre 1’ angolo A EF ret-
t0; ¢ lo fteflo eflendo uguale a’ quadrati AD, DF
( per ellere ancora retto I’ angolo ADF) cioé 2’
quadrazt A, DC; ¢ manifefto, che quefti due
quadrati 4D, DC fono uguali al doppio del qua-
drato 4 B, ¢d al doppio del quadrato BD; il che ec.

PROPOSIZIONE XL PROBL.

Segare una data retra linea AB in C, talmente
- che il rettangolo di effa A B nella parte minore BC
ricfca ugnale al quadrato della rimanente parte mag-
giove AC,

Efcrito il quadrato di tutta la 4 B, il quale

fia ABDE, fi divida per mezzo in F un Ia-

to AL contiguo ad cffa 48 ; ¢ congiunta Ia ret-

ta B, i prolunghi A verfo G, in manicra, che

fia I G uguale ad F 5 ; Indi fopra I'ccceflo AG fi

deferiva il quadrato 4G 7C, 1 cui lato IC pro-
Jun-
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jungato feghii ladi A B, ED in C, & H. Dico
eillere il punto C quel fegamento della retta 4 b,

che fi ricercava. Peiche eflendo AE divifa per
mezzo in F, ed aggiun-azi A G, fara 1l retrango-

lo EG A (ciot EG1H, per eilere G 1uguale aGA)
inficme col quadraro A F, uguale al quacdrato

FG 2, cioe al quadrato F B, che uguagha FG,o0°? 0: 25
pure alli due quadrati A5, AF, che ugnagliano
eflo quadraro I/ B !;Pero tolto di comune il qua- b
drato A F, rimane il rertangolo EGIH ugucle al
quadrato 4 BD E, ¢ tolro di comune ACH E, re-
fta il quadraro A C I1G uguale al rertangelo D bCH,
ciot il quadrato A C uguzle al rettangolo ABC,
il che erail quelito.

PROPOSIZIONE XIl

Ne’ triangoli ottvfangoli, ccme ABC, il guadra- T1G. 6o,
to del lato AC oppofto all’ angolo ottufo e M ggiore
de’ quadyati degli altvi duve lati AB, B C,e l fu-
era di due vetrangoli contenuti da uno di effr latt
CB, ¢ dalla porzione BD intercerta fra I angolo
B, e la perpendicolare AD ,tivata fopva 1l laro CB

prolungato, daill’ angolo A oppojio ad ¢ffo.
IMperocché il quadrato AC uguaglia li due qua-

drati AD,CD ¢; ma il quadrato CD ¢ uguale ¢ 47- ©
a’ quadrari CD, BD,cd a’due rettangoli CBDd; d 4 2
dunque il quadrato 4 C ¢ uguale a’ quadrati 4D,
BD, CB, ed a’due rettangoli CBD; eflendo a-
dunque li due quadrati AD, BD uguali al que-
drato A B <; ne fegue, che il quadrato AC ¢ u-
guale 2’ quadrati A B, CB, ed a’ duc retrangoli

CBD; il che ec.
PRO-

47. 1.
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PROPOSIZIONE XIIL

¥IG. 61. Il quadrato del lato AC oppoflo ad un anpole

3

acuso B del triangolo ABC ¢ minore de’ quadrari
de’lasi AB, CB, da’ guali ¢ fuperato per due res-
rangoli CBD comprefi da uno de’ lazi CB, e dal-
Uantercetta DB fra Iangolo B, e la perpendicola-
re condotta fopra CB dall oppoffo angolo A.

Mperocche il quadrato CB col quadrato D B

¢ uguale adue retrangoli CBD,ed al quadra-
to CD 2. Si aggiunga a quefti. ¢ a quelli il qua-
drato della perpendicolare 4D, fari la fomma
de’ quadrati CB, BD,ed AD uguale alla fomma
de’ due rettangoli CB D, del quadraro CI), e del
quadrato 4 D; ma li duc quadrati BD, ed AD
uguagliano il quadrato 4 B ;e li due quadrati CD,

- AD fono uguali al quadrato AC®, dunque li qua-

dratt AB, CB fono uguali al quadrato 4 C con due
rettangol CB D, ¢ pero il quadrato AC & mino-
re de’ due quadrati AB, CB della quantita di
detti due rettangoli; il che ec.

PROPOSIZIONE XIV. PROBL.

Ritrovare un quadrato uguale ad un daso ressi-
lineo A .

SI faccia in un angolo un parallelogrammo B D EF
uguale al daro rettilinco A«c, e fi prolunghi
8D in G, ficche fia DG uguale al lato DE, po-
fcia divifa per mezzola BG in C, dal centro C
defcrivafi col raggio CB il femicircolo BHG, a
cui fi ftenda il lato DL, il quale concorra colla
periferia in H. Dico effere il quadrato D H ugua-
I
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le al detto rettilineo 4 .mpeiocché congiunta C A,
fara 1l qua.ra.o C// uwguae @’ due quadrati € D,

DH=, ma v raggio (H uguaglia il raggio CG, 247 *

dunque gli due quadrati ¢, e DH uguaguano il
quadrato CG. Ma per efiere 8 G fcgata pel mez-
20 1 C, cnon pel mezzo in D, cilo quadiato € G

uguagaa 1l rertangolo BD G, col quadrazo ¢ [) v;b 5.

dunque il quadrato €D col quadraco /) H & ugua-
le al quadrato CD col rerrangolo BDG; ¢ pero
il quadiato DH uguagiia eflo rettangolo BDG, 0
BDEF; ma quelio fi ¢ra fateo ugaale al retuli-
neo A, dunque al medefimo retrilineo & uguale
il quadrato DH, che dovea ritrovarfi.

EL EMENTII
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.

L I B R O 1II
K e X%
DEFINIZIONI].

[Na linea rettadicefi TancenTg del
Cerchio, {¢ incontrandof in qual-
234 che punto della fua circonferenya )
iadsl benche fi prolunghi, non Ia fega.

II Similmente diconfi Toccage
le circonferenze de’ Cerchj, quando in qualche pun-
t0 convengono, ma non fi {egano.

111, Diconfi EGUALMENTE da] centro DisTANTI
D quel-




FIG. €3.

a 12. 1

b1, 1.
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quelle rette linee, fopra di cut le perpendicolari
condotte da eflo centro fi trovano uguali.

IV. SeEgmenTo di cerchio chiamafi quella por-
zione, che da un arco di eflo, e dalla corda di
una linea retta al medefimo fottotefa, ¢ conte-
nu:o.

V. Axgoro DEL SeGMENTO ft nomina quello,
ch: nel termine dell’ arco dalla fua periferia, ¢
dalla corda fortopofta comprendef: .

VI. ANGoLo poi NEL SEGMENTO dicefi qualun-
que di quelli, che dalle recte condotte da ambi
i termini della corda,a qualunque punto dell’ ar-
co , {010 contenuti.

VI.. Lo fteflo angolo fi dice InsisTere fopra
I’ arco circolare oppofto,il quale,con quello del
feamento, compifce 1l Cerchio.

VIII. SerTore fi chiama lo {pazio comprefo
da due raggi del cerchio, ¢ dall’ arco da ei 1n-
tercetto .

IX. SegmenT! Simint diconfi quelli, che com-
prendono angoli uguali, contenuti dalle retze tira-
te da qualunque punto dell arco a’ termini della

corda .
PROPOSIZIONE 1. PROBIL.
Trovare il centro E d’ un dato cerchio A B C,

~1] tiri dentro di effo qualunque retta AC, ¢ di-

vidafi per mezzo in F =, indi i alzi topra di

efla una perpendicolare F 5,12 quale {eghi la cir-

conferenza in B, ¢ D t; e divila pure efla BD

per mezzo in E, dico effere quelto punco E il cen-

tro ricercato. Imperocche, fe fofle fuori della li-
nea



L1sro III. 51

nea BD, come in G, tirate le linee GA4,GC {(z-

rebbero uguali, e congiunta GF, effendo comune

a triangoh GFA,GFC,in cui purei lad 4 F, ¥C

fono uguali, farebbe pure I’ angolo 4 FG uguale

al conieguente G F£C *5¢ perd ambidue recti, dun- 2 8 1.

que I’ angolo A F G {arebbe uguale all’ angolo A FE,

che fi era pure farto retto dalla perpendicolare bfm..

FB b5 il che e aflurdo <; dunque il cencro non € c.gfwm.s.

fuori della retta BD, né pud eflere altrove, che

nel mezzo di eflase pero E ¢ il centro ricercarto.
Cororrario. Condorta dunque nel cerchio

qualunque linca CA, e dal punto di mezzo F e-

retta la perpendicolare , in efla deve fempre ef-

fere il centro del cerchio.

PROPOSIZIONE 1L

La retta AB, che congiunge due punti A , B del- FIG. 64
la periferia d’ um cerchio, giace wy1ta demro al me-
defimo ¢cerchio

Mperocche tra’ punti 4, ¢ B prefo qualunque
punto Din effa linea, ed al centro C congiun-
te lerette CA,CB,CD, o faranno gl angoli ADC,
BDC retti, o I’uno acuto, I’ altro otrulo; fia per
elempio 4 D C ottufo, o retro; gh altri angoli {a-
ranno in effo triangolo acuti 4, e perd il lato AC d 17 1
fars maggiore di CD; ma fegandofi la circenfe-c 19 ¢
renza da efla CDin F, la CF uguaglia il raggio
AC; dunque eflfendo D C minore del raggio C'F,
il punto D & pit accofto al centro, che non & la
periferia del cerchio;e perd qualunque punto D
della retta A B fi prova dentro al circolo; dunque
giace turea la linea AB dentro al medefimo ; il
che ¢c, D s PRO-
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PROPOSIZIONE IlL

Se nel cerchio ABCD la retta BD, che pajfa
FIG. 65. pel cemro E, fega per mezzo la retta A C, che non
pafla pel centro, la feghera ad angolo retto: e Vi-
ceverfa, [¢ la fega ad angolo rerto in ¥, ivi la di-

vide pel mezzo.

Erche ne’triangoli AEF, CEF ,cflendo il la-

to EF comune, {e ancora il lato A [ ugua-

glia FC,e la bale AE ¢ uguale all’ alera £, ali

28 1 angoli AFE, e CFE faranno uguali 2, ¢ pero
retti. e fe fono quefli retti, cffendo ancora gl an-

by 1. goli EAF, ECF uguali b, ed 1l lato E ' comune,
¢ 26. 1. iara ancora il lato A Fugual: ad £ Cc; 1l che ec.

PROPOSIZIONE IV.

Se due linee AB, CD,che non paffano pel cen-
FIG. 66. 170, i fegano inF, non faranne ivi ambedue divife pel
MEZTO . '

Al centro E fi conduca la EF . Sc fofle AB

divifa pel mezzo in F, gl farebbe LI per-

g 3. 3. pendicolare d; e fe pure CD fidivideile per mez-
zo nel medefimo punto I, {arebbe a quefta anco-
ra perpendicolare la ftefla EJ'; dunque I angolo

retto AFE uguaglieretbe il rette CI'E, onue il

tutto {arebbe uguale alla parte; il che e impof-

e Afom.6. fibile ¢ Dunque non fi fegano I’ una,c I’ altra pel
mezzo fuori del contro. 1! che era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE V,

ﬁ Se due cerchi AB, CD ff feghino in B, non a-
FIG. 67. weranne il medefimo centro E comune ad entrambi,
im-
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IMperocché congiunta al fegamento la retta EB,
e tirata qualunque altra E A D, che feghi ambe-
due le circonferenze , ove fono diftinte ,in A, D, {e
fofle il punto F centro d’ ambi 1 cerchj, farebbe
EB uguale tanto ad EA, che ad ED,onde que-
fte due farebbero uguali tra loro*, eflendo uguali 2 Afem1-
ad una terza; il che & impoflibile, perche il tut-
to non puo eflere uguale ad una {ua parte ®; dun- b 4gom.6.
que tali cerchy non hanno un centro comune E;
il che era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE VL

Parimente , f¢ detti cerchy fi toccaffero in B, non FIG 68.
potrebbero avere un centro comune E.

Erche giunta al contatto EB, e tirata I'altra

EAD, ne feguirebbe lo fteflo aflurdo, come

nell’ antecedente. Dunque ¢ veriflima ancora que-
{ta propofta.

PROPOSIZIONE VIL

Prefo dentro al cerchio ADB il punto G fuori Tov. 1V.
del centro E, e condorta pel contvo la vetra GEA, Hit:0p
continuata doll’ alira parte in B, e tivate altre retze
GY ,GD, fara primicramentela G A maflima di tur-
te; fecondo la GF pin vicina alla mafima, fara
maggicre della GD pin lontana da cffa; terzo laGB
refidia del diametro, € la minima di tutte ; grorio
Jocendo I’ angole GEH rgnale at’ aliro GEF  ¢cn-
givma GH rvinfeira vgra.e a GF , onde dve fole li-
nee fi foffuno 1irave tra di loro ugralt dal fru G
alla circonferenza, una di qua , ed una di /6 dal-
le malima .

D 3 Ti-

T3
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b 24 1.
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Irati dal centro E 1 ragen FF, ED, EH,

effendo EF uguale ad E 4. aggunta ad am-
bedue la EG, fara G A uguale alli du= lau GE,
EF, 1 quali fono maggiori del terzoG F2,dunque
G A e maggiore di ¢/, e fimilmente fi moftre-
rebbe maggiore di qualunque altra GD, che
pero ¢ la maflima di tutte , come 1n primo luo-
go dovea dimoftrarfi.

Secondo, eflendo ne’ triangoi GEF,GED 1l ]a-
to GE comune, ed il lato E F uguale ad ED,ma
I’ angolo G E F maggiore di GED, {ara la bale G F
maggiore dell’ altra GDb, ¢ pero la retta piu
proflima alla mafiima G4, € maggiore della piu
lontana.

Terzo , quindi la G B direttamente oprofta alla
maflima G A, ¢ pero piu remota da efla di qua-
lunque altra, € la minima di tutte, effendo qua-
lunque G D maggiore di efla, perche GD con GE
¢ maggiore di ED, e pero maggiore di EZB, ¢
pero tolta di comune G E, rimanc G D maggiore
di GBc.

Quarto, effendo fat:i gli angoli al centro ugual
GEH, GEF, contenuti da laz uguali,eflendo G E
comunc ,ed EH uguale ad EF, le bali GH, GF

- faranno pure uguali 4; ma fe fi uraflc da eflo pun-

to G quelunque altra linea alla circonferenza, fa-
rebbe pin vicina, o piu lontana dalla mafima, che
non fono quefte due; dunque due fole linee uguali
fi poflono tirare da un punto,che non fia centro,
alla circonferenza, una dj qua, ¢ una di la dalla
maflima; il che ec.

PRO-
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PROPOSIZIONE VIIL

Se il punto G & prefo fuori del cerchio, primie-
ramente condotta pel centra la retta GEA jfino al
concavo della circonferenza, fara quefta la majima
d; tutte. Secondo la GF pins vicina alla mafima , [a-
vy maggiore della GD pisk lontana. Terzo lo GR
rerminata al convefJo della periferia, che continuara
pafla pel centro, ¢ la minima di 1utte. Quarto di
tutte le vette terminate al conveffo, fempre la Gf
pits vicina alla minima & minore della Gd pin lon-
tana. Quinto due fole linee uguali una di qua , e unz
di 1o dalla majfima,o dalla minima potranno tirarfe
da effo punto G al concavo, o al conveffo della circon-
ferenza, facendo al centro gli angoli uguali GEH,
GED, ovvero GEh, GEf.

FIG. 7e.

IL primo, ed il fecondo {i prova come nell’ an-
tecedente ; il terzo fi dimoftra ancora, perche
effendo E d, con d G maggiore di EG 3, tolte Ed, 2 20 %,
ed E B raggi uguali, rimane G 4 maggiore di G B,

e cosi qualunque altra G f fara maggiore di GB,

e perd quefta & ]2 minima di tutee.

Il quarto fi prova, perche le due Gd, 4 E fono
maggiori delle due Gf, fEb: ma dE, f L fono b 21. &
uguali, dunque Gd ¢ maggiore di Gf; ¢ pero le
piu vicine alla minima G B, fopra il conveflo del
cerchio, fono minori delle piu lontane.

11 Quinto {i prova, come 1l quarto della propo-
fizione precedente.

PROPOSIZIONE IX.

Seda un punto E dentro al circolo fi poffono tira- FIG. 71
D 4 e
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re alla circonferenza pin di due linee uguali BA
ED, EF, fara quello il centvo di effo cerchio.

Mperocche da un punto, che non fofle eentro
non fi potrebbero tirare, fe non due linee
2 7. 111, Uguall, come fi € dimoftraro di fopra®,

PROPOSIZIONE X,

1. 92, Due cerchy non poffono fegari, fe non in due fol;
punt: .

Erche fe fi fegaffero in tre punti 4, B, C, con-

dotte dal centro £di uno di effi le rette E A4,

EB, EC a’fegamenti, cflendo uguali, dovrebbe

s 9. 111 cffere il punto £ centro ancora dell altro cerchio b .
c 5. ur. 1l che ¢ impoflibile c.

PROPOSIZIONE XIL

t1C. 7z Se due cerchy fi toccano al di dewtro in B, la res-
1a, che congiungei loro centri E , C, prolungata paf-
Jera pel contatro B.

Ltrimenti, {fe fofle dcl maggior cerchio il cen-
tro e , che congiunto col centro € del mi- /
nore fegafle le circonferenze, ove fono difgiunte, |
in D, A; tirate al contatto le rette CB,e B, ef-
fendo CD uguale a (B, fard De uguzle alle due
12032 BC, Ce, e perd maggiore di Be 9, ciot delf
altro raggio e A; e cost ia parre e D maggio-
< 4fum 3. Ye del tutto e 45 il che ¢ impofibile e. Dunque
1l vero centro del cerchio m: geiore cra L, che
conneflo con C centro d.l mirore manda la 1li-
réa &C al contatwo B;il che era da dimoftrarfi.

PRO-
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PROPOSIZIONE XII.

Ancora roccandofe due cerchy per di fuori in B, T
{a retra, che congsunge i loro centri E, C, paffera FIG. 74
pei contarso B.

IMperocché, {fe non fofle E 1l centro d’uno di
efli cerchj, ma un altro punto e, ficché con-
giunta la e C fegafle le periferie in A4, D, tirata
1a e B, larebbe ¢ B con BC uguale agl’ aleri due
raggi ed, e CD, e pero que’ due lati e B, BC
riuicirebberoc minori del terzo Ce; il che € im-
poflibile 2, dunque 1l centro deve eflere in F, nel-a 22. ¢
Ia retta EC, che pafla pel contatto B; il che ec.

PROPOSIZIONE XIIL

Due cevchy , che fi tocchino dentro, 0 fuori, aue-

: . FIG. =5,
ranno il loro contatto in un folo punto B, |

I conglungano 1 loro centri E,Ccolla retta CE,
che paffera pel contatto B b; ma fe i toccal-
{ero in altro punto D, fi congiunga ancora la CD.
Perche dunque la CP pafla pel centro E dell’ al-
tro cerchio maggiore, {fara €5 la minima di quel-
le, che dal punto € fi conducono 2alla periferia del
detro cerchio,il cut centro Ec, dunque non fareb- ¢ ;. 1.
be CD uguale a C B, e pero non farebbero amen-
due raggi dcl cerchio, il cui centro C;e pero non
fi toccano efli cerchj in altro punto, che in B.

PROPOSIZIONE XIV.

Nel cerchio le retre A C,BD [z fono uguali fa- FiG. -s,
vanno sigualmente diffanti dal centro E ;e f¢ fino da
effo ugnalmente diftanti, fone tra di lore vguali .
Ti-

b2 =
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FIG. »7,

e 14,1171,
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Irate le perpendicolari EF . EG fopra di effe

dal centro I, {arasno divife pel mezzo le
rette AC, BD>?, onde tara AF uguale a BG, fe
tutta la AC era ugurle a turtz la B D; e corgiun-
a1raggi E.4, EB,li cui quadrati fono uguali, fa-
ranno altresi I quadrasi 4 F, ed £ E ug ali 2’ qua-
drati BG, EG, perche uguaglisno i quadraci de’

~raggi oppofti agli angoli rec1 £, G'Y, durque ei-

fendo uguali i quacrari AF, BG devono effere
uguali 1 rimanenti quadrati EF, FG¢<, ¢ perd
ancora efle perpendicolari fono uguali e peiole
rette uguali 4C, BD {ono ugu-imenre diitanti dal

.centro F d. Viceverfa lc retre, ch: {aranno ugual-

mente diftant dal cen:ro, dovranno eil“;e ugua-
Ii, perche i due quadrati 4/° FE ugusgliando gli
altr1 due 5G, G E, eflendo tanto que ‘i, che quel-
I1 uguali al quadrato del raggio, perd ficcome il
quadrato I F uguagliera H quadrato FE G. ancora i
quadrat rimanentt A F, B G {aranno uguzli, ed ef-
fendo AF, BG la merta delle retre AC. B D 3, an-
cora le intiere AC, B D rieicono uguali;il che ec.

PROPOSIZIONE XV,

Delle rette infcritte in un civeclo la majfima é il

diametro , e dell’ altre la pin vicina 1K al centro
E, ¢ maggiore della pin lontana A C.

Irate dal centro fopra le retre AC, 1K lc per-

pendicolart EF . L1, {i prolunghi quefta in

G, ficche fia EG uguale ad EF, e fi tiri la BGD

parall:la ad / K. cui parimente fara peipendico-

lare la EG onde D B riufcira uguale ad AC ¢;ma

congwntl 1 raggi EI, EK,ED, E B,eflundo gli
due
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due lati IE, K E uguali agh due BE,DE, mal’
angolo 1 EK maggiore di BED, dunque la bafe
1K & maggiore dell altra B D 2, € pero € magglo- a 24- 1-
re la pil vicina al centro della piu lontana AC,
che uguaglia B D;ed il diametro € vicino piu di
tutti al centro, dunque ¢ maggiore di qualunque
altra retta non condotta pel centro, € pero € la
maflima di tutte , uguagliando fempre gl due raggi
come EI, EK, iquali fono maggior1 della bafe
] Kb; onde ¢ manifefto cio, che dovea provarfi. b e 1

PROPOSIZIONE XV],

La retta £ AD tirata dal termine A del dia-
metro AM, perpendicolare ad effo, fara tangente . . ¢
del cerchio AB, rimanendo tutra negle altri punt:
efferiore alla circonferenza - né potra inferirfe veru-
na linea retta LA tra la ffefla tangente AE, e Is
circonferenza ;e pery | angolo del femicircolo CAB,
o CAFT fara maggiore di qualfivoglia angolo acuto
LAH; e I angolo del contatto FAE & minore di
qualfivoglia piccolo angolo rettilineo LAE.

TIrata dal centro Ca qualunque altro punto [)
della retta EAD, che nel punto A convie-
ne colla circonferenza, la retta CD, quefta op-
pofta all’ angolo retro C A D {ara maggiore del rag-
gio C A oppofto all angolo acuto CDA¢c, e peroc g «
e maggiore del raggio CB; dunque il punto De
di 14 della circonferenza; e cosi qualunque altro
punto di effa linea E 4 D rimane fuori del cerchio,
che perd folamenre in eflo punto A refla tocca-
to dalla retta EA D. Che poi non pofla tra la cir-
conferenza, ¢ la tangente inferirfi al conratro A
ve-
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FIG.

1.

I
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veruna retta L A, ¢ manifeflo, perche condotta
dal centro C la perpendicolare CGlopraeffal A4,
lara CG minore di « 4, come oppofta quella ad
angolo minore del retto CG A, cui fi Opfpone que-
fta 2, dunque il pun:o G dclla retta L A eflfendo
piu vicino del raggio al centro C, {ara dentro ef-
fo cerchio;e pero laretta L A fega il circolo, non
refta interpolta fra la circonferenza, ¢ la tangen-
te; ond: ) angolo del femi-ircolo eccede qualun-
que angolo acuto L A C, e I angolo del contarto
€ minore di qualiivoglia piccoliflimo angolo EA L ;
II che era da dimo trarfi.

PROPOSIZIONE XVII. PROBL.

Da un dato punro E condurve una tangente E A
al daro cerchio F B A,

Ongiunta al centro € del dato eerchio la ret-

ta £C, {eganre la poriferia in B, i defcriva
col raggio CEun altro cerchio concénniico ED), e
pofta B D perpendicolarc alia EC, la quale con-
corra colla perifiria di quefo feconco cerchio in
D i congiunga € D, fegante Iz prima data circon-
ferenzain A; congiunta F£ A4 fars “A0g:nte ; impe-
rocche gl triangoli ECA, DCE, avendo intorno

1l comune angolo C i lati CE, C A ucuali a CD,

C B, non folo le loro bafi £A.B I’ taranno ugua-
i, ma ancora gli angoli corrifponden ib, ¢ pero I’
angolo £ A4 Cfara rerto, come 1" angolo D B ¢, dun-
que etlendo A E perpendicolare al termine del dja-

-t metro ACE {ara efla AF tangente ; 1l che do-

vea eleguirf,

ITRO-
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PROPOSIZIONE XVIIL

Se la retta AE tocca il cerchio ABF, condotta ¥IG. so.
dal centro C al contarro A la retta CA, fara con
¢ffa tangente angolo +erzo .

E no i conduca‘la €D perpendicolare ad ef-

{x tangente; fara dunque AC maggiore d1
CDa; ma CRB uguaglia CA, dunque imebbe laa1e 1
parte CB del tutco CD maggiore ; 1l che ¢ al-
{urdo b .

PROPOSIZIONE XIX.

Toccandofi il cerchio in A dalla retta AE, fe
dal contarto A fi alza la perpendicolare A H ad ef-
fa tangente , pafJera per Lo ceniro C del Cerchio .

b Alem. 6.

ALtrimenti e foflz il centro in G fuo'i della

rerta A H , congiunta G A farebbe ancor el-

fa angolo retto con A E ¢, dunque gli angoli GAE, c 18. 11t
C AE farcbbeio uguali ¢, ed 1l wurto nuicirebbe dafen. 7
uguale alla parte; it che ¢ impo:lbile b

PROPOSIZIONE XX

Se da i termini dell’ arco AB fi conducono due ;¢ o
raggi al centro C e due linee a guaiche punto D,
E.F, della circonferenza oppoffa a detio arco, fara
P angolo A CB duplo ds gualjivoghia di desii angols
ADB, AEB, AFDB.

NEI triangolo CE B fatto dal raggio AC pro-

lungato in E fono gl angoli 4 EB, e CHE

uguali ¢, ma I’ angolo eftcrno A CB e uguale ade 5. 1

ambidue gl’ interni oppofti AEB,CB L t djug%ue £ 32 1,
z
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ACB ¢ duplo di AEB. Quanto al)’ angolo A D B
fatco fotto I’ altro AE B, congiunta la retta DC,
¢ prolungata in G, fara 1’ angolo GC B uguale a’
due intermi tra di loro ugiali CDB,CB D+, e pe-
10 ¢ duplo GCB di CDB; fimilmente I’ angolo
G C A fara duplo di CD A4, uguagliando ancor eflo
glt due interni tra di loro uguali CDA,CAD »;
dunque il rimanente ACB & duplo del rimanente
ADB . Se poi I' angolo AFE & al di fopra, di
maniera, che la retta FC prolungata in H feghil’
angolo centrale ACB, tanto fara I’ efterno ACH
duplo dell'interno A F C, quanto il rimanente £/ C B
duplo di CF B, dunque tutto I’ angolo AC B fara
pure il doppio dell’angolo intero A FB; il che ec.

PROPOSIZIONE XXL

L: angoli ADB, AEB, AF B infiffenti al mede-
Jrmo arco, e difyofti mnello fleflo fegmenso, Jono sra

di loro uguals .

Imperocché ciafcuno di effi & 1a meta dell’ango-
b2~ 3. & lo fato al centro AC B »,dunque riefcono tra

" di loro uguali.
PROPOSIZIONE XXIL

"1G. 82 Ogni quadrilatero ABCD inferitto in an circole
ha gli angoli oppoft: uguali a due rerss .

SI conducano le diagonali AC, BD. Sara I’ an-
golo A BD uguale all’ angolo ACD¢, e I’ an-
golo D BC ugnale alf’ angolo D AC; dunque tutro
I’ angolo 4 B Cuguaglia lidue DCA, D AC ; ed ag-
giunto di qua, e di la I’angolo ADC; fono li due
angoli oppofti ABC, ADC del detto quadrilate-
10,

- U § §
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ro , eguali a tutti tre gli angoli del triangolo ADC,
i quali fono uguali a due reta 2. Il che era dadi- a3 1
molftrarfi.

PROPOSIZIONE XXIIL

Sopra In fleffla rerra AC non poffono effere de- FiC g3
[eritti verfo la medefima parte due [egments fimili,
e difuguali ADC,ABG.

Ercecché condotta da un termine C la ret-
ta CBD , fegante le due circonferenze in
B. D, e congiunte all’altro termine A e rette 8.4,
D A4 . ie follero i fegmenti fimili, {farebbero gh an-
goli ADC, ABC uguali®, il che ¢ impotiibile, b D5
eflendo I’ uno efterno, I’ altro interno oppofto del
triangolo A D B <; dunque non poflono tali feg-c16. 1
menti effere fimu1.

PROPOSIZIONE XXIV.

Simili porzioni di cerchy ADC, BEF, deferit- FIG. 84
te fopra lmee uguali tra di loro AC, BE , fono por-

zioni uguals.

ALtrimeuti foprapponendo I’ una all’ altra, adat-

tandofi 1a bafe AC all altra uguale B I, riu-
{cirebbero fopra la fteffa linea defcritti due {eg-

menti fimili, e difuguali, il che & impoffibile d ; d 23 .
dunque & neceffario, che dette porzioni fiano u-

guali.

PROPOSIZIONE XXV. PROBL.

Data una porzione di cerchio EAF , srovarne il gig. s5.
centro C, per porerme compire tutto il circolo .

Di-
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Ivifa la corda EF pel mezzo in D, gli fi
conduca la perpendicolare D H ; e tirata un
altra qualiivoglia retta E 4 dentro la ftefla por-
zione , cividafi per mezzo in B, ¢ gli fi conduca
la perpendicolare BC, concorrente in C con I’ al-
tra D H. Dico eflere C il centro ricercato, di ma-
niera che congiunta CE, fi potri con quefto rag-
glo compirnz il cerchio EAH, dovendo efierne il
centro di quefto circolo in qualunque di dette per-
pendicolari feganti per mezzo efle corde EF, E As,
¢ pero nel loro concorfo C; il che ec.

PROPOSIZIONE XXVIL .

Ne’ cerchy uguali ABD ,EFH, gli angol; ugual;
jatti al centro ACB, EGF, o farti alla circon-
ferenza ADB, EHF, infiffono ad arch: ugualz

AB,EL.

[ conducano le corde A B, E F; quefte faranno
uguali, eflendo bafi di due triangoli ACB,EG F,

che inrorno gli angoli uguali C, G, hanno i lati
uguali €A, GE, e CB, GFb, dunqu: eflendo le
rette AB, EF uguali, e Jifegmenti ADB, EHF
fimili, per I'ngualita degli angoli in efli contenu-
t1¢, onde fono porzioni di cerchio egualid, perd an-
cora gl rimanenti archi AB, EF fono uguali; Il

che cc.

PROPOSIZIONE XXVIIL

Ne’ cerchy uguals, gli angoli fasti fopra archi u-
gl AB, EF, g/ centro, o0 alla circonferenza , fa-
vaizo vouals,

Im-

L
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IMpcrocché fe non fofle I'angolo 4C B uguale

ad EGF, fuppongafi uguale ad EGJ; dunque
farebbe I’arco 4B uguale ad EJ2,¢ non ad EJ® 26 i
contro I ipotefi; pertanto fono uguali cli angoli

AC B, EG F al centro, e cos! ancora glialtriAD R,

EHF fatti alla circonferenza, di cui fono dupli

quell aleri faeei al centro. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XXVIIL

Le rette ugnali AB, EF, 5 cexchy uguali , ne
Segano archi ugnali, i/ maggiore ADB ul msgyio-
re LY, ed il minore AB al minore EF

Atti al centro gli angoli ACB, EGF, {aran-

no uguali, eflendo i lati, e le bafi uguali in tali
triangoli b, dunque I’arco 4B fard all’alcro EF u-b 8. 1.

guale 2, e pero ancora il rimanente ADB al re-

fiduo EHF; il che ec.

PROPOSIZIONE XXIX.

Ne’ cerchy uguali fono gli archi uguals Jfegati da
corde uguali.

]""! Sfendo gli archi A B, EF uguali, ancora gli
L+ angoli al centro AC B, E GF {aranno ugualic, ¢ 27. un.
dunque per eflere ancora uguali i lati di detti

triangolr, le bafi pure 4B, EF, fono uguali; il
¢he ec.

PROPOSIZIONE XXX PROBL.
Dato un arco circolare AEB, dividerlo pel mezzo. FIG- 87
I divida Ia corda 4B pel mezzo in D,evi fi

alz1 la perpendicolare D E; dico che quefta fe-
E chera



b 28. 111

FIG. 88.
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ghera I’ arco pel mezzo in E; perche giunte le
rerte AE, BE faranno le bali ugual de’ triangoli
ADE, BDE, in cui il lato DE ¢ comune, ed 1
lati AD, BD fono uguali,intorno ad angoli ret-

. tia, ma le rerte uguali in cerchj uguali,e pero an-

cora nel muedcefimo cerchio, corrifpondono ad ar-
chi uguali b, dunque {o: o ugwali gli archi AE,BE,
ne’ quali ¢ divilo I’ arco dato AE B dalla retta D E.
1l che ec.

PROPOSIZIONE XXXL

L’ angolo ADB, fatto nel femicircolo BEA , ¢
retto; I’ angolo B AD, futto nel maggiore fesmen-
ro BEAD, ¢ acuro,e I argolo BE D, fatto nel [eg-

mento minore, [ard ortufo .

Ongiunta al centro la retta D7, e prolunga-
ta all’ alera parte del circolo 1n F, etlendo
tanto | angolo ACF, duplo di 4D F, che I’ ango-

lo FC B cuplo di FDB ¢, {rranno gii angoh ACF,
FCB dth dell’ angolo Al) [ ; ma quelli due fono

. uguali a due retu d , dunque queft’ angolo fatto nel

femicircolo & retto; Pero nel trlangolo ADE D
engoio A, che ¢ deicrltto nel {fegmenro maggiore

. BFAD, & acuto, elendo 1" altro A D B, retto¢; e

perche nel quadriilatero #ED A 1 due angoli oppo-

£ a2 10 1 BAD, BED, {ono usu2li a due retti f, eflundo

B AD acuto, I’ alcro B ED nel fegmento minore,
{ara ottulo. Il che cc.

PROPOSIZIONE XXXII

Se nello fleffo punto B della circonferenza, la vet-

‘ta GH socca il cerchio, € la BD lo fega, ! ango-
lo
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lo della tangente , e della fegante ugnaglia quelly , che
[¢ defcriverebbe nell’ alterno fegmento, cive DBH &
wguale 4ll’ angolo BAD ,e DBGuguale 4 BED.

I conduca pelcentroC dal contatto 1a linea B C A,
e congiungait AD;{ara I’ angolo C B H retto2, a 18. 111,

ed cllendo ancora retto nel femicircolo 1’ angolo
ADB ", gl aleri due ABD, B AD taranno uguali b 31, 111.
pure ad un retto ¢, € perd uguali a’ due 4B D, . 32. 1.
DB H; dunque tolto di comune AB D, rimane
I’ angolo B AD uguale a DBH ;e perche I’ angolo
B ED conl oppotto B AD del quadrilatero AD L B
uguagha due retr1 4, come ancora DBH cond 22 .
DB G compifce due rettie, fara I angolo BLED ¢ 45, 4,
uguale a DBG. 1l che ec. o

PROPOSIZIONE XXXIII. PROERL.

Sopra una data retza BD defcrivere una porzio- FIG. ge.
ne dr civcolo, cagace di un angolo uguale ai dato
angolo I .

I faccia I' angolo DB H uguale ad FFf, e divi- f23. 1.

fa BD pel mezzo in E, fi alzi EC perpendi-
colare ad effa, e dal punto B fi tiri pure B A per-
pendicolare a B¢ convenendo quefte due per-
pendicolart nel punto C, col raggio CB defcrivafi
un cerchio, che paflera ancora per D, eflendo
congiunta la C D uguale a C B, per eflere baii d¢’
triangoli rettangoli CED, CE# , ne’ quali il lato
LC e comune,ed i lati ED, ER uguali; e fara
etlo circolo toccato dalla B H g, perd I"angolo D A B ¢ 16.111.
tatto nel fegmento, che riefce fopra la data retta
B D, fara uguale all angolo D B b, ciot al dato —

angolo I, per la coftruzione . 1l che ec.
E = PRO-
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PROPOSIZIONE XXXIV. PROBL.

Da un dato cerchio tagliave una porzione capace
dell angolo uguale al dato F .

I tiri la retta B H, che tocchi in B il dato cer-
chio, e fi faccia I’ angolo H B D uguale al da-

to F, ¢ manifefto, che la porzione 5 A Diara ca-

pace dcll” angolo dato 2. Il che cc.
PROPOSIZIONE XXXV,
Se dentro al cerchio AGE due rerre AB, EG

YiG. gr1. : : : :
" K fegano in ¥, il rertangolo delle part: dell una u-
- guaglia quello delle parti dell’ alira, cioe AF¥ B ¢

uguale 4d EY G,

E fi fegaflero nel centro, farebbe cio manife-
fto, ctlendo le parti di tali linec tanti raggi
uguzit del medefimo cerchio; ma eflendo 1l lo-
ro concorfo F diverfo dal centro C, fi tirino da
eflo centroCle perpendicolari CD,CH {opra det-
te lince, che da quefte {aranno fegate pel mez-

.zo b, e {1 congiungano CF,CL,CB. 1l rettangolo

AFB col quadrato D F {ara uguale al quadrato
DB <, ed aggiunto il quadrato CD {ara 1l retran-
colo AL B con li due quadrati DI, C D, cioe col
quadraro CF d,uguale a’ due quadrati DB,c CD,
cio¢ al quadrato del raggio € B 4,0 dell’ altro rag-
gio CE; e quelto pure eflendo uguale a’ quadrati
EH, Cllc, cioe al rettangolo E FG col quadrato
FHY, e col quadrato CH, che ¢ quanto dire al
rettangolo £ F G col quadrato CF; fara dunque il
rettangolo A F B col quadrato C/°, uguale al ret-

tangolo EFG col medefimo quadrato CF; onde
tol-
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tolto di qua, e di la quefto quadrato CF, rimane
U retrangolo A F B uguale all’ altro E FG .11 che ec.

PROPOSIZIONE XXXVI.

Da un punto ¥ fuor: del cevchio tirata la tan- |
gente FH , ed una jeganre ¥BA , fara il guadrato FIG. 92-
della tangente Y H wuguale al retrangolo AF B di
tutta la je gante , ¢ della [ua parte efferiore .

Ondotta dal centro € la perpendicolare CD
fopra la {egante, che divideri pel mezzo la
parte iterna AR ?, e conglunti li raggi CB,CH ;a3 111

effendo il quadrato FD uguale al rettangolo AF B
col qua‘rato BDPb, aggiuntovi il qaadrato cD,> ™
{aranno li due quadrat /*D,CD, cio¢ il quadra-
to CF,olidue quadrau FH,CHc¢ (effendo I’an- ¢ 47. 1.
golo CHF retto 9 ) uguali al rettangolo A FB, co’ 4 ;8: 1.
quadratl BD, e C D cioe col quadrato del rag-
gio C B; eflendo adunque 1l quadrato della tanrren-
te FH , col quadrato del raggio CH uguale al ret-
tangolo 4 F B, col quadrato del raggio C B, tolti
oli uguali quadrati di detti raggi, rimane il qua-
drato F H della tangente uguale al rettangolo 4 F B
di tutca la fegante F A nella parte efterna F B ; il
che ec.

Cororrario L Quindi fe daun medefimo punto
F {i ureranno due tangent FIH , Il al medefimo
circolo, quefte faranno uguzli, eflendo ciafchecuno
di tali quadratt uguale al medefimo rettangolo 4 F B
della {egante condotta dallo fteflo punto F.

Cororrario II. E fe piut feganti FBA,FGE fi
conducano da un punto I allo fteflo cerchio » fa-
ranno 1 loro rettangoli AFB, EFG tra di loro u-

E 3 cuali
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auali, eflendo ciafcheduno di efli uguale al qua-
drato della tangente FH.

PROPOSIZIONE XXXVIL

Se il retrangolo di una fegante A¥ B fara ugus-
le al quadrato della retra F 1, che condorta dallo

feflo punto ¥ 5 fi accofti alla periferia del cerchio,
fara quefta F1 rangenre di effo.

IM perocche tirata la tangente FH, il cul qua-
a 36 ur. J drato uguaglia pure il rettangolo AF B 2,e pe-
ro ancora ¢ uguale al quadrato FI, e confeguente-
mente {aranno le rette F H, F1uguali: e condotti i
raggl CH, CI pure fono uguali ; € congiunta al cen-
tro la retta FC, ¢ quefta lato comune a’ due trian-
goli FHC, FIC;dunque I’ angolo F1IC ugaagha I’
b8 1 angolo FHCb, il quale e retto ¢; pertanto eflen-
c 18. 111 do pure I’ angolo FIC retto, queta FI fara tan-

416 11, Bente d ., Il che dovea dimoitrarfi.

ELE-
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ELEMENT.II
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE

L. I B R O 1V.
% ' % |
DEFINIZIONI.

=% lcefi InscriTTA nel circolo una figu-

¥ ra retrilinca, quando ciafcun’ ango-
B 1o di effa tocca la circonferenza.

%A 11 Ed allora il cerchio dicefi Crr-

==l coscriTT0 ad efsa figura rettilinea.

III. CircoscriTTA poi al cerchio dicefi la fi-

qura rettilinea, fe ciafcun’ lato di efsa tocca la di

lui circonferenza .
1V. Ed in tal cafo dicefi il cerchio INscriTTO

a detta rettilinea figura.
PROPOSIZIONE 1 PROBL.
Tav. V.

In un dato cerchio, il cui diametro AB, infcri- FIG. g3.
vere una linea AD uguale ad una data ¥, non mag-
giore di effo d.ametro .

Ol centro A, e I’ intervallo AE uguale ad I
deferivafi un alro cerchio, che feght 1n D
quello gia dato: & chiaro, che congiunta A D {a-
ra uguale al raggio AE, e perod alla data F. 11 che
dovea farfi.

E 4 PRO-
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PROPOSIZIONE 1II. PROBL.

G- 94 Nel dato cerchio inferivere un triangolo ABD
equiangolv ad un altro dato 1G H.

I wri al cerchio, in qualche punto A4 la tan-
gente EAF, e fi faccia I’ angolo FAD ugua-
le all' angolo IGH, e I angolo EAB uguale all’
alero THG, e congiunganfi Ii punti D, B,in cui que-
ftc rerte fegano il cerchio, con la retta DB, Di-
co che il triangolo 4 8D fara il ricercato; impe-
* 3% Mt rocche I'angolo A4 B Duguaglia I angolo 1) A4 Fa,
e pero ¢ uguale »ll’ angolo /G H; onde ancora I’
angolo AD B uguaglia I angolo EAB, e pero e
uguale all' angoio GH1I, dungue ancora 1l terzo
B A >uguaglia il terzo G 1H ;adunque tutto il trian-
golo A B D, infcritto nel circolo, & equiangolo al
dato triangolo IGH. 1l che ec.

PROPOSIZIONE II. PROBL

FIG. 5.  dntorno ad un dato cerchio ABD circoferivere un
triangolo EF¥ G eguiangolo ad un altro dato IHK .

Rolungato uno de’ lati HK dall’ una, e dall’
altra parte in M, L, fi faccia al centro C del
dato cerchio I angolo 4 C D uguale all’ angoloIK I,
ed appreflo fi faccia I’ angalo DCB uguale all’ al-
tro efterno 7 H M; indi fi tirino a’ punti 4, D, B
le tangenti AG, DE, BF,le qualt concorreranno,
e formeranno un triangolo E F G, circonferitto al
cerchio , ed equiangolo a quello dato ; imperocche
congiunta B ) per elempio, riefcono gl angoli
BDE, DB E minori de’ due retti, fartj dalle tangenti
bafiom. 8. col raggio CDLE,CBE, e perd concorrono infieme b;
per-

ok ey

e TR SR,
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perche poi tanto gli angoli del triangolo BC D, chc
quelli dell’ altro BED fono uguali a due rettia,
gh angoli del quadrilatero CBED uguagliano quat-
tro rettl ; ed eflendo li due C D E, C B E retti, {aran-
no gli altri due BCD, BED uguali a due retti, e
pero uguali a’due angoli JHM, IHK; ma I’ an-
golo ZCD fu farto uguale ad IHM , dunque I’ al-
tro BED ¢ uguale ad IHK. Similmente eflendo
gl angoli 4CD, ed AGD uguali a due retti, e
pero uguagliando gli altri due 7KL, IKH, dun-
que eflendo fatto ACD uguale ad IKL, e I’ altro
AGD uguale ad IKH ; e pero ancora il terzo
A F B uguaglhia I altro HIK ;dunque il triangolo
EFG circofcritto al dato cerchio, fi e fatto c-
quiangolo al dato triangolo 1H K. Il che cc.

PROPOSIZIONE 1V. PROBL.
In undarorriangolo EX¥ G inferiveire un cerchio ABD.

SI dividano pel mezzo gli angoli FLG, FGE
colle rette EC, GC concorrenti in C, e da ef-
fo punto C fi tirino le perpendicolari CA, CB,
CD fopra &’ tre lati di eflo triangolo ; faranno
queflte ugual:, perche ne’triangoi CED, CEB,
effendo gli angoli D EC, B EC uguali, ed ancora
li retcti CDE, CB E uguali, ed 1l lato £C comu-
ne, ancora gli aleri lati C B, C D {ono uguali b; ¢
cosi ancora ne’ triangoli CDG, CAG fi provera
CD uguale a C 4, dunque tutte tre le dette per-
pendicolari {fono uﬂuah, onde col centro C, ¢ con
I’ intervallo C A defcritto un cerchio paffera per
i punti A, B, D, e {ara toccato da’lati di quefto
triangolo FEG, eflendo ad angoli retti a ciafche-
dunq

-~ 8

D L]

b 26.

| g

FIG. ¢6.
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2 :6.111. duno de'raggi CA,CB,CD3,e perd fara infcrit-

FIG. 07.

FiG. ¢8.

I.

to detto circolo nel dato triangolo. Il che ec,
PROPOSIZIONE V. PROBL.

A un daso triangolo ABD circofcrivere un cir-
colo .

I taglino pel mezzo due lati 4B, BD in
L, F,e fi alzino ad efli I¢ peryendicolari EC,

£ (5 concorrenti in C, e congiun o il punto C con
tutt tre gl angoli A, B, D, il cerchio detcritto
per quaiunque de’raggi CA, CB,CD, i quali fa-
ranno uguali, {ara circolcritto al dazo triangolo ;
mmperocche, efendo AE ugual: ad EB, ed EC
comune a’ triangoh AEC, BET, ¢ gli angoli di
qua, e di la dalla retta CE uguali, perche rerti,
la bafe C A fara ugusle a CB; e fimilmente ne’
triangolit BF C, D FC, per effere intorno ad angoli
retti, 1 lati BF, FC, DF ., FC ugunli, CB uguale

. fara a €D b, dunque il cerchio pafla per turri gli

angoli 4, B, D ,e perd ¢ circofcritto al dato Trian-
golo ADB. Il che era da farfi.

PROPOSIZIONE VI PROBL.
In un dato cevchio inferivere un quadrato AEBD,

SI turino pel centro € due diametri 4B, DE,
che ad angoli recei fi {oghino in e centro, e fi
congiungano le rette AE, AD,BE, BD, dico che
il quadrilin o A E B D {5rail quadrato inferitro nel
dato cerchio. Imperocche di turri i triangoli ACE,
ACD,BCE, BCD turti i lati intorno agli angoli
rerti fono uguali; e perd le bafi foro AF, AD,
BE, BD parimente i uguagliano ¢ ; e gli angoli

AEB
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AEB, EBD, BDA, DAE eflendo ne’ femicir-
coli fono retti ?, dunque il quadrilatero AEBD ¢ 2 31. 110
il quadrato b che dovea infcriverfi nel cerchio dato. b g 2.

PROPOSIZIONE VII. PROBL.

Intorno al dato cerchio AEBD defcrivere un qua- FIG. 99,
drﬂfa °

Irati , come nella precedente, 1 diametri 4 B,
D E, che nel centro € fi {feghino ad angolo

retto, fi tirino per gli punti 4, B le parallele al

diametro D E, e per gli punti D, E le parallele al

diametro A B ; quefte parallele faranno pure a’ter-
mini de’ diametrl angolo retto ¢, e pero {aranno

tangenti d; e tutti i lat GH, HI, I F, FG faran- ¢ *%''";
no uguali al diametro del cerchio, ¢ pero uguali

tra loro; gli angoli pure G, H, I, F,in cu con-
vengono efle tangenti, faranno retti, perche nel
parallelogrammo I’ 4 B G, I’ angolo G uguagha I' op-

pofto FAC ¢, che e retto, I'angolo [” uguaglia I’ e 34 v
angelo oppoto G BC, che pure ¢ retto; e cosi

ne] parallelogrammo A BHI fi moftrano pure glh

altri angoli I7,7 effere retti; dunque /1 HG ¢ un
quadrato circofcritto al dato cerchio: come era
propofto di farfi.

PROPOSIZIONE VIII. PROBL.

In un dato quadrato F GHI mfcrivere un cerchio.

Dlvidanﬁ pel mezzo ilat ne’ punti 4, E, B, D,
e condotre lc rette A B, ED,che fi feghe-

ranno in C, e {aranno parall:le a deru lar1, con-

giungendo i termini di lince parallele, ed ugua-

li f; perod tutte leretee CA,CE,CB, (D, ugua-
-~ ghan-

c29. T.
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ghando la meta de’lati di eflo quadrato , {aranno
uguali fra loro, onde col centro C,e con uno di
quetti raggi €A defcritto un cerchio, pailera per
gl altri punti E, B, D, e rimarra toccaro da’ lati
di efio quadrato, eflendo qualunque angolo B A1,
CEH cc. retto, come uguale -all’ angolo 1, ovve-
ro G oppofto nel parallzlog:ammo A BHI, DEHC
ec.?. Dunque derto circolo riclce inferitto nel da-
to quadrato; il che ec.

PROPOSIZIONE IX PROBL.

A un daro quadrato AEBD circoferivere us
cerchio .

SI tiino le diagonali 4 B, DE concorrenti in C,
¢ perche qualunque triangolo AEB,EB D,
BDA,D AE ¢ ifofcele per I’ ugualita de’lari del qua-
drato, tutti gli angoli BAE, EB A fono uguali b
tra loro, e {ono femirecti effendo retto J angolo

. AL B, e gli altri due uguali ad un altro rettq © .

dunque tutti gli angoli femirettsi CAE, CEA,CEB,
CBE,CBD,CDB,CD A » €A D eflendo uguali, le
rette A, CE,CB,CD pure fono uguali 4, ¢ pero
fatro centro C, con I’ intervallo € A defcritto un
cerchio paflera per tutti gli aleri punti E, R, D;
onde fars quefto il cerchio, che dovea circoferi
verfi al dato quadrato.

PROPOSIZIONE X. PROBL.

Coftruire un triangoly ifofeele ABE, I cui an-
golt allo bafe AEB, ABE, fians crafcuno il dop-
pio dell’ angolo alla cima BAE. -

Di-



Lisro IV. ok

Ividafi una recta A8 in D, in manicra che

il rettangolo A B D uguagli il quadrato A D2, a 11 1.
e col raggio A B defcritto un circolo B EF, fi adat-
ti dal punto B alla circonferenza una retta B L
uguale alla AD, e fi congiunga AE;fara il trian-
golo A BE iofcele per I ugualita de’ raggi ; ed
aggiunta la retta ED, circoferitto un cerchio al
tnang olo ADE, fara la B b tangente, per cilere
il di lei quadrato, come quello di 4D, ugualc
al retrangolo ABD b, e pero 'angolo DE B fara b 57111,
uguale all’ angolo EAD ¢, dunque aggiunto di qua, c 3z 111.
¢ di la I angolo DE A, fara I angolo A E B ,ugua-
le a’ due anaoh EAD, I)E/I, cioe all’ ancrolo
efterno BD £ 4, ma ancora I angolo A B E ugua- 4 32+
glia " angolo AEB ¢, dunque gh angoli BDE,cs 1.
ABE fono uguali, e pero il lato DE uguaﬂha 1
lato E B f, cio¢ il lato AD: dunque ancora I’an- £6 1
dolo D E A uguaglia I'angolo EAD¢; ¢ pero fara

I angolo 4 E B duplo de eIl angolo EAL . 1l che ec.
PROPOSIZIONE XI. PROEL.

In un dato cerchiv inftrivere un Pentagono FIC. tor.
DY GHI equilatero, ed equiangolo,

FAtto un triangolo ifofcele ABE, di cul cia-
{cheduno angolo fopra la bale fia 1l dop-

pio dell’ angolo 4 alla cima &, fi infcriva nel cer- & o v
Cth il triangolo D G H equiangolo allo fieflo A B E5, h 2. 1.
poi divifi pel mezzo ambi gli angoli alla bale DG H,
e D HG.colle linee G I, HF i, fi congiungano le ret- i 9 ¥
te G, FD, DI, 111. cho che quefto fara un
Pentagono equilatero, ed equ1angolo infcrirto nel
dato circolo; imperocche gli angoli alla bate /G

Ci1
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di quel triangolo DH G equiangolo ad A BE, ef-
fendo il doppio dell’ angolo G D H, divifi quelli pel
mczzo, ne riulciranno tutti i cinque angoli DGI,
IGH, GHF,FHD,GDH uguali, e perd gli ar-
chi, fopra di cui eth angoli infi.tono, faranno ugua-
lt2, e pero ancora le rette a detti archi forto-
tele DI, 1H,HG,GF, I'D,{ono uguali; onde que-
{to Pentagono ¢ equilatero; ed eflendo I arco DT
uguale ad FG, aggiunto di comune !’ arco IHG@G,
fara I arco DIG uguale all’arco IGF, e pero I’

angolo D I7G ¢ uguale all’angolo FD IV, e cosi de-
gh altri; dunque eflo Pentagono ¢ ancora equian-

golo. Il che cc.
PROPOSIZIONE XII. PROEL.

A un dato cerchio IFH circofcrivere un Penta-
gmo ABENKL equilatero, ed equiangolo .

[ infcriva nel cerchio il pentagono I DIFGH,
per [’ antecedente, e dal centro C condot-

t1 a qualunque angolo i raggi C1, CD,CF ec. fi
tirino a’ medefimi le perpendicolari AB, BE, EK,
K/l ,L A, che {aranno tangenti del circolo. Dico
effere il poligono da effe comprelo un pentagono
equilatero, ed equiangolo circofcritto al cerchio .
Imperocche , eflendo A1, AH tangenti, faranno u-
guali <, ed eflcndo ugualii raggi C1,CH, ¢ retti gli
angoli C1A,CH A, congiunta la € 4fara I’ angolo
ACTuguale ad ACH,ed I AC uguale ad H A C 4,
dunque congiunta ancora C B, {i provera pure {i-
milmente ]’ angolo BC D uguale a BCI, e I’ an-
golo D B C uguale ad I BC; pertanto ACI ¢ Ia
meta di HCI, ed 1AC la meta di JAH, e pa-

Ii-
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rimente BCI ¢ la meta di ICD, ed IBC la
meta di /5 U ; onde eflendo I’ angolo HC I ugua-
le ad ICD ., per I’ wgualita de’ lau HI, 1D?,
fara I’ angolo ACI uguale a BCI, ed eflendo di
qui, e di la dal punro [ gii angol rett, e comu-
ne il lato 1C a’ triangoli ACI, BCI, gh aler lati,
e gli altri angoli {aranno uguali b, pero A1 eflen-
do uguale ad 1B ,1l Jao AB ¢ duplo di A417; fi-
milmente fi provera ill» o0 AL effere duplo di 411

£2

b 26.

dunque eflendo A7 ugu-le ad AH, ancora A5 1a-

ra uguale ad AL ; e cost tutti i lau i proveran-
no uguali, ed eflendo I’ angolo € B 1 ugualec a C 41,
anche 1 loro doppj D B1,ed HAI faranno ugua-
li, e cosi tutti gli aleri angoli di quciio pentago-
no, il quale fara equilatero,ed equangolo, circo-
{critto al dato cerchio, come dovea farfi.

CoroiLARr1O. Nella fleffa maniera ,qualunque fi-
gura equilatera, ed equiangola fia ifcritta nel cer-
chio, tirate da qualfivoglia angolo le tangenti, fi
provera effere fimilmente lafigura circolcritta equi-
latera, ed equiangola,

PROPOSIZIONE XIII. PROBL.

Ad un dato Pentagono equilatero , ed equiangolo
ABEKL, inferivere un circolo,

I dividano pel mezzo due angoli proflmi Z A5,
ABE <, colle rette AC, bC concorrent1 10 C,

¢ da effo punto C fi tirino fopra ciaichedun lato
le perpendicolari, CH, CI, CD, CI', CG, que-
fie faranno uguali, e pero defcritto 11 cerchio con
uno de’ ragsi CH , paflera per tutti 1 punt ff, /,
D,F,G, ¢ {ara toccato da i lat del dato penta-

g(}ﬁ() >
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gono, cut {ono perpendicolari effi raggi, onde gli fa-
ra infcritto. Imperocche ne’triangoli ABC,CRE,
effendo uguali i lati 4B, BE, ed il lato BC co-
mune , ¢ gl angoli ABC, CBE uguali, fari C A
uguale a CE, e I’angolo CEB uguale a CAB, e
pero ancor eflo la meta dell’ angolo B EK . Simil-
mente ne’ triangoi CA B, CAL fi provera CL
uguale a CB, ¢ I’angolo CL A uguale a CRA,e
pero ancora efso la meta dell’angolo AL K ;e co-
s1 pure fara dalla rerta C K divilo pel mezzo I’
angolo £ K L ;e paragonando i triangoli H AC,1 AC,
in cui I’ angolo € AH uguaglia CAI, e gli angoli
in H, ed I {ono recti, ed il laro 4AC comune ,
gh altri lati CH, €1 faranno uguali, e pari-
mente {1 provera CI uguale a CD, ¢ CF ugua-
le a €D, e CG uguale a CF; dunque tutre que-
fte perpendicolari fono raggi uguali, e pero il cer-
chio paifa per tutti quei punt, e riefce infcricto
al dato pentagono, come dovea farfi .

Cororrarro. Cosi in qualunque figura equi-
latera, ed equiangola, divifi pel mezzo due an-
goli proflimi, ¢ dal concorfo delle Linee dividenti
condotte le perpendicolari a’ lati, riefcono ugua-
li, e condotte agli altri angoli dallo fteflo concor-
fo altre rette, fono tutre uguali, e dividono pel
mezzo gli altr1 angoli, come fi € provato in que-
fto pentagono, onde al medefimo modo gli f; puo
inf{crivere un cerchio.

PROPOSIZIONE XIV. PROBRL.

{ntorno al dato Pentagono equilatero, ed equin-
golo YH GED circofirivere un cerchio

Se-
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WJEgatt per mezzo due angoli proffimi colle ret-
b te /1€, HC concorrenti in C, le lince condot-
te dal punto C a turti gli aleri angoli {aranno ugua-
I1 2, dunque col raggio €71 defcritto il cecchio pal-
fera per tutn li decti angoli, e {ara circolcritto al
dato Pentagono. 1l che ec.

CororLario. Nelia ftefa maniera potra cir-
colcriverfi un cerchio a qualunque altra figura cqui-
latera, ed equiangola.

PROPOSIZIONE XV. PROIL.

In un dato cerchio AEF inferivere un Liazono
equilaicro, ed eguiangoly.

Ondotto un diamctro 4D pel centro C,

{t applichino nel cerchio due retee, di qua,
e di la dal punto A, uguali al raggio A C, qua-
i fiano AB, AG ®, ¢ congiunte al centro le
rette BC, GC fi prolunghino alla periferia in F,
L; indi tirate le recre BLE, LD, GI, FI) rimar-
ra infcritto nel cerchio un efagono equilateio, ed
cquiangolo ; perche efitndo i triangoh AL C, AGC
cquilateri, ciafcuno degli angoli di efli 4G, od
ACE fara un terzo di due retti ; pero an-
cora 5CE, che con gli altri due compifce duc
retti, {ara un altro terzo di due rete ; ¢ pero fa-
ranno uguali 1 detti tre angoli, ¢ gli oppofti al-
la loro cima ECD, DCF, I'CG<; ¢ pero tutti gli
archi oppofti a detti angoli, e le retre ad effi {or
tefe fono wuguali ¢ ; dunqus ABLDFG & un
cfagono equilatero,ed ancora equiangolo , perche
gli angoli GAB, ABE, BED ec. infiltono 2 quat-
tro di quelli archi uguali.

I’ PRO-

a Corollar.
Prop. pre-
cedd.

FIG. 103.

b Prop.ray.

d 26 20.
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PROPOSIZIONE XVI PROBL.

In un daro cerchio AEH deferivere un Quindeca-
gono equilatero, ed equiangolo.

Nfcrivafiun pentagono AIHG F; nel dato cer-
chio?, ed ancoraun triangolo equiangolo ad un
equilatero b, che {ara eflo ancora di lau uguali,
A D E;dunque delle quindici part della circonfe-
renza ne conterra cinque I’ arco 4 E, e tre fole
I’ arco AF, e nel refiduo FE vi {faranno due di
dette parti quintedecime ; onde divila £ E pel mez-
zo in Kc, {aranno E K, e KF parti quintedeci-
me, ed applicando intorno alla circonferenza le
linee rette uguali a ciafcheduna delle corde EK,
K F, fara compiuto il quindecagono equilatero, ed
equiangolo, infitendo qualunque angolo FKE di
eflo fopra tredici di quelle quintedecime parti,
11 che ec.

ELE-
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ELEMENT.I
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.

L I B R O V.
KA AN
DEFINIZIONI.

ARTE ALIQUOTA {i chiama una gran-

dezza minore di un altra grandez-
za maggiore , quando quella mifura
quefta efartamente.

II. MovrTieLice {1 dice pot quefta
maggior grandezza di quella minore, da cui al-
quante volte € milurata.

III Prororzione, o talvolta RaGioNE, fi dice
la relazione di due grandezze del medefimo ge-

nere, in ordine alla loro quantita comparate I’ una
con I’ al:ra.

IV. PrororzioNALITA', OVvero ANALoGgiA, di-
ceft la fimiglianza di alcune Proporzioni.
V. Quelle Grandezze fi dicono Aver Proror-

zi1oNE, l: quali moluplicate poilono fuperaris I’
una con I” altra.

VI 51 dice SimiLe, ovvero Ecuatre, anzi La
MEDisiMa, eflere 1a PrororzioNE di una prima
grandezza ad una feconda, ¢ quella di una terza
ad una quarta, quando prefe due ugualmente mol-
tiplici1 della prima, e della terza, “ed altre due,
{ccondo qualunque numero, ugualmente moltipli-

F 2 C!
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ci della feconda, ¢ della quarta, {e il moltiplice
della prima uguaglia il molsiplce della feconda,
o tia moggiore di efia, o minore , parimente 1l
moltiplice della terza uguagli il moluplice della
quarta, o fia rifpettivamenze maggiore , 0 mino-
re di efla. |

VIL. E quefte grandezze, che averanno fimi-
Iz proporzione fi chiameranno PrororzioNaL: .

V.. Ma fe il moltiplice dclia prima fuperalle
il moltplice della fecconda, e I'ugualmente mol-
tiplice dclla terza, come quello della prima, non
eccedelle quello della quarta ugualmente moltipli-
ce, come I’ altro della fzconda, fi dira La PhO-
porzioN= della prima grandezza alla feconda ,Mag-
croxte di quella della terza alla quarra.,

1X. La PrororzioNatira , 0 ANAvLogia deve
conttere almeno in tre termint, di cui 1l mez-
zano {i preade due volte, una per coniegueare del-
la prima proporzione, I’ altra per antccedente del-
la 1a,conda ug:ale alla prima.,

X. ()u"vfo rre grandezze {aranno proporziona-
Ii, I prima alla terza i dira avere Doreia Pro-
POR »mﬁ d:ouclla, che ¢ trala prima, cla {fecon-
da, o dell’ altra uguale, che ¢ tra la {feconda, ¢
la rerza.

X1. Se {aranno quattro grandezze continuamen-
te pioporzionall; avera la prima alla quarta T'ri-
rLa Prirorzione di quella, che ha la prima alla
{feconda, o la feconda alla terza, o la teiza alia
quarta. Se faranno cinque, la prima alP’ ulima
avera Pror rzions Quaprurra diquella, che ha
Ia prima alla feconda, ¢ di quaiunque altra inter-
media; e cost {fempre crefcendoi termini dell” ana-

Io-
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logia, la proporzione dell’ efireme ¢ molsiglice
di quella di duz profime, {econdo 1l numero di
efli termini, detrattance I’ unita.

Xil. Delle quintita proporzicnali fi dicono O-
MCLOGI gh antecedenti fra loro, e I confeguent
purc tra di loro comparati.

AVVERTIMENTO.

Altre definizioni della Proporzione PERMUTATA
ConvERSA ec. fi omettono, perclé daile Pro,fi-
zionz , che me parlano fifJeguentemente , meglio s’ in-
tenderanno.

Quanto alla frmilitudine , 0 ugnalira delie propor=
zioni , definita al num. V1. per gli wgualmente mol-
tiplict degli antecedenti, che convengono congli ugual-
mente . moltiplici de’ confeguenti , fecondo gqualungue
altra moltiplicazione, in vguogliavft, avanzarfi , o
mancarft I tmo dall’ altro: fi avverta, che [ebbene
selie quantita commenfurabili , le quali efirimere
fi poflono cel numero delle parti wgnali, che founo
nell’ una , e nell’ alira s fi puo definive pit chiara-
mente I ugnalira delle proporzioni con la definizione,
che il medefimo Luclide da nel fuo Libro VI de’
numer: propov<icnali s ¢ cui altra grojrietd  mon
aflegna , [e non, cke il primo fa rgiralmente molti-
plice del fecondo, come il terzo del guareo, 0 la me-
defrma parte .o altrettante parvti,fra qualungue an-
tecedente del [0 coinfcg: ente: turtavolta nelle quan-
tira inccmmenfut abili, di cui won pro affegnarfi ve-
vuna mifiva comine , che fra alcune volte m una , ed
alquante alive volte nell’ altra, sion porvebbe affegrarfi
tale defnizicne i proferz zitnaiitdie jeveo fi adat-
1@ quellg condizione pin univerfule degli ugualmen-

F 3 1e



86 ELeMENTI D1 EucLIDER

te moltiplici de’ teyrmini antecedenti , che convenga-
no nell’ ugualita ,nell’ ecceffo, o nel diferso, con altre
ugualmente moltiplics de’ confeguents

Le quantita, che [i paragonano in proporzione ,
devono effere del medefimo genere fecondo Ja defini-
zione terza, onde non pud parvagonarfi una linea 4d
" una [uperjicie, né ad un corpo, né un pefo ad un
rempo, né un moto ad un fuono ec. bensi rurte le li-
nee fra di lovo, tutre le f[uperficie tra loro , ogni
corpo ad un altro, ¢ pefr tra loro, li tempi fra lo-
10 ec, Perd non & da atrenderfi un genere [pecialsffs-
mo, e [ubalterno, con cui differifcono le lince rette
d:lle curve e le fuperficie piane dalle rotonde ec. ma
Jolamente il genere pin univerfale, di cut allora fo-
no le grandezze, quando qualunqgue di effe moltipli-
cata pud fuperare I’ altra, fecondo la definizione quin-
ta . Cosi il diametro di un cerchio guadyuplicaro ec-
cede la di lui civeonferenza, e pero fi poffono infie-
me paragonave una vetta, ed una periferia , anzi
qualungue aliva curva di divevfa [pecie; ed una [u-
perficie piana ad una sferica, o conica; e qualftrvo-
glia corpo prifmatico a qualungue rotondo. Ma quan-
ro alla proporzionalita , o analogia delle proporzio-
nt, poffono effere It due primi termini dello ffeflo ge-
nere e gli altri due, o del medefimo, 0 di genere di-
verifimo ; cos? pud effere un corpo ad un altro nella
Srella proporzione, che una linea ad un altra linea ;
ovvero una fuperficie ad un altra fuperficie; o come
un angolo rettilineo ad un altro pur retiilineo; o co-
me un pefo ad un altvo pefs; o come la velocira di
un moto a quella di un altro ec. e cosl qualungue
grandezza ad un altra grandezza dello ffeflo gene-
re, puo paragonarfi, come un tumero ad un aliry
numero, o & gualche radice forda . SPIE-
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SPIEGAZIONE

D: alcuni fegni da adoperarft per I’ avvenire,
per efporre con pint breve caratterifmo le
cofe da [piegarfi circa le proporzion:.

Il {fegno — fignifica aggiunta, di manjera che
A —+ B efprime I’ aggregato delle due quantita A4,
¢ B pofte infieme.

Il fegno — fignifica la detraziore di1 una gran-
dezza dall’ altra, come A — B efprimerebbe I’ ec-
ceflo della grandezza A fopra I’ altra B, detrat-
ta da quella.

II fegno > fignifica 1’ eflere maggiore, e la con-
raria pofizione di eflo << importa I’ effere minore.
Cost A> B vuol dire, che A & maggiore di B;
maC < D, importa, che C fia minore dell’ altra D.

1l fegno = fignifica I’ ugualita, di maniera che

— B efprime, che la grandezza A uguaglia B ; e
-0si {e fofle efpreflo E— F== M — N, indichereb-
»e che la fomma delle quantita E, ed F fofle u-
anale all’ ecceffo di M fopra N, cio¢ alla quantita
M, detrattane I’ altra N, fecondo le anterion el-
oreffioni .

La proporzione di una quantita ad un altra fi
:{pone con un punto -interpofto, e la proporzio-
1alita, o analogia {i efprime con quattro punti 10~
:ercetti fra le due proporzioni. Per efempio A5 -
AC:: EF . EG vuol dire, che la quantita 4 B al-
h quantita AC, ha la ftefla proporzione, che la
quantita EF all’ altra EG; ma fe fofle efpreflo 4 -
B> C- D, importerecbbe , che la proporzione di
A a B fofle maggiore dell’ altra, che e traC,e DD.

¥ 4 La
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La moltiplicazione di una quantita in un altra
pueo efprimerfi con la croce di S. Andrea, per e-
fempio 4 B X C D, vorra dire la quantita 4 B mol-
tiplicata in CD; e cost 7 X 4 = 28. fignifica, ef-
fere fetie via quattro uguale a ventiorro &c.

PROPOSIZIONE 1

Se frano quente [ vogliano grandezze AD,T1,
L O wgualmente moltiplici di alivettante B, K, P,
crafcina di ciaftuna, quante volte & moltiplice mna
di vua, per efempio AD di E, tante wvolte fari
moltiplice la fomma di tutte I antecedenti AD, F 1,
L O dell aggregato di turiele confeguenti E, K, F.

FiG. 1oy,

IMperocché divifa AD nelle parti AB,BC,CD.
uguali ad E, potra dividerfi ancora FI in al-
trettante partu FG,GH, HI, uguali a K; ¢ cos
LO nelle parti LM, M N, NO,uguali a P;dun
que AB—~+FG—+LM=— E—+K—+P;e fimilmen-
te di nuovo BC—+GH —+ MN—=F—+ K —+ P, el
ancora (D —+H]—~+ NO=—=E —+K — P; dunqu:
quante volte una delle antccedenti 4D & moltipl-
ce d1 E, altrettante volte tutte le antecedenti 4D

— '] —+ L O ¢ moitiplice di tutte le confegnend
L—K—P; 1l che cc. |

PROPOSIZIONE 1L

Se la prima grandezza A C & moltiplice della [i-
conda D, come la terza GE é moltiplice ngualmer-
te della quavia H; ed una quinta CB fia ancor
moltiplice della feconda D , come una foffa GF ¢ moi-
ripiice ugnalmente della quarta H, fara P aggre-
gatro della prima, e della guinta A C— CB, ngual

ne s
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mente moltiplice della feconda D , come i aggregato
della terza , e della feffta EG—+ GFY, ¢ muuphice
della gquarta H,

Mperocche il numero delle parti uguali alla D,

che fono nella prima A C, uguagliando 1l nu-
mero delle parti ug,u?h ad 1, che {ono nella ter-
za EG; cd ancora il numero deile parti uguali a
D, che fono nella quinta € B, uguagliando il nu-
mero delle parti uguali ad /, che fono nella fe-
fta G I'; dunque il numero delle parti uguali a
D, chc fono in AC —C B, uguaglia il numcro
delle parti uguali ad H, che fono in EG — G I' ?, adfom. 2,
dunque l’agmerrato AC —+C B ugualmente € mol-
tiplice della feconda D, come I’ aggregato EG —+
G F ¢ moltiplice della quarta 7. 1l che ec.

PROPOSIZIONE IL

Se la grandezza B ¢ moltiplice di C, come un
altra B di ¥, ¢ed 1A moltiplice di B, come MD d;
E, fara pure LA moliiplice di C, come MD di ¥ .

I dividano le grandezze 1A, 2D, quella nei-

le parti 4G, GH, I uguali a B, quefta nel-

le part DK, KL, LM, uguali ad E; eflenco 2-

dunque AG moltiplice di C; come DK di F, ed

ancora GH, e HI moluplice di €, come K/,

ed LM di I, fara tusta la A1 moltiplice ci C,
come turta la DM di Fb. 1l che ec. - b & v

PROPOSIZIONE 1V,

Lifendo nella flefla proporzione A - B :: C + D, viG. 1c8.
prefe due grandezze B, ¥ vgualmente molnp/zcz dc-
gli antecedenti A, C, ed alire grandezze G, 11 ¢-

¥
r L
L=
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gualmente moltiplici de’ confeguenti B, D, faranne
parimente proporzionals E - G ;: F - H.

Mperocche prefe due altre K, L ugualmente

moitplicl1 di E, F, {aranno quefte puie ugual-
mente moltiplict di 4, C2; e funilmente prefe
M , N ugualmente moltiplici di G, H, {aranno ef-
fe pure ugualmente molughci di B, D2; dunque
fe K= M ancora I =—=N;lc K> M, fara pure
L>N,fe K< M, parimente L << N b; dunque {a-
ra E-G:: F- Hb, 1l che ec

CoROLLARIO. Quindi fi oflervi, che qualunque
volta fono quattro grandezze proporzionali, an-
cora convertendo, cioe prell i conleguenti per an-

tecedenti, ¢ gli antecedenti per con[eguenn , {a-

ranno pure pr0por21onah scioe fe A-B::C- D,
ancora b - A :: D - C; giacche per la definizio-
ne {eita tut:l ah ugualmente moltiplici cegli ante-
cedentt A, C {i accordano in uguagliare lupelare,
o mancare dagli ugualmente mol*lphm de confe-
guentt £, D; dunque ancora glt ugnalmente mol-
tiplict di B, D, prefi per antecedenti fi devono
accordare con gl ugualmente moltiplici di 4, C,
prefi per confeguenti; e perd ancora converten-

do fono le grandezze proporzionali .
PROPOSIZIONE V.

Se la grandezza A B, & moltiplice della gran-
dezza CD, come lz parte AE, levara dalla prima, é
moltiplice della pavte CF, levata dalla feconda,
aiicora la rimanente E B /41 a moltiplice ugualmen-

ze de//a refidua F D .

Pon-
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Ongafi A G ugualmente moltiplice di ¥ D, co-
me AE di CF; dunque fara G E moluplice di
CD, come AEdi CF?* maera AB moltiplice d¢is »
CD,come AFE di CF;dunque GE=—AEB;¢ tol-
ta di comune la AE, fara AG — EB; dunque
ancora la rimanente E B & moltiplice della refidua
FD, come tutta la A B di tutta la CD, e come
la parte levata AE, della parte levara Cr; 1l
che ec.

PROPOSIZIONE VI,
Tav. VI.

Se due grandezze A B, CD fono ugualmente yiG. 11e.
moltiplici di due E,F,eda quelle fi tragganole due
A G, CH, ancor effe ugnalmente moliiplici di que-
fe B, F, faranno le rimanenti GB,HD;o ugHals
alle medefime ; 0 ugualmente moliiglics di effe .

Sfendo il numero delle parti contenute in A4 B

uguali ad E, uguale al numero delle parti
contenute in CD, uguali ad F, detratto dal pri-
mo il numero delle parti E contenute in AG, €
dal fecondo il numero uguale delle parti £, con-
tenute in CH, il rimanente numero delle paru E
contenute in G B, uguagliera pure il numero del-
le parti F contenute in HDb;e perd fe G B=E, bAJ 2
contenendola una volra fola, ancora HD = I,
che la conterra pure una fola volta; ma fe GB
reftera alquanto moltiplice di E, ancora H D ri-
marr ugnalmente moltiplice di F. Il che ec.

PROPOSIZIONE VIL

Se fiano due grandezze, A ,B tra di loro ugna-
li , averanno @ qualungue terza C la medefrma pio-
por-

FiG. s11.
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porzione; ed ancora paragonata C ad ambedue , aue-
ra U iftefla proporzione ad effe.

Io ¢ per fe fteflo evidente; pure fi dimofira,
perche le ugualmente moleiplici D, E, delle

due uguali A, 8, faranno pure uguali, e prefa F
in qualuncue mocdo mol:iplice 1 €, fi accorde-
ranno le moltplici D, E in uguagliare, fuperare,
o0 mancare dalla molriplice F; pertantoa g - C ;-
B - C, econvertendo C - A :: C-Bb, 1lcheec.

PROPOSIZIONE VIIL
Delle difuguali grandezze AB, e D, la maggic-

re AB ad una rerza K averd meogior rasiome , Che
N - g b : Y
(3 minore D alla medefima K ; ma viceverla & mag-
. . * . - - g
gore la proporzione di K aglla minore D, che alla
maggiore AB .

POﬂa AC==D, {i moltiplichino ugualmente AC,
¢ CB nelle EF,I'G in maniera tale, che o-
gnuna di quefte molriplici fia maggiore di K, in-
di fi potra moltiplicare efla K, in maniera, che
riefca proflimamente maggiore di FF, ma mino-
re di EG. Sia quefta molriplice EH; dunque EG
efiendo moltiplice ¢i 4B, come EF di AC, o
della uguale D <, il mcltiplice di efla 4 B fupera
1l molriplice EH della grandezza K, laddove E F
mol-iplice di 1) ¢ minore di E X moltplice di K;

pero AB - K> D - K4 e viceverfa, perche il

moltiplice di K, cio¢ EH ¢ maggiore di EF,che
e il moltiplice di D, ma Ia flefla EH & minore
di EG moltiplice di AB; perd K- D= K+ 4B,
II che era da dimoftrarfi.

Se
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PROPOSIZIONE IX.

Se le grandezze A, B ad una terza C hanno la me-
defima Proporsione fara A == B; e fimilmente fe
C ba I’ iffefja proporzione ad A, edaB,é A=DB.

Erche {¢ non folle A= FB, ma una di loro
maggiore per efempio 4> B, farcbbe la pro-
Po:Z1008 di A-C> B -C; ¢ la proporzione
C.B~ C- A2; dunque cffendo 4 - C B.C,at v
ovvero C - A:: C-B,¢ neceflario, che fia A
—— B. 1l ch: ec.

PROPOSIZIONE X

Se A a C Lz maggior propor2ione, che B g C, TG 114
fara A >D;e fe Ca B ha maggior proporzionc,
che C ad A, pariumente P < A.

Mperocche {e folfe A =5, {arebbe A - C:: B -

Cb; ¢ {e folle 4 < B, farebbe A4 - C<B.-C,°T"
contro la ipotefi ; dunque effenco A.-C> B -C,
conviene che fia A> 5. Similmente fe folle b ==
A, farebbe C- B :: C.A, ¢ {c folle B = A, {a-
rebbe C- B < C . A; dunque effendo C - B >
C.A,¢ B< A. 1l che ec. |

PROPOSIZIONE XL

Se le troporzioni di A a B, e di Ead ¥ fono 4= £1G 117
ouali ad una terza di C a D> faranno queile an-
cora nguali tra love,

FIG. 113,

I prendano gli ugualmente moltiplict degli an-

tecedenti, come 3 4,3 E, 3 €5 ¢ gli ugual-

mente moltiplici de’ confegucnty, per ¢iempio 4 B
.1'1 _I"‘
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4 I, 4 D;percheé dunque 4. B :: C. D, ¢ pa-
rimente £ - F :: C. D, fe 3 d =4 B, ancora
3C=4D;mafe 3C = 4D, ancora 3 &L ==
4 F; dunque fe 3 4 == 4 B, ancora 3 E —= 4 F;
fe poi 3A>4B,1ara 3C> 4D, ed allora {ara
pure 3 > 4 /; dunquz eflendo 3 4 > 4 B, an-
cora3f>4l;efe3d<4B,fara3 C< 4D,
onde in tal cafo parimente 3 £ < 4 F; dunque
{1 accordano gli ugualmznte moltiplict di 4, e di
E 1n uguaglianza, ecceflo,o difetto in riguardo a
glt ugualmeate moltiplici di B, ed F;e pero lo-
no A - b .: E - F;danque le proporzioni uguali
4 unaterza, lono pure uguali tra loro; Il che ec.

PROPOSIZIONE XII.

FIG. w16, Sequante grandezze [i voglianodello ffeffo genere
Sano proporzionali cioe fe A-B::C.D:: E.
F'y come fa un antecedente ad un confeguente , cosl
tusts Vi antecedenti a tusti li confeguents .

SI piglino alcuni ugualmente moltiplici degli an-
tec:denti, per elempio 3 4,3C, 3 E; ed al-
tri ugualmente moltiplici d2’ confeguenti , come
4B,40,4F; perchedunque 4. B::C-D:: E.
F,fe 3A=4 B,ancora 3C=4D,¢ 3 E=—=4F,
e pero ancora 3 A—+3C—~+3E—=4B—+a4D—+
4 Fiele 3 A>4 B, {ara pure 3C> 4 D, ed an-
che3 E>4F:onde3A—+3C—~+3LE>4B—+4D
— 4 Fiele 3 A <4 B, {araano altresi 3 C <4 D,
conmcpure3 <4 F,c3A—+3C—+3E<4B—+
4 D — 4 F; dunque effendo 3 A4 moltiplice di 4,
come 3A4—3C—+3E ¢ moluplice di 4 —+ C —
E, e parimente 4 6 moltuplice di B, come 4 1;’)—4:
4
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4 D —+ 4 F & moluplice di B —+ D —+ F; ed accor-
- dandofi quefti moitplici di 4, e &t A—+C —+ £,
con gli ugualmente moltiplici di B, e di B—+D
— F, in uguagliarf(i, o avanzarfi, o efiere minori
quelli diquefi,fara 4 - B:: A—+C—+L-B—+D
— ['s 1l che dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XIIL
Se A a B ba I' iffefla proporzione, che C a D,

ma la proporzione di C a D fia maggivre di quel-
la di E ad ¥,ancors la proporzione i A a B fard
maggiore 4 E ad F.

IMperocché prefi li ugualmente mol-iplici degh
antecedenti C,ed E, ed altri ugualmente mol-
tiplici de’ confeguenti D, F, eflendo C-D>1L - F
potra elfere 1l moldplice del primo antecedente
3 C maggiore del moltiplice 4 D del primo con-
{eguente, ma 1l moltplice 3 E del {fecondo an-
tecedente {ara minore del moltiplice 4 F del fe-
condo confeguente 2; ma prefo ancora 3 4 ugual-
mente moltipice di 4, come 3 C di €, ed anco-
ra prefo 4 B moltplice di B, come 4D di D,
efflendo A-B:: C- D, ficcome 3 C> 40, cosi
ancora 3 A > 48 ; dunque effendo 3 E <4/l ¢
A-B>EFL- Fa, 1l che dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XIV.

Effendo A - B:: C-D, fe A=C, ancora B /fa-
yra=—D, e A>C, ancora B>D; e fe A<C,
ancbke B < D.

Mperocche fe A==C,fara A -B:: C- Bb;ma

FIG. 117,

a Defin. 8.
lib. V.

FI1G. 118.

b 7. v,

A-B:C-D,dunqueC- B::C-Dc;e¢ pero ¢ 11 .

B ==
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B=D2 mafe A>C,fars A- B> C-Eb, on-
de ancora fara C- D> C . Be, dunque B> Dd,
Similmente, fe {ara A < C, 1 provera effere B<
D; dunque di quattro grandezze proporzionali, fe-
condoche la prima & uguale, maggiore , 0 minore
cclla terza, ancora la feconda ¢ parimente ugua-
I¢, maggiore , o minore della quarta. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XV.

2 Part: E, T fono provorzionali co’ loro ugyal-
meaite moltiplice AD, GK.

Mperocche divife 4D, GK, nelle partt ugual
ad £, F, che nella prima fono AB, BC,C D) ,
ciafcuna =—= I, ¢ nzli’ altra fono GH,HI,]K, cia-
{cuna —= I, {ara E . [':: AB-GH::BC-1]::-CD.
{A,dunque ancora L-F:: AB —+ BC—+CD . GH
—+ Ml —]Ke:: AD-GK. 1l che ec.

PROPOSIZIONLE XVL

8¢ quattro grandezze del medefimo genere fono
proporzionali,cicd A - B :: C.D ancora permuran-
do, cive paragonando tra loro gl antecedenti , ed i
connfegnenti , A - C:: B - D, fong proporzionali .

Mperocche prefe due ugualmente moluplici E,
£ dalle duc prime 4, B, ed altre due G, H u-
caziments moltiplici delle due ultime C, D, {ara
L-T::4.-Bf..C.Dg:: G -Ht, perd efitndo
proporzionzli I'. F:: G . Hg, fe E= (¢, ancora
'=—Il;{c F>G,fari > H,; {e F < G, ancora
['<2ih, dungue oli ugualmente moltiplici di A,
[, confrontando con gli ugualmente moluplict di
& 22 nell ¢ifure vguale, maggiore , 0 minore I’ uno

dely
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dell’ altro {uo corrifpondente, fara 4+ C:: B - D% apeeg v

¢ pero le grandezze proporzionali, ancora permu-
tando , lono proporzionali,

PROPOSIZIONE XVIL

Se fono proporzionali AB- BC:: DE - EF, g5-
coradividendo AB—BC .BC::DE—EF-EF,
cioe AC-CB::DF-FE.

SI prendano delle AC, C8B, DF, FE le ugual-
mente moltiplict GH, HI, LM, MN; e pot

delle C B, F E altre ugualmente moltiplici/O, NP.

Sararno dunque G/, ed LN ugualmente mo tipli-

5, 121,

cidiAB,eDE, comcGH A AC,edLMAiDFby . &

c¢d ancora HO f{ara moluplice di CB, come MP
Jdi FE c; dunque eflendo AB-BC:: DE-EF, {e
G1—HO, f{ara pure L N—= MP, ¢ {ec maggiore, o
minoic {ara GI di HO, parimente {ara maggiore,
o minore LN di MP; ma{e GI=HQO ,wlto di
comune HI,{ara GH =10, ed eflendo allora LN
— MP, tolto di comune MN, fara pure L M=
NP; e parimente eflendo G1 > H O, fara G H >
10; ed allora eflendo pure LN > AMP, {ara pari-
mente LM>NP;c e GI<IHO,{ara GII <10,
onde effendo LN<< MP ,{ara L M < NP;dunque
GH,cd L Mugualmente moltiphic1 di AC, e DF,
{1 accordano con /0O, ed NP ugualmente molti-
plici di C B, ed FE nell efiere uguale , maggiore,
o minore l’uno dell’ aliro; pertanto AC - CB .
DI - F[L; onde le grandezze, che compolte era-
no proporzionzli, ancora divife fono proporzic-
nalr.

G PRO-

c 2. ¥
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PROPOSIZIONE XVIIL

HG. 122 Eﬁndo le divife grandezze proporzionali , come
AC.CB:: DE.EF, ancora compolte faranne
proporzionali AB. BC:: DF.FE.

Lerimenti fia AB - BG:: DF - FE; dunque
a1y. v dividendo farcbbe 2 5 G - GB:: DE - EF ::
AC . CBY, dunque fe fofle AG > AC, {arebbe
o GB > CBc, il che & impoffibile ; fimilmnente el-
“ %" fendo Ag < AC, farebbe gB << CB;1l che pure

& aflurdo, dovendo efl.re il tutto maggiore , € non
4 47, 6. minore d’una fua parte 4. Dunque (ta comyonen-
' do AB-BC :-: DF.FE; 1l che ec.

Cororrario. Quindi puo provarfi, che effendo
turta la A B alla parte BC,come tutta la D Fal-
la parte FE, ancora tutta la 4 B alla refidua 4C
& come tutta la D F alla refidua D F, perche di-
videndo 2 fara AC - CB:: DE. EF, e conver-
) gff‘f‘v. tendoe CB - CA:: EF . DE,dunque componen-
F 5a dofAB - AC :: DF.DE. 1l che {idice Conver-
Y fiome di ragione , pofta pero dagl Interpred. d’ Eu-
clide per Corollario della propofizione feguente, in
cui la dimoftrano folo in grandezze dello fteflo ge-
nere , ufandofi della permutazione, la quale non fi
adatterebbe al paragone di duc quantita di gene-
re diverfo alle loro parti, ed a’ loro refidui, co-

me importa quefta converfione di ragione .

PROPOSIZIONE XIX.

HIG. 123 Effendo tutta la AB a tutta la CD, come Ia par-
te della prima AE alla parte della feconda CF,

ancora la rimanente £ B alle rimanente ¥ D flara
co-

b11.v.
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come tytta la AB a tutta la CD, o come /4 par-
te levata AE alla parte levata CF .

Mperocche eflendo AB-CD:: AE-CF, permu-
tando2 AB - AL ::CD- CF,edividendotER -} ) |
AE :: FD.CF, e di nuovo permutandoa L B -
FD:: AE. CF,0 come AB - CD¢<. llcheec.c 11w

PROPOSIZIONE XX

Se frano tre grandezze A, B, C da una parte,
e tre altre D, E,¥da yn’ altra,e fia A-B:: D.
E, ed ancora B. C:: E ¥ ,fela prima A ¢ mug-
giore , minore , ovvero uguale alla terza C da una
parte, fara pure dall’ altra banda la prima D ri-
fpettivamente maggiore , minore, o uguale alla rer-

za If.

Erchée fe A>C,{ari A- B>C-Bd; ma erad® v
A-B::D.FE, e convertendoecC- B :: F - Crf’””“,

E; dunque D. E> F - Ef, dunque ancora D > f IP'4;_,__'
Fg.Nell’itefla maniera {i provera, che fefara 4 < >
C, ancoraD< F.efe A=—C, ancora D — F'; dun-
que {1 accordano le prime ad eccedere, manca-

re, o uguaghare le terze. Il che ec.
PROPOSIZIONE XXI.

Se I iftefJe grandezze foflero talmente difpofte, FiG. 125.

che la prima A alia feconda B mella prima ferie
fofle come la feconda B alla terza ¥ dell altra [e-
rie s e la feconda B alla terza C della prima ferie,
foffe come la prima D alla feconda B di guels’ al-
tra, parimente fe A>C,anche D > T; fe A <
C, anche D < F, fe A =C, ancoraD—F.

FIG. 124.

1O. V.

GZ S:
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E. A> C fara pure A-B>C - B; ma eflendo
A-B::E-F,e convertendoC- B:: E- D ;fara
1+ 10. v. pure £.F > E-D, dunque ancora D > Fa {imil-
mente fe A=—=C,{fara A.B::C- B, e perd anco-
ra k- F:: E-D, dunque ancora D =— F; e cosi
fe fofle A << Cfi proverebbe D < F; dunque fi con-
cordano le prime colle terze nell’ eflere I’ una all’

altra maggiore, o uguaale, o minore. Il che ec.

PROPOSIZIONE XXIL

FIG. 126.  Se flano quante f¢ vogliano grandezze in una fe-
rie A,B . C,D,ed alrrettante in un altra E, F, G,
H . dfpofte con I ifleffo ordine proporzionali, cioé
A-B::EF;eB.C::F.G,ed gncora C-D::
G - H, e cosi fe ve ne foffero dell’ aitve , fara per
I'ugualita ordmata la prima all’ ultima nclla prima
ferie . come pure la prima all ultima nella féconda,
cioe A-D::E . H.
QI piglino 3 A, 3 E ugualmente moltiplici dcl-
\J) le duc prime, ¢ 2 B, 2 £ ugualmente molti-
plici delle icconde ,c 4 €, 4 G ugualmente molu-
phct delle terze. Effendo 4 - B :: E- F,{ara an-

b4 v corazA-2B::3E-2 Fb;edcfiendo pure B-C ::
['- G, fara ancora2 B « 4C:: 2 F. 4G ;dunque
fe 3 A e maggiore , minore, o uguale a 4 C, fara

¢ 0. v. pPure 3 £ maggiore, minore , 0 uguale a 4 G ¢; dun-
que ftara 4 .C:: E. G, perche gli ugualmente
mol:iplici degh antecedenti fi accordano con gl
ugualm:znte molriplici de’ confeguenti; e ficcome
fi ¢ provaro eflere la prima alla terza della pri-
ma f{eric , come la prima alia terza della ferie fe-
conda, cost per eflere A-C::E-G;ed incaC - D

G- H,
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.+ G- H, i potra dedurre, eflere 4-D:: E- H;
e cosi fempre la prima all’ ultima in una lerie,
ftari come la prima all’ ultima nell’ alera fexze,
per ugualita ordinata. Il che ec.

PROPOSIZIONE XXIIL

Se in una [erie la prima grandezza A alla fe-
conda B e come nell’ altra ferie, la feconda E alla
serza ¥ , indi nella prima fia la feconda B alla ter-
~a C, come nella feconda ferie, & la primaD alla fe-
conda B: fara, per ugualita perturbata, fa prima
grandezza alla terza di unma [erie, come la prima
alla teyza deli altra ferie, cio¢ A« C:: D.F.

g\ Elle grandezze A, B, e D fiano ugualmente
moltiplici 2 4, 2 B, 2 D, e dell’ altre C, L,

F fiano ugualmente moluplict 3 C, 3 E, 3 F. Per-

che A-B:: E.Ffara ancora 24-28B :: 3E-

3 Fs; ed efflendo B-C:: D - I, fara pure 2 B -3 15- v

3C:: 2D .3 Eb, dunque fe 2 4 = 3 (), ancorap 4. v

s D=3 F,{e2A>3C,fari2D> 3F,{fe 2 A<

3 C, anche 2 D << 3 Fc; pertanto fono per ugualita © 21 v

perturbata proporzionali 4 - € :: D - I. Ilche ec.

PROPOSIZIONE XXIV.

Se fara la prima grandezza A alla feconda C,
come la terza D alla guarta ¥, e la quinta B alla
feconda C, come la fefla E alla quarta ¥, [ara an-

cora la prima con la quinta alla feconda , come la
terza con la fefta alla quarta,coe A—+B - C
D ‘_." E * F .

Mperocche effendo 4.C:: D.F, e converten-
'doC. B:: F-L, fara per ’ugualita ordinata 4.
G 3 B

FIG. 127.

FIG. 1:8
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az22.v. B:. ] -Ea,ecomponendoA—+ B.-B:: D'—*'E Eb;
b18 v ma ancoraB-C:: L. F,dunque 4—~+B-C::D
—+ E - F3, per I’ugualita ordinata. 1] che ec.

PROPOSIZIONE XXV.

Stano quastro grandezze dell’ iffeflo genere pro-
porzionale AB - C :: DE - F, /a mafima AB

con la minima ¥ fara maggiore dell’ altre due, cio
AB—+F>C—+DE,

FIG. 129.

QI taglt dalla prima 4 B la parte AG = alla fe-
\) conda (, ¢ dalla terza D Ela D H = alla quar-

taF; dunque 4B - AG:: DE-DH, e permu-

c16.v. tando ctutta la A B awtra la DE come la parte
levata A G alla parte levata DH; e pero ancora
la rimanente G B alla rimanente HE {ardi come

d19.v- tutta la ABatutta la DEY:ma AB>DE dun-
que ancora BG > HE eionoGA=C,ed HD—
F.onde AG —+ = C — H D;dunque fono B G —
GA—~+F>HE—+HD-—C,cioe 1a mallima 4 B
con la minima F, maggiore dell’altre due ED —
C. 1l che era da dimoftrarfi.

ELE-

e ety



DEFINIZIONI.

X =|lgure rettilinee fimili fidicono quelle,
k] in cui ciafcun angolo dell’ una,ugua-
' =1 glia quello, che gl corrifponde nel-
%] I’ altra, e che d’intorno 2 oli uguali

=& angoli hanno i lat proporzionali.

II. Diconfi Reciproche quelle figure, in cul un
lato dell’ una ad un laro dell’ altra flia proporzio-
nalmente, come un lato di quefta feconda ad un
lato di quella prima.

IIL Una rerta 4B fi dira fegata fecondo I eftre-
ma,e media ragione in C,{e fia tutta ad una par-
te , come quefta parte alla rimanente, cioc AB -
BC:: BC.CA.

IV. L Altezza di qualfivoglia figura e la per-
pendicolare condotra dalla cima alla bafe.

V. Si dice una proporzione Comypofta d1 piu pro-
porzioni, quando le quantita di quefte moltipli-
cate infieme fanno la quantita di quella.

AVVERTIMENTO.

La quantitd delle proporzioni fisol prenderfi in pin
modi . Da alcuni § intende quantitd della propor-
G 4 Z10n¢€

Tav. VIL
F1G. 130
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ziome i/ di Jes denominatore ; per efempio la pro-

poizione dupla ba per demominarore il bingrio ; la

tripla 1l ternario ; la fefquialtera una Jrazione 3 ;

e cosi tutre I altre proporzioni poffono denominarfs .

da una frazione, in cui I antecedente fia pofpo di fo-

1ra come numeraiore , ed il confeguente al J; Sfot=

Y0, come denorrinatore ; cosi i denominaror; d pits

jroporzions , fe fi moltiplicano infieme , ne rifulta i/

desominatove della proporzione compofia di quelle ;

per efempio componendofi la dupla con la tripla , ne

rijilta la proporzione feffupla, perche 2 3= 6;

fimilmente guefla proporzione Seffupla compofa con

i altra proporziome [efquialtera fard la pro-

porzione monupla , perche Ii denominaror: di ef-

J€ moltiplicati infieme 6 X Tfamot =9, fe poi [t

doveflero comporre delle proporzioni i gquantitg in-

commenfurabili, fara pin difficile il trovarne il de-

nominatore , che talvolta non porrd efprimerf ne
meEno per via di radici gquadre, o cubiche ec.

Da aitri poi ff fuppone, che le quantira delle pro-

Porziont, di cui gui trarta Euclide , non feano altro,

. e che ? rermini delle medeﬁmq : frcche pey comporre le

P ragioni di AB 4 CD, e di EF 4 GH, bafti mol-

- uplicare infieme gli antecedenti, ed indi I confe-

guenti tra loro, e tra quefti prodorti riufciva le pro-

torzwne di ABXEF # CD ¥ GH, compofta del-

le date proporzions ABa CD, ed EF 4 GH: ¢

parimente [e ff vorrd aggiungervi um altra ragio-

ne di 1 a X da comporfy con 7 altre, ne rilultera

compofia la proporzione di AB X EF XI 2 CD g

GH X K; ¢ cost dell’ alive. E perche i termini dej-

le propoffe ragioni petrebbero effere tali, che non po-

reffero mwoltiplicarfs infieme: por efempio fe una del-

/e

e

R A

—
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fe components ragione foffe di due angoli , wn altra
di due pefs , una di due rempi ec. allova baflera
efprimere quelle date ragioni in linee, 0 numeri yyo-
porzionali 4 quegli alivi teymini ; che cosi potran-
no infieme moltiplicarfs .

I/ modo pero, con cui I’ iffeffo EBuclide nella Pyo-
pofizsone 23 di quefto libro feffo, f ferve della com-
pofizione delle proporzioni , moffra doverfi avveri:-
re, che fe tra due termini A,B 5’ interponga uno,
due, 0 pin altri teymini del medefimo genere , come
E,¥,G, la ragione degli effremi A-B puo inten-
derfi compofta di tutre le ragioni, che fono fra i prof~
fimi termint; cioe di A-E, i E-¥,diF.G, ¢
di G-B, perche in farsi A - B :: Amoltiplicata in
E,in¥,emG, alliffefla B moltiplicata ne’ me-
defimi termini B, ¥, G a, dungue tutti gli antece-
denti moltiplicati infieme , a tutii li confeguents in-
freme moltiplicats , hanno vagione compofla di tutte
le ragioni, che ha ciafcuno antecedente al fuo con-
Jeguente. E quindi ¢, che (¢ la prima grandezza al-
la feconda ha la medefima rogione , che la feconda
alla terza, ¢ quefla alla gquarta, e la quorta alla
quinta ,e cosi 1w una continua fevie di Analogia, di-
cefi dal medefrmo Euclide, che la prima alls terza
avera doppia proporzione della prima alla feconda,
¢ la prima alla quaria ne avera proporzione tripla,

rIG. 132

a 15 v.

ec. b, per eflere quella della prima alla terza com-b Def. 1o

pofta di due proporzioni uguali, e la prima alla guar-
ta avendo vagione comypofta di tre uguali proporzio-
nl ec.

PROPOSIZIONE L

€ 13, ¥-

L1 triangoli ABC, ABD,ed ancors i paralle- ¥1G. 14;,

[~
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bogrammi: ABCF , ABDE, che hanno la medefima
altezza, fono tra di loro, come le bap BC,BD.

POﬁa B I moltplice 1n qualunque modo di BD,
e tirata la rerta / A, {ara il triangolo I AB u-
gualmente moltiplice di ABD, come la bale I8
della bafe BD, perche eflendo le partt DH,HIT
uguali a b D, congiunta ancora H A, {aranno li
triangoh H A D, 1 AH ugualt ad A BD#=,eflendo
tra le medefime parallcle DC, EF. Similmente
prefa BG moliplice di B C, fara, congiuntala 4G,
il triangolo A BG ugualmente moltiplice di ARC,
come G Bdi BC;efecondo che rielca BG=1R1,
ancora fara ABG=—ABI; e fc BG> BI, fara
pure A BG > ABI;le BG< BIl,ancora ABG <
A B1I; dunque gli ugualmente moleiplici del trian-
golo AB C, ¢ della fua bafe BC, i accordano con
gli ugualmente molrplici del triangolo AB D, e
della {fua bale BD, in uguagliarfi, avanzarfi,o ef-
fere avanzat ]’ uno dall’ alro; pero il triangolo al
triangolo e corse la bafe alla bafeb. E perche
It parallelogrammi 4 BCF, AB D E fono doppj de’
triangolt ABC, ABDc, pero fono nell iftefla
ragione di tali triangoli ¢, dunqu: ancora efli pa-
raliclogrammi ugualmente alti, fono come le loro
bafi. Il che ec. |

PROPOSIZIONE IL

Se nel triangolo AB C ff conduce una linea DE
paralleia alla bafe B C, effa taglera i lari A B,
A C proporzionalmente ne’ punti D, E; e qualun-
qne volta una linea, come DE tagliers i Jati AB,
A C proporzionalmente , fard effa parallela alla ba-

fe BC. Si

S e R R T ST e s R T et T L e e M TR, 0 S
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I tirino le rette B, C I;faranno i triangoli BD E,

{ E D ugualis, effendo fu la fleffla bafe DE, e fraa 37 1.
le medetime parallele defcritti; dunque ADE -
BDE:: ADE. CEDb,edée ADL-BDE:: AD -y,
BDc, eflendo triangoli ugualmente alti fopra quel- .. w.
le bafi; e fimilmente ADE «- CED:: AL - ECS;
dunque AD - BD :: AE - EC¢. 1l che cra dadm v
dimoftrarfi quanto alla prima parte. -

Quanto pot alla feconda,eflindo AD - D B :: AE-
EC.{fartA ADE.BDE:: ADE - CED ¢; dunque
BDE=—CEDc¢;e perd le rette DE, BClono pa-¢9 7
rallele £. 1l che'era in fccondo luogo da dimoftrarfi. £ 34. 1.

PROPOSIZIONE IIL

Se nel trianzolo BAC [ angolo A fi divide pel
mezzo dalla retta AD , fegante la bafe BC in D,
faranno i fegmenti della bafe proporzionali @’ lati,
cioe BD -DC:: AB . AC; e viceverfs qualunque
volta jaBD.- DC::AB-AC, la rerza, che con-
ginnge I angolo A col prmto D, cioe AD, taglia pel
mezzo il detto angolo BAC. |

FIG. 113§

SI tiri dal puato C la retta CE parallela aila

A Dg, la quale concorra col la-o B A prolungato g 31.1.
in E; perché dunque 1'angolo BAD = DA _; ed e
BAD— AEC,e DAC—ACE .perle parallele b, » 29 ©
fara pure AEC=ACE; ¢ pero AC=—AEi,edi6. 1.
& BA-AE ::BD - DC¥%,dunque BA - AC :: k2 v
BD - DC. Che fe fofse BD - DC :: BA - AC,

e congiunta la D A, gh fi tiri la CE parallela, {a-

ri ancora BA +- AE :: BD - DCk:: BA - AL;
dunque fara AC = AE !, onde I’ angolo 4 EC19:v
— ACE;maBAD=—AEC, ed ACE = %ACI’,

un-
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dunque gli angoli B A D, D AC{aranno uguali, on-
de I'angolo BAC dalla retta AD ¢ divito pel
mezzo . Il che ec.

PROPOSIZIONE 1V.

PIG. 136.  Ne'triangoli equiangoli ABC,D CE,7luti, che
Sono intorno a gli angoli uguals, fono proporzionali,
ed 1 lati omologht fino quells, che fono forzopofis a glz
angoli uguals . |

POngaﬁ per diritto CL con BC, e prolungati

1 lat BA, ED concorranoin I'. Perche dun-

que I’ angolo 4 BC ¢ uguale all’ angolo DCE, ¢

I’ angolo ACB — CED, fono parallele BAFacCD,

228.1. €d AC ad EDF a, onde ACDPF ¢ un parallclo-

b 34. 3. grammo,in cui €A DF, eCD — AFb, dun-

c:ws queecllendo 5 A-AF::BC.CE :: FD - DE «,

fono BA-CD:: BC-CE:: AC-DE, e per-

mutando BA - BC:: CD - CE; e BC - AC ::

d16.v. CE-DLd,onde per! ugualita ordinata, ancora B 4 .

€22 ¥ AC: CD - DE<; dunque i lad intorno agh angoli
uguali {fono proporzionali. 1] che ec.

CoroLrario. Quindi fi ha, che i triangoli equi-

tDef1vi angoli fono figure fimili £, avendo i lati propor-
zionali intorno a’loro angoli uguali .

PROPOSIZIONE V.
FIG. 137,  Se 7 triangoli ABC .DET hanno 7 lati propor-
zional; AB-BC::DE-EF,eBC.AC :: EF -

YD, averanno ciafeun angslo ugnale al fuo corri-
Spondente, oppoffo @’ lari emologhs . |

FAcciaﬁ I’angolo FEG=CB A el angolo LFG
=BbCAd, ¢ convenendo le rette EG, FG in
G;
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G, riufcira ! angolo G =—= B A C#; dunquc effendo a 32. 1
equiangolo EGF a BAC, fara GE- EI' :: AB -
BCb:: DE-EF, dunque GL = DE c; fimilmen- b 4 ¥
e fara GF-EF :: AC.CBb:: DF - LI';¢ pe-¢ 9"
ro ancora G F=DF <;ed effendo il laro EF co-

mune a triangoli EG [/, E D F,che haano gli alert

lati uguali, pero faranno ancora effi equiangolid, d 8. .
dunque cflfendo EGF equiangolo ad AL (, anco-

ra EDF ¢ allo fteflo 45C equ'angolo. 11 che €c.

PROPOSIZIONE VL

Se due triangoli ABC,DEF ntorno ad angoli ¥iG. 133
A — D abbiano proporzionali i lati AE - AC::
ED - DF, faranno ancora glt alir: angoli ugualis
cioe B =B, ed ancora C=F, i quali fono fot-
topofti @ lati omologhi.

SI ponga nel lato 4 B la parte AG = DE, ¢

la parte A H del lato 4C facciai = DI
Congiunta la GH fara = EI ¢, eflendo 1atorno € 4
ali angoli 4, D uguali 1 lati; ma la GH ¢ paral-
lcla a BCt, ¢ perd gli angoli AGH, = ABC,
ed AHG— AC B g, dunque il triangolo /A BC el- 219, 1
fendo equiangolo ad AGH, ¢ quefto ad EDI,

fono i triangoli A BC, LD F pure cquiangoli . 1l

che ec.

fa, vr

PROPOSIZIONE VIL

Ne' triangoli ABC,DEF, f¢ I angolo A = D, "
e intorno agli altri due angoli B , E fiano i lats propor=
~onali AB-BC :: DE . EF, ég]z' altri due dan-
goli C, ¥ flano ambi retts,o tutis ¢’ due minori, 0
ambidze maggiori di un rettd , faranng ey triange-
li equsangols . Se

. 1:29
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SE gl angoli C, F foflero retti, farebbero ugua-

Ii, ed ancora eflendo I’ angolo 4 = 1), fareb-

232 i be pure I angolo B — E 2. Dunque {arebbero ef-
fi triangoli equiangoli . Se poi fono ambidue gli
angoli acuti, o ambidue or ufi, fara pure i’ ango-
lo B uguale all'angolo E; altrimenri fe foffe uno
d1 et maggiore dell’ altro, per efempio 4 BC >
DLF, tattoi ABG =— DEF, ed ellendo ancora
I’angolo A =D, farcbbe pure AGB—F, oade
cfienco i triangoli ABG, D EF equangoli, farcb-

b4vi. be AB - BG:: DE - EF?, cio¢, per I’ ipotefi

it AB - BC;e peroBG=2BCc,¢ I’ angolo 8GC

d5. 1. = BCGY, e cosi ambidue minori di un retro, e
pero acut1 ¢ ; onde il confeguente B G A4 fara ot-
tulo, ed eflendo quufli uguale all’ angolo F, fa-
rebbe pure I'angolo F ottuio, quando I' angolo C
Ii e provato acuto, onde non farebbero ambidue
maggiort, o ambidue minori di un rerto, contro
I'Ipotefi; non e adunque I’ angolo 4 B C difugua-
le all’angolo I, onde effi triangoli fono equiango-
i, come dovea dimoftrarf .

PROPOSIZIONE VIIL

FIG. 140.  Nel triangolo rettangolo B A C, fe dall’ angols
retto A fi conduce la perpendicolare AD fopra 1 op-
rofla bafe BC, faranno li triangoli ADB, CDA
Jumils tra di loro, ed a tutro il triangolo C A B.

]Mperocché effcndo ]’ angeloretto AD B=—=C A B,
e I'angolo B comune a quefti triangoli, ancora
il rimanente D A 8 {ara uguale al refiduo ACB=;
dunque {ono equiangoli Ii :riangoli ADB,CAB,
*SC;’O-’! fre CDA, e pero fono fimilic. Il che ec. |
e Co-
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Cororrario I Quindie¢ manifefto , che intor-
no gli angoli retti d¢’ triangoli timuli ¢ DA, ADB,
{aranno propoizionaliilai CD- DA:: AD - D B.

Corotrario 1. E per la fimilitudine di cia-
fcuno dj efli triangoli con I intero CAZ, lara
pure BC- BA:: BA - BD,ed ancora BC-CA
0 CA-CD.

PROPOSIZIONE IX. PROBL.

Da una daia rvetta linea AB taglare una par- oo
te aliguota (per efemjio una terza parie) AG,

SI tiri dal punto A una retta indefinita AC, 1n
cui prefa qualunque parte 4D, fi replichi 1n
efla {econdo il numero della denominazione, che
deve avere la parte di AB (in quefto cafo tre
volte ciot AD, DE,EF), ¢ congiunto 1l termi-
ne F col punto B, fi tiri la retta DG parallela ad
FB . Sara AG la terza parte di AB, come AD
di AF, ceffendo AG -AB:: AD - AF =, 2 2. Vi

PROPOSIZIONE X. PROLL.

Segare la data rerta AB in F, G nell” iflefla F1G. 141
proporzione , in cui fia divifa un altra A C ne’

punii D, E.

I congiunga la BC, ¢ ad efla parall:le fiano

tirate le DF, LG ;¢ manifelto, che fara AF .
FG :: AD - DE,ed AG - GB :: AL - EC, ed
FG-GB :: DE-EC,ed AF - FB:: AD-DCs,
Dungue ¢ divifa 4B in I, G nell’1ftelia propor-
zione , in cui AC in D, E era fegata .

PRO-
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PROPOSIZIONE XI. PROBL.

FIG. w3, Alle date due rette AB » BC trovare ls terza
proporzionale BD

SI ponga B perpendicolare ad 48, e congiun-
ta AC fi compifca I’ angolo retto ACD, con-
correndo la CD con I’ AB prolungata in D. Sa-

ra BD la terza proporzionale dopo le due A B,
a Gor-1. BCa, 1] che ec.

pr. S: vi.
PROPOSIZIONE XII. PROBL.

FIG. 144. Da:e ire linee DE, EF, DG trovare /a quaria
proporzionale GH,

Nclinate in D le rette DE, DG, ponga EF
in diritto alla DE, e congiunta EG fi tiri a
qu=fta dal punto F la parallcla FH {fegante DG
prolungata in H. Sara GH la quarta proporzio-
nale ricercata, eflendo pure DE . EF :: DG -
b2.v. GHb, ]l che ec.

PROPOSIZIONE XIII. PROBL.

Date due rette AE, EB, trovare Ia media pre-
porzionale EF.

FIG. 145.
POﬂe per diritto AE, ed EB, ¢ divifa pel mez-
zo turta Ia A B in €, defcrivafi col raggio C 4
un femicircolo, ¢ fi alzi Ia perpendicolare EF,
fegante la circonferenza in F: fard quefta £ £ me-
dia proporzionale trale date AE, LB ; perche con-
caoan guante le rette AF, BE, 1 angolo AF B ¢ retto c,
dunque cffendo FE perpendicolare alla bafe del
triangolo rettangolo, ta AL - EF:: EF-EB . 1|

che dovewa ritrovarfi, PRO-
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PROPOSIZIONE XIV.

Se s parallelogrammi ABCD, EBGF fono u- F1G. 146.
guals , ed banno un angolo ABC—=GBE, faren-
no £ lati di efli reciprocamente proporziomals, cioé
AB .BG: EB . BC;eviceverfa fe intorno agli
angoli uguali fomo i lati reciprocamente proporzio-
nali, elfi parallelogrammi faranno uguali .

Sfendo pofto il late BG per diritto ad 4 B,

fara pure EB per diritto a BC, perche fic-
come ABC,cosi I’uguale EBG con I’ altroC B G
fa duc angoli rertis, e prolungate le rette FG, s 14 1.
D C convenienti in H, fara pure CBGH un pa-
rallelogrammo; ¢ perche ABCD — BEFG, fa-
ra ABCD - CBGH :: BEFG.- CBGHbY ;mala® 77
prima ragionc :: AB - BG, e la feconda :: EB -
BG<; dunque AB - BG:: EB - BC; e qualun-c 1. v
que volta cid fia, {ara ancora ABCD -CBGH ::
BEFG-CBGH<;dunquefara A BCD=BEFGd. 49 ™
Il che era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XV,

Anche i triangol: ugnali ABC, DBE, 7n cuz F1G. 143.
P angolo B in ambidue fra uguale, averanno i lats
intorno al detto angolo reciprocamense proporzionali,
cioe AB - BE:: BD . BC, ¢ viceverfa, fe intor-
no ad un angolo ugnale i loti di due triangols fone
reciprochi , farauno ejfi triangoli uguali,

IMperocché pofta in diritto BD a BC, rielce
pure BE per diritto a BA, come fi ¢ prova-
to ne’ parallelogrammi ¢, ¢ congiunta CE, eflen- ¢ 14 vi.
do ABC — DBE, fara A4BC - CBE:: DBL -
| H CBE,
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CBEa, dunque AB . BE:: BD - BC, eflendo

quefte proporzionali adetti triangoli b; e vicever-

fa fe #+B8- BE :: BD .- BC, fara pur ABC .

CBE:: DBE+ . BEbY, e perto ABC—=DBEc,
€% % 1l che era da dimoftrarfi.

Cororrario . Quando ancora I’ angolo D B E non

FIG. 148 fofle uguale all’ altro 4 BC, ma pero con eflo com-

pitle due rerti, fe 1 lati fono reciprocamente pro-

porzionali, riefcono pure uguali 1 triangoli ; . mpe-

rocche , etffendo 48 - BE:: BD - BC, pofta dal-

I' altra banda la BF —= BD,e congiunta F E,

{ara pure A48 - BE :: BF - BC, e permu-

d16v tandod 4B - BF :: BE - BC, dunque congiun-

e2 vi. te Je retcte AE, FFC {ono parallele ¢, e Ii trian-

f 37- v goliACF, ECF{ono uguali f, onde aggiunto #C B,
ricice ABC —= EBF, ma eflendo BF — B D,
{fara LBF — EB D g, dunque ABC = EBD;
e I’ifteifo riufcira ne’ parallelogrammi, che intor-
no ad angoli, 1 quali infiem: ficciano due retti
abbiano i lai reciprochi, perche eflendo il dop-
pio di detti triangoli, efli pure faranno uguali.

PROPOSIZIONE XVI,

FIG- 149 g quattro rette linee fomo proporziensli A - B
22 C - D,al retrangolo dell’ effreme AD uguaglia
il vettangolo delle mezzane BC ;e viceverfa fe due
rettangolt AD,BC fono uguals, faranno proporzio-
nali 1 loro lav: reciprocazacnte prefi A - B:: C.D.

g 38 1.

Erche eflendo pofti quefti lati intorno ad an-

goli rert1, {aranno 1 lati reciprochi A - B ::

C . D, dunque li recrangoii fono uguali; e fe tali

rcetangoli fono uguali, 1 loro lati debbono eflere
re-
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reciprocamentc proporzional ( per la prop. 14.)
Il che era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XVIL

Se tre linee retre A, B, D fono proporzionali, A - FIG. 150.
B:: B D, ¢ retrtangolo dell’ efireme AD é ugua-
le al quadraro della mezzana B; e viceverfa fe di
tre lince il rettangolo dell’ effreme uguaglia 1l qua-
drato della mezzana , effe tre linee faranno conti-
NUBIENLE Propor TLonali .

SI prenda C uguale alla mezzana B, dunque ef-
lendo A-5:: B-D,{ara ancoraAd-B:: C-D,
onde 1l rettangolo dell’ eftreme AD — BC ret-
tangolo delle medie; ma effendo C= B8, il ret-
tangolo BC uguaglia il quadrato BB, dunque il
rettangolo dell’ eftreme ¢ uguale al quadraro del-
la media; e viceverfafe AD=BB,{ara AD—
BC,onde A-B ::C-.D, cioe eiflendo B—2C,
faranno continuamente propoizionali 4 - B :: B.
D. 11 che ec.

PROPOSIZIONE XVIII. PROBL.

Sopra ung data retta linea A B deftrivere un ret- FIG. 151
tilineo ABH G fimile , e fimilmente poffo ad un al-
tro dato CDFE.

S‘I rifolva il dato rettilineo C D F Ein triangoli CD F,
CFE,elopralarettadB fi faccia I' angolo A B H
==CDF; el angolo BAH=IDCF; indil’ angolo
AHG ftacciai =—=CFE,e 1" angolo HAG — [ CE;
fara 1l trilinco A B H G fimile al dato C D F £, perche
i triangoli ABH,CD F {aranno equiangoii, dun-
que intorno all’ angolo B=D, {aranno proporzio-
H > na-
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nali 1 lati AB-BH :: CD - DF; ed effendo I an-
golo BHA = DFC, ed AHG = CFE, fa-
1a pure I’ angolo BHG = DFE; ed cflendo
BH-HA:: DF.Fi;ed HA - HG :: FC-FE,
per I’ ugualita ordinata fara BH - HG :: DF .
£FE; e fimilmente fi proveranno gli aleri angoli
di quelti poligoni uguali, ed i lati, che gli com-
prendono, effere proporzionali Dunque foprala da-
taretta AB fi € fatto un rertlineo fimile al da-
to. Il che era propofto.

PROPOSIZIONE XIX.

}'-'?FIG;- VIL " La propurzione di due triangoli fimili ¢ doppia
* V% della proyorzione de’ loro lazi omologhs .

SIano due triangoli fimili A RC, DEF, ed a due

dei loro lati omologhit BC, EF, ia BG ter-
za propoczionale, e fi congiunga GA. Perché
BCabAd ftava come EF ad ED, fara permu-
tando BC-EF::BA-ED;maBC-LF:: EF.
BG ;dunque B4 - ED:: EF . BG;onde il trian-

235.v1. golo DEF=ABG >, onde il triangolo ABC al
triangolo DEF ftara come A B8C ad ABG, ciod
come 65C a BG; ma BCa BG ha doppia pro-

bD:f 10y, POrZiONe di quella, che ha BC ad EF b; dunque
ABC a DEF ha proporzione doppia di BC ad
EF 1l ch. ec.

Cor-LLarto. Se faranno dunque tre linee pro-
porzionali, come BC,EF, BG qualunque trian-
golo fatto fopra la prima BC ad un fimile fatto
fopra la feconda EF, fara come la prima B C al-
la werza BG.

PRO-
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PROPOSIZIONE XX

Li Poligoni fimili ABCDE, FGHIK fi di- F1G. 153

vidono in triangoli fimili, ABC ,FGH,ed ACD,
FHI,ed ADE,FIK, uguali di numero, ed omo-
Joghi a* medefimi Poligoni , ed aglt altri fimils trian-
goli s e qualunque poligono all altro fimile ha ra-
gione doppia di quella, che ha qualfrvoglia lato del
primo al lato omologo del fecondo.

IMperocch‘é , effendo 1’ angolo B uguale all’ an-
golo G, ed i lati proporzionali A5 - BC :: FG-
GH, tirate le rette AC, FH, i triangoh ABC,
F G H riefcono fimili 2. Parimente eflendo I’ ango-
lo BCD =G H I e ne’triangoli fimili I' angolo BC A4
— GHF,il rimanente ACD == FHI ;e perche AC
. CB:: FH - HG ne’ triangoli fimili, e ne’ poli-
goni fimili BC - CD :: GH - HI, dunque per r
ugualita ordinata b AC - CD :: FH HI, ¢ pero b 22, v.
condotte le rette AD, FI, faranno pure fimili 1
triangoli ACD, FHI; e cost pure {i proveranno

fimili gli altri triangoli; e perche in ciafcun po-
ligono , condotte le rette da un’ angolo a tucti gl

altri ( fuori che a’ due proflimi,dove gia fi ften-

dono i lati del fudderto angolo ) ne riefcono tan-

ti triangoli, quanti fono i lari del poligono, de-
trattine due; perd ne’ poligoni fimili, che hanno

il medefimo numero de’ larti, riefce un numero u-

guale di fimili triangoli ; ed eflendo ABCad FGH

in doppia ragione de’ lati omologht CB, HG ¢, ¢ 19-vi.
ed ancora ACD ad FHI in doppia ragione d1CD

ad HI, ficcome ancora ADE ad FIK in doppia
ragione di DE ad I K, eflendo la medefima ragio-

H 3 ne

a 6. Vi
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FIG. 154,

b 11.v
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neCB-HG::CD-HI:DE.IK, ancora la doppia
dell’una & I'iftella, che Ia doppia di qualfivoglia
diefle; pero ABC .- FGH:: ACD . FHI::ADE
- FIK, e come uno ad uno, cost tuteg gli ante-
cedenti a turti i confeguenti 3, cioe 4R C FGH::
ABC—~+ACD — ADE-FGH—+ FH]—+ FIK,
cioe come un triangolo d’ un poligono ad un fimile
triangolo dell’ altro poligono , cosi tutto il primo
poligono a tutto il fecondo ; onde eflfendo Ij trian-
goli ABC, FGH in doppia ragione de’lati omo-
loght AR, FG; ancora detti poligoni ABCDE ;
FGHIKfono in doppia ragione de’ lati omologhi
AB,FG. 1] che ec.

CoroLrario Dunque prefa una terza propor-
zionale a due J2¢ omologhi dcl primo, e del fe-
condo retrilineo fimile , ftari il primo rettilineo al
fecondo, come il lato del primo a quella terza
proporzipnale prefa dopo il primo, ed il fecondo
lato . |

PROPOSIZIONE XxXI,

I rettilinei ABC, DEI, fomili ad un terzo
HFEG, fino pure fomili tra di loro .

PErché gli angoli 4, B, C effendo uguali a gli

angoh H.,F, (G ; e quefti eflendo pure uguali
a gl angoli DEJI, dunque ancora gl angali 4,
B, C fono uguali a’ corrilpondenti D, E, I; ed
eflendo 4B . BC :: HF . FG, ed HF . FG ::
DE. El,dunque AB . BRC:: DE . Elb; e cosi
ancora le ragioni di aleri due lati del retdlineo
ABC,e di altri due omologhi del rettilinco DEJ,
faranno uguali; dunque effi rettilinei fimili al

ter-
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terzo HFG, fono pure fimili tra di loro. II
che ec.

PROPOSIZIONE XXIL

Se quartro linee fino proporzionali AB - CD:: FIG. 155e

EF - GH, i restiline frmili , e fimilmente defcrit-
ti fopra alle prime due A1B, CKD , fono parimente
proporzionali ad altri due rettiline: fimili ELMFY,
GNOH , defcritti fopra all alire due; e vicever[a
& quattro retrilinei, fopra a guattro linee frmilmente
lefiritei, a due a due fimili , faranno proporzionals,
tncora effe linee debbono effere proporzionali .

Mperocche, effendo la ragione di AB a CD u-

guale alla ragione di EF a GH, la doppia del-
b prima, che ¢ quella del rettilineo A4 1B al fuo
tmile CKD, {ary pure uguale alla doppia della
fconda, che & quella de’ fimili rettilines ELMF,
(NOH2;dunque AIB- CKD:: ELMF - GNOH; 22"
e vicevera, effendo proporzionali quefti rettili-
i, a due, ¢ due fimili, fara la ragione doppia
¢ AB a CD, uguale alla doppia di EF, a GH,
ae fi fuppongono i loro lati omologhi ; dunque an-
ora la femplice ragione di AB a CD ¢ uguale
ala femplice ragione di EF a GH; e pero 4B -
(D :: EF - GH. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XXIII.

I parallelogramm: equiangoli ABCD, E CGF ri16. 156.

bano 1ra loro la ragione crmpofta de’ latz cioé di
Bl s CG,ed: DCa CE. |

P)ngaﬁ per diritto DCalla CE, e riufcira pu-
re BC per diritto alla CG, eflendo I’ angolo
H 3 BCD



z I. v‘.
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BCD = ECG; e compiuto il parallelogrammo
DCGH, fi faccia come DC a CE,cost CG ad un
alera K. H parallelogrammo 4 B C D all’ ugualmen-
te alto DCGH & come la bafe BC alla bafe CGa,
ed eflo DCGH ad ECGF & come DC a CE,
o come (G a K ; dunque per I’ ugualita ordinats
ABCD .+ ECGF :: BC-K;ma BCa K & in ra

b Awverri- glone compofta di £C a CG, e di CG a Kb; 17
7w 4% yltima di cui CG+ K :: DC-CE, dunque ABCD

d*‘j?} j' Vi

Z-IG. ,j'y.

ad ECGF ha la ragionec compofta de’ lati BC &
CG, e DCa CE. 1l che ec.

Cororrario. Quindi i parallelogrammi equias-
goli fono , come i] prodotto de’lau del primo al
prodotto de’lati del fecondo b.

PROPOSIZIONE XXIV.

In cgni parallelogrammo ABCD, per qualung.e
punto ¥ del diametro AC tirate le parallele o )-
13 ne vifultano insorno al medefimo diametro pard-
lelogramm: AEFG,CHFK tra di loro fimili e

Jfimili al tutto.

IMperocché riefcono equiangoli, ¢ perd fimli
tutt: 1 triangoli AEF, ABC,FHC, e gli ¢-
pofti a quefti; dunque AE . EF:: AB . BC::
FH .HC, ed eflendo AG= EF, AD — K,
FX — HC, dunque ancora AF . AG :: A2 .
AD :: FH . FK; dunque tali parallelogrammio-
no equiangoli, ed intorno agli angoli uguali hano
1 Iati proporzionali, e pero fono fimili al tuto,
¢ fra fe ftefli. Il che ec.

PR)-
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PROPOSIZIONE XXV. PROBL.

Coftituire un restilineco LMNOP, fimile ad un
dato ABCDE, ed uguale ad un altro dato F.

Acciafi il rettangolo A BIH uguale al rettili-

neo ABCDE 2, ed alla retta BI fi adartia 45 -
pure il rettangolo IBGK = F3,e tra le due A8,
B G f{i trovi la media proporzionale LM b, fopradib 3. v1.
cui fi defcriva il rettilineo LMNOP fimile al da-
to ABCDE-¢, fara quefto fteflo uguale ad £51m- a4,
perocche ABIH . BIKG:: ABCDE - F:: AB,
. BG; ma ancora ABCDE - LMNOP :: AB -
BG ( effendo quefta ragione doppia di 43 alla
media L M ; quale pure e la ragione del rettilineo
ABCDE al fimile L MNOPd)dunque LMNOP 42
— F. 11 che dovea farfi.

PROPOSIZIONE XXVI

Se nel medefimo angolo A del parallelogrammo FIG. 159

ABCD f deferive un fimile parallelogrammo AEHI
fimilmente poffo, fara & intorno al diametro AH,

parte del tutro AC.

Ltrimenti {e fofle come il parallelogrammo
AEFG,il cui angolo F & fuori del diametro

AC, farebbe AE. EF :: AB - BC per la fimi-
litudine de’ parallelogrammi, ma AB .« BC:: AE .
EH, per la fimilicudine de’ triangoli ABC, AEH ;
dunque farebbe AE - EF :: AE . EH,onde EF
— EH , il tutto alla parte. Il che & impofhibile ec.

PROPOSIZIONE XXVIL

Di susti Ii parallelogrammi all iffe/fa Jinea AB FIC. 1ce
ap-

FIGo 1 )-8-
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applicati , con mancanza di parallelcgranmi fimili,
e frmiimente pofii (come AF¥FGK, ed AHDC, ap-
plicati alla retra A B con mancanza di parallelo-
gramm: GKBI,DCBE tra di liro fimili) i maf-
Sfemo di turri 6 AHDC deferitto fopra A C, che &
la mera della data AB, ¢ riefie ancora fimile al
Juo difetro &’ applicazione BCDE,

- Y Mperocche eflendo intorno al medefimo diame-
2 26. vi. tro D B li difetts fimih G KB/, DCBE s, {ara
b43. 1. NGIE— MGKCb, ed aggiunto di comune KG1 B,
c36. 1 Tielce AKBE = MCBI=—=MCAFc,ed aggiunto
CMGK,{ara AFKG=— MCBENG; ma quefto &
un gnomone minore di DIBE, e confeguente-
mente ancora minore di AHDC;dunque AHDC

¢ il maflimo di tutei. I che cc.

CorotLario Quindi de’ parallelogrammi in-
fcritti in un triangolo AB L, co’ lati paralleli
lati di effo triangolo, il maflimo e AHDC , il qua-
le divide pel mezzo turti i lati BL, AL, AR di

2. 6. eflo triangolo 4, ficcome AC € la meta di A8.

PROPOSIZIONE XXVIII. PROBL.

- Ad una data ret:a linea A B adattare un paral-

FIG. 161. Jelogrammo AZPS ugnale ad un dato rettilineo C,

mancante pero nell’ applicazione del parallelogram-

mo ZLPRB fimile ad un dato parallelogrammo D .

¢ 27. vi. Nom deve pero il daro rettilineo C effere maggiore ¢

del parallelogrammo, che [i potrebbe applicare alla

metd della data linea AB, con mancanza & appli-
cazione parimente frmile a D ,

DIVifa pel mezzo AB in E, i defcriva fopra
- AE 1l parallelogrammo A4 EFH fimile al da-
| to
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te D 2, il quale fe foffe ugnale al dato rettilineo €, a 18. vs.
farebbe applicato alla data 4B, col mancamento

dell altro a fe uguale , e fimile EFG 8;ma eflen-

do AEFH maggiore di C, fi faccia 1l parallelo-
grammo KNMT fimile pure a D, ed uguale al-

I’ ecceflo del medefimo AEFH fopra CP; ¢ pre- b 25, vi.
e e rette FQ = KT, ed FO = KN,{i com-
pifca il parallelogrammo FOP O, che fara ugua-
le a KNMT, e fimile ad EFGB, e pero in-
rorno all’ ifteflo diamctro F B ¢; e prolungate
QP inZ, ed OP alle rette AH, BG in §, R,
dico, che il parallelogrammo 4 ZF 5 fara — C,
ed applicato alla retta A8, colla mancanza del
parallegrammo PZ BR fimile a D. Imperocche
effendo FOPO=KTMN = HFEA—C,ov-
vero ad EFGB — C, fara il gnomone QPO EB G

— (C; ma effendo Q PRG = OPZE¥4, aggunto d 43 1.
ZR,faraQZBG—=0EBR=S0EA,ed nuo-

vo aggiunto O P Z E, {ara eflo gnomone QPOEBG
—AZPS, e perd quefto pure =70, ed applica-

to alla data AB, col mancamento ZP R B fimi-

e a D. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XXIX. PROBL.

Alla data verta linea AB applicare un paralle- F1G. 162
logrammo ARNP uguale ad un dato rertilineo C,
ed eccedense nella [ua applicazione col parallelogram:-

mo BONP fimile al dato D,

c 26. VL.

I feghi AB pel mezzo in E, e fopra E B fat-
to il parallelogrammo E FG B fimile al dato
D, fi faccia fimile al medefimo un parallelogram-

mo HIKS uguale alla fommadi EFGE,e del da-

to
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to rettilineo (2. Indi prodotti i lati FE, FG, §
tagli FL=—=1H, ed FM=1IK, ¢ fi compifca il
parallelogrammo FLNM, che fara — HJIKS ,
e fimile ad eflo,ed all’altro EFG B, eflendo am-
bidue fimili a D, onde faranno intorno al mede-
fimo diametro FBNb; ed effendo il gnomone
ELNMGB 1’ ccceflo del parallelogrammo FL A M
fopra EFG B, fara quel gnomons =— C;ma effen-
do GMPB — EBOL,equefto— EARL, effen-
do la bale EB =— E A, f{ara GMP B — EARL,
ed aggiunto ELNP, il gnomone ELNMGEB —
ARNP, dunque quefto parailelogrammo applica-
to alla data 4 B,ed eccedente del parallelogram-
mo BONP fimile a D, ¢ uguale al daro reteili-

neo C. Il che cc.
AVVERTIMENTO.

Alcuni Matematici , come il P. de Chales nel [uo
Corfo Matematico, ed il P. Jacquet ne’ Snoi element:
di Gevmeiria, e M. Ozanam negli Elementi 4 Ey-
clide tralafciano quefle ultime rre propofizioni, af-
SJerendo, che nullius fere funt ulus, e che Sfono de
petire confequence . fo perd offervo, effere la pro-
pofizione 27. molto utile alla queftione de maximis,
& minimis, ¢ le altre due propofzioni 18. e 29. effere
adattate alla folucione di qualungue Problema pia-
no, come vedraffi nell’ Algebra , che Sempre fi riduy-
ce all’ equazione, in cui un dato piano f; ugnaglia al-
la fimma , oalla differenza di un rettangolo compre-
Jo da una linea dita, e do'ls ignota, che ricercaft ,
ed al quadrato di quefla ignota ; la quale fomma im-
porea il parallelogiammo retrangolo applicato ad una

deta linea  coll’ecceffo di un parallelogrammo fimi-
le
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le ad un guadrato : € la differenza di effi trovafi pure ,
applicando alla data linea il parallelogrammo , con
mancanza di un parallelogrammo fimié ad un qua-
drato; le quali cofe poffono efeguirfi , come in ques
fle propofizion: ultime fi & infegnaios; € pero non
parmi doverfi ammetiere che nom frano d1 verun
ufo, e di piccola conleguenza, come dagli Autors

citati fr crede.
PROPOSIZIONE XXX. PROBL.

Dividere la data retta AB in C nell’ effrema , Y1G- 163-
e media ragione .

Ividafi in maniera,che il rettangolo ABC fia
uguale al quadrato della rimanente AC 3;a 11 u

fary dunque tutta la A B alla parte AC, come la
medefima AC alla refidua CB P; dunque tuttd la b 1. wi.

A B reftera divifa inC fecondo 1’ eftrema, e media

ragione <. Il cheec.
PROPOSIZIONE XXXL

Nel triangolo rettangolo BA Cle figure fimili ¥, FIG. 164
G farte fopra i lari BA, C A contenenti I’ an-
golo retto A fomo ugnali alla figura £ fimile 4
ciafcuna di effe , defcritta fopra il lato BC forro-
tefo all’ angolo retto.

C Dfﬂ 3. 1 4 B8

Ondotta dall’ angolo retto la perpendicolare
AD fopra la bale BC,{aranno proporzionall ; . .
le rette CB, CA, CD 4, ed ancora le tre altre py.8.w.
CB,BA, BD; dunque la figura E alla fimile G,
fia come BC a CD ¢, e convertendo G - E :: CD °Pf’°:"°”;l
. BC; ma fimilmente F . E:: BD - BC;dunque =
G—+F
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G—+F-E::CD—+BD . -BC2; maCD —+ BD
=— B(; dunque ancora G— F= E. Il che do-
vea dimoltrarfi,

Nora . Effendo tutsi li guadrati figure fimili, e
tutte le fimils figure in duplicasa proporziome de’
lats omologht, percio le fimili figure fono come i qua-
drati de’ lari corrifpondenti , e percio folo rejta
dimofirato , che le figure fimili fastte fopra li due
lati contenenti I angolo retto, debbono effere ugua-
l¢ alla figura loro fimile , farra fipra la bafe di ef-
Jo triangolo rettangolo : ficcome li due quadravi fas-
11 da i lati fomo uguali al quadrate fopra la bafe
b ay. 1. 9ppoffa all’ angolo rerro b. |

L perche ancora Ii femicircoli fomo figure fimili

"G 165- (ficcome qualfivogiia aliro [egmento circolare ¢ fr-
mile ad un fegmento, che comprende un angolo u-
guale a quello, che fi comprende in effoc) perciv fe
nel fem:icircolo BEC fi defcrivera il triangolo BA C,
3% meche fary rettangolo in A4, ¢ fopra agli altri lasi
AB, AC fi deferiveranno li mezzi cerchi BGA,

CEA, faranno queffi due prefi infieme nguali al-

[ altro BEC; onde tolti di comune li fegmenti
BEA, AHC, rimangono le lunerte BGAEB —
CYAHC uguali al triangolo BAC. E [z il pun-

to A e prefo nel mezzo dell’ arco BAC, effe lu-

wette dall’ una e dall’ altra parte effendo tra di lo-

7o ugualt. c:afcuna di effe fara ugnale alla mera del

triangolo BA C ,.come fu propoffo da Ippocrate Chio.
PROPOSIZIONE XXXII.

FIG. 166.  Se due triangoli ABC, DCE banno due lati
proporzionals, cive AB. AC:: DC . DEje con-
correndo mel punto C P uno, ¢ I altro triangolo,

rie-

3 24.V,

¢ Def g.111.
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rieftano que lati omologhi parallels, faranno gls
altvi iati 6C, CE poffs per diritro fra loro in ung
medefima retta linea .

Mperocche il parallelifmo de’ Jati omologhi
fa 1 angolo A, e I’ angolo D uguali al rerzo
alterno A C D;dunque fono efi angoli 4, D ugua-
li, ed avendo i lati proporzionali, gli alri angoli , ¢ .
pure {aranno uguali 2; dunque I’ angolo B—=DCE,
ed ellondo I'angolo 4 = ACD, dunque B—+ 4
— £C A, ed aggiuato I'angolo ACB fono 1 tre
angoli del triangolo A BC uguali agh angoli ECA
—+ AC B ; e perd quefli fono pure uguah a due ret-
ti, onde fanno una retta linea BCE. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XXKXIIl

Ne cerchi uguali ABI,EFP, gli angoli fatti al F16- 167-
centroBD C,VH G ; ed ancira quelli farti alla cir-
conferenza BAC, FEG, fono proporzionali agls
archi BC, FG, cui infiffono; ed ancora gli fettors
BDC, FHG fino come i derti archi, o come gli
angoli da loro comprefi al centro.

Eplicato I'arco BC, in CI, e I arco I'G in
GK, e KP, quanto moltiplice ¢ I'arco 5CT
dell’ arco BC , tanto moitiplice fara !’ angolo B DI
dell’ angolo BD €, eflendo gli angoli BDC, (DI
uguali, come corrifpondono ad archi ugualib; ¢ b 27.18
fimilmente quanto moltiplicc & I’ arco FP di FG,
tanto moltiplice & I’ angolo FHP del angolo
FHG.menre agli archi uguali FG,GK, KP cor-
rifpondono altrettanti angoli uguali FHG, GH K,
KHP. E fe I'arco BI foflc ugnale all’arco I'P,

{arebbe I’ angolo #DI — FHP; {e Bl >, o <
| FP,
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b 2g. 1.

C 14. U1,

128 ELEMENTI D1 EUucLIDE

FP,f{ara parimente BDI >, o < FHP; dunque
BC - FG :: BDC . FHG, mentre gli ugualmen-
te moltiplici degli antecedenti fi accordano in u-
guaghare , {uperare, o mancare dagli ugualmen-
te moluplici de’ confeguenti. Il che primieramen-
te i dovea dimoftrare.

In oltre, perche gli angoli alla circonferenza
B AC, FEG fono la meta di quelli al centro 8D C,
FHG 2, percio ancora effi eflendo proporzionali
a quefti angoli fatti al centro, faranno pure co-
me gli archi BC, FG, {opra di cui infiftono.

E perche ancora tirate le corde BC, CJ fono
uguali tra loro, e fimilmente fono uguali le cor-
de 'G, GK, KPb, ed i fcgmenti, cui le cor-
de uguali fono fottefe, tra di loro pure fono
uguali ¢, ficcome ancora uguali fono i triangoli,
che hanno le bafi uguali, ed i lati uguali; ne fe-
gue, che 1l fettore CDI —= BDC, ed il {ettore
FHG = GHK= KHP, onde quanto moltipli-
ce ¢ I'arco Bldell'arco BC, tanto & moltiplice
il fetctore BDI del fettore BDC; ¢ fimilmente
quanto moltiplice ¢ I’ arco FP dell’ arco FG, tan-
to ¢ moltiplice il fettore FHP del fettore FHG,
che fe I'arco BCI= >, 0 < dell’arco FGKP,
fara pure il fettore BDI —,>,0 < del fetrore
FHP; dunque il fettore BDC al fettore FHG &
come [ arco BC all’ arco FG, o come I angolo
8 DC all’angolo FHG. 1l che dovea dimoftrarfi .

AVVERTIMENTO.

8t tralafciano i libri v, v 1x. e x. delli E-
lement: di Geometria d Euclide , perche di effi Ii pri-
ms sre parlano de’ numeri, le cui proprietd appar-

ien-
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1engono I Aritmetica , e [ altro diftorre delie Ii-
nee incommenfurabili, cioé , che non banno tre di lo-
ro veruna mifura comune, le quali pin brevemen-
te s e pit chigramente porrebbero offervarfi col cal-
colo dell’ Analitica. Per ora bajla avvertive , che Je
quantita commenfurabili, avendo gualche mifura co-
mne , che pud prenderft per unird , fono proporzio-
nali & numseri i quali fempre fi mifurano dall uuitd
comprefa alguante volte in uno, e ceite altre volie
1 qualunque altro nuimere; ma le quantita continve
pollono effere incommenfirabili, effends proporzio-
naiz on & numess, ma alie radic: gradvate , cubi-
che, biguadratice ec. di numeri non gquadrati , ne
cubi , ne biguadrati ez,

Cosi il diametro &’ un quadrate & incommen/u-
rabile al lato di effo , a cui fa, come la radice quadra
di 2. ad V. La perpendicolare d’ un triangolo €7 135
latero fla al lato di effo, come lu vadice guodra d;
3+ @ 2. [e gquali fono vadic: ivrazionali , perd gic-
Fe o sicono incommenfirabili i lunghezza , nom in
porenza. Che fe 1ra due linee,le guali frano tre di
loro , come I vnita ad nn numers non aradrato, ne
cubico, per efempio conie 1 & . fi presdano due li-
nee medie proporzicsali, faranns gucfle T, e o ;
cioe come la radice cubicadi 7 e cone la vadice cum
bica di 49. le guali paragonate alle date die [rnice,
che erano, comen.a 7., viefcono incommenfurabili ad
effes non felo in lunghezza, ma ancors in potenza
qradratase prefe sra effe pin medie proporzionals,
pofono effere incommenfivabili ancora in petenza cii-
bica, ed in altre di grado maggiore .

Pero effendo pia necefflario di tali offervazioni I
efaine delle figure folide, di cui rratra Enclide nel

I i -



130 EteEmMeENTI D1 EUucLIDE

Iibro x1. e x11. de’ fitoi Elementi , percio dopo il feflo Ii-
bro fi fa paffugg:o all’ undecimo , come da aliri Ma-
tematici fi ¢ flimato opportane di fare,

E L EME N T 1
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.

L I BRO XL
% A AN

DEFINIZIONI.

] ha I’ eftenfione in Junghezza, in lar-
chezza, ed 1n groflezza,

It. L1 Termint di qualunque {oli-
do, fono le {fuperficic, da’ qual

¢ comprelo.
Tw. 1X, Il UpnaLinea RerTa AB dicefi PErRPENDI-
FIG. 168. ¢y arE AL P1aN0 I'CE, quando con tutte le li-
nee b F, B, BC, BE, turate dal {fuo termine 2
in detto piano, faccia gli angolirett1 ABF, ABD,
ABC, ABE.

IV. Il Pranxo H]IE dirafli PERPENDICOLARE AL
riaNo FCE, fe qualunquc retta A48, condotta in
uno di effi piani perpendicolare alla comune fe-
zione GE di ambiduc 1 piani, riefca pure all’al-
tro piano FFCE perpendicolare .

V.’ IncLiNA7i0NE DELLA RETTA AD AL P1ANO

T1G. 169, FCE
’
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FCE, ¢ | angolo ADB, che rifulta, fe da un
punto {ublime A4 di efla linea, tirata la perpendi-
colare A B {opra eflo piano, {i tirera nel medefi-
mo piano la retta DB, che congiunge 1 termint
d’ ambidue quefie linee.

VIi. I’INcLiNAZIONE DEL P1ANO G FCH AL p1a-
No [F'CEe I’angolo acuto 4 DB, comprefo da due
rette linee DA, DB, tirate dal medefimo pun-
to D della comune fezione FC di ambi 1 piant,
in cialcuno di efli, perpendicolare all’ itefla fe-
zione , di maniera che fiano reta gh angoli ADC
e B£DC,

VI1I. Due piani fi diranno UGUALMENTE, 0 Si-
MILMENTE INCLINATL, come due aleri piani, quan-
do I' angolo dell’ inclinazione de’due primi {ara u-
guale all' angolo dell’inclinazione degli altri.

VIII. Piam tra di loro ParaLLELL fono quelli,
che in infinito continuarti, mai converrebbero
1infieme.

IX. Le Figure SorL1pe Simitr, {eno quelle , che da
piani fimili, uguali di numero,e con uguale ordi-
ne di{pofti fono contenute .,

X. UcuaLl, e SimiLt {aranno quelle figure fo-
Iide, che da fimili, ed uguali piani, nell’ ifteflo
numero , ¢ col medefimo ordine {aranno com-
prefe .

XI. Arxcoro Soripo ¢ ['inclinazione di piu di
due linee, non pofte necl medefimo piano, ¢ con-
correnti in un medefimo punto: o pure ¢ 1l cen-
corfo di piu di due angoil piani, noa pofti nel
plano medefimo, e terminati in un folo punto.

XII. La Piramipe ¢ una figura folida compreia
da ptu piani convenienti in un punto, ¢ dal pio-

A
I » o



152 LELeEMENTI Dy EucLiDE

no oppoflo a tale punto, in cui convengono li
detti piani.

XL It Prisma ¢ una figurafolida comprefada due
praal paralleli, fimili, ed uguall, e ﬁmﬂmente po-
fii, ¢ da aleri piani paralldornam'm, compreil e
da’ latr de¢’ piani oppofli, ¢ dalle lince, che ne
conncttono gl angoli dell’ uno, e dell’ altro .

XI1V. La Srera ¢ una figura folida, nata dal-
la rivoiuzione d’ un {emicircolo intorno al fuo
diametro tenuto fiffo, finche ritorni al medefimo
fito, d onde comincio a muoverfi .

AV. LEfio diametro 410 dicefi I” Asse della
sfera .

XVI II Centro della sfera ¢ quel medefimo
punto , che ferviva di ceatro al femicircolo ge-
111T0re.

XVIL II Drayerro di effa sfera & qualunque
linea retta, cnc pafla pc’l centro, e termina dal-
I'una, e dall’altra paree, alla fuperficie sferica.

XV:H. Il Cowo i deicrive dalla rivoluzione
ai un trizngolo rettangolo intorno ad uno de’ la-
ti conteneati I’ angolo retto, il quale rimanga fer-
mo . finch® girando la figura triangolare, ritorni al
medefimo fito, d' onde comincio 2 muoverfi. E
{c illato fiffo ¢ uguale all’ alsro 1ntorno all’ angolo
retto, dirafli il Cono ORTOGON!0 , cio¢ RETTAN-
GoLo: {¢ ¢ minore quello di qur‘f’co dirafli Am-
RLIGONIO, cloe OTTUSIANGOLO: ¢ fe maggiore , di-
1“:31 Oxicoxio, cicét ACUZIANGOLO.

XIX. Quel lato fiffo. intorno acui gira il Trian-
olo, fi dira Asse del Coro, generato da eflo.
XX Il cerchio deferitto dal lato, che gira, fi
cdice Base di eflo Cono.

UQ
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XXI. Stando fermo un lato di qualche ret-
tangolo, rivolto intorno ad eflfo, fino, che ritorni
al primiero fito, la figara da cio deferitta i di-
ce CiLiNDRO.

XXII. L’ Asse del Cilindro ¢ qvc]la linea fifia,
intorno a cui girando il rettangolo, la defcrive

XXIIL, I ce 1ch] defcritt dagli aleri due lati op-
poiur di eflo rettangolo, fono le Bast di effo Ci-
lindro .

XXIV. I Coni,ed i Cilindri Simir1 fono quelli,
che hanno gli afli, e¢d 1 diameeri delle bafi, tra di
loro proporzionali, come delcritti da triangol, o
rettangoli fimili, ¢ fimilmente mofli.

XXV. Il Cuso & una fisura folida, contenuta
da {ei guadrati ugual,

XXVI. 11 Terraepro, che & una Piramude
recgolare , ¢ una figura folida contenuta da quat-
tro triangol wguali, ed eqmlatcu.

XXVII L' OrTarpro e una figura folida com-
prefa da otto triangoli uguali, cd cquilateri.

XXVIIIL. 1l DODECALDRO & una ﬁ{l‘dlﬂ iolida con-
tenuta da dodicl Pentagoni uguall , cd cquilateri,
ed equiangoli.

XXIX. L’IcosaEpro ¢ una figura folida, com-
prefa da venti triangoli uguali, ed cquilater1.

XXX. Il PARALLELEDPIPEDO & la figura folica,
contenuta da {fei parallelogrammi, di cut gh op-
pofti {ono paralleli, ed uguali.

PROPOSIZIONE L

D: una linea retta non pud effere una pmze B B!
in un piano ECT , ed wn altra parte di eflaD A
Jollevata dal medefimo pizno.

I3 Al-
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Ltrimenti, prolungata la BD in G nell’ iftef-
o piano, converrebbero due rette linee G B,
AL in una porzione comune DB ; il che & im-

1 Afvm.1o. pofiibile 2 ;3 dunque della linea retta non e par-

lio, 1,

b 1. X1,

FIG. 173,

¢ Af.9.1.

te nel {oggetto piano, e parte in un altro elevato
da cfio. Il che ec.

PROPOSIZIONE 1L
Se due linee retre AB, CD [ fegano in E, fan-

120 11 uin medefimo piano , ancora qualungue triangolo
D EB,confiffe in un piano ffeffo .

Mperocche , fe la parte EFG del triangolo fof-

fe in un piano, ed il refto FD BG in un aliro,
della retta £D la parte EFfarebbe in un piano,
e I alera parte I'D fuori di eflo {arebbe follevata ,
1l che ¢ impoflibile b; dunque 1l triangolo DEB
¢ in un ifteffo piano, e cosi ancora le rette ED,
EB fono 1in effo, ne le porzioni loro CE, AE pof-
fono eflere follevate dal medefimo piano; e pero
le rette AB,CD, che fi {cgano, ftanno in un
medcfimo piano. 1l che ec,

PROPOSIZIONE III,

Se due piani ABG, ECF [ fegano,la loro co-
mine fezione HD é una linea retia .

ALtrimenti {i potra tirare nel piano ABG la
rettaHKD,encll’altro ECFlarettaHID, le

quali due rette Iinee comprendercbbero uno {pazio,
il che ¢ impoffibile ¢ ; dunque la comune fezione

¢ la retta linea HD. Il che ec.

PRO-
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PROPOSIZIONE 1V.

Se la retta AB & perpendicolare a due linee ret-
te CD, EF, che [i fegano 1n B, fard ancora per=
pendicolare al piauo, che paja per dette linee .

SI tiri per Uifteflo punto B un altra lineaGBH,
e pofte BC= BD,cBI=BE,1 congiun-
gano le retee CE, FD, fegant la retta GH in G,
ed H;indi da un punto fublime A della retta 45,
fi tirino le rette AC, AE, AF, AD, AG, AH.
Ne¢’ triangoli CB E, DB F, eflendo intorno I’ ango~
lo uguale alla cima B, ancora i latiCB, BL ugualt
2 lati DB, BT ,f{ara la bafe CE = allabale DI, ¢
gli alcri angoli uguali; e pero ne’ triangoli CB G,
D BH, effeado ! angolo BCG==BDH e I’angolo
CBG=—D BH, edil latoCB = BD,{ara ancora il
latoCG —= D H , e " altro BG == B H 2. Simimen-
te ne‘ triangoli CA B, DAB, cllendo CB=28D,
ed il lato A B comune, e gli angoli retti 1n B u-
guali, {ara Ia bafe AC=2AD; e con {fimil ragio-
ne fi provera ne’ triangoli ABE, ABF, effere AL
— AF. Dunque ne’triangoli ACE, ADF , eflen-
do ciafcun lato dell’ uno, uguale a ciafcun lato del-
P altro, faranno ancora gli angoli corrifpondenti
ACE, ADF uguali b, onde n¢’ triangoli ACG,
ADH vifonoilati AC, AD,ed ilati CG,DH
uguali, intorno a detti angoli uguali ACG, ADH,
e perd la bafe AG==AH; e finalmente ne’ trian-
goli AGR AHB eflendo tutti 1 lati dell’ uno, u-
guali a tuctii Jati dell’ altro, ciod BG = BH, ed
AB comune, ed AG =— AH, dunque I angolo
ABG=—= ABHYbY, i quali pero {ono retti ; onde la

I 4 li-

FIG. 174.
a 26. 1.
b 8. 1.
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"
inea 425 con tutte le Lnce condotte per lo punto
5 nel piano, che pafla per le rette (D, EF, fa-
cendo angoli retd, & perpendicolare a detto pla-
~ownsxn0 %0 1 che era da dimottrar 1,

PROPOSIZIONE V.

| \ Yo lg rerrg AB ¢ perpendicolare a tre linee yor-
e BC,BDL,BE squcfe tre linee Jaranno iz un me-
GCHRI Praing -

A Ltrimenti il piano, che paM per le due B C,

. D fegherebbe il piano condotro perle due

<1, BE,in un alra retea linea b5 I, comune fe-

zione di entrambi; onde la reces AL, che ¢ per-

pendicolare alle dye LC, BD, farcbbe angolo rete

b w. ancoracolla B F efiffente nell’ iffefio planoCBD b

cunque nel piano 4 B F farebbe I'angolo retco EB 4

vguaic al retto FB.4, Ia parte al tutto ; 1l che o

i oflibile 5 dunque la BE era nell” ifteflfo piano

dolf’altre due BC, B D, ¢ non follevara da effo.
! che ec,

PROPOSIZIONE VI

. Sele due retre Iinep AB, CD fono perpendico-
lari al piawo BED , Jarauno fra di loro raraliele,

by
M
2

2

Ongiungafi Ia 8D, e ad angolo retto BDE

i riri nell’iftefio piano 1a DE = AR . e fi
congiungano le rette BE, EA4, AD. Eflendo 1n-
torno agli angoli rett; ABD, BDE il lato 4B —
LD, ed 1l lato B comunz, fara la bafe 4D —
£ L5 dunque ne’ triangoli ADE, ABE effendo AD
== LED. DE—=2P_.1,¢ 13 bafec AL comune, I’ an-
golo ADE=—= AB[, cios retto; onde la ED fa-

cendo
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cendo angolo retto colle tre linee BD, AD,CD;

perd quefte fono in un medeimo piano, 2 ; maay. xi
nel piano delle due BD, AD e ancora la AL,

che fa con effe un triangolo b; dunque le due® > *
rette AB, CD fono in un medefimo piano, ed ef-
fendo li due angoli interni 4BD,CD B retti,efle

linee fono parallele. Il che ec.

PROPOSIZIONE VIL

La retta AC, che conginnge due punti A, C di FIG. 177,
due linee parallele AB, CD, ¢ nel medefimo pia-
o di effe .

Erche fe fi follevalle in un altro piano, co-

me AEC, quefto continuato feghercbbe il
piano delle parallele nella retta AC ¢, dunque due c 3. x1.
retee linee AEC, ed AC comprendercbbero {pa-
zio , il che & impoflibile 4.

PROPOSIZIONE VIIL

Effendo le due retze AB, CD parallele , f¢ una ¥iG. 176
di effe AB ¢ perpendicolare al piano BED , anco-
ra I altra CD gli fara perpendicolare .

d Af.9. 1.

I faccia la coftruzione , come nella propofizio-

ne 6. ¢ con I’ iftefla dimoftrazione fi provera
eflere angoli retti EDA, ED B, onde la D e
perpendicolare al piano di effe parallele, onde
ancora & retto 1'angolo CDE; ma ancora I’ ango-
lo CDB & retto, cfsendo I’ angolo A B D, dell’ altra
parallela, pur rctto ; dunque ancora la CD e per-
pendicolare allo fteflo piano. Il che ec.

PRO-
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PROPOSIZIONE IX.

Se le linee rette AR, CD fono parallele ad una
terza WE poffa fuori del loro piano, Saranno pur
effe tra di lore parallele .

| PIgliﬁ nella retta EF un punto G, da cui nel

1 8. xt.I
b 6. x1.

FI1G. 170.

¢ 33. L.

FIG. 1So.

piano dellc duc parallele 4B, EF fi tiri la
perpendicolare GH , e nel piano delle parallele EF,
€1 la perpendicolare GJ; dunque eflendo gl an-
goli EGH, EGI retti,e la EG perpendicolare al
prano HGI; dunque ancora le AB,e CD paral-
lele alla EG, fono all’ ifteTo piano perpeadicola-
1 ¢, ¢ pero fono tra di loro parallele b . Il che
era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE X

Se due retre AB, CB concorrenti in B Jeno pa-
rallele a due altre DE, FE convenients in B Ffro-
ri del medefimo piano A B, faranno gli angoli ABC,
DEF tra loro nguais.

Ongafi ED—PR A, ed EF — BC; congiunte

le rette AD, BE,CF faranno uguali, e pa-
rallele 5 dunque ancora congiunte le due AC,
D F riefcono uguali; onde rturri i lati del triango-
lo 4 BC uguagliando i lari dell’ altro DEF, {ary I
angolo ABC—=DEF. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XI. PROBL.

Da un punto fublime A tirare Ia retta AB per-
tendicolare al foggerto piano .

S1
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SI tiri in eflo piano qualunque retta GD, a cul
dal punto A fi mandi la perpendicolare A4C,
ed all’ iftefla G D fi alzi dal punto C la perpen-
dicolare CB nel medefimo piano; indi fopra la
C B dal punto 4 tirando la perpendicolare A5,
fara quelta perpendicolare al foggetto piano; im-
perocche tirata per B la FBE parallela a G D,
ficcome GC, facendo I’ angolo rctto colla CA, e
colla CB, & perpendicolare al piano ACB, cosi
ancora la FB fara perpendicolare al medefimo
piano 2, dunque I’ angolo ABF, e I’ angolo A BC
fono retti,e pero la A B e perpendicolare al fog-
gerto plano, Il che ec.

PROPOSIZIONE XII. PROBL.
Dal punto C poffo nel piano EX G alzare [a CD FIG. 181

perpendicolare a detto prano .

DA qualunque fublime punto A fi tiri al pia-

no la perpendicolare A B b, e congiunta la b 51 xx
BC, fi tiri nel piano 4 5C la CD parallela 2ad A B;

quefta fara pure perpendicolare al piano ¢ . Ilc 8. x.
che ce. |

PROPOSIZIONE XIIL

Dal medefimo punto B non poffono effere alzate
al piano BEF G due perpendicolari BA, BC wverfo
[a medefima parie,

PErché il piano, che pafla perle due 48,Ch
fegando il piano foggetto EF G nella retta BD,
farebbero uguali gli angoli retti ABD,CB D, cioc
la partc al tutto;il che ¢ impoflibile ; dunque ec.

PRO-

a 8. x1.

FIG. 18-,
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PROPOSIZIONE X1V.

Se la retta AB & perpendicolare a due prani CD,
EF, quefti faranno parailel; .

F1G. 183.

IMperocché fe prolungati conveniffero in una

retta linea HG, prefo in efla un punto 7, e con-
dotte in ambi i piani le rette 74, 18, i farebbe
un triangolo, in cui due angoli B4 AB7 {areb-

s 17. 1~ bero due retti; il che ¢ impoflibile 2; dunque eff;
ptani {fono paralleli,

PROPOSIZIONE XV.

FIG. 184, Se due rette linee AG, AD congrunte in A fo-
10 pavallele a due linee EF, EC pofe in un alio
pano, [i due piani DAG, CEF Jaranno paral-
lel: .

Onducafi dal punto A fopra al planoCLF la
perpendicolare 45, ¢ fi tirino in eflo piano le
BI, BHretre lince parallele alle EF, £C, ¢ confe-
bo.xr. guentemente {aranno parallele alle 4G, 4D b, dun-
que eflendo retti gli angoli A B7, ARH, {2ranno
pure gh angoli BAG, BAD retti, e pero la A B
fera perpendicolare ancora al piano D AG; dun-
¢ T4+ x1-que fono quefti due piani parallelic. 11 che ec.

PROPOSIZIONE XVL

VIG. 185. 8¢ due piami peralieli AB, CD fino Jegati a’z{
#n altro pigno HEGF, i loro comuni Jegament:
EH, GF fono due retze porallele .

IMperocché {¢ prolungate conveniffero in 7, (a-
rebbero parte ne’ piani paralleli, ¢ parte fuo-
rl
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ri di effi ( perche ivi non convengono i piani equi-
diftanti ) il che ¢ impoffibile 3 ; Dunque tali co- :
muni {ezioni fono parallele.

PROPOSIZIONE ZXVIL

Se due rette AEB, CED [fino fegate da fran: FIG. 18,
paralleti H1, KL, MN, faranno da efi tagliate
proporzionalinenie.

. X1.

I tiri nel piano HI la retta AC, nel plano
D MNla BD, e congiunta la CB feghi il puaro
KL in G,indi i tirino in eflo le rette GE, G I
1] piano del triangolo 4 C b ha 1i comuni fegamentl
de’ piani paralleli AC, EG tra loro parallell b, eb o 22
fimilmente il triangolo C B D fa le fezioni G I, B D |
parallele; dunque AL -EB :: CG - Gb © CF.Cn '
£D, onde fono propoizionalmente fegate le ret-
te AB, CD daecihi piani parallcli. 1 che ec.

PROPOSIZIONE XVIIL

Se Iz retta AB ¢ perpendicolare al piano CD, FIC. 38y,
gualungae piano EY , che pafe per effa linca, fara pev-
pendicolare al piano fuggetio.

la la EG la comune fezione di detti piani, €

da qualunque punto H di efla fi tiri nel pia-
no EF la HI parallela ad 48, Sara quefta pure
al piano CD perpendicolare ¢, dunque efo p1ano ¢
E F {ara perpzndicolare al plano T D ¢ . Il che ec eDefiy.x1.

PROPOCSIZIONE XIX. e

G 1aGs
Se due piani CGD, FIIT perpendicolai al [ig-
getro pignn GIS H [ feghino neila reita AD, [fid
qucfla perpeudicilore al fogpcita (010,

8. 1.

-4
13

I““«.—
4 Ai



%D2f a0
b 13, x1.

F1G. 189,

C 2§ 1.
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IMperocché efla 4B fara perpendicolare alle
due comuni fezioni EH, GD di eff piani EF,
CD, col piano foggetto EK; altrimenti, {e nel
piano EF fofle BL perpendicolare ad EH, e nel-
I"alero CD fofle BI perpendicolare a G D, fareb-
bero eflc BL, BI perpendicolari al plano EK a,
1l che fi ¢ dimoftrato impoflibile b ,dunque la co-
mune f{ezione AB & perpendicolare al {foggetto
piano LK.

PROPOSIZIONE XX

Se Langolo folido ABD C ¢ contenuto da tre an-
golt piani BAD, BAC,DAC,due di efr faran-
no maggor: del rimanente

Uando foffero tutti e’ tre uguali, ¢ manifeflo,
Q eflere due maggiori del terzo; ma fe fono
difuguali, ia BAC il maffimo,da cuj fi levi I an-
golo BAE=—=BAD e tirata la retta BEC, polta
AD = AE, fi congiungano BD,CD : effendo ne’
triangoli BAE, BA D, intorno agli angoli uguali in
A, 1l lato AB comune, ed AE = AD, fari an-
cora la bafe BE = BD; ma BD —+DC & mag-
giore di BC, dunque DC& maggiore di EC; onde
ne’ triangoli EAC, D AC, eflendo il lato AC comu-
ne,edAE=— AD,malabalc EC minore della DcC,
fara I angolo L' AC minore dell altro DAC ¢, ¢
pero cliecndo BAE=BAD, fono li due BAD,
D A€ maggiori del maffimo BAC. 1l che cc.

PROPOSIZIONE XXl

Qualurgue angolo folidy A, compoflo di quanti

F'iG. 1¢o0. . 0 % .,
T 7 ﬁ ’I,'f,'g!,.-’{] ﬂﬂgO/Z 1)3(??2;’- BA.(.J) C AD) D AE’ }:JAF,

FAG,
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TAG,GAT, quera fempre la fomma di detti an-
goli minore di quatiro retss .

I tagli con un piano BCDEFG, che fara la
bafe della piramide, oppofta alia cima dell’
angolo A4, ¢ prefo in cfla bate qualunque punto I
fi congiungano le rette /B, 1C, I1D,IE,1F,1G.
Effendo tanti i triangoli , che da’ lat della bate 1
alzano alla cima A della piramide, che 1 triango-
Ii da’ medefimi Jati convergenti al punto prefo
den:ro la bafe, dunque tutti gli angoli, che {ono
in quelli , uguaghano tutts gli angoli di quefti, 1
quali comprendono tutt gli angoli del peligono di
¢fl» bafc, infieme con 1 quattro retti, che fono
intorno al punto I; ma eflenco gli angoh 5C A,
ed ACD meggiori d1 BCD?,¢ cosi Ii cue CD A, a20.x1,
A D E maggiori di CDE ec. {ono tutri gli angoli
adizcenti 2 lati del poligono ne’ triangol clterni
diretti ad A, maggiori degli angols adiacenti ad
efli lati ne’ triangoli interni della bafe , convergentl
in /; dunque gli angoli rimanenti de’ triangoli e-
fterni, che compongono I’ angolo folido 4, {ono
minori degli angoli, che hanno intorno al punto /
i triangoli interni della bale, e pero eflcndo que-

*

{ti uguali a quattro retu, quelli ne fono minort,
Il che ec,

PROPOSIZIONE XXIL

Se fano di tre angoli pian: BAC,CAD,DAE, riG. 1.
due gualfivoglia maggior del terzo , e contenuti da
retse tutte nguali , delle bafi BG, CD, DE, cbe
ne Congiungono i 1ETMiili s fi porra conflizuire un
trianzolo .

Li
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I Lermini B, C, D, E di quelle rette uguali,
fono in un arco circolare, il cui centro A,
e delle bafi fuddette faranno fempre due maggio-
ri della rimanente; perche fe fi dubitafle, cilere
le due BC — CD maggiori dell’ altra DE, con-
giunta la B.D,per effere li dus angoli BAC,CAD,
cioc I’angolo B AD, maggiore dell’ altro D AE,
ed 1 latt uguali, la bale BD ¢ della bafe DE mag-
giorec; ma le due BC, CD fono maggiori della
B0, dunque {ono ancora effe maggiori della DE;
pero delle tre lince BC, CD, DE riufcendo fem-
pre duc maggiori della terza, fe ne puo fare un
triangolo 2. 1l che ec.

PROPOSIZIONE XXIII. PROBRL.

Dazz 1 tre augoli ,come nella precedente ,li guy-
[i pero fluino minori di quattro retti, farne wn gu-

goly folids .

Elle loro bafli BC, CD, DE, congiunte a’ ter-
mini de’ lati uguali di detti angoli, fe ne fac-

cia un triangolo FGH b, e gli fi circolcriva un
cerchio, il cui raggio F1I {ard minore del lato A B,
perche, {e gli fole uguale, eflendo nel cerchio BDE
infcricte le due bafi BC, C D, farebbe all’ alera D E
uguale la BD, effendo il carchio del raggio — A B
circoleritto al triangolo delle tre linee A€, CD,
DL ;ma fi ¢ provatala B D maggiore della DE =,
cunque non gli puo efferc uguale. Ne meno puo
eifcre I'] maggiore di BA4,0 di CA, perche pro-
langata €A in L, ¢ fatta CL uguale ad 1, {e
col raggio CL fi deferivefle I’ arco circolare MCN,
ed 1 el0 h adatsafl: CM=CD, ¢ CN =C2,

con-
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congiunta M N doverebbe eflere uguale alla DE;
ma per eflere I’ angolo NCM maggiore dr BCD,
edilat CN=CB, ¢e CM —= CD, la bate MN
{ara maggiore di B D, dunque {arebbe ancora mag-
giore deila DE; pertanto '] deve elscre mino-
re di A5, e degli aleri latt AC,AD, 4L, vgua-
li; onde il quadrato di 4B fara maggiore del
quadrato FI; i ponga dunque ncl centro I del
circolo FGH perpendicolare al piano di efso cir-
colo la retta IK, il dicui quadrato ugnagh I’ ec-
ceflo del quadrato AB fopra il quadrato IF ;
dunque congiunte le rette FK, GK, HK, {ara
ciafcuna uguale a’ latt 4B, AC, AD, efsendo
il quadrato F K = a quadrati F'l,ed IK, 1l qua-
le & I’eccefso del quadrato A B, ovvero AC {o-
pra il quadrato F], ende FK=AB,¢ cosiKH
-— AC, ¢ KG — AD, ed efsendo le bai HF,
FG, G H uguali alla bafe BC,CD, DE,{ara I’ an-
golo FKH=— BAC, ¢ I'angolo FKG=CA4D,
¢ I’altro GKH — D AE;dunque I’ angolo folido
FKHGe compofto de’tre angoli piani datn B AC,
CAD,DAEL. 1l che dovea farfi.

PROPOSIZIONE XXIV.

1] folido AB compoffo di piani parvallel:, avera
i piani oppoffi AG e DB, AC ed ¥B cc. paral-
lelogrammi fimili , ed ugnali.

FI1G. 193

L piano AC efsendo fegato da’ piani parallel
AE, BH, le loro comuni {ezioni AD, HC {o-
no parallele; e 1’iftefso piano AC efsendo ancora
{egato da’ piani HF, CE paralleli, {aranno anco-
ra le rette AH, DC parallele 2, dunque ADCH 415, 5.
K ¢ un
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¢ un parallelogrammo, in cui faranno uguali i
lati oppofti, cioe AD — CH, ed AH = DC.
Similmente fi provera efscre EDI B un parallelo-
crammo, ¢ la EB uguale, ¢ parallela a DC, e
la DE uguale, e parallela a BC; ed ADEF un
parallelogrammo , in cui L[ ¢ uguale, e paralle-
la a DA, ed ED uguale, e parallecla ad F4; on-
de eflendo AH, ed E B uguali, e parallele all’ iftef-
fa DC,fono uguali,e parallele traloro, ed altresi

EF,ed AD,e CH fono uguali, e parallele; dunque

a 10 3. ]"angolo 4 DC fara uguale all’ angolo FEZR 2, ¢ fi-

FIG. 194.

milmeate gli altri angoli DCH, EBG fi proveran-
nouguali; ed ¢ AD - DC::I'E - EB per 1 ugua-
lita de’ lati omologhi , dunque fono fimili, ed u-
guali i parallelogrammi oppoiti AC, FB, e I’
ifteflo proverafli degli altri FD,GC,¢ deli FH,
EC. Il che era da dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE XXV.

[ [ilido parallelepipedo ABCDR, fegandofi col
piano BE GF¥ H paralielo agli oppoffi BT CO,ASDR,
(aranne le di lui porzioni AEED, BEF C propor-

zionali clle loro baf AEHR, BEHO.

I concepifca prolungato dall’'una, e dall’altra

parte cflo parallelepipedo, e prefa AI=—=AEL,
e BK —EB, i concepilcano cretti i pianil LO M,
KO PN paralleli a’ piani ASDR, BTCO ; {aran-
no li parallelogrammi AI MR, AEHR uguali, c
cosi ancora BEHO — BKNO, e tutti gh altri
corrifpondenti fi uguaglieranno; percio il {olido
AEFD —TA85Q,ed il folido BEGC—=KBTP;

oade quanto fi moltiplicaﬁ"c la bafe AEHR nella
bale

|
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bafe E1M, tanto riufcirebbe moltiplicato il folido
AEFD nel folido 7£GQ_; e quanto fofle molti-
plicata la bafe BEHO nella baie EK N tanto {a-
rebbe il {olido B EG C moltiplicato nel folido, GEKP;
e {econdo che folse la bale EIM uguale , maggio-
re, o minore della bafe EXN, tanto farebbe 1l fo-
lido 1EGQ, uguale , maggiore , o minore del foli-
do GEKP; dunque come la bafe 4 EHR alla ba-
le BEHO; cosi deve eflere il folido AEFD al
{folido BEGC, come dovea dimoftrarfi.

Cororrario I. B manifefto, effere dette por-
zioni parallelepipede proporzionali alle loro lun-
ghezze, o altezze AE, EB, le quali {fono, come
AEHR a BEHO.

Cororrario II. Nell’ iftefla maniera {i prove-
rebbe ancora ne’ prifmi da qualunque forta dl ba-
{e poligona equabilmente promofh, che fegati da
un piano parallelo alle bafi, ne riufcirebbero le
. porzion1 proporzionali alle lunghezze, o altezze
loro.

PROPOSIZIONE XXVI. PROBL.

Alla data retra linea AB applicare ful punto A
tn angolo folido BALL, vguale al dato DCFEFEL.

DA qualunque punto F del lato CF, fi tirifo-
pra il piano DCE la perpendicolare FG, ¢
congiunta CG, e per lo punto G tirata in cflo
piano la retta DGE, fi congiungano le rette DI,
£ L5 indi poftala AH = CD, e fauwo !’ angolo
HAK = DCG, e prefa la AK = CG, e I’ an-
golo HAI— DCLE, congiuntala [/ K {ara — DG

per efiere 1 lau H A, ed AK uguali a'latt DC, ¢
) L G

FiG.

1G7.
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CG, e I’ angolo comprelo da effi lati uguale; ed an-

‘cora ’angolo A H K fara = CDG, e prolungata

la HK in [ allarerta Al, fara la Hl = D ., e
la AT = CE, perche nc’ triangoli HAI, DCE,
gli angoli A1, cd HAI fono uguali agli angols
CDE, DCE ed il lato AH — £ D ; onde ancora
la K I, fard =— G E,ed eretta la K L perpendico-
lare al piano 1141, ¢ faita = GF, corgiinta la
retra AL, lara fatto I’ angolo fohdo BALI ==
DC FE;imperocche conglnte le rette HL, L1,
eflendo HK =— DG, e KL = GF, e gii angoli
ret'i HKIL, DGF uguali, ancora la balc HL fa-
ra uguale a D/ ;e fimilmente ciiendo KI—=GL,
¢ KL — GF, e gl angoli in K, ¢d in G retu,
la bafe L] = FI; dunque 1 triangoli HAL,
DCF hanno rtutti 1 lad corrifpondenti uguall,
¢ perd I angolo HAL = DCF ; fimimente
ciafcun lato di L A1 uguaglia cirfchedun lato di
FCE, dunque ancora I'angolo LAI — I'CL. e
I’ angolo HAI — DCE, dunque tutti gl angoli
efiindo uguali, I'angolo 7/.4L 1 ugusgua il daro
angolo folido DCIE. 1l che ec.

Nota  Se I angolo [olido davo, foffe contennto da
pit di tre angoli piani ., [; patrebbe ad ogni modo
applicare ad una data retta ,'n un dato punto [’ an-
golo folido uguale ad efo . Per efem io fra I ango-
lo dato D CYEM , contennto da guatiro angoli pia-
niy [ feghi con un piano guadrilineo DEFM, op-
pofts al dawo aingole C, indi condotta nna dagona-
le D¥, col piano CDF /i dividerebbe ef5o angolo
[olido in due angoli contenuzi da tre angoli piani;
onde dopo aver fatto alla data vetta linea ,nel dato

punto , un angoio uguale ai uno de’ contenuti da tre
ango-
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% angoli piawi DCFE, fi porra aggINNgGEre P altro
© angolo da tre piani CONIEHNLY D CMF, onde #iufts-
ra deftritto ¢l punto della data linea I angolo qua-
drilinev uguale ol daro D CETM, e f¢ fofse i da-

20 angolo comprefo da pit di guattro aingols piani,

lo bafe di tale angolo [archbe um poligono divifibz-

le in pin di due triangol:, oade efso angolo porreb-

be dividerfi taiti argolt rilinears , guants fono 2
sriangoli 5 in cui fi [partivebbe il piano della [ua
bafe ; e perv sggivzngendo al medefimo punto dato
de.lg data vetta linca , cuncorvente Con altre , che
formano ¢ triengo't dell’ angolo flido gia defcrit-

10, altri angoli folidi trilineaii, che [imo nel da-

ro angolo foirdo, pinfiird di coffituive aligcente al-

iz dats, linea dal prnto daro, nm angolo foiido con-
renuto da pith angoli pieut, benche foffero pin di 1€,

e pin di quattro gli angois componenti il dato ai-

golo folido .
PROPOSIZIONE XXVIL PRCEL.
Sopra una data rettw lined A B deferivere un

[olido parallelepipedo frmile , e frmilmente pofto ad
un altro daro DCEM,

FIG. 197.

Ofiituifcafi al punto dato .1 fopra la cata linea
4 A Bun angolololido B A LI= al dato DCF k3, 2 26. 31
¢ taglifi AL 1n proporzione a €I, come la ca-
ta AB al lato CD; e fi faccia ancora " AI al-
1a CE nella medefima proporzione delle datc A5,
CcD; indi compiuti 1 parallclogrammi B 4 LN,
JALG, NLGO, fi compifca il parallelepipedo
co’ piani paralleli a quefti, che fara fatro fulla da-
ta linca A B il folido BALIO fimile, ¢ fimilmen-
K 3 te
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te pofto al dato DCET M, avendo gli angoli ugua-
It ad cffo, ed i lati proporzionali 2’ lati del me-
defimo. Il che cra da farfi .

PROPOSIZIONE XXVIIL

Segandofs un parallelepipeds AB col piano CFE D,
che pafa per i diametri de’ prani oppofts, fara fe-
gato pel mezzo.

IMperocché cllendo i piani oppofti uguali, ¢ fi-
milt parallelogrammi GFEA, CDHEB; ed an-
cora GADC,ed FEHB ;ed il piano CFED co-
wne a due prifmi CGFEAD, e CBFEHD ,
eretti fopra i rtriangoli fimili, ed uguali ) AE,
ed EHD, a’ quali pure corrifpondono aleri due
CGF, FBC fimili, ed ugaali tra di loro, e con
gli oppofti; per tanto efii prifmi fono uguali ; on-
de il parallelepipedo dal piano CFED refta di-
vifo pel mezzo.

PROPOSIZIONE XXIX.

I folidi parallelepiredi AGHCDEFB,
AGHEMLKI, fopra I’ iffeffz bafe AGHE, 114
gli fleffi piani paralleli AH,FK, con 7 Jati AM ,

L, ed EI, HK prodotti all’ 1fteffe linee de’ laiz
FB, DC prolungate nel/ iffeffo piano, fono fem-
pre parallelepipeds tra di lovo uguals

Mperocche effendo DC=—FEH — IK, agoiunta

ClI,e D] — CK, ma ancora DE—=CIH, cd

El — K, dunque il triangolo DET & uguale ,

¢ fimile al triangolo CHK, e cosi ancora i trian-

goli FAM, BGL fono fimili, ed uguali; ed an-

cora 1l parallelogrammo DIMF & uguale, e fimi-
le
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lea CKLB,ecoss DEAFaCHGB,ed EIMA ad
HKLG, e percio il prifma triangolare DI EMFA
uguaglia il pritma CKH L BG ,e tolto di comune
CPIMN B, ed aggiunto 2’ rimanenti pezzi il prifma
E P HG NA,riefce il parallelepipedo 4 GHCDEFB
uguale all’ alero AGHEML KI. 11 che ec.

PROPOSIZIONE XXX,

Quando ancora il parallelograming IMLX oppo- 11G. 200.
o alla bafe comune EAGH d; due parallelepiped:
tra i medefimi piani paralleli, non s incontraffe
colla divezione delle rete parallele DC, FB, ad
ogni modo efi pavallelepipedi faranno uguali .

Sfe rette prolungate DC, F B paraliele ad AG,
e ad JK , feghino le altre rette tra di loro
parallele IM, KL ne punti N, 0, @, P, {ara
il parallelogrammo NO PQ = DCFB=AEHG;
onde condotre le rette EN, 10, A4Q,GP {arail
parallelepipedo A EHGP QNO = AFHGBCD Fa, 223 X1
e f{imimente AGHEMLKI =— AEHGPONO,
trerminando all’ ifteflc linee prodotte 1M, KL;
dunque fono ancora ugual AEHGBCDF, ed
AGHEMLKI, pofti full’ iftefla balc, ¢ tra ol
ftefli piani paralleli, benche non & incontrino col-
1a direzione delle rette DC, FB. 11 che ec.
CoroLLAr1o . E'manifeflo, che fe ancora fo-
pra I iftefla bale IMLK fofse tra gli ftefli piani
paralleli defcritto un altro parallelepipedo , {areb-
be uguale ad efso AGHEML KI, e conieguen-
temente ancora uguale a ciafcuno degli altr1 due
AEHGBCDF, ed AEHGPQNO; onde anco-

ra 1i parallelepipedi,che hanno bafi uguali, ¢ lo-
K 4 no
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10 tra 1 medefimi piani paralleli, fono tra di loro
uguali .

PROPOSIZIONE XXXL

I fvlidi parallelepipedi , che hanno uguali bafs, e
‘s medefima altezza, fra loro fono uguali.

ESfendo che gli ftefii piani paraileli hanno la
medefima altezza in qualunque fito, ¢d un
piano parallelo all' iftefla bafe, fe foflc fopra, o
{otto il paralielogrammo del parallelepipedo, op-
polto alla bafe, averebbe maggiore, o minore al-
tezza; dunque i {folidi parallelepipedi, che han-
no la medefima altezza, poffono difporfi tra gl
ftefli due piani paralleli, e pero avendo le baii
uguali, dovranno eflere uguali tra loro 2 .

PROPOSIZIONE XXXIIL

Ifolidi parailelepipedi AE, GO, che hanno 1z me-

defima altexza, fono tra d loro, come le bafi A C,
GM.

Rolungata LG in F, f faccia il parallelogram-
mo HGII = ABCD,e fi compifca il pa-
rallelepipedo FGNQRIH, tra gli fieff piani pa-
ralleli dell’ altro: fara queflo parallelepipedo =
ABCDTEVS, avendo uguali bafi, e Ia medefima
altezzab;ma F (G NORIHall’ 2lcroG NP L OQHAM,
e come la bafe allabafe ¢, ciod come I I'G H (che
— ABCD)a GLMH ; dunque ancora il paralle-
lepipedo AE all’ altro GO, & come la bale AC al-
la bafe GM. 1l che ec.
Ancora i prifmi ugualmente alti fono come le
loro bafi, perche fe fono bafi triangolari, fono Ia

meta
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meta de’ parallelepipedi eretti fopra i parallelo-
grammi doppj di tali triangoli: fe fono bafi po-
ligone, poffono dividerfi in triangoli, ed efli prif-
mi interi in altrettant prifmi triangolari propor-
zionali alle loro bafi.

PROPOSIZIONE XXXIIL

I folidi parallelepipeds fimili LI MKZ, ABD GF FIG. 202
[fosno in proporzione tripla de lati omologhi 1M, E G,

I prolunghino la retta LM in MO — EF, la
retta IM in MN = FEG, e la retta RM 1n
MP —EA,e¢ compiuti i parallelogrammi O M N,
OMP,NMP, fi tirino gli oppofti piani parallels,
da cui fi formera il parallelcpipedo OP QNM u-
guale, e fimile al dato ABDG F, avendo gli ftef-
fi angoli folidi, ¢ i medefimi parallelogrammit u-
guali, e fimili. Prolungati ancora i parallelogram-
mi, {i compifcano i {olidi parallelepipedi KLSY M,
LTVSQM; fara il parallelepipedo HIMKZ al
confeguente KLSY M, come la bafe IR alla ba-
fe RN, cio¢ come il lato IM ad MN; ed e
KLSYVMad LTVSQM, come le bafi RN, NP,
cioe come RM ad MP; e finalmente LTVSQM
ad OPQNAM, come le bafi LN, NO, cioe come
LM ad MO; dunque la proporzione di HIMKZ
ad OPQNM, ovvero all’uguale folido ABDGF,
¢ compofla delle tre ragioni uguali, cioe di 1M
ad MN, di RMad MP,cdi LM ad MO ( per-
che effendo fimilii parallelepipedi,1 loro latt omo-
loghi devono avere ! iftefla proporzione ) dunque
la ragione di efli parallelepipedi fimili & tripla di
quella di un lato 74 al lato omologo EG =— MN.
II che doveali dimofirare . Co-
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Cororrario. Se quattro linee fono proporzio-
nali, un folido fatto fopra alla prima, al folido fi-
mile fatco fopra alla feconda, fta come la prima
alla quarta, che ha ragione tripla della prima al-

1a feconda.

PROPOSIZIONE XXXIV.

I parallelepipedr uguali ACD, NPI banno le
bafi reciproche deil’ altezze ;s e quei parallelepipe-
di, in cui le bafi fono in ragione reciproca dell al-
tezze , fomo tra di loro uguali.

SE aveflero uguale altezza i folidi, dovrebbero
ancora avere le bafi uguali, per eflere tra di
loro uguali ; onde 1a bafe del primo alla bafc del
fccondo farebbe come I’ altezza di queflo all’
altezza di quello. Se poi le altezze fono difugua-
Ii, cflendo quella di NPI maggiore di quclla
di ACD, fi tagli NPI col piano OLKAM pa-
rallelo alla bafe HG1Q ,in altezza uguale a quel-
la dc¢l folido ACD ( tirata NX perpendicolare al
piano dellabafe HGIQ , e fegante 1l piano O LK M
in V,1n maniera,che X fia uguale all’altezza del
folido ACD ) fara ACD « OLIQ :: BZDS-
HGIQ 2; ma ACD = NPI, dunque ancora
NPI . OLI1Q :: BZDS - HGIQ; ma NPI .
OLIQ:: NH-HOb:: NX-VX,dunque BZDS -
HGIQ :: NX - VX; e pero la bafe dell’ uno al-
la bafe dell’altro, ¢ come I’ altezza di quefto al-
I’ altezza di quello; e viceverfa effendo BZDS .
HGIQ :: NX - VX, che uguagli I’ altezza di ACD,
fara ACD - OLIQ :: NPI-OLIQ; ¢ pero ACD
== NPI. 1l che dovea dimoftrarfi.
Co--
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CoroLLARIO. Ancora 1 prifmi triangolari ugua-
li, eflendo la meta di uguah parallelepipedi ( per
la Propofizione 28.)devono avere le bafi recipro-
che dell’ altezze ; ¢ fe hanno le bafi reciproche
dell’ altezze , devono effere uguali, eflendo I iftefsa
proporzione delle bafi di quefti prifmi, che quel-
la de’ parallelepipedi, e I’ iftefla altezza c1 que-
fti, e di quelli.

PROPOSIZIONE XXXV,

Effendo uguali i due angoli folidiHALI, DCFE,
contenutsi da angoli piant HAI=DCE, HAL =
DCF, LAL = F¥CE, fe dalle due lince AL,
CFE [fublim: al piano degli angoli uguali HAT,
D CY, /i tramandano in ei piani le perpendicolari
LK, ¥G,congiunte le retrte AK,CG riufeira I
angolo GCF =— KAL.

SIano prefe le due fublimi AL, CF tra di lo-
ro uguali, e tirate le LK, FG perpendicola-
ri a’ piani foggetti, i tiri la KT, ¢ la GE perpen-
dicolari alle AI, CE, e prodotte IK 1n H, ed
EG in D agh altri latt 4H, €D, {i congiungano
HI,, IL,ed EF, DF. Effendo il quadrato AL
— a’quadratt 4K, KL, ed 1l quadrato AK =
a’ quadrati A, I K, dunque il quadrato AL =— @’
tre quadrati AI,1K, KL;mai due quadrau I K,
KI = al quadrato I L; dunqueil quadrato AL
=— a’ quadrati A71,cd IL; pero I'angolo AILe
retto. Similmente fi provera retto I’ angolo CE[;
dunque effendo I’ angolo LAI — FCE, e I'an-
golo AIL = CEF, ed il lato AL = CF, fara

ancora Al = CE,ed IL=—= EF 2 ; pecro efsendo
an-

FIG. 204

a 26. I.
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ancora I’ angolo HAI=DCE,ed A]H=CED,
ed il Jato A1 = CE, fara pure AH — CD, ed
Hl=DE?; ¢cd efsendo ilati AH="/D,ed A7
=(C/t, e |'angolo H : L =— DCF, fara pure Ia
bafe HL = DF; indi ne’ triangoli HLI, D FE,
efsvndo custiiJad del primo==a quell: del fecondo,
anco:a gl angoli corrifpondentifaranno ugurli; per-
cione t:iingol KIL,GEF, efsendo I angolo K1 [
= GEF,ed irettt 1KL,EGF uguali,ed J L —
EF, fara pure JK = ! G, e KL — GF; onde
efsendo AI=CE,ed IK=£FLG,c ] angolo A1 K
= CLG . fara purc AK — (G ; perd ne’ trizn-
goli AKIL . CGF, cfsendo AL — CF, ed AK
—=C(G,e KL=—=—GF,| angolo GCFf{ari—KAL.
Il che dovea dimoftrarf:.

CoroLraro. Eflendofi moftrata KL — GF,
dunque in cue angoli folidi comprefi da tre an-
golt piani, ciafcuno uguale al fuo corrifpondente,
preft due laci uguali AL, CF, e da’ loro termi-
ni tirate {opra i piani oppofti HAI, DCE le per-
pendicolari LK, FG, riclcono quefte tra di loro
uguali alcezze.

PROPOSIZIONE XXXVI.

Effendo tre linee A, B, C proporzionali, il fi-
lido paralielepipedo EDKF farro dalle date tre Ii-
nee , ¢ ugrale al folido LMQN equiangolo fatto
dalla fila media B, cui fiano uguali tutii i [iwi lati .

Sfendo DF = A, DE= B, DK = C nel
parallelepipedo EDKF, ¢ ciafcun lato MN
ML , M Q== B nell’ altro folido equiangolo L MQ N,

fara DF « MN :: MQ_: DK, onde intorno agli
ango-
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angoli uguali FDK, NMQ, efsendo i lati recipro-

chi, ¢ il parallslogrammo FDKI = NMQRna,2 4V
ed cfsondo DE = ML, chi tiralse da’ punu E,

L, fopra i piani KDF, QMN le perpendicolari,
far-bbaco nell’ uno, e nell’ altro folido uguali alrez-

zeb; dunqu. =fsendo ancorale bafi F 1. KI, NUQR® C""‘ﬁ'
ugaali, cffi folidi parallelepipedi fono uguali. 1l S
che ec.

PROPOSIZIONE XXXVIL

Se quartvo rette linee AB, CD ,EF,.GH fono
proporzionali , due pavatlelep pedi fimili ABK, CDL
fatti fopra alle prime , [aranno proporzionali a due
altri fimili tra di foro EFM, GHN, fatt: fopra

all’ ultime .

Mperocche ABK a CDL ¢ in ragione tripla di
4B a CDc; e fimilmente EF M a GHN e ¢33 %0
in ragione tripla di EF a GH ©; dunque effendo
AB . CD:: EF . GH. ancora la tripla ragione
della prima ¢ uguale alla tripla della feconda; e
perdo ABK-CDL :: EFM - GHN. 1l che era
da dimof:rarf.

PROPOSIZIONE XXXVIIL
Tav. XI.

Sia il piano CAD perpendicolare ad un gltro ¥i1G. 207,
ADB; fe da gualungue punto L del primo Jo tira
la jerpendicolare fopra il fecondo , cadera nella lo-
7o comune [eziome AD.

PErché fe cadefse fuori in I, tirata ncl piano
CAD fopra la retsa A7 la perpendicolare
EG, quefta purc farcbbe al piano A DL perpen-
dicolare , ¢ congiunta la FG, avrebbe il triangolo
LG

FIG. 206
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EFG, in F, ed in G due angoli retti; il che &
umpoflibile ; dunque ec.

PROPOSIZIONE XXXIX.

Nel [olido parallelepipeds ABCDE tirato uy
prano MNQP, fegante pel mezzo i Jati AB,D C s
GT, EF de parallelogrammi oppofti ,ed un altro
prano NLIH, fegante pel mezzo i lati AD, B C,
GE, TF degli oppofts pavallelogramm: , la comy-
we fezione OR di tali piani, ed 1l diametro del So-
lido AF congiungenre gli angoli oppofis , fi feghe-
sanno pel mezzo nel punto S.

SI congiungano le rette A0, CO, GR, FR.
Effendo 4 M = CN(perché fono la meti del-
le oppafte parallele, ed ugaali 4B, DC yed MO
= NO (eflendo M N divifa pel mezzo in 0, fic-
come 1’ oppofte,e parallele ad efia 4D, B fo-
no divile pel mezzo dalla K1) ¢ I’ angolo 4 MO
= ONC, per efssre alterni delle parallele, far
pure A0 = CO, ¢ I’ angolo MO A — NOC,
ciafcuno de’ quali coll’ angolo 40N facendo due
retti, {aranno cfse 40, 0C per diritto fra loro;
¢ fimilmente fi provera efsere GR F una linea di-
rittamente continuata; onde efsendo 4G uguale, ¢
parallela a C I ( per efsere ciafcuna di loro paral-
lela, ed uguale a DE)le rette AC, G F fono pu-
re uguali, ¢ parallele, onde ACFG & un parallc-
logrammo, nel di cui piano fi fegano OR, ed AF
In §; e ne' triangoli A0S, FRS, I angolo al-
terno § A0 = SFR,ecd A0S — FRS, col la-
to A0 = FR, dimoftrano cfserc pure 0§ =R,
ed 48 = §F; dunque la comune fezione OR di
| detci
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detti piani, ed il diametro, che congunge gli an-
goli oppofti A F del medefimo parallelepipedo fi
tagliano pel mezzo in §. Il che ec.

PROPOSIZIONE XL

Due prifmi & ugnale altezza ABCFED, FIG. 209,
MGHILK ,avendo il primo per bafe il paralle-
- Jogrammo ABCTF doppio della bafe rriangolare
- MGH dell’ altro, fono tra di loro uguali.
;;

IMperocché compiuti effi prifmi in parallelep:-

pedi, con fare 1 parallelogrammi 4 B DN FCEQ,

ed MGHP, KL1Q,, riufcira la bale MGHP =
ABCF, efsendo ]’ una, e I’ altra doppia del triango-

lo MG H ;dunque tali parallelepipedi ABCEOND,

ed MGHIQ KL f{ono uguali, avendo uguale al-
tezza, ed uguali bafi; ma i fuddetti prifmi fono

la meta dirtali parallelepipedia, dunque ancora ef- i 28 x1.
i prifmi erano tra loro uguali. Il che dovea di-
moltrarf:.

ELE-
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PROPOSIZIONE 1.

"1G. 2v0. I Poligoni frmili ABCDE, FGHIK inferite
ne’ cerchy fomo come i quadvati de’ loro diametrs

AL, FM,

i —c=zOndotte le rette EZ,EL, e KG,KM,
& =" 1 efsendo I’angolo BAE = GFK, ed
e ®=4 1 lati intorno ad efli proporzionali, ciod
ALY BA . AE :: GF - FK, per la fimi-
ul—ete®® litudine de’ poligoni , fono fimili i trian-
goh ABE FGK,onde I'angolo ABE — IFGK;
ma a quello e uguale T’ angolo ALE, ed a que-

21 1 fto fi uguaglia I angolo FMK @, dunque 1 trian-
golt ALE, FMK , hanno uguah gli angoli 1n L,

b 31, 1. €in M, ¢ fono gli angoli ALL, FKMrettib; pero
ancora effi triangoli fono {imili, onde AF - AL ::

FK - FM, e permutando, AE-FK :: AL -FM,

pero il poligono fatto fopra il lato AE, al fimile

fopra il lato FK, fta come il quadrato di AL al

¢+ 2:. v, fimile quadrato di FM <. 1l che cra da dimo-
ftrarfi.

AV-
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AVVERTIMENT O,
Nella feguente propofizione & [uppofta la prima

del Libro x di cui non i & addorta qui la dimo- viG. =i

- flrazione; pero bafta offervare , che date due quan-

- tza difsgrali AB, e C (o frano linee, o fuperfi-
cie, o foisdi), fe dalla muggiore fi levi AD, che
ne fia la meta, e dalla vimanente DB fi levi Is
DE, che fra la meta di effa, e cosi di mano in ma-~
no fi comtinui di fare, riufcira finalmente il veffo
minore della dara quantita C; imperocche quefla
raddoppiata in G1, e la Gl raddoppiata in GH ,
e quefta in GF ec. dovra finalmente farfi maggio-
ve di effa AB;onde la meta di AB fara minore d:
FH,mera di ¥G;e la mera di DB, fara pure mi-
nore di HY,mera di HG, e la mets di EB, che
fra EL., e minore di 1K, meta di 1G; e pero il
vefto LB fara minore di KG, la quale ¢ uguale
alla data C.,

Che f¢ dalla data AB [ roglie AD maggiore
della meta di effa, e dalla vimanente DB la DE
maggiore della meta della rimanente DB, e daila
EB /i tolga la EL maggiore della meta di quella
ec. maggiormente fi vede , che alla fine il reffo LB
Sfara munore delia data C. I/ che é quanto fi mo-
ftra nella propofizione I. del libro x., fuppofia nel-
la feguente .

PROPOSIZIONE I

I cerchy ABT, EEN fino proporzionali o’ qua- £1G. 212,
dvare de’ loro digmerri AC,EG.,

L Im-
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Mperocche fi faccia come il quadrato AC al

quadrato EG, cosi il cerchio AST allo {pazio
Z. Se queflo non fuide uguale all’ altro cerchio
ENM, o farebbe minore, o maggiore di eflo. Sia
minore , ficche gli manchi la quancita X per ugua-
gliarlo . Infcrivafi nel cerchio LN.M 1i quadrato
£+GH,il quale efflendo 1a meta del quadrato del
diametro EG , che fi circofcriverebbe al ccrchio,
percid EFGH & maggiore della meta di eilo cer-
chio; indi ne’ fegmenti refidui, divii per mezzo
oli archiinO,M,L,N,e congiunte le rette £0,
Oil, GM, MF, EL. FL,GN, HN ,laranno que-
fi triangoli EOH, GMF, ELF, GNH maggiori
della meta de fegmenti circolari, a cul fono in-
{crirti, effondo qualungue triangolo la meta del
rettangolo circoferitto al fuo fegmento, come I NG
& la meta di HPQG; e cosi profeguendo la di-
vifions per mezzo degli archi rimanenti, con ti-
rarnc le fue corde, faranno fempre quelli altr
triangoii pitt della meta de’fegmenti circolarl re-
fidui, i quali perd finalmente riuftiranno minori
della quantita X2, con cui il cerchio eccede lo
{pazio Z, onde I ‘infcritto poligono, quale fia
EOUNGMFL, o un altro di doppio numero di
Jati, {ara maggiore dello {pazio Z Perloche, 1n-
{crirro nell alzro cerchio 487 un fimil: poligono
AKRSCT DV, farebbe quefto a qucllo, come 1l
cuadrato AC al quadrato EG b, cio¢ come 1l cer-
chio AST allo {pazic Z; dunque efsendo quel
poligono EOHNGMF L maggiore di Z, {arcbbe
ancora I’ altro poligono AKBSCT DV maggiore
del cerchio AST, in cui ¢ infcricto. Dunque non
roeva efsere Z minore del cerchio ENM. Ne

meno
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meno poteva fupporfi maggiore di efso, perche
facendofi 1l cerchio ENM ad uno {pazio R, co-
me il quadrato EG al quadrato AC, cive comce Z al
cerchio A ST ,eisendo il cerchio £ NM minore di
Z , ancora lo {pazio R farebbe minore del cerchio
AST; il che abbiamo veduro efscre impoihbile .
Era dunque Z uguale al cerchio ENM; e pero il
cerchio AST al cerchio ENM ¢ come 1l qua-
drato del diametro AC al quadrato del diame-
tro EG . il che ec.

Cororrario I Quindi fi ha, che un cerchio
ad un altro fta, come qualunque poligono infcrit-
to nel primo al fimile poligono infcritro nel fe-
condo cerchio,cfsendo tutti proporzional a’ qua-
drati de’ diametri di efli cerchj.

Corotrrario II. Dal modo, con cui fi ¢ dimo-
firata quefla propofizione, pud dedurfi general-
mente, che {e in due date grandezze fuperficiali,
o folide , pofsono tali quanuri infcriverfi maggio-
ri della meta di efse, e nel rimanente altre quan-
tita, che pure fiano maggiori della meta di tali
refidui, cui fono infcritte; e cosi nel reflto di talr
grandezze § interpongano altre quantita maggior:
della meta di tali fpazj, e cosi fempre,onde |’ ec-
cefso di qualunqu: data grandezza {opra la {om-
ma di quefle infcritte quantita, divenga minore di
qualunque data minima grandezza; ¢ la {fomma
delle quantita infcricce in una di tali propofte gran-
dezze , ftia alla fomma di alcrettante infcritte fimil-
mente nell’ alera, fempre in una data ragione,
ancora quelle intere grandezze dovranno eflere nei-
la medefima ragione, come qui fi € provato ne’ cir-
coli, che efsendo in effi infcritti fimili poligoni, L

L : quall

ity B T S R S B i Lo it i bl SRR S S R
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quali ne lalciano I eccefso minore della data quan-
tza X,c lono fempre come 1 quadrati de’ diame-
tri devono elsere 1 detti circoli_nell’ iftefsa ra-
sione.

PROPOSIZIONE Il

FIG, 213, Ogni Piramide ABCD triangolave puo dividerf;

i due prramidi AEGH ,E B ¥ uguals, fimili tra
fe, e con [ rmera, ed in due prifm: EICHKE,
EHGDKY rradi fe vguali  la cui fomma pero fa-
vd maggicre delia metd della data Piramide ABCD,

Agliati per mezzo turti 1 lati ne’ punt E, H,

G, K, I, I,c conginte lc rette £H, HG,
GL, LI, 1F, 'K, KH, IIl, IK. EF, le quali
fegando fempre due lati proporzionalmentz, fono
parailcle a gli oppofti lati, ¢ manifefto eficre u-
cuali 1 triangolh ALH, EBI, ¢ fimili tra di fc,
ed all’iatero ABC: parimence i triangolh AEG,
L L F tono uguali, e fimili ad AR D ;e cosi acca-
de ne’ triangoli uguali AHG , EIF,fimiliad ACD,
¢ negh altri due //EG, IBF tra loro uguali, e
fimili a C B D; dunque lz piramidi ALGH, EBF1I
fono uguali, e fimili tradifc, ¢ coll’intera ABCD.
I priimi pofcia, che reltano FICLI KF,EHGR K F,
fono ugualmente z2lti, ¢ quello ha per bale il pa-
rallclogrammo ICK F ,doppio del triangolo 1FK,
¢ pero doppio della baie triangolare F KD di
queft’ alro prifma, effendo IFK = FK D nel
parallclogrammo / F 12 K, perd fono prifmi uguali 2 ;
ma il primo ¢ maggiore della Piramide /KCH ,
la quale ¢ uguale 2 qualunque dell’ altre due, per
elempio od 4 EGI!; dunqu: ambidue quelti prif-

mi
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fmi {ono maggiori dell’ altre due piramidi,c pe-
10 fono piu della meta dell'intera piramide 4 BC D.
Il che ec.

PROPOSIZIONE IV.

Le due piramidi triangolari wvgualmente alte ¥1G. 115,

ABCD. LMON, fe fi dividano come uella pre-
cedente in due fimili ugrali piramids , e ne’ due prif-
mi uguali , e Ciafcana welle particolevi piramidr fi-
milmente dividafi come le intere, e guefte. che ne
rifultano, pure dividanfi, come I altve, e cosi di
mano in mano; come la bafe CBD della prima pi-
ramide , ¢lla bafe OMN della feconda, cosi fa-
yanno tuttr 1 prifii fatei in quella,a ven glioal-
trettanti prifmi farti in queffa.

T 'Sfendo divifi per mezzo tutti i lati delle in-
_b tere piramidi, come nella coftruzione della
precedente propofizicne , ficcome fono efle ugual-
mente alte,ancorai prifmi FEHGDK,TRPONV
fono ugualmente alti, ¢ pero {ono come le loro

bafi FKD, TVN=, ¢ quefte fono, come lc in-,
tere bafi CBD, OMN, quadruple di tali trian- grop.32 i

goli, dunque i prifmi FEHGDK, e TRPONYV,
ed ancora Ii due uguah FEHGDK —+I'FHKC],
¢ li duc uguali TRPONV, — TRPVS, fono
come ‘le bafi dell’ intere Piramidi , C5D, ed
OMN. Che fe fi fara la coftruzione fteffa nelle
Piramidette AEGH, LRPO, ¢ nell’ altre due
EBFI, RMTS i prifmi dell’ una a quelli dell’
altra {aranno pure come il triangolo EHG - RPQ

ey

22 BIF « MST :: CBD - OA/N; e cost riufeira
icmpre ; dunque la fomma di tutti li prifmi, che

L2 i

1I+l

C{" ?‘0 olr'; »
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fi foflero infcritti nella Piramide ABCD, ad al-
trettant: infcricel nella Piramide L MO N{ara fem-
pre, come le bafi di efle Piramidi BCD, MON.

11 che ec.
PROPOSIZIONE V.

Le Piramid; triangolari ugualmente alte ABCD,
LMON fono come le bafi loro BCD, MON.

IMperocché fatta 1n efli la coftruzione de’Prifmi,
come nella precedente propofizione , rielcono le
{fomme di efli proporzionali alle bafi BCD, MON;
ma fono tali, che li primi due prifmi fono maggiori
3 ¥rt. della meta di effe Piramidi 2, e gl infcritti nelle
piramidette refidue fono piu delia meta di efle ec.
dunque la piramide intera 4 BCD all’ ugualmen-
te alta LMON ¢ nell’ iftefla proporzione delle

E Corell.2 bhafy BCD, MONDb . 11 che ec.

Frop 2.x11
PROPOSIZIONE VI

FIG. 215, 1o Piramidi ABCED, ed FHIKLG ugual-
mente alte con qualfrvoglia bafi poligone BCED,
ed HGLKI, fono pure tra di loro, come le derse

bafr,
Ividanfi le bafi poligone colle diagonali CD,
GI, GK, n¢ fuoi triangoli; fi vedranno cf-
fe piramidi co’ piani,che paflano per la loro ci-
ma, ¢ per dette diagonali, divife in tante pira-
¢ 5. xi; Midi triangolari ugualmente alte, le quali faran-
no, come le loro bafi triangolari ¢, dunque com-
ponendo BCED a CED {ara come la piramide
ABCED alla ACDE; ed e CDE a GHI, co-

me ACDE ad FHGI, ¢ fimilmente componen-
do,
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do, e convertendo, GHI ad HGLKI, come
FHGI ad FHIKL G; dunque per ugualita ordi-
nara, BCED « HGLKI:: ABCED - FHIKLG.
I1 che ec.

PROPOSIZIONE VIL

Ogni Prifma triangolare ABCDEF pud divi- %16, 216
derf in tre piramidi unguali ACBF, A CDF,
CDEF.

I tirino i diametri de’ parallelogrammi AC,
CF, FD. 1 triangoli ACB, ACD eflendo
uguali , faranno pure uguali le piramidi ugualmen-
te alte ACBF, ACDF; e parimente etlendo u-
gualt 1 triangoli A DF, DEF, fono pure uguali
le piramidi ACDF ,CDFE della medefima altez-
za 2, dunque le tre piramidi, in cui refta divifo 2 4. x11.
il prifma, fono tra loro uguali I che ec.
Corotrrario. Quindi ogni Piramide ¢ la terza
parte del prifma eretto fopra I' iftefia bafe alla
medefima altezza, quantunque foflero le bafi po-
Jigone , porendo rifolverfi in piramidi, e priimi
triangolari dell iftefla altezza , eretti fopra i trian-
goli,in cui dividefi qualunque poligono.

PROPOSIZIONE VIIL

Le Piramidi fimili triangolari ABCD,EFGH,
[ono in tripla ragione d¢ lovo lati omologht A B, EF.

SI compifcano i parallelogrammiCABK,GEFR

intorno a’ lati de’ triangolt fimili CAB, GEI',

ed intorno a’ fimili triangoli CAD,GEH 1i paral-

lelogrammi CADI, GLHP; ¢ parimente ne’ f1-

mili triangoli DAB, HEF fiano compiuti li pa-
L 4 ral-

FIG. 217.
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rallelogrammi DABN, HEFO; onde tirati L
plani oppo.li, ne riftlteranno due fimj[; paralle-
lepipedi BICABNMEK, HPGEFO QR .1 quali
{aranno in tripla ragione de’ loro lati omologhi A B,

S % EFFa; ma ellendo tali parallelepipedi doppj de’
“ 28 prilmi IDNBAC, PHOFEG?Y, ¢ queft; tripli
e 2 . Celle piramidi 4BCD, EFGH <, fono que’ pa-

rallelepipedi feftupli di quefte piramidi; dunque
ancora efle piramidi fimili fono in tripla ragione
de’ loro Jati omologhi AB,EF. 1l che ec.

CororLArio. Ancora le piramidi fimili di bafe
poligona faranno in tripla ragione de’ Iati omolo-
ght, perche Ii poligoni fimili dividendof; in fimili
tiangoli, ne rifultano fimili piramidi triangolari,
cialcuna copia effendo in tripla ragione de’ lati
omologhi, la quale riefce la medefima in ciafcuna
copia de’ lati corrifpondenti in qualunque trian-
golo; ¢ pero la fomma di tali piramidi triangolari
eretrs fopra un poligono alla fomma di altrettan.
te hmili erette fopra I’ altro poiigono fimile & pu-
re in tripla ragione de¢’ loro lati omologhi.

PROPOSIZIONE IX.

Le piramidi triangolari novali hanmo Je bafi ve-

crproche dell altezze : ¢ quelle Prram:di ,le cui bufy

Jono delle altezze loro recipioche , fono pure ugugis .

IMperocché eflendo le piramidi 1a terza parte
de’ prifmi eretti {opra all’ iftefle bafi,e alle me-
defime altezze ¢, quando ic piramidi fono uguali,
fono pure uguali i prilmi, ¢ quando i prifmi fo-
No uguali, {ono altresi uguali le piramidi; ma i

prifmi uguali hanno lc baf; reciproche dell’ akez-
Ao
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z¢ ; ¢ {e le loro bafi fono reciproche dell’ altezze, , ., "
i prifmi {fono uguali 2, dunque ancora le pirami- x.

di fe ugualt {ono, hanno le bafi reciproche delle
altezze, e {e le bafi loro fono reciproche deil’ al-

tezze , devono eflere Piramidi uguali. II che ec.

Cororrario I. Ancora le Piramidi, che hanno
le bafi poligone, {fc fono uguali, averanno le bafs
reciproche all’ altezze , e viceverfa eflendo le Lafi
reciproche all’ aitezze , {aranno Piramidi ugunali:
perche fe aveflero la bafe triangolare uguale 2
quel poligono, con le medcfime alrezze {arcibero
uguali traloro b, ed ugualiad etfle , dunque ci0, che b 6. x4,
conviene alle piramidi triangolari, ancora appar-
tiene alle Piramidi poligone, che farcbbero le me-
defime, {t cangiaflero le bafi poligone in triangoli
uguali ad efle.

Cceroirario I, Lo fteflo pure vale de’ prifmi e-
retti fopra bafi poligone, che eflendo uguali ave-
rebbero reciproche le bafi all’ altezze , e vicever-

{a, come accade alle piramidi, che fono Il loro
terze parti.

PROPOSIZIONE X,
FIG. 232

1l cono & fempre la terza parte del Cilindro alla
medefima altezza ereito [opra [ iffefla bafe circo-
lare EHM.

SE fi concepifce un prifma eretto fopra il qua-
drato EH G Finfcritto nel cerchio alla mede-
fima altezza del cilindro , fara quel prifma piu del-
la meta del cilindro, eflendo appunro la meta da
quell’ altro prifma, che fi alzaffe alla medefima
altezza fopra il quadrato del diametro LG, che

el-
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eflendo circofcritto al cerchio, farebbe riufcire il

prifma circofcritto al cilindro, e pero maggiore

- di effo; e fimilmente la piramide eretta all’ iftef~

fa altezza fopra all’ infcritto quadrato EHG F, {a-

rebbe la meta della piramide, che avefle per ba-

fe il quadrato del diametro EG, la quale fareb-

be circofcritta al cono, ¢ pero la piramide fopra

alla bale EHG F maggiore dovra eflere della mera

del cono. Similmente factiitriangoli EO H, HNGQG

ec, che fono piu della meta de’ fegmenti circola-

1, cui fono infcricti, eretti fopra di effi li prifmi

all’ altezza del cilindro, e le piramidi all’ iftefla

cima del cono, faranno que’ prifmi piu della me-

ta degli eccefli del cilindro fopra il prifma qua-

drato, eflendo la meta de’ prifmi eretti {opra un

rettangolo, come HP QG circofcritto al fegmen-

to circolare HNG), il quale prifma circofcritto {a-

rebbe a quell’ eccefio cilindrico; ¢ fimilmente le

piramidi {opra tali triangoli faranno piu della me-

ta degli eccefli del cono fopra la piramide qua-

drata infcrittagli, e cosi fempre; dunque il cilin-

dro al cono fta, come il prifma cretto alla me-

defima altezza fopra qualunque poligono infcritto

nel cerchio, alla piramide ugualmente alta eret-

2 Coroll- 2 13 fopra lo fteflo poligono 2 : la qual proporzio-

bpr é:, 'r_;wp' ne ¢ fempretriplab ; dunque il cilindro e fempre

- x11. triplo del Cono, onde il Cono ¢ la terza parte
del cilindro. Il che ec.

PROPOSIZIONE XL

FIG. 212, I cilindri vguaimente alti fono come i cercly
ABT, EHM delle loro bafi, e cosi pure fono i
coni, fopra all iffefle bafi circolari erett: alla mede-

Jima altezza . Ef-
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ESfendoﬁ dimoftrato , che i priimi eretti {opra
i quadrati ABCD, EHGF infcritti ne’ circo-
1i. alla medefima altezza de’cilindri, ne fono piu
della meta di effi, ed i prifmi pure eretti fopra gh
altri triangoli, all ifteffa altezza fono pin della
mera degli eccefli cilindrici fopra gl antecedents
rifmi, ec. e tali pritmi effendo fempre, come le
joro bafi, fe fono uguaimente aldi 2, le quali bafi ;,f;’_';f:ﬁ-
poligone fimii fono. come 1 medefimi circoli b, . |
percio ancora i cilindri ugualmente altt, {fono co- g,go’;’x,:l
me le loro bafi circolari; ed i Coni parimente,
che forio la terza parte di effi cilindri, fono in
pari aitezza ,propoizionalia cerchj delle loro ba-
fi. Il che ec.
CoroLrario. Quindi pud dirfi, che 1 Cilindri,
o i Coni di ugnale alrezza, fono come i prifmi,
o le piramidi ugualmente alte, fatte fopra fimili
poligoni infcricri nelle bafl circolari di efli Cont,
o Cilindri: effendo tanto quefti, che quelli, co-
me i quadrati de’diametri circolari, proporzionalt
alle bafi de’poligoni, o de’ cerchj ftefl.

PROPOSIZIONE XIL

I cilindri fimili ABDC,EFHG, 07 Coni fi- F1G. 1%
mili infiritei in €ffi, fono in rogione tripla de’ dia-
metri CD, GH delle loro bafs.

All’ affe del maggiore MI fi tagli la parte IN
uguale all’ affe L K del minore, e per lo pun-
to N {i faccia paflare un piano parallelo alla ba-
{e, che ci fara il cerchio QR. Indi s'intenda eret-
to un prifma fopra il poligono CODP in{critto

nella bafe circolare , che pervenga all’ altezza del-
| P al-
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" afle TI, ed all’ altezza NI; e nella bale GVH
dell’alero Cilindro fia pure un fimil.: poligono in-
feritto GVH X, ed elevaco all’ alvezza del cilindro
LK. 11 prilma d:II' altezza M1 a quello dell’ al-
a Coroll. tezza NI {ara come Ailad NJ 2 — LK ;maMI.
prop25 3t LK :: €D - GH (per la fimilitcudine de’ cilindri )
dunque il prifma dell’ altezza M] a quello dell’ al-
tezza NI ¢ come femplicemente CD a GH. Ma
1l prilma dell' altezza NI all' altro infcritto den-
tro il minore cilindro. dell’ uguale altezza I X , & co-
porna s, Me la balc CODP alla fimile bate GV £ X b, ciog
come 1l quadrato €D al quadrato G H <, e perd
1n ragione dupla di CD a G#; dunque la ragione
del pritma dell’ altezza A1, a quello dell’ aitez-
za LK ¢ compofta della femplice, e della dupla
della ragione de’ diamerri, e pero ¢ in ragione tri-
pla diefli CD,GH. Ma quefi prifmi accoftan-
dofi indefinitamente a’ cilindri, cui fono infcritti,
lecondo che fi aumenta il numero de’ lati delle lo-
ro bafi, come tante volte fi & dimoftrato, devo-
« Coroll-2. no avere la ragione medefima , che detti cilindri d;
P20 adunque effi cilindri fimili fono pure in ragione
tripla de’ loro diamectri CD,GH. Ma i conj fi-
mili infcricti in detti cilindri, eflfendo la terza par-
cieXte di efli ¢, fono nell iftefla ragione di effi cilin-
dri; dunque fono in tripla ragione de’ diametri
delle loro bafi CD,GH. 1l che cc.
CoroLrario. E' manifcfto, eflere tanto i cilin-
dri, che i coni fimili in tripla ragione ancora de’
loro affi proporzionali a’diametri.

PROPOSIZIONE XIII

Se un cilindro ¢ fegato con un piano parallelo
alle

c I XI.
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alle bafe , le fue porziomi faranno come i lore

alfs «

Iccome {e nel cilindro foffe infcritto un prif-

ma, la cui baic fofle qualfivoglia poligono in-

tciiteo nella bate cilindrica, fegandoi effo ancora
con I’iiteflo piano paralleio alla bate , faranno le
fue porzioni proporzionali alle lunghezze 4, cio€ a coroll.2.
agh aii cilindrici; cosi ancora le porzioni cilindri- prop-25-%-
che fono come li derti afii, percheé 1 cilindri fo-
no, come li prifmi di fimil bafe , infcritti ne’ me-
defuni, come altre volte fi ¢ dimottrato.

PROPOSIZIONE XIV.
I Conz, e : Cilindri di bafe uguale fino tra lo-

ro , come le gqltezze -

Uanto 2’ Cilindri di bafe uguale, ¢ come fe
Q tollero porzioni fegate dal medefimo cilin-
dro, col piano parallelo alla bafe, che pero ef-
fendo come i loro affi b, {fono come le altezze; ¢ b 13.x11.
quanto a’conj, che fono un terzo de’ cilindri, a’
quali fono infcritti ¢, ¢ chiaro dover eflere ancor ¢ 1o, 11,
efli nell’iftefla ragione degli affi.

PROPOSIZIONE XV. _—
Ne’ cons , o cilindri uguali BAC, EDF, le bafi FIG. 319,

BC, EF fono reciproche all’ altezze, civé come
DM ad AL; e viceverfa, qualungue woita fano
reciprocamente BC - EF :: DM - AL, gque’ conz,
0 ctlindri faranno uguali.

E le altezze cilindriche {fono uguali,ancora le
bafi faranno uguali negli uguali cilindri: ef-
fen-
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fendo pot difuguali, dalla maggiore DM fi tagli

la OM uguale alla minore AL, e fi tagli il cilin-

dro col piano IH, condotto per lo punto dell’

afle O, parallelo alla bafe EF. Sara DM - O M
s 14010 (= AL) :: NKF(= GPC)+ IHF2> :: BC-
EFb; dunque DM - AL :: BC « LF; e vice-
verfa fe DM - AL :: BEC - EF, pofla OM —
AL, farta NKF-[HF:: DM-0M ( = AL)
:: BC « EF :: GPC - IHF; dunque NKF =
GPC. E T ifteflo accade ne’ Coni, che farebbero
Ja terza parte di efii cilindri Dunque ec,

PROPOSIZIONE XVIL

Dati due cevcly concemtrici ADB, LME, in-
Jcrivere nel maggiore un poligono di pari lati, che
non tocchi il cerchio minore.

fe 31.x171.

11G. aze.

Irato pel centro C il diametro AC B, {egan-

te il cerchio interiore in L, E', gh i condu-

ca la tangente & I H concorrente col maggior cer-
chio in @, ed H; ind1 fegara la {emicirconferen-
z1 ADB in due parti uguali nel punto I, fi {e-
ghi pure I’ arco DB pel mezzo in N, ¢ | arco
NB dividali pel mezzo in K, fino a tanto, che
quefta divifione riefca tra ghi punti G, e B. Ta-
le fia il punto K donde fi tiri al diametro la
perpendicolare KII', che fara parallela alla tan-
sente GEH, e gli archi F K. BF faranno tra lo-
ro uguali. e le corde loro K B, FB potranno re-
plicarfi intorno la circonferenza del cerchio mag-
giorc , la quale coaterra un numero pari di
archi uguali a B K; e pero ne riulcira un poli-
gono di lati uguali, ¢ pari di numero , li quali non

po-
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potranno toccare la periferia del cerchio interiore ,
ficcome non vien toccara ne meno dalla retta KF
fotrefa a due lati, effendo parallcla alla tangente
G H di quella periferia;il che riufcira in qualun-
que altro firo di effo poligono. Il che ec.

PROPOSIZIONE XVil. PROBL.

Date due sfzre concentriche, li cui raggi CB, FIC- 221
CE, deferivere nella maggiore un folido poliedro ,
i cui piani non tocchino la fuperficie della sfera
minore .

Fgate effe sferc con un piano, che pafli pel

centro C, ne riufciranno due cerchj concen-
trici, nel maggiore de’ quali puo defcriverft un
roligono , che non tocchi la periferia del mino-
re a. Sia B K uno de lati di tale poligono; ed e-
rcetro perpendicolare 2l piano di quefto cerchio
il femidiametro C A, fi tirino nella sfera Ii pianj
ALK, AHB, che {aranno quadranti perpendico-
lari a quel cerchio b, ed in effi quadranti fI ap- b 18 x1.
plichino pure le corde KO, OL, L4, ed AH,
D, DB uguali al lato BK, ¢ fi congiungano le
retcte DO, HL ;il che {e fi facefic da per tutto,
ne riufcirebbe un intero poliedro, il quale non
tocchers in verun luogo I interiore {uperficie del-
Ja sfera minore NSAE. Imperocche, condotre
le O I, DI perpendicolari alle comuni fezioni CK,,
C B de’ detti quadranti col cerchio CBK,le quali
faranno parallele ad AC, e perpendicolari al me-
defimo piano circolare, onde parallele tra di lo-
ro, cd ancora uguali, perche ne’triangoli OK F,
DBI, oltre gli angoli rett in £, ed I, fono ugua-

li

a 16, xi1°,
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li gli angoli K, e B, infiften'i alle femiperiferie di-
minuize degli archi ugaali OK . D B, e perd eflendo
OK=D B, ancora git aitri lati {aranno uguali, cios
OF =D .,cd F K=] B; pero congiunte le retre DO,
I F, {aranno parallelc, ed uguali; ma/F e parallela
a BK,,{egando dagli uguali raggi CK,CB le parti
uguzlit FK, 1 B;dungue ancora DO, e BK fono
paraiile . e pe.o le rette OK, DB fono nel me-
delimo jiano; e fimilmente fi proverebbe effere
un piano HLOD, ed il triangslo ALH; onde
ci0 da per rtutto continuato, farcbbe un poliedro
1nfcricto nella sfera maggiore; e tirando dal cen-
tro € la perpendicolare CG al piano BDO K, con-
gunte le rette GB, GK, GO, G D {aranno ugua-
I, ondae paflerebbe un cerchio per i quattro pun-
tt K, B,D,0, mentre li quadrati di qualunque di
tali lince, col medefimo quadrato della perpendi-
colare ('G, fanno il quadraro del raggio della sfe-
ra; ma effendo BK, maggiore di/F, e perd mag-
giore di DO, e le altre OK,e DB uguali a B X,
dunque nel cerchio, che pafferebbe per i punti
K,B, D, 0,la BK fottende pitt di un quarto,
¢ pero il quadrato BK ¢ pitt che doppio del qua-
drato G K, eflendo I’ angolo BGK ottulo; ma
congiunta la K7, che fara perpendicolare ad I B;
eflendol’angolo KBI=—=D B 1,illato BK=BD, ed
il lato 81 comune , onde ne’criangolt K B1, D B I{ara
IK=1D,e I'angolo BIKuguale al rettoBID ;
¢d ¢ la 1K maggiore della BI (effendo IK me-
dia proporzionale tra le parti del diametro, di cui
I'una ¢ 51,1 altra farebbe 1€ — CB, affai mag-
glore di /K )dunque il quadrato B K & meno che
aoppio del quadrato 1K ¢ perd la GK & mino-
re
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re di IK, onde la CG fara maggiore di CI, edin-
do tanto li due quadrati CG,e G K quanto li due
Cl,ed IK uguali al quadraro del raggio UK. On-
de ¢ piu lontano il punto G, che 1l punto I dal-
la fupertficic della sfzra CEM; ed edendo la IK
lontana dall’ acco E M, riufcendo parallela alla fua
tangen:c 2, jl piano DB KO 1ara piu remoro dal- 2 15 ¥1°
la tuperficic di quella interna sfera minore, e co-
si ancora gli altri piani HDOL, AHL molto me-
no potraano toccaie derra fuperficie, effendone
piu lontani; e pero tutro il Poliedro f{ard come
cercavafl di fare. Il che ec.

PROPOSIZICNE XVIIIL

Le sfere fomo in triplicata ragione de’ loro dia- T1G- 220
metrs .,

IMp::rocché fatto ancora nella sfera minore un fi-
mile poliedro al defzrirro nella m:ggiore , quziti
faranno in tripla ragione de’ raggi delie loro sfere,
perche la piramide, che avefle 1a bate DBKO, ¢
la cima in C, {ari fimile alla piram:de.la di cul ba-
fe ¢ 1} fimile quadrilineo PEMQ . ¢ la flefa ~ima
in C; e parimenre | altra piramide, la di cui bafe
HDOL, ¢ fimile alla piramide, la di cui bafe RP Q 5,
colla ttefla cima in C; e cos) I’ altre ; dunque ef-
fendo quefte in tripla ragione di quella de’loro
laii omologhi, ancora la fomma di efle, ciot il
poliedro della sfera AK B, alla fomma dell’ alrre
fimili, che farebbe il fimile poliedro della sfera
NME, ftara in ragione tripla de’ragei CB, CE,
0 de’ diametri di effe sfere; e ci0 accaderebbe
in qualunque numero di piani foflero divifi i po-

M lie-
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liedri fimilmente defcritti in efle sfere; e perché
poilono etler fatti di tanti piani, che non tocchi-
no la{upericie di qualunqu: interna stera mino-
re , ma differente dalla maggiore d’ una quantita
minima; quind:t ei poliedri poilono duierire dal-
le dette sfere d’una grandezza minore di qualunque
data; pero avendo fempre cfli poliedri fimiiila ra-
gione tripla di quei diametri, ancora le sfere fa-
1 Coroll. 2. ranno nell’ iftefla ragione 2. 1l che doveva dimoftrarfi

prop. 2. Xil. ‘
E L E M E N T 1
DELLA GEOMETRIA

DI EUCLIDE.

L I B R O XIL
® S H
PROPOSIZIONE L

FIG. 222, Se [a retta AB ¢ divifa in C fecondv I effrema,
e media ragione, al maggiore fegmento CA aygiun-
ta le A uguale alla meta di tutta la A B, fara
il quadrato di effo CD gumtuplo del gquadarato del-
la mera di tutra la AB.

di AB,ec perpendicolare ad efla, con-
3 giunta b1, e ad / B pofta uguale FG,
2@l ed indi dalla porzione AG delcritto 1l
=" quadrato AGIC, fegante la AB nC,
qu-fta ¢ la coftruzione, che determina la divifio-

nedt AB in C, in maniera che fia il quadrato
AC
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AC = ABC, rettangolo di tutta nel reflo =, il
che rende fegata AR in C fccondo I'efirema, e

a Prop. 2.
lig. 2.

media ragione , per eflere AC media proporzio- -

nale tra ia intera A B, ¢ la relidua 5C. Dun-
que eflendo GA AC,ed =AD=—=AF =+ AB, {ara
CD =FG=FB; mapolta AF=— 1ed 48 —
2, 1l cui quadrato = 4, 1l quadrato FB — 2’
quadrati ' AF,e d’Adb —1 —+ 4= 5; dunque
ancora il quadrato €D ¢ quintuglo del qu:draro
AD, cioe del quadiato della meta di A5, 1I
che ec.

PROPOSIZIONE 1L

Se la retra CD ba il fuo quadrate gquintuplo del
quadrato AD, pofta la AF dupla di AD, fara
drvifa in C fecondo I efftrema, e media vagione, il
di cui aggiore fegmento fara la A C.

L. quadrato €D ¢ uguale a’ quadratt AD, AC,

ed a’ due rettangohh D AC b ; dunque ecfitndo
BA=— 2 AD, fono li due rettangoli DAC —
b AC, ed eflendo 1l quadrato CD quintuplo del
quadrato AD, ficcome uguagha li quadrati 4D,
ed AC, ed 1l retrtangolo BAC, tolto di comune
il quadrato A4, rimarra il quadruplo del qua-
drato 4D (che ¢ 1l quadrato di 4 B dopgia di
AD) uguale al quadrato AC, ed al rettangolo
B AC;ma e uguale al rectangolo ABC— B AC,
dunque 1l quadrato AC == ABC, e pero AC ¢
media proporzionale tra AB, e BC, onde ¢ il
maggiore legmento della divifione di 48 nell’ c-
ftrema, ¢ media ragione . 1l che ec.

CoroLLARIO . Ancora pofta dall’ altra parte la
M 2 AB

FIG. 221,

b 4. 11,

FIG. 224
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FIG., 226.
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A B dupla di 4D il cui quadrato uguagli la quin-
ta parre del quadrato CD, fara la BC diviia in
A fecondo I'eftrema, e media ragione . il di cui feg-
mento maggiore € B A ; perche effendo DC q —
54D q = AD q. + 20AD —+ (A q., e
2CAD = CAB fsranno 4 AD q. ( cioe AB
qQ.) = CAB —+ CA q. = BCA; dunque ¢
chiaro il progofto.

PROPOSIZIONE IIL

Se 7] maggiore fegmento A C della rerra AB di-
vifa fecondo I effrema, e media ragione . i dividerd
per mezzo in K, la mera EC del maggiore [egmen-
105 ¢col mnore fegmento CB, cioé la EB, pud
wn quadraio quintuply del guadrato CE .

E}rfperocché 1l quadraro E B ¢ uguale al rettan-
c0i0 ABC col quadraroCEa,ma ABC=—=AC
quadrato, che e quadrupio dclquadrato CE ; dun-
que 1l guadrato LE'B uguaglia il auadrato CF, ed
1l quadruplo di eflo, e perd ¢ quintuplo del qua-
drato CE. Il che cec.

PROPOSIZIONE 1V,

I/ giadrato di tutra ia A B, col guadrato di CB
4

Jfegmenio minore di effa divifu [econds I efrema, e

b 7o I1.

mrdia vagione, feno rripli del quadrato del [ezmen-
to maggiore AC.,

Due quadrati 4B, ¢ BC {ono uguali a due
rettangolt ABC col quadrato AC b; ma il
rettangolo A BC = AC quadrato, dunque li due
quadratt A B, e CB fono uguali 2’ dus quadrati

AC col quadrato medefimo A4 < un alira vol-
72
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ta prefo, e perd fono uguali al triplo di eflo qua-
drato AC. 1 che ec.

PROPOSIZIONE V.,

Alla vetta linea AB divifa in C fecondo I eftre- V1O 217
ma, ¢ media ragione , agginta la AD wuguale al
maggiore fegmento AC, fura la BD dvifa pure
im A fecendo [ effrema, ¢ media ragione , il dr ez
maggiore fegmento fara [ inrera A

Sfendo AB ad AC, cioe alla A D, come AC,

a C B, convertendo fara D A- AB:: BC -
CA,e componendo DB -B A::BA- AC=AD,
dunque il quadrato AB = BD A, e pero laBD
& divifa in A4 fecondo I eftrema, e media ragio-
ne, il di cui {tgmento maggiore ¢la 4 B. Il che ec.

PROPOSIZIONE VL

I uno, e I altro fegmento, il macgiore A C,edil 15, 118.
minore CB della retrta AB propoffa,e divifa in C
[econdo I effrema s e media ragione , ono incommen-
[urabili, non folo in lunghezza , ma ancora in_ po-
renza ; cioe non fono come numeyo @ numero,une effi
[fegmenti, ne i loro quadrati.

Mperocché aggiunta al fegmento magmore 4C
la AD = L+ AB, prefa AD =—1 .1l quadra-

to CD ¢ quinzuplo di eflo gquadratzo AD 55 dun-a 1. xue
que efia CD=1v/s;onde AC = +/s—1,elaBC
— DB — DC =3 — /5, clleado B D tripla di
AD. Orane /s — 1 a 3 — 4’s puo avere al-
cuna proporzione commsnfurabile di numero a nu-
meoro, non potendo determinarfi in numero, ne
in frazione di numeri. la radice quadra di cin-

M 3 que
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que , non eflfendo verun quadrato quintuplo d’un
alcro quadrato; ne il quadrato della prima, che

farebbe § — 247 —+ 1 =06 — 247 puo ef-
lere commenturaiile al quadrato dell’ altra = o
— 64/s —+ §=—= 14— 645, non eflecndo n¢ me-

no queft come npumero a numero, ma in ragio-
ne di 3 — /s a 7— 34/5 (divifi per mezzo cfli
quagrati ) dunque AC, ¢ CB fono in lunghczza,
¢d in potenza incommeniurabiii. 1 che ec.

PROPOSIZIONE VIL
Nel pentagono eguilatero ABCDE Je vi fong

tre amngoli, contigui, o nmon contigui, tra di lore
nguals , gle aitri engoli puve faranio nguali ad eff;.

Stendo uguali 1 latt EA, AB, BC, CD, fe

— gli angoli contenuti tra efli 4, 3, C fono u-
guali, fottefe le bai ER,AC, BD,faranno pure
tr2 di loro vguali; dunque gli angoli AER, CAB,
ALLE, CBD, BCA,CDB fono uguali; dunque
BF — FA e la rimanente FE — [FC, onde i
triangoli FED , FCD hanvo tutt i lati uguali, e
pero I arcolo FCD = FED, ed ageiunti gli u-
guaih ALB, ACB, I'angolo AED fari uguale a
BCD. Similmente fi provercbbe CDE — ARBC;
dunque tutti gli angoli del pentagono faranno u-
guali.

Se poi foflero ugunali gl angoli BCD, CDE
al non contijwo EA B, riufcendo colle fortefe
DE,E” gli angoli AEB, BDC uguali, e per ef-
fere RE = B D, ancora eflendo BDE—=TBE D,
dungue tutro ’angolo AED = CDE, e perd fo-
no ancora tre angoli conrigui uguali, onde tutti
gli aler1 fono uguali. 11 che cc. PRO-
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PROPOSIZIONE VIIL

Nel pentagono equilatero AB CDE, che ancora FiG. 237
fia equiangolo, fortefe due retre BD, CE a due
angoli contigui, fi jegheranno in ¥ [econdo I eftre-
ma, ¢ media ragione, ed i loro magior [fegment:
BF, EF faranno wguali ad un laro BC, ovvero
ED di effo Pentagono.

Ircofcritro ad effo pentagono un circolo 45D,

oli archi fostefi da’ lau di eflo iono u-
guali ; dunque Iangolo FUD == FDC, e I citer-
no B FC {ara duplo di cialcuno di effi, cioe =—= 2
FCD; ma eflendo pure I’ arco B AE doppio di
ED, ancora I’ angolo BCF = 2 FCD; dunqgue
BFC — BCF ;e perd B = BC; ed e Tendo gl
triangoli BCD, FCD equiangoli, fara BD - DC
(=BF):: DC(=8F) -I'D; durque BD ¢
divifa in I fecondo I’ eitrema, ¢ mudia ragione,
ed il maggiorc fegmento e BF = B(; e I’ iftef-
fo fi dimoitrery di CE, che fia divifa in F in ra-
gione media, cd eltrema, elfendo CE - EF : EF
FC,ed EF= CD . 1l che ec.

PROPOSIZIONE IX.

Se il lato AB del decagono inferitto nel circolo FIG. 231
ABE [ congiunga ¢l lato dell efagono nguale a
BD, cio? al raggio CA di effo circolo , fara fega-
ta ls AD in B, fecondo I eftrema, ¢ media rago-
ne, il di cui maggiore [egmento fara BD uguale
al lato dell’ Efagono .

TIrato il diametro ACE, e congiunte le rette
CB, CD, eflendo I’ arco AB la quinta par-
M 4 te
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te uella femiperifiria ABE, e pero BE quadru-
pio di A&, 1 angolo EC B fara quadruplo di AC B;
ma il medefimo £( B & duplo di 468C,ed ABC
¢ duplo di BCD ( etlendo non folamente BC =—
CA,ma ancora== B, aio dell efagono ) dunque
LCB ¢ quadruplo ancora dell’ angolo BCD ; fara
dunque A4CB = BCPD e | angolo DCA—=DAC
= ABC, ellendo ciafcuno doppio di BCD ; pe-

10 DC=D4; ma DC. CA:: DB .- BA4-=,

dur.)qu.e ancora AD « DB :: DB - DA; onde AD
é'dwiiz_i 11 ragione media, ed eftrema > tldi cui mag-
giore fegmento ¢ 8D . 11 che dovea dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE X
Il lato AB del pentagone ABDEF equilatero

ed equiangolo, ha i S0 quadrato uguaie al q:.a-
drate deol laro A H de decagono inferitto nel medefrmo
Cevciino > ed al quadrato del raggio CH, cioé del Jato
deli’ efagono, che §° mfcriveffe nel medefimo .

I conduca il diamerro ACK, i quale divide-

ra per mezzo I'arco DE in K, ; e divifo pel
mezzo I'arco AH in I, fi congiungaro al centro
/C,e BC Eflendo I' arco BD — 4B, doppio
c1 AH, odi BH, ¢ DX pure = A/, doppio
i 711, dunque Varco BDK & doppio di BHI,
pero Iangolo BCK =— =+ BCI = 2 B A K; dun-
que BCL=BAC.onde lirriangoli A1 5C eCBL,
che hanno I’angolo B comunc, fono equiangoli ,
¢ fara AB - BC:: RC- DI, dunque il quadrzro
1 BC =— ABL. Congiuna purc la rerea U,
lara uguale ad AL, perché la €I divide la corw

da AH per mezzo, ¢ ad angoli retti, onde il

trian-
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triangolo A H L fzra ifofccele , imile all’altro HB 4,
per effere Pangolo A L —=HAL= ABH, ¢
I angolo A4 comuue dunque Ab-AH::AH-AL,

e pero il quadraro Ali=—=BA L;malil quadraroA B
— ABL— B AL, dunquc ¢ uguale a’ quadrati 5C,
( che e il 1acgio uguale al lato dell’ efagono ) ed
AH, che e il lato del decagono- 1l che ec.

PROPOSIZIONE XL

Dizuifo il wggm a’ un cerchio CB m E feconds ¥1G. 222

I" effrema . e media vag cne ,il di cur 77zﬂgg10;eﬁg-
sento fra CE il laro del pentagono regoiare da in-
Jeriverfi in €ffo cerchio, e medio propor zionale tra
il raggio CB, e una rettu compoffa da effo raggio,
e dil fegmento minore, CB — BE:che percio di-
ra;l effo laro del pentagono una irracionale minore,
rifpetto al raggio prefo jer razivnale.

Al centro fi alz {opra al diametro 4 B la per-

pendicolare CD, e fi congiunga DE, e pro-
lungata EB in G,fia £G =— (B, Effendo AC =
BC -CE:: CE- EF,la iomma deglt anteceden-
ti BC—~+CE (= AE)alla fomma de’ confeguen-
ti CE —+ EB (= AC){ara come un anteceden-
te CB, ovvero AC ad un confeguente CE; dun-
que ancora la AE e divil> in C fecondo I’ eftre-
ma, ¢ media ragionc, elflendo AE - AC :: AC .
CE, ed il fegmento maggiore AC eflende il lato
dell’ efagono da infcriveifi in eflo cerchio, fara CE
1] lato del decagono : il quale ¢ il fegmento mi-
nore della retta divifs in tale eftrema, e media
ragione, il dicui maggiore fegmento fia il lato dell’
cfagono 7; dunque eflendo 1l quadrato DE uguale a 9. 41,
al quadram det raggio CD uguale al laro dell’ e-

fa-
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fagono , ed al quadrato di CE lato del decagono,
fara DE il lato del pentagono 2 ; e perche CBE
=— GBE, uguagla il quadrato CE, ed il quadra-
to 5G uguagha il quadrato /), tara il retrango-
lo EGE, che = GBRE —«+ BG quadrato , uguale
a’ quadrati CE, e CD, cioz uguale al quadraco
DE; dunque il lato D E del Pentagono € medio
proporzionaie tra BG,e GL, cio: tra il raggio
del cerchio, e la retta compofta del ragsio, = del
fegmenrto minore B E di eld raggio CB diviio in
E, fecondo I eftrema, ¢ mcdia ragionz. Il che
cc. E percio edo lato del Peatagono ¢ una linca
irrazicinale minore, cost chiam:ta da Euclide.

PROPOSIZIONE XIIL

TAV. XL

VIG . 234.

FlG. 235

Il quadrato del lato AB & un triangolo equila-
tero ABD snftritro nel cevchio .6 triplo del qua-
drato del razgio AC.

[tir1 1] diametro ACE, e fi congiunga BE, che

fara un lato dell’ efagono ugnale al medefimo
raggio AC; dunque li due quadrati AB, e BE
effendo uguali al quadrato del diametro A E, qua-
druplo del quadrato del ragsio AC, tolti li due
quadratr uguali BE, AC, rimane il quadrato 4B
triplo del quadrato AC. Il che ec.

PROPOSIZIONE XIII. PROBL,
Nelle data sfera ADF C inferivere un Tetrae-

dro ,cioé una Piramide compofta da quattro triangol;
equilater:, e dimoffrave, che il guadrato del dia-
metro AC di effa sfera e fefy1ialtero del quadra-
to del latso AE di effo Teiracdro AEFG.,

Sia
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Ia ADCE un ceichio maifimo della sfera, il

di cui diametro A ¢ fidivida in B, di meniera
che BC fia la iua terza parte; indi per 1l punto
B {i feghi la siera col cerchio GDE perpzadi-
colare al diametro AC, ed in queflo cesc™io de-
fcrivafi un triangolo equilatere G EF, ind1 2l ver-
tice A fi congiungano le rette EA, I'A. GA.
Queflo fara il Tetracdro ricercato AELG: 1m-
perocche tucti i lati AE, A%, AG fono tia ci
loro uguali,efferdo il quadrato di ciricuno ugua-
le a’quadrat dell’ afse A B,¢ del raggio BE,ov-
vero BF, 0o BG; ed in olrre cialcuno & ugoa-
le aqualfivoglia I~to del triangelo equiiatoro GLF,
perche AC+ AB :: AE quadrao ad 4B quadra-
to, ed B+ BC :: AB cuadrato 2ad EB quadra-
to, dunque per I’ ugualica ordinata AC - BC :
AE quadrato ad EB quadraro; maAC ¢ tripla di
BC ; dunque il quadrato AE ¢ triplo del quadra-
to EB, raggio del cerchio GDE; ma del mede-
fimo & triplo il lato EF del triangolo equilarcro
G FE »; dunque AE = EF,e cosi gl alrri lati; e
perd fono tutti equilateri 1 triangol £ F, AGF,
AGE, GFE,onde quefto folido & un Tetraedro,
ed il quadrato del dizmetio della sfera ACal qua-
drato del lato AE del Tetraedro . ¢ felqualzero,
effendo come CAad AB,che ¢ :: 3 2.1l cheec.

PROPOSIZIONE XIV, PROBL.

Nella data sfera ADFB inferivere un Ottaedro
da otto triangoli equilateri comprefi, e dimoftrare,
che il quadrato del diametro AB della sfera & du-

plo del guadraro di qualungue lato AE dell’ Ortae-
dro AEBFDG.

Nel

FIG, 136-‘
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El cerchio maflimo AD B E tirati i due dia-

mecr1 4B, DE tra di loro perpendicolari,
fi tiri ancora FCG perpendicolare al piano di ef-
fo, per cui, e per DE paflera ua airro cerchio
ma.iimo D /'{ G perpendicolare all’ altro, e con-
giunte le rette AD, AF, AG, AE, BD, BF,
BG, BE, {aranno tutte tra di loro uguali, per-
che i loro quadrari uguagliano li due quadradi de’
raggr, tiratt dal centro a'loro termini, che tra
di loro difpofti fono ad angolo retto; e congiun-
t¢ ancora le rette FE, EG, GD, DF, faranno
uguali all’ altre , perche pure i loro quadrati fono
ugaali a’duc quadrati de’raggi, al di cui angolo
retto {1 oppongono ; tutti adunque li triangoli 4 £ E,
BEF, AFD ec. {ono equilateri, come ancera fi
raccogle dall’ eflfere ciafcun laro la corda fottefa
ad un quarto della periferia del maflimo cerchio ;
che perd il foido AEBFDG & un ortaedro, ed
1l quadrazo del di*metro A B & duplo del quadra-
to del laro EA, effendo a due quadrati EA, EB
uguale , i quali fono uguali tra loro. Il che ec.

PROPOSIZIONE XV. PROBL.

Nella data sfera inferivere un Cubo , da fei qua-
drati comprefo ANFO1DKB, ¢ dimoffrare ,che i/
quadrato del diamerro DF della sfera fia triplo del
quadrato di qualingue lato AD di effo cubo.

El maflimo cerchio 4 /'H tirato qualunque
diamerro /D, fi prenda DE uguale a un
terzo di eflo . ed eretta la perpendicolare E 4,
congiunte le rette AD, AF, e compiuto il ret-
rangolo AFBD, i feghi la sfera con due piani

per-
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perpendicolari a quel cerchio A B H , tradotti per
le recte AF, DB, che faranno duc cerchj ugualt
ANFO,DKBI,intorno agli uguali diameri AF,
DB, a’quali fi tirino gl’ alcri diametri OGN.ILK
perpendicolari, che 1i feghino ad angoli retti, e ti-
rate le corde AN, NF, FO, 04, ¢ DK, KB,
BJ7,1D, fottopofte ad uguali quadrati, € pero u-
guali tra loro, fi congiungano le altre refte NK,
O] uguali purc all’ alire AD, F 5 fara quefto
il Cubo ricercato; perche cffendo FD tripla del-
la DE, ed il quadrato FD al quadraro AD, co-
me FI) a DE, fary il quadrato DF ( cioc gl
due AFed AD) = al triplo del quadrato 4D,
e perd il quadrato AF duplo {ara del quadrato
AD; ma I iftefflo quadrato AF ¢ duplo del qua-
dratzo AN, cflendo uguale alli due AN, NF tra
di loro uguzli; dunque AD ¢ uguale ad AN, e
pero tucte le rette, che comprendono quefto {o-
lido , fono uguali , e coftituifcono {e1 quadrat
ADKN, NKBF, FBIO, OIDA . AOFN,
DK B 1, uguali, che contengono qucfto Cubo, e
gualunque di tali quadrati ¢ la terza partc del
quadrato del diametro della sfera , effendo 1l qua-
drato DF triplo del quadrato AD. Il che ec.

CororLAro. Effendo il quadrato del diametro
della sfera al quadraro del lato dell infcritto Te-
tracdro in ragione fefquialtera 2, cioe come 3 a, 11 xn:.
2; e lo fteflo quadrato del diametro al quadra-
to del lato del cubo, come 3 ad 1t; dunque il
quadrato del lato del Tetraedro, col gunadrato
del lato del cubo, & uguale al quadrato del dia-
metro dolla sfera, effendo 2 —+ 1 = 3.

PRO-



1990 ELEMENTI D1 EvcLiDE

PROPOSIZIONE XVI. PROBL.

VG- 238 Nella durg sfera infcrivere un Icofaedro, com-
prefo da wenti triangoli equilaier: ugnaii , e di-
mojirare , che il diametro delia sfera al laro deil’
Icofacdro, [ta come la fomma del laro del?’ efagono,
e di due lati del decagono al lato del pentagons in-
Seritto mel medefimo cerchiv ,  perloche Chiamalfs
effo lato deil’ [cofacdro da Euclide una linea Irra-
zionale minore .

[a CI media proporzionale tra il raggio C A

della sfera, e la quinta parte di eflo, ed e-
retta fopra al diametro 4 8, nel cerchio maffimo
AL I'la perpendicolare 01D, per lo centro € con-
dotto I'altro diamesro DCF, fi conduca F ME pa-
rallela ad 01D, ¢ per quofte rerte DO, EF fi
feghi la sfera con due piani perpendicolari a quel
mailimo cerchio, che faranno due cerchj uguali
DKOP, ERF Q. ugualmente diitanti dal centro
C,eflendo CI=CM. Indi in quefti cerchj fi de-
{crivano da’punri oppofti D, F li pentagoni DK H LP,
FRGN O, e dipoi fi congiungano le rette 41, AK,
AH, HF, HR, RK, ¢D, DN, NB, BG, BR,
B F cc- ne riufciranno quindi venti triangoli equi-
later1, che comprenderanno 1l propofto lcolaedro.
Imperccche fi congiungano ancora le rette GE,
NE, DE. Effendo IC media proporzionale tra il
raggio C A, ovvero CD, e la quinta parte di ef-
fo, fara il quadrato €D del guadrato CI quin-
tuplo , e pero D1 quadruplo dello fteffo C1, di
cut pure ¢ quadruplo il quadrato della dupla 14,
ovvero DIE:pero DI = IM, e DIME & un

qua-
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quadrato ; ed efferco GL Ja meta dell’arco GEN
fotroreto dal lato del pentagono G N,laia G I un
lato del «ccagono 1nicritto nei medehimo ceichio
ERFQ,c DL cficnco uguale a EM raggo d ef-
{o, o lato dell’ ¢fagono, che fi potrebbe inicrive-
re nel medefimo cerchio, faranno li duc quadratt
DE, EG, cio¢ il quadrato cel lato DG ( effendo
D EG angolo retto, per efseie DG, ed M pet-
pendicoiari al piano del cerchio L4 Q) uguale
al quadrato del lato del pentagono GN?2; per
tanto le rette DG, GN, DN {ono uguali, e pe-
ro il triangolo DG N ¢ cquilatero, e cosl tuct: gl
altri triangoli intercett: fra It due circoli DHP,
ER O, congiungenti gli angoll de’ pentagoni infcrit-
ti in ¢fli, fono equilateri tuta tra ioro uguall.
Che poi ancora li triangoli BRI, BRG, 4 b K cc.
fiano equilateri uguali agli altri, fi prova, perche
efsendo il quadrato €D quintuplo del quadrato
Cl,ela M dupla d1 C1, {ura la 4. A4 divila 1n
I fccondo I’ effrema,e media ragione®, il di cui
maggiore fegmento efsencdo M/ uguale al 13gggio
1D del cerchio DHL, il tfcgmento minore /4 ta-
r3 uguale al lato del decagono ¢, ficcome MI u-
guaglia quello dell’ cfagono ; dunque il quadrato
AD efsendo uguale a’ quadrati Di, ed 41, ¢ u-
guale a’ quadrati del lato deli’clagono, e del de-
cagono, e perd uguaglia il quadrato del lato D K
dcl pentagono 4; e cosi ancora gli altrt lati AK, g 10, v,
AH, BN ec. fono uguali a’ lati di efit pentagoni;

onde fanno da per tutto li triangoll equiangoli;

e pero il folido da efli comprelo e I’ Icofacdro,

come era propofto, ed € manifefto, efscre 1l dia-

metro AP della sfera = IM —+ Al =+ ME, u-

guale

4 10, X1il.

b Coroll.

P?‘OP,Z. Xl

c 9. xXxnt



FIG. 239,

190 ErLeMeENTI D1 Evcrip:

guale al lato dcll’efagono con due lati A7, ed MB
del decagono infcritto nel cerchio DHL,ed il la-
to dell’ Icolaedro & il lato del pencagono infcrit-
to 1 efso Il che era da dimoltrarii,

PROPOSIZIONE XVII. PROBL.

Nella data sfera inferivere un Dodecaedro con-
tenuto da dodic: pentagoni il di cui laro f2 dimoftre
effere un Rofiduo irrazionale , come E clide Jy cirg-
ma, perche ffa al diamztro della cfera, come il la-
to & un triangolo ejniiatero ai laro del decagono
snferitro mel medefimo cerchio -

I dividano per mezzo in ZKH ilati CB, DE,
DC di un cubo BCD A M da inferiverfi nella
medcfima sfera, e congiunta I’ LK divifa altre-
st per mezzo in N, fi congiunga H N, e fegare
ambedue le rette NL, NK, fecondo la media, cd
eftrema ragione, di cui j legmenti NP, NO fiano
li maggiori, ed alzata al piano del quadrato 82 DE
dal punto N la perpendicolare ¥ N— NP, e con-
dotta per lo punto ¥V la SVR parallela ad LK, i
tirino nel piano RVN le rette OR, P parallele,
ed uguali ad NV, e prolungata ¥ N in Z, poita
NZ = PL, nel piano VNH fi tiri ZT parallela
ad NH ,¢ congiunta VI conveniente colla 2T in
£, fiano tirate le retee 77D, DR, I'C,CS, e cosi {a-
ra farto un pentagono regolare SRDTC,1i cui an-
goli giungeranno alla fuperficic sferica circofcrit-
ta a quel cubo, ed & nel piano delle due reree
SR, CD tra di loro parallzle, come paralicle al-
la terza LK. E quanto all’ ugualivi de’lati fi pro-
va cosl. Congiunta la CP, il fuo quadrato ugua-
olia
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gliali due quadrati CL,LP,onde eflendo ( L ==
NL,ed LPil minore fc,gmento di effa LN, divifa
fecondo I’ eftrema , e media ragione, fara 1l quadrato
C Prriplo del quadrato P N2, ed aggiunto il quadrato 3 4. X111,
P § =P N, fara il quadrato C § quadruplo dell altro
PN, ¢ pero P§ = PO = SR Similmente DR
fi provera uguale alla §R. Che o1 ancora DT
fia uguale ad SR, tirata HQ parallela ad NZ,
gli fara uguale, ed eflendo HQ_- OT :: N -
NH :: PN.NL :: LP.PN: NZ (= HQ)
- VN, dunque Q7T == VN, ed 1l quadrato. HT'
uguagha li quadratt HQ , e Q T', dunque uguaglia i
quadrati LP, P §, ed aggiunto 1l quadrato di HC =—
CL =— L N,fara il quadrato CT == a’ quadrati P L,
LC, e PS§,e pero lo fteflo CT ¢ uguale al:qua-
drato C§, che ad efli e uguale. Similmente-1l
quadrato DT e uguale a C§; dunque turti 1 jau
del pentagono fi provano uguali. Ancora gl an-
goli fono uguali , perche eflendo NL divifa fecon-
do I’ eftrema, e media rzgione in P, aggiuntovi
NO =— NP maggiore {egmento, {ara ancora OL
divifa in N fecondo I’ eftrema, e media ragione b, b 5. xui1.
il di cui maggiore fegmentofara NL, ed NO =
OR il minore; dunque h due quadrat1 LO, OR
fono il triplo del quadrato NL ¢, ed aggiunto il ¢ 4 xus,
quadrato LC =— NL,fara la fomma de’ quadrau
OL,OR,LC,ciee OR, ed OC, o pure il qua-
drato CR uguale a 4 quadratl NL, cioe al qua-
drato LK, ovvero CD; dunque CR — CD, e
lo fteflo fi dimoftrerebbe di D§; pero Ii trian-
goli CSR, CTD, DRS, eflendo tutti 1 lati dell’
uno uguali a’ lau dell’ altro, ¢ le bafi uguali, ave-
N ran-
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ranno gli angoli uguali; onde ancora gl aleri due
angoli del pentagono fono uguali a qualunque di
quefti tre 2, pero quefto Pentagono € regolare .
E perche il centro della sfera X € nel mezo del
cubo infcritto in efla, fara XN—=L N, ed NV =
NP —= NO, dunque XV ¢ pure diviia in N {e-
condo I’ eftrema , e media ragione , il di cui minore
{fegmento ¢ NV =V R, onde i due quadrat XV,
VR, cioé il quadrato XR e triplo del quadrato
X N b onde XR é uguale al raggio della sfera , perche
il {fuo quadrato & triplo del quadrato della meta
del lato cubico, ficcome il quadrato del diame-

tro & triplo del quadrato dell’ intero lato di eflo

C 1§ XIL1.

cubo ¢ ;e fimilmente X7 ¢ uguale al raggio del-
la sfera, eflendo il punto T vertice del triangolo

' CT D ugualmente alto fopra il quadrato del cubo

CD AG, comeil punto R, vertice dell’ uguale trian-
golo DRE, ¢ alto fopra I’ altro quadratoCDEB,
cui ugualmente s’ inclina effo triangolo, eflendo
ne’ triangolettt HQT, ROK, il lato HQ (==
NZ) = OK, ed il lato QT = OR, intorno ad
angoli retti HQT', KOR, ¢ pero HT =—= KR, e
Iangolo THQ — RK?; onde tutte le diftanze
degli angoli del pentagouo RDTCS dal punto X
cflendo uguali a’raggi della sfera, tutto il dode-
caedro comprefo da quefti dodici pentagoni, che
fi defcriverebbero fopra i dodici lat del cuto,
come quefto & defcritto fopra CD, in modo che

" il lato del cubo fia la corda fottefa ad un angolo

di effo pentagono, reftera infcritto nella medeiima
sfera; il quadrato del cun diametro eflendo triplo

del quadrato del lato del cubo ¢, come il quadra-
to

i
i
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to del lato d’un triangolo equilatero & triplo del
quadrato del lato dell’ efagono 2 ; ed il quadrato ' X1
del lato del cubo LK al quadrato del lato del
pentagono SR, eflendo, come il quadrato NK al
quadrato NO , o come il quadrato NO al qua-

drato OK (per effere in eftrema, e media ra-

gione civifa NK in O, ed NO il {egmento mag-

giore , O K il minore ) o comc 1l quadrato dell’ e-

{agono al quadrato del decagono ( effendo il lato

dell’ efagono al lato del decagono, come i mag-

giorc fegmento al minore della retta divifa in e-
firema, e media ragione b ) dunque per I'uguali- P 9- %%
ta ordinata il quadrato del diametro della sfera

al quadrato del lato § R del dodecaedro ¢ come

il quadrato del triangolo equilatero, al quadra-

to del lato del decagono; e cost il diametro del-

la sfera al lato del dodecaedro, ¢ come un lato

del triangolo equilatero a quecllo del decagono
infcritto nel medefimo cerchio . 11 che ec.

PROPOSIZIONE XVIII. PROEBL.

Efporre tussi ilati delle paffate cinque figure Joli- TIG. 240.
de, e paragonarie tra loro.

SIa AHB un {femicircolo maffimo della sfera,
») e al diametro B A eretta la perpendicolare AE
uguale ad eflo diametro, dal centro C i arn la
CE,fegante le periferia in D, e fi tiri la D7 per-
pendicolare al diametro, ¢ prefa BF =3 di 4B,
fi alzino le perpendicolari FG, CH,e fi conglun-
gano le rette AD,AH, AG,BG, ¢ quefta divi-
dafi in K, fecondo I’ eftrema, e media ragione.
N 2 Ef-
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Effendo 3 - 2 :: AB - AF :: AB q. AG
q.,» fara AG il lato del Tetraedro »; ed ef
fendo 2 - 1 :: AB .- AC :: AB q AH q.,
fara AH 1l lato dell’ ottaedro b , ed ancora
3+t :: AB « BF :: AB q. BG q., dun-
que BG e il lao del Cubo ¢; ed efflendo AE du-
pla di 4C, {ara ancora D1 dupla di C1, ¢ pero
il quadrato DI e quadruplo del quadrato CJ, onde
h due quadratit D1. C1. cioe il quadrato del rag-
gio CD, overo CA e quintuplo del quadrato C[;
onde eflendo CI media proporzionale tra il rag-
gio CA, e la quiata parte di elfo, eretta la per-
pendicolare DI, e conglunta la 4D, {ara quefta,
per la coftruzione della Propofizione 15. il lato
dell’ Icofaedro; ed efiendo BK la maggior por-
zione di BG fegata fecondo I’ eftrema, e media
ragione , {ara efla BK il lato del dodecaedro d .
Dungue efli lati AG, AH, BG,AD,BK,fono i
laa delle cinque figure folide infcrirte nell’ iftefla
sfera; e prefa AB =— /s, faranno AG — /% ;
AH = \/50; BG = V23 AD == 4/3 v 18 ( per-
che AC = v/is, e CI ==+/7 eflendo il {uo quadra-
to la quinta parte del quadrato 4, quarta parte
d-l quadrato AB; onde A] = /s — /5, perod
1l {uo quadraso = 1§ —+ 3 — 2 4/ = 1§ —+
3 —4/w . ed aggiunto il quadrato DI= 12,3 AD
== ¢/o— /7% ) € finalmente BK =— § — 4/5:

imperocche, efsendo BG = /=, la quale —= :
/s e chiamando 1l maggiore {egmento BK —x,
fara 2 x/}"-_x 22X 24/ — X, € Pero x* = 4
X § — 245 x== 20 — 2 4/§ x,e trafportan-

do queft’ ultimo termine, ed aggiungendo dall una,
¢ qal-
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e dall’ altra parte il quadrato ci /5, fara xx —+
2 4/3x —+§ == 25, e prefe le racici x —+4/5 =
5, dunque x,cio¢ BK=5 — V/s,1l di cu gua—
drato efsendo 25 — § = 10 4/5 ==30 — /5w,

— AR iy, . T TS

I L FINE.
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