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Li Scriseor: dr quanie na-
zioni ebbero in pregio le

nero in 0gni tempo 1anko

| =4 pin forsunati ¢ gloriofs,

quanto pin loro occorfe di poser dedicare
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le opere loro o Perfonaggi pin 'zllw/?rz_,- 0
per la fama deg{z Antenatt, 0 per pro-

prio mevito chiari ¢ ragguardevoli. Per-

cio, SERENISSIMO PRINCIPE,
allorche , emmlando anch’ to I alrrus lode-
vale coftume , ardii di wmilmenre p
rarvi quefli primi frucee del mio rens
gegno , ¢ che con. fomma degnazione Uz
compiacefle @ accestorli, [e fi confidera la
grandezza di V. SERENIT A5 a.cur
fitrono confacrazi , tornd in mia gmﬁd;ﬁimg o
riputazions ed onore. Ma per dir vere

non tanto m’ indufle a fare fcelta dr Por
I onorara immortale memoria de’ Voftrt
Avoliy che cotanto in pace ¢ m guerra
forirono , come un Francefco, un Giovan-
nt, uin Antonio , un Pietro, un Lionarde,
¢ cens’ altri celebri nell Iflovie d' Iralig,
quanto la Sovrana Virtn propria di V. SE--
RENITA . Quefta paive cheda que
Voftri Maggiori , ne' quali erafi ampla-

- wmente

mente diffufa ¢ fparfi, fi foffe poi turea

rornara a viuntre in Voi folo ) per chine
deve con quanto V' ba di fublime , di ma-
guanimoy e d ottimo I elesta [hicra di 2anze
generofe wAnime trapaffase. Tmperocche fic-
come-Virts tanto fingolare altamente [i di-
flinfe ne’ pin ardui affari di corefla Repub-
blica per drvino favore da tanti fecol; do-
minante s ¢ nella cofpicua dignita di Gene-
rale 1 Palma, e wnel vaflo carico di Sa-
vio-grande in Parria, cosi non meno lu-
minofa comparve i quella non mai ab
baftanza - ammirara magmficenza e [plen-
didezza. @ fignorile cortefia ¢ affabilizy mi-
vabilmente congiunta . Per il che da co-
tefto fansiffimo e aungufto Senaro fu poi
anche fegnalara e diftinra , non folo quan-
do fofte elerto Ambafciadore alle Maeflis
degl’ Imperadors Carlo VI1. ¢ Francefco I,
#a molro pinalbora,che con univerfale afper-

tazione 4 ¢ fra le acclamazions di russi @
o ' biions.



buoni fofle dal Sereniffimo Maggtor Con-
cilio al fupremo grado della Repubblica
oevato . Novella , SERENISSITMO
PRINCIPE, che fu bensi cow infinito

aggradimento vicevura anche da rusti 1
WMonarchi d” Europa., ma che perd non
ginfe loro improvvifa ; perche “eglino

nell egregia indole ¢ faggia mente dr un
rale ampliffimo e ornariffimo Senazore ren-
duto famofo per innumerabili gefta, ¢ va-

lorofe aziont , avevano giy chigramense
lesto 1l felice prefagio, che da gran tem- -
po i deftinava al trono , come modello
di ortimo e perferro Principe . Ma che

vo io rivolgendomi in mente I eccelfe vo-

Jflre qualira , che quamio pin grande i

conofco , tanto meno adeguare grazie re-
der i poffo per I'onore, a cui crebbero
1 mier [crizel ornati dall ersrno Voflro No-
me? In fatrr quand anche per alcun lo-

fo diferto non poreffero tener gram pofto
ra

pe

sra & folti- di queflo erndiziffimo fecolo
avverry [¢ non altro, che gl Scritsori
delle pin colre Nazioni ' abbiano in-
vidia di un 52 gran MNecenare come é
VOSTRA SERENIT A > a cui per
fine prego dal Cielo con rusio lo fpirs-
to ogni pin defiderara felicry , e colla
maggior 1iversnze mi raccomando .
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o e <« . meque te ut mivetur turba labores

Contentus paucis lectoribus.

Horart, lib. I. Sat. x'q..t_,f}:,f -

- Qalcolo delle linee provenienti dal moto compofto di due -

 TAVOLA

Delle materie contenute in queflo Volumes -

Arca ,: come -probabilmente poffa andare da fe- contro alla
<orrente di un Fiume. pag. 185

circoli. . =
Calcolo delle linee generate per il moto compofto di
ua numero di circoli qualunque dato. p
Cicloide di bafe retta , e fue proprietd. p
Cicloide {uddetta fatra nafcere dalle fue proprietd, pP. 39
Cicloide fuddetta defcritta comt un Iftromento relativo
. alle fue proprieta. - P
Cicloide -di bafe circolare , fua origine , e defcrizione
- organica. - i p-
Circolo; proveniente’ dal moto compofto di due mobili. p. 112
Circolo fuddetto nato' dal moto compofto di tre mobili. p. 134
Circolo fuddetto generato dal moto compofte di un nu.
" méro di mobili qualunque dato. . p- 135
Ciffoide defcritta per punti , € meccanicamente. p. I&

Councoide di bafe retta defcritra per punti,e meccanicamente. p. 2

Concoide della Contefla Agnefi, fua origine, e defcrizio-
ne organica.
Concoide ‘di bafe circolare defcritta per punti.
Concoide fuddetta defcritta meccanicamente.
Concoide {ud. quando raflomiglj 2d una fezione diunuovo.
- Concoide detta Linttigon de M.7 Pafcual defcritta con un filo.
Curva di M Carré deferitta coll’Iftromento della Ciffoide.
Curve provenjenti dal moto compofto di due circoli.
Curve provenienti dal moto compofto di tre circoli.
Curve Planetarie del Signor di Varignon generate per il
moto compofto di tre circoli. .
Eliffe generara dal moto compofto di due mobili, ed anche
dal moto femplice di un epiciclo.
Eliffi rapprefentanti ciafcun’ orbita de’ Pianeri, defcritte
organicamente. . ., 110
Elifle generata dal woro compofto di tre mobili. 132
Eliffe nata dal moto compofto ditre mobiliinaltra maniera.p. 136
Hliffe generata dal moto compofto di un numero di mobi-
1i qualunque dato. < p. 138
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II .
Figure regolari quafi réttilinee nate dal moto compofto di due

mobili. . p. 118
Figure {uddette pofforo venir anche dal moto compofto
di un numero di mobili qualunque dato. . , P 145

Fiori geometrici generati dal moto compofto di due mobili. p. 113
Fiorifuddetti defcritei organicamente con la medefima mac-
chinerta , che fi deferive la Linea retta; il Circolo, IElife- -

{e, le Cicloidi di bale circolare &e Clpe 85
Iftromenro applicato a mifurare il corfo di un Baftimento.' pv 160

Ittromento fuddetto applicabile a mifurare le velocitd ri-
fpetive delle acque correned. -

Iftrouiento fuddetro applicabile a rilevare a.fncheyla. kap’e‘,-‘ :

cifica gravird de' liquosi. ™ - Sih o pa162
Linea retta proveniente dal moto compofto di due mobili.: p. 103
Linea retta nafce anche dal moto femplice ‘di un folo -
Epiciclo. - Srra U paloss
Linea retta , perché fia una Cicloide di bafe circolare, ot
ed vn’ Elife priva dell afle minore. i p. 109

Linea retra generata dal mote compofto.di tre mobili. p. 132

Linea rerta genperata dal moto compofto di tre mobili in
alera maniera. . L P 136
Linea rerta rifulrante dal moto compofto di un numero - -

di mobili qualunque dato pari. - o p38

Logaritmica defcritea per punti, e meccanicamente, p- 27
Loxodromia deferitta in piano, e fu la fuperficie d un globs
meccanicamente. o . p. 150
Ovali applicate dal Cartefio alle Refrazionidefcritte con unfilo. p. 59
Ovali {uddette fomminiftrano belle fezioni di un uovo. p. 60
Ovali d*alerd fpecie deferitte parimenti con -un filo.  p. 79
Poligoni regolari deferitti meccanicamente. p. 123
Poligoni fuddetri meccanicamente defcritei in altra maniera. p. 15'4.
Poligoni fuddetti defcritti meccanicamente in altra maniera.p. 280
Particolari offervazioni fopra detti Poligoni: fopra il
Triangolo.

p. 201
%uadrato, p- 205
entagono, 201
Efago:o. g 222
Ettagono, P 224
Otrogono., - Po234
Enneagono, P 243
Decagono. P 248
Endecagono, p. 25
Dadecagono, : P: 25;
Offervazioni fopra detti Poligoni in generale. p. 264

£ i P-“ 161

) : : . I
Quadratrice, fua origine, e dgferizione per punti, . p. 18
Quadratrice’ fuddetta defcBitta meccanicamente. - p- 19
Quadratrice a quanti cafi (i eftenda, . p. 22
Sezioni coniche defcritte con unIftromento detto o imitazione. p. 25
Spirali, fua origine, ¢ defcrizione per punti. p. 127
Spirali fuddetce defcritee ‘meccanicamente. p. 128

Spirale d’Archimede, fua origine ,e defcrizione per punti. p. 128

. Spirale d’Archimede defcritta. meccanicamente., p. 130
Trattoria di Perralto deferitta’ per approfimazione . " p. 30
Trattoria. fuddetta defcritta meccanicamente. P 34 ’
Trattoria di bafe tircolare deferitta per approffimazione.  p. 35
Trattoria di bafe circolare- defcritta meccanicamente. p. 36
Vite 'a,nallo%z a quella &' Archimede, compofta peré molco di-
verfamente, _ p- 191
Vite fimile 2 quelld d'Archimede, meffa in pratica con
Y'afle verticale all’ Orizzonte . p. 193
%, TA-
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 PREFAZIONE.

L.A campagna, che per ordinario viefce altrui di folliewe e
M di vicreazione, a me gid porfe motive di pid ferio ryat-
renimento,quando accadendomi di offervarla con pin attento ani-
mo nelle [ue produzioni, ed ammivando [pecialmente i fiori, e
le foglie. m’ avviddi , che per lo pin portavano vagamente im-
prefJa da forma di wna’ qualche Curva. Quefto rifleffo traen-
- domi-d una .in altra cofa m’induffe a woler tentare, fe [i po-
.teffe vichiamare alle leggi di Meccanica la forma di alcune di
quelle , e delineare ton qualehe ingegno le Curve, che ne carar-
verizzano le diverfe [pecie. Per quanto ftrano mi pare[fe da
principio quefto_penfiero, tuttavia dappoi tanto mi vi addome ti-
caiy che. & indi paffando a metter mano all’ opera, mi venne
fatro finalmente di deferivere con aleuni firomenti, oltre diverfe
- Curve more a Matematici antichi e moderni , altre non poche
Jomiglianti a wn di prefJo a quelle,che offervate ne’ campi evano
Jare Poccafione, ed il [ozgetso delle prime mie meditazioni .
La coftruzione adunque , ¢ Pufo di corali fbromenti & ap-
punto cio che mi fon ora determinato di dare alla luce ; non
per altra cagione, che pin pofa dar credito al mio configlio,
Je non-perché mi fon lufingaro , che tal cofa poteffe vantare
qualche. pregio di novitd s la quale quanto [uole. piacere al
pubblico, alrrestanto vende [feufabile un antore , che (i lafcia
egli pure traportare da quella paffione, che [i ba di piacere ad
altrui -nel favgli un prefente benche renue de [uoi vitrovamenti.
In fatti io poffo afferire coffantemente di non aver mai fa-
puto , che alvri abbiano prima fcoperto cofa pubblicara ora da
me come di mia invengione. E benche non cffendomene for-
Je afficarato con tuse le poffibili diligenze , poirebbe alcuna
cofa da me creduta mia effere gid ftata vitrovata da alvris
nonoftante mi parrebbe alfai difficile , che o nella fpecie delle
deferitte Curve, o nel modo del defcriverle, [e per avvenin-
ra foffero gia ftare defcriste , andaffi io-cosi fempre ad appor-

mi,
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mi, e fatalmente wrtare nello altrui , cbe in tutto quefto tras-
tato non avefse ancora a rveftarvi qualche cofa del mio.

Turtavia non puo negarfi, che ad un’ Opera, cui non fi con-
tenda il titolo di novitd, mon fi vichieggano ancora delle alwre

prevogative , acciocebé venga generalmente vicevura come degna
delle ftampe ; quali for[e [avcbbero [a dignita della mareria, Iq
rettitudine del difcorfo , e la purita dello fiile,le quali da raluno
o ratie od in parte [i potriano in quefti miei [crirti defiderare.
Ma che che fiafi [perarei di poter agevolmente: comportare ehe

altvi mi accufafse di qualche mancamento, € fi pone[se exians

dio a comraddirmi liberamente ; giacché” poi guamto  af primo
nulla pin mi accaderebbe , che trovarmi avvolto nella
molti, che [oggiacquero ad egual farte , per efser rale

dizione delle umane imprefe , che ninna ve'mméﬁte"f'vd,keﬁﬁtef .
da diferto. Equanto af fecondo profefsandomi io & apprezzare

Jfopra rutto la veritd, avrei anzi per bene~-che conforme a
antica confuetudine di Soerate [ procuraffe di dargli un pis b
gioiio per mexzo detla consraddizione. Quefta pero come che, fo-.
gliafi [pefJo adoperare a capriccio, e rivolgere del pari.contra le
vili, e le pregevoli cofe, non permette , al dir di Cicerone, altve

modo pitt ficuro di forsrarfi al [uwo vigore, ebe rimaner i del tatto

(;J/{O Jerivere. I/ che f¢ finova fofse accaduto, ficcome non avreb-
be il moido letierate a dolerf di molse inmsili e [fPncchevoki ine-
~E Cost per conprario deplorarebbe la privazione di non poche
Supende ;¢ vantaggioftffime [coperse . Né & 2id che To quindi
prefuma di porre [o mie piccole cofe in pavagon di quefte ulti-

ey ma dinferive [olamente, che per timore debla comaﬂdddi{;iéﬂe .
ion doveva ritenermi dal ? ' A it ¢ now fia
va ritenerimi dal pubblicarles perche quantunque now fia

;?i; /;;f/(;l:f’bf/;lfx non 'n_'/éi‘afirn'e a’i/ett‘o, guando almeno vengano

ve ad inziia oﬂO. zompatmeﬂto > RP?’O ncmn_aeno‘ ﬁmo per wputa-

. Ufmo /W: . {,marz ,o 'vengmzo crm‘mre‘ o_rzpre_/c, mcentve per al-

et vore /m, 7irovo in rale difpofszione di animo, che pin

_;;_’.5 un Zj;%;jod;z /[f /.0d€, L" ﬁmo egua/n?en{e.prepéram a ﬁ)]ﬁ"f

ere o ‘ Hﬁ" ‘m!facmz accorto‘n’e miei falli | che a vice-
b approvazione, che a torto vicompenft le mie fatiche.
ISTRO-

 ISTROMENTO I

PER LA DESCRIZIONE ORGANICA
 DELLE CONCOIDI

@ VEseENE Nicomede , Diocle, Dinoftrato, Archimede
& nell’ inveftigare la duplicazione del cubo, la trifezio-
.- ne dell"angolo , o la quadratura del circolo furono
- men. fortunati d’ Ippocrate da Chio, cui per lo meno av-
venne di. quadrare geometricamente alcune porzioni o feg-
menti di quello, non’ percio fi conferva di rutti loro meno
onorata memoria , ficche "delle quattro curve a tal fine in-
ventate 'da efli, come d'ingegnofe produzioni della rifpet-
" tabile antichitd , non {i-faccia tuttavia grandiffima ftima.
Ma perché, non potendofi efle delineare geometricamente,

~ riufcivano affatto inutili a quel fine appunto cui erano de-

ftinate ; percio ho creduto, che per avventura fofle lodevol
cofa_defcriverle almeno con qualche- artificio meccanico,
e prima ‘

ARTICOLO PRIMO.
Origine della Concoide di Nicomede;

RTOn ¢ gia ch’io intenda. di riferire origine di ques-

;l_ " fta curva (inventata (1) dal fuo'Autore per la du-

‘plicazione del cubo) O,di qualunque altra , perche plcnfi,
: ; ) che

(1) Serve quefta curva per deter- che I'applicazione,che fi fa della Cif-
minare (Milliet De-Chales Geom. Praff. {oide a quefto medelimo efferto , fia
lib. ITL prop..31.) rifpetto 2’ due dati moleo pitt breve , e ' operazione me-
eftremi la pofizione d’'una retta egua- no implicata; cosi quan do occorzefle
le ad una data , € menaterda un dato la duplicazione del cubo , meglio fia
punto ; per mezzo della quale fi viene attenerfi 2 quefta, la quale ricordare~

poi al confegirimento di- due medie con-
tinue proporzionali. Ma come parmi,

mo a fuo luego, come {i merta it pra-
tica.



2 IsTRoMENTO PRIMO o
che effa fia meno alcrui nora, ma perché cio ¢ troppo per
venirmi in acconcio, quando paffard a provare la ftructu-
ra degl Iftromenti annefli. o G T et

Sia perd (Fig.1.Tav.1.) perpendicolare alla divessrice in-
determinata DR la retca PC toffansé data;-dal cui eftremo
punto P, che dicefi polo, fono tirate molte parimente inde-
terminate Pz,Prec. fecanti detea direrrrice . Di quefte col
compaflo {1 recidano altrettante ‘quantitd, che Znrercesze ap--

pellan{i, eguali ad una data, o al di fopra della dire;;ﬁ;;,',k',

quali fono pz,pt,ec., o al di {otto, comle 27, 27 eC., OV-.
vero v, rrec. 10,70, ec. Allora la linea: LTZ condorra per
i punti p,p ec. fard una Concoide ¢fferiore, e Concoidi |
reviori le tre linee GMH, BPE, KPQPS;la prima d
quali unifce i punti #, 7 &, la feconda paffa pér ip
iy 7 ec.y la terza per i punti 0, 0-ci; torr?fp'b,ndenti‘j
punto per ordine ai tre cali della Concoide iureriore: primo,
quando la intercetta, come ta; & minhore della coftante CP.

Secondo, quando ¢ eguale, come 7r. Terzo, quando & mag-

gicre , come fo.

“ARTICOLO SECONDO:
Defevizione fienografica dell’ iﬂfbmenjo per la c"’o,,’m;dg; ‘

@ere che io mi recai a noja lo {piegare in difegno il

piano orizzontale , e werticale di quefta macchinerta, pat-
vemi ancora che la fua perferta cofttuzione fi potefle rac-
cogliere affai bene dalla fola elevazione in profpetciVa; Di
che per convincerf; figuriamoci, che alla ravoletta orizzon-
le BEFK (Fig.».) fia fermato con due viti NN un telaro
DMQR compolto di un pezzo DR, nélle due éftremita del
quale fono ererti due flantd DM, RQ, che foﬂ:éngoﬁo it
altro pezzo MQ. Il pezzo DR & un parallelepipedo di le-

gno o di merallo, folcaro per il lungo da una fcannella-

tura

5 PER LE CoNCoOIDI." 3
tura di tal forma, che nell’ interiore fua cavitd ricever -
poffa il prifma pr della Fig. 3., ¢ combaciare al di den-

tro con Fefteriore fuperficie di detto prifma. Laonde que-

- fto prifnia pr fornito di un pivolo ¢ al di fopra, gid fi-

guriamolo: inferto e mobile per efla {cannellatura nella di-
rezione DR ; coficch¢ il pivolo ¢ anneflo tracci una linea
rertar, che rapprefenti. la diresrice DR della Fig. 1.5. ma
per ‘ora- via {1 tolga ( Fig. 3.) il raggio K, che quanro
prima. ad altre cucve fia d’uopo . : '

Nelle due eftremird del parallelepipedo DR fono, come
gid difli., eretri due. flanti RQ, DM, ai quali pure #a
in alto; afferratp un altro parallelepipedo MQ , il di cui
piano: verricale. apparente in-figura perpendicolarmente fi-
vrafta alla livea derta di fopra, che per il lungo della
feannellatura: DR fi concepifce effer tracciata dallo fcorren-
te pivolo #. Nel mezzo di quefto parallelepipedo avvi
psr di fotto: un - incaftro di. quella forma, che ¢ I'afta PH
in eflo introdogta ad angoli rewti, e che fi ferma in qual
punto piu: i vuole con una vite fuperiore C. Dall’ eltre-
mo. punto. P di queft’afta difcende perpendicolarmente un

palicello d’acciajo PZ quale,, come meglio -oflervaremo in

fezione, poiché & entfato nella {cannellatura del regolo
AG, dilatandofi in cerchio , riempie il largo di quella
cavita. La diftanza. poi. PC prefa in detra alla da P fino
all'incontro. del. piano verticale M Q_, fecondo che pit o

meno fi: caccia. innanzi , foftiene le veci d’ogni coffanre
data, ‘ed il paticello PZ fta in luogo di polo.

Il regolo AG citca la merd di fua lunghezza ha un
forame verticale, in cui per di fotto (interpofta prima
una laminetta rotonda perforata , come nella Fig. 5., e

grofla quanto il raggio K della Fig. 3.) entra il pivo-

oz, e quindi parte una {cannellatura verfo A, in cui s’in-

troduce , come fi ¢ detto, il palicello d’acciajo PZ. E
poi circondato da due anelli retrangoli forniti cialchedu-
A 2 no

~



4 IstTROMENTO PRIMO

no di uno ftilo S, onde la curva fi deferive; ma [anel-
lo a finiftra preffo # in luogo d’abbracciare perferramente.
detto regolo, come prima va a baciare il margine della
{cannellatura rimane interrotto, e lafcia paflaggio libero al
palicello PZ: lo che, diffi, affai pit chiaramente i did a2
vedere in fezione ( Fig. 4.) dove il parallelogrammo An
per -ombra diftinto rapprefenta I'ancllo An della Fig. 2.
coH’gnneﬂb grafio S, e con.la vite d, onde fi 'Vf‘e,grn‘ in
quel punto, che pit piace; il feguente paratlelogtam
da quello circoferitto , e ehe tiene tutravia la -bianc
della carta, rapprefenta un taglio del regolo: AG fai
wraverfo; e finalmente I'intimo PZ da quefto bianc
chinfo fignifica il palicello PZ della- Fig. 2."che & d
e riempie detta bianca ‘cavitd. SRR
Lo fpazio #A prefo {u detto regolo AG:, a qualunque
data inrercerta {1 puo eguagliare, fofpingendo li an
fermandoli in data diftanza con le opportune viti. Avver-
tendo per fine, che ranto fiano lunghi~li- ftili ¢ -palicelle
PZ, quanto fa di meftieri , accid i picmi" ori'f(gpma”/ia’idéi;-"

parallelepipedi, afta, ¢ regole flano tra- di lozro "'edf alloriz= -

®

zonte paralleli. - B

Cio fawto qualora fia data qualunque interivre o effe-

riore Concoide da defcriverfi, preparata ‘prima , come fi ¢
detto, Ja macchinetta, niente pitt 'importé,che' con la de-
ftra dar moto al regolo AG, acciocchd. movendofi in -2
nella direzione DR, e ftrifciando nello fteflo tempo d'ip~
torno al palicello PZ, dalli &ili S overo fvengah deferit-
te le propofte curve, vale a dire, dallo ftilo. /"la Concois
de efteriore , ¢ dallo ftilo S I'imteriore. ) s

AR-

PER LE CoNcoLDI. ' 5

ARTIGCOLO TERZO.

i B Originé: e defcrizione orgmz.im, della Concoide

* della Conteffa Agnefi.,

N”Qn & da tralafciare, che la Concoide KPQPS ( Fig. 1.)
4L N ¢che la -celebre’ Contefla Maria Gaetani Agnefi (1)
produfle: nelle fue Infisuzioni Analisiche , non & fara, che
fi fappia, prima da aluri conofciuta . Effa fi avvolge in

nodo;-e nel polo P fi interfeca e rifulta, come gid diffi,
‘dall’ effere le intercette 20, 7o ec. pitr lunghe della data

coffante CP.; della quantitd PQ . Onde per defcriverla fi

‘dovri far di modo-; che la diftanza zA ( Fig 2.) fia

maggiore ‘della CP, come appunto i ritrova. a caflo nella

‘jP‘fefer}ée ‘figura.

o Qngme delle. Cbncgid_i di bafe civcolare.

L :
Erta'cofa ¢ preflo turti i Matematici, che la linea
_4-retta- aver {i pud. come porzione delli periferia di
un circolo infinito ;. onde ne fegue, che le Concoidi di
Nicomede , che hanno per bale o fia direstrice una retta ,
han- per bafe- o dirervice una porzione della periferia di

un circolo -infinito ; e fono cafo parricolare, e dipendente
- da un- generale, nel quale le Concoidi nalcono. da bale,

che fia' un circolo finito. Dopo aver dunque detto di quelle
ormai vecchie nella memeria degli uomini pafferemo ad
efporre: I origine e delcrizione organica di quelte, che, fe
mal non penfo, non furono note per lo innanzig

Pertanto fe per i punti- (Fig. v Taw. 2.) della perife.
: ria

(1) mffit. nalit. Lib. L cap. 5. probl. 4.
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ria TT¢rec e per il polo R fi tirino molre rette indeter-
minate PTNRN, PTNRN ec. ed in quefte col compaflo fia-
no definite le interecrre eguali ad una data, o al di‘y {o-
pra della divertrice , come fono TP, TP, tp, tp ec.; ‘o*‘a!
di forto come TN, TN, ¢tn, s ec. la linea fcorrenteper}'
punti PP pp ec. fard una Concoide efferiore -ed interiori
quelle , che uniranno i punti NN #n, NN 22, le 'Cl'l;ﬁfllf
wutte ¢ da notare, che avranno I’ affe eguale al diametrg
del circolo generarore, o ia periferia divestrice.
Due cagioni poi concerrono a modificare la form "
parente delle Concoidi di quefto genere. P;ima,'ggrcl
intercette TP, TP, rp,tp ec.’ o fia TN, TN, 27, 251
vero ( Fig.2.) TO, TO, 0,20 ec. fono pareggiabili a
data ; onde le Concoidi interiori ora accadono tra il pol
¢ la periferia direstrice dentro Pangolo Rz ora
qua del po/o comprefe nell’angolo al vertice oppofto 4F
talora fono eguali e dal polo egualmente diftanti , come

NN s ec.; NN z7 ec., ma fempre per il vertice oppos

fte 5 e ralora parte di una medefima Concoide, come
OO0 ec. (Fig.2.) fta fituata di qua, e parte oo di la dal
polo , coficche precifamefite nel punto polare R fe fteflain-
terfeca , formando due feni, che effer poffono eguali, o
l'uno dell'altro maggiore, o minores e in quelto, cafo 2
Concoide OOR_, 00-ec. ¢ analoga a quella della Conteffa Agne-
{i celebrata di fopra; perché parte delle intercetre., come.
TO,TO metton capo tra il polo R, e la periferia direttyice
forto I'angolo *R 7, ¢ parte come ra, 70 cadono net’apers
tura dell’angolo oppolto oRo . In fecondo. luogo. variano
dette Concoidi perche la diftanza, che & dal polo R al
centio C della periferia direttrice puc parimenti. egnagliarfi
ad una coffanre dara, quale fe fi {upponga inﬁnit’a‘,zc-;pﬁlé
nell’ infinito andato anche il polo, le indeterminate doven-
dofi in tal calo confiderare a {e ftefle parallele; le -inger-
cette poi non potrebbero altra curya fornire, che una :pe-
riferia.

PER LE CoNCor1D."
riferia éguale affatro alla periferia divessiice . Ma o g polo
& firuato - di qua ‘dg‘xll" infinito ( prefcindendo per era_ dalla
linghezza delle insercesze ) pit o meno acuto rifulta i}
vertice della curva , fecondo che pid o meno effendo dj-
ftance il polo della periferia divestrice, rifulta l'angolo al po.
Jo-di maggiore o minore apertura. Onde & qui ‘da notare
cio che aggradiranno per avventura i Meccanici, ed-¢; che

{é la coftante TR fark éguale a otto diametri incirca del

. :{, i - YRR - N . - I
eircold generatore, e le intercerte a tre, ovvero 13 L in-

i - ) : : 2
circd'y ne verrd und curva (Fig.3.) o tra il polo, e la pe-
riferia -per. il primo cafo, cioé fe le intercerte {aranno egua-
li 34 ¢re diamérri del circolo generatore;; o di qua dal polo

per il fecondo cafo, ciod fe dette intercerte: faranno egua-
h_a,: 13— diamerri di detto circolo, la quale gentilmente
rapprefentard - una fezionie di uovo, di cui {peflo puo oc-
correrné. I'ulo ;. per fare di una fimil forma o quadri di
pittuta ; o cornici; o che altro fo io.

CARTICOLO QUINTO.
_Def;ri{i«gﬁe‘n ovganica_delle Concoidi di bafe civcolare,

g g O
ridice felicemente alla macchinetta di fopra efpofta.

Primieramente ol bafta condurre il prifma ps (che gid s in-
tende eflere dentro la {cannellatura dal parallelepipedo DR)
nella giufta metd di efla, coficche il pivolo ¢ foggiaccia
verticalmente a quel punto del piano verticale MQ, in cui
va a urrare la linea PC. Si fermi poi in detro punto il prif-
ma con-la vite ¢ fituara nel fianco del parallelepipedo , giac-
che refta per quefte Concoidi inutile affatto la fcannellacu-
ra DR. Indi levata dal pivolo ¢ la laminetta efpreffa nella

Fig.

E, A defcriziote orgdnica di quefto genere di Concoidi fi
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Fig. 5., bifogna metrervi in fuo luogo il raggio #K dells
Fig. 3., far entrare (Fig.2.) nel for_ame;;.icvlhrego.lovAG.
non gii il pivolo 7, ma la eftremira K uncinata di detto
raggio tK . Per aluo tanto le intercetre TP,TN,”.TQ- dkel!_lak.,j
Fig 1. ¢ 2. Tav.2., quanto la coffanre CR a qualunquc,‘d"a,{
ta {i eguagliano, prendendo rifpettivamente quelle. nelre-
golo AG (Fig.2.Tav. 1.) e facendo 74, ovvero ;Af.»,’egugl'e’
a dette intcrcette, e quefta nell’ afta PH ,facendo CP eg
¢ alla data coffante CR della Thv. 2., non altrimenti

ron alirimenit” che
¢ {i tratrafle di preparare la macchinetra alla defcrizione del-
le Conceidi di Nicomede, coficche il pivolo 7 vaglia
centro C della Fig. 1. ¢ 2. Tav. 2., ed il palicello .PZ
polo R di dette figure. E per cid che ,rigu'a'r/déi il mo
detta macchinetta, dove per le Concoidi di Nicom
forame ¢ del regolo AG era moflo nella direzjone DI
per quefta fard con la mano f{pinto per un cerchio
cui raggio fia tK della Fig. 3. Taz. 1. Notando ch
unque detto raggio sK fia fempre il mede(imo, perch
ro fi puo modificare ad arbitrio I'afta PH ; che fa, come
difli, per la data coffanre CR, fi ponno nondimeno confe~

—

guire infinite Concoidi di quefto genere di bafe circolate s
Qui pero io non voglio diflimulare una dificoled, che

da’ Meccanici potrebbe  venir fatta in propofito- della defcri-
zione da me loro promefla della fezione di’un uovo'; per-
ch¢ intorno a picciole fezioni, qual’¢ quella della Fig. 3.
Tav. 2., non v'e che ridire, ma fe ad un quadro o. corni-
ce {i dovefle dare la forma di una tal curva, di cuj lafle

maggiore ab fulle (che poi non farebbe gran fatro) lungo -

cinque {oli piedi di Parigi , ne feguirebbe che febbene ac-
cadelle la defcrizione tra il polo e la periferia direstrice ({up-
penendo le furercerte eguali a’'tre diametri di detta pei’ife-
ria ) nonoftante , effzndo (tara {uppofta la coffante CR. .egua-
le ad otto diamerri della periferia medefima), la porzionz PC
dell’afta PH della Fig. 2. Tuv. 1. verrebbe per lo meno ad

eflere

, ‘PER LE CoNcCoIDI. 0
effere lunga 4o. piedi di Parigi . Perché eflendo Iaffe. daro
di piedi cinque, di einque piedi parimenti farebbe il dia-
metro’ del*circolo generatore, che , come abbiam detto . all
afle della_curva fi eguaglia ; ma la dara coftante CR., ov-
vero CP ,cui’ fi fuppone eguale , fi fuppone dover ;ffere
eg’mlc a otto diametri incirca del circolo generatore ; e
perci6 moltiplicto 8 per 5, la lunghezza della daca CR
ovvero CP afcenderebbe certamente fino a 40. piedi di Pz«z‘:z
rigi.- Onde chi non vede effere la bottega di un Artefice
angufta troppo per una macchina tanto enorme > Pure io
fon' pet. farmi incontro a quefta obbiezione , non gid con
animo di rifolverla, ma col tentare di procacciar loro que-
fta comoditd per altra via. E perd oltre che aflai bene rie-
fca una fimil curva dall’ accozzamento di un femicircolo
mbnconun femielifle man ( Fig. 3. Tav. 2.) di cui l'afle
n:‘:t.;gpre\"m‘n fia eguale, e coincida col diametro di quello,
{piegaro. inolere a fuo luogo (1) come confeguir ‘anche fi
pofla’ con I'ufo di un femplice filo; metodo, per vero di-
te, di cui nell’ opinione degli Artefici non v'ha il pid
utile’, ne il pid facile. Ma per ora bafti della delcrizione
ed ufo di quefto primo Iftromento.

.

‘(2) Iftrom. VI. Art. IIL e IV.

B ~ ISTRO-
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ISTROMENTO IL
PER LA CISSOIDE DI,;"D‘-VI"\Q CLE,
E PER LA CURVA DI M* CARRE.

ché abbiam detto della Concoide, pafléremo foltanto a {f
gare " origine ¢ delcrizione organica “della’ Ciffoide.

ARTICOLO PRIMO.
Dell origine della Ciffoide.- -

la ’Eunquve (Fig. 1. Tav. 3. ) la retta QO tangente il /&-

~ Ofpirarono ad un medefimo fine le invenzioni di
, Nicomede, e di Diocle, poiche¢ quello la Concoi-
de, e quefto la Cilloide inventarono per laduplz-
cazione geometrica del cubo (1) ma effendo che per que-
{ta non che gli antichi Filofofi indarno travagliarono, ma
ancora i moderni vanamente v’ impiegarono le forze: ¢
loro ingegno, noi contenti di pit umili ricerche’,” daf

micicolo generatore , e pofta ad angoli retti del dia-

(1) Voglio dire per trovare due me-
die proporzionali. Concioffiacché quan-
do fofle propofto di trovar due medie
continue proporzionali x,z tra due da-
U efiremi A, B fi fegni, (Fig.1. Tav.3.)
ful diametro QP la QI =alla data A ;
¢ da 1 {i meni la perpendicolare Tn=
alla data B. Poi dal punto Q_per #
occorra nella gid deferitta curva PZ
la rerta QZ; e fi faccia A ad X, come
QL ad Lm ; e come mL ad LP, cosi
% a z,perche le rette 1,z che ne ver-
ranno, faranno le due medie cercate.

1L P. Millier ( Geom. Pras. Lib. I1L.
Prop.28.) facilmente dimoftra »che ti.
rato per qualunque punto % della Cif-

‘metro”

foide la mL perpendicolare al diame-
tro PQyrifulta 22 QL.Lm . LP.LZ.Ma
QI fta ad Iz, come QL ad LZ;:ed:é
QL ad LZ in ragion triplicata di.QL
ad Lm, cio¢ in ragion triplicata di A
ad i cosi pure QTad I in ragion tfi-
plicata della'medefima A ad x , ed'anche
di ¥ a Z. Dunque le rette xZ fono me-
die continue proporzionali tra QI ed Tz,
cloétra A e B. Cid cheera a dimoftrarfi.

Quando percié di quefti quattro. ter-
mini =% A.x.%.B fi {upponefle che' A
fofle doppio di B, il cubo erefto fulla Z
farebbe ( come gia fi f2 ) doppio del cu-
bo eretto fullaB; ed il gran Problema
rifolto,

Per LA CissoE, E CurvA DI M. CARRE. 1y
metro Q P, e f{iano dal punto eftremo P alla tangente con-
dotte ‘molte. rette Pb, Pd, Pf ec. delle quali le porzioni ab,
cdyef ec. comprele tra la periferia del femicircolo, e la ran-
rente flano col compaflo trasferite dall’alcra parte {ulle me-
defime linee rifpettivamente ; cosicché facendo fempre capo
in P, flano Pt=ab,Pr=cd, Pz=ef ec. Allora la linea

corrente per i -puntiP,z,r, 7,y fari la propofta Cifloide.

~ARTICOLO SECONDO.

. ’Deﬁriz{ohé_ organica della Ciffoide.

*Utromento preparato (Fig. 2. ) alla delcrizione orga-
L), nica di quefta curva nella implicitd ¢ geometrica ele-
ganza va, f;: non . erro, dcl_pariﬂ con quelli che per le fe-
zioni coniche, o altre curve {i inventarono . Egli confifte
primieramente in una. tavoletta LNP, il di cui margine

LCP f{oftiene l¢ veci del diametro del circolo generatore
. y. " .
‘PQ, quale appunto s mtgnde'_,eﬁ'%re ad eflo margine egua!e?
~e meflo per dritto con tutto il rimanente della Fig.a. quivi
pofta a lato. Ad angoli retti poi di detto margine, o fia
diametro LCP : fta afferrato alla tavoletta un regolo PG,

ch’¢ invece della tangente QO, e ad effa parallelo inca-
vato per il lungo di una f{cannellatura, non altrimenti che
il parallelepipedo DR della Fig. z. Taw. 1., ed in effo altrest
fcorre un prifma fornite al difopra di un pivolo D. Due
aleri pivoli P ed L ftanno pure filli-nei due eftremi del mar~
gine,.0 {ia diametro LCP. Un aliro piveloancora ¢ pofto
in- €, intorno:a cui fi muove l'afta CR, che fta per rag-
gio del femicircolo PRL al generatore eguale, e che incur-
vandofi nella eftremitd R , s’ introduce ed abbraccia i lad
fefli-di due norme indeterminate ADB,FPE, |z prima del-
le quali!gira d’intorno al pivolo fiflo nel prifma D, e ri-

“ceve nel feflo lato AD il pivolo L, oltre il detto. raggio

B2 unci-
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uncinato CR. L'alira poi ¢ mobile d’intorno al pivolo. Py
ed un lato P F, come difli, {i atiene parimenti all'intror
dorto uncinato raggio CR, e nell’altro PE ha un anello
{corrente fatto come in fezione z fornito di uno. ftilo, che

¢infinua nella feffura del lato della prima norma. ADB,

¢ quindi perpendicolarmente difeende ful piano della:car~
ta. Ora fermata al detto piano cen la finiftra la tavolet-

ta LNP, e fituate prima le parti in guifa tale, che CR co-

incida per quanto fia poflibile con CP; DL con PL, PF

con PG, PE con PQ, ed i punti RDS fiano uniti cutti

nel punto P; traenda poi corr la deftra il pivolo D con

lo f{corrente prifma verlo G, dallo ftilo S del lato BD d
la norma A DB {ofpinto , verrd defcrieta:la ‘propofta cu
Della quale alcuni {oli punti mancaranno in P, perch
non puo darfl in pratica un preeifo concorfo dell’ wacin
pivolo D, e ftilo S; difetto che farebbe confiderabile
anche ad alire macchinere inventate da’ pit celebri uo;
ni{1)non fofle comune. E molto pit fe (cid che noa ¢ )

rendefle inatile la eurva in quell’ uficio , cui ¢ flata de-

ftinata .

N

Per verificare poi la préfara coftruzione per rapporto .

all’ origine della curva, dimoftrard effere Pe coftantemen-

te egnale ad SH. Imperciocche dovendo in q«ualunque‘:’pb?,

Lizione I'angolo LRP effer rerto, retto del pari fia ango-

lo PRD; e cosi effendo gli angoli. ai punt P, D. Pref}'

fuppofizione retti, retro pure fara Pangolo-RSD, ¢ quin-:
di fara PRDS un parallelogrammo , e pers il lato. PRPa-
rallelo ¢ eguale al lato SD, ed il late RD coffantemente.
parallelo ed eguale al laro PS. Ma effendo LP poﬁo'i‘ﬁ.‘&:it-r
retto con PQ, la retta QL cadendo fopra le parall_elve..l‘ZS-Pg
DRL, fa 1’_angolo efterno EPQ eguale all’ interno PLD,
e quindi gli archi Qe, PR, dalla mers de’ quali vengono
: mi~
(1) Le macchinette & Francefco

Schooten compofte co} filo per le fe. Iz;gnéicfgtrtx;ché nggiatbfono al medefi
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farati, appartenendo a’ cerchj eguali, faranno parimente tra
loro egualt. ~ | »

Inolure perché ne’due triangoli PLD, QPH gli angoli -
PLD; QPM fono ftati moftrati eguali, e gli angoli in P,Q
{ono per fuppofizione retti, e per {uppofizione pure il lato
LP ¢ eguale 4l late PQ,, fard anche il lato PD al lato QH
eguale. = o ‘
- Quindi ne” due triangoli mifti RPD, ¢eQH i lati PR,
PD dell’uno faranno eguali ai lati corrifpondenti Qe, QH
dell’alero’, ed effendo gli angoli RPD, ¢QH da effi com-
prefi*eguali , per ‘efler angoli che fanno le rangenti PD,
QH cogli’ archi rifpettivi PR, Qe di cerchj eguali, fari an-
che'la bafe RD d’un triangolo mifto eguale alla bafe eH
deéll’altro; ma R D fi'e moltrato eguale 2 PS; fard dun-
que PS fempre eguale ad eH. E togliendo ad ambedue la

porziene® comunc €S, reftard Pe=SH. Cio che era da

provarfi.

. L e g i s . - s . - e
o U Deferizions organica della Curva di M Carré.

@ ,E‘;ijéi ‘tolte via dall’Iftromento le parti inutili, fi com-
S;ponga‘ la-norma ERFin quella fituazione, che d‘ifno-
fira la Fig.3. e che con la vite 7 fi fermi I'ancllo con I'an-
neflo ftilo, qualora RS fia- eguale a PL, movendo il rag-
io. CR:, ‘e ritenendo ferma con la mano la tavoletra LNP,
rifuleard- la defcrizione della Curva di M Carre (1) cele-

bra-

(1) Memoires de U Academie.An1705. e fur le point L s tandis que Pextremia
pag.s 6. Tvi il tefto Francefe diaveder 2P parcourt,la deym;-c!?conferen.ce‘PRL,
chiaro, che la curva deferitta dall'Iftvo- il eff wifible q'uell antre extremite de.ce
metito & é‘pbuﬂté;quella di M.F Car€.  digmétre decriva’dans ce miowvement uié
Perché ( mutate le {ole lettere del weftc ourbe LSD, qui.-& pour axe la ligne
in quelle della mia figura ) fi efprime  LD=PL. E perd anche | e%un_zlgr}?
cosi: Soit-décrit le ‘demicevcle PRL . fi  viene .a& eflere 12\1 medeﬁn'-xi,c e ivi fe
Von fuppofe que [on. diamétre PL jemey-  gli aflegnas cloc che Sz=RL —Lmu.
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brata nelle memorie dell’ Accademia, e la di cui origine
non efpongo, come quella che dal neceflario moto dell'Iftro-
mento {1 moltra chiaramente. N

Di pit, e levato via il raggio CR. (Fig.2.)-e Ia_normg |

FPE, e nelle braccia dell’altra norma ADB. fufle introdotto,
e fermato in qualunque {ito m, ovyero x. lanello ggn;_’;lofﬁ
lo S, mentre il pivolo D fuffe condorto da P verlo G-lungo
il regolo PG, il punto, m defcriverebbe una Concoide inze-
riove, ed il punto x una efferiore s delle quali farebbero LP,
la data coffante , L il polo, PG la direttrice, Dfﬂ,_‘Dﬁ-'I e
cetre; potendofl generalmeu-re“prgndere, in _cq‘nﬁctc_e;;i'ziéne n
qualunque altro punto del circolo gxmg, icuiildi
gm prodotto, fempre pafli per il polo L, menere il. ce
{ia guidato per la bale PG perché qualungue firo Drac
fti il centro D partito da P verfo G, primo le intercette |

giacche. full’ intercetta Dm non cade quiftione , eflendo
calo fempliciffimo della Concoide imseriore di Nicomede ) tra
laCurva, e la direstrice, benché coftituenti con I'indetermin:
ta LD un angolo dato LD, reftano anche i_nfq‘ti'e’f’tb"‘ca’fo"
tuttavia eguali. §econdo, ¢ da concepire che ,in',,prililéi})@gdi?—
moto, quando D era in P, ¢ Dx era pofto in diretro con GP

prodotto; ed mDz con LPQ coincideva . Onde fofpinto poi

le

D verlo G, la differenza dell'an‘gold, d’inclinazione , che
intercette per ¢fempio Do, Dg fanno, di mano in_mano
la direttrice PG, ¢ fempre la medefima. quantita qu paffata
di fotto della diverrrice 5. e cio. cost-rifpetto al Pu'iifo-,g“,',: he
prima in P faceva un angolo retto con derta, direttrice,
me riﬁ)etto al punto %, che con efla Jire;tric@_fdﬁﬁ&%é duer
angoli parimente retti, e rifperto a qualunque altro pun—
to, che fofle prefo fu detta circonferenza Z>%:sm,q9 . E C.lelli[‘n-:
di {i puo dedurre una proprieta molto femplice e comune a
qua_lupque punto prefo {u detra periferia Z2,%,M,q, qual <,
che, il rettangolo\ della porzione di bale PD ’rrioylcipliéé:t:a
nell’ intercetta, fard fempre eguale al rettangolo della porzio-

ne

Per LA CissoipE, E CuRVA DI M.CARRE. iy
ne dell’ indeterminata LD moltiplicata in oq, feno della dif-
ferenza 0D g di detto angolo d'inclinazione qualunque dato.
Perché (tirate le perpendicolari gv,40 prodotta in y) i trianc
gbligD_r',I‘,DP—_',tho fimili; ma fono pur fimili gDr,yDo;
¢ per efler Do perpendicolare ad yg, e I'angolo g Dy retto,
fono fimili anche i triangoli yDo, Dgo, e quindi fimili
gD, Dyoje per confeguenza {imili LDP, D go. Onde DL.
DP::Dg.g0. Dunque per fine PDxDg=LD % 0g. Cio
che era a dimoftrare. ‘

" To avrei potuto.di leggiero, modificando la mia prima mac-
chinetta, renderla atta a defcrivere anche tutte quette Concoi-
di, {e non tanto l'inutilicd e facilid del progetro, quanto la
difficoltd di poterls dare poi ad intendere in difegno con
eguale nettezza’, non me ne avefle diftolto. -

ARTICOLO QUARTO.

Quali Curve fi convenga defcrivere con un medefimo Iftromento.

M) Regiando io.al fommo il giudicio di un Uomo pre-
L~ claro eta i pid illuftri di quefta noltra etd, ho mo-
tivo non piccolo- di dubitare, che donando egli forfe, quan-
do che fia, qualche rifleflo alla coftruzione del predetroftro-
mento, trovi che opporvi, maflimamente avendo altra vol-
ta dimoftrato in quefta parte’ I'animofuo dicendo: (1) In-
ﬁ’r’q?néhta Jv. .. . non alia fdcile vecipienda efle. oo
praserquam illa’, giorum wnumguoddibes lineas infinitas generis
ejuifdem defrribere quear. Ma appunto quelto giudicio di lui
quanto piu da me venerato, altrettanto mi conforta a pro-
durre il mio parere . Sembrami dunque, che, retramente efa-
minando , abbiafi a diftinguere; {e le Curve, che intrapren-
diamo a defcrivere , {iano di tal genere, che non v abbia al-
tra differenza tra Iuna e I'altra , che di maggiore o mi-’

~ nor

(1). Poleni in Epift. ad Jacobum Hermannum.
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nor grandezza, come la Ciffoide, il Cireolo, Iaﬂ Cicloide ?':c‘hc
{ono mutabili foltanto fecondo- il pit ed il meno, immuta
bile reftando la loro fimmetrias o fiano pur di tal forta, che
non folo fiano alterabili {fecondo il piﬁfd'il'm,éno‘;,' ma in va--
rie e nuove guife fpiegandoﬁ e flefli e regrleﬂx _Va’njlkagdvq,,
all’ occhio d'effe pilt non appajano , quantunque lo _ﬁc;n e
per tali vengano dall’ equazione accufate. Il che avviene del-
le Comcoidi , mentre per la forma apparente le efferior alle
interiori non saflomigliano né le prime, né Ie;fecpnd‘
quella della Conteffa Agnefi. E pero -dico’, che fi deb
defcrivere con un folo Iftromento infinite Curve d’ur
genere di queft ultima razza, perché cosi veggafi-[a Curva
formarfl, e pafiare per tutti li ftati fuoi quafi per'grad
torno poi a quelledi tal genere, che altra alterazione n
patifcono, che di maggiore o minor eftenfione, diftinguo

di nuovo: O élleno t‘o?gano frequentemente in"ufo agli
mini, come il circolo, eliffe 5 o {ono per queltor caypd’fmjrta
via inutili,come la catenaria ;e fimili. Nel primo catb;'pa"rf e
che coftruendo l'iftromento fi debba aver riguardo ad infi=
nite grandezze di un medeflimo o circolo, o eliffe, o altre
tali, intendendo perd il termine d’infinito per il {uo dritto.,
Nel {econdo della catenaria e fimili, ftimo certamente {over=
chio, che un prudente inventore indirizzi a rale fcopo le fue
meditazioni s si perché manca una &erta urilid, che lo -per-
{uada, si anche perche quetti tali Itromenti non ad altio oc-
cupano i tavolini de’ Geometri , che per -tofto fornir -loro
una curva , qualora per avventura folleciti di una bella fi- -
gura, che dovefle inciderfi in rame, o ufare in qualche di-
moftrazione , vogliono fottrarfi al tedio di un pit lango
meto.do. Per aliro era facile a me il render capaci di modi-
ﬁca.uone. Ie. c%iﬁanze CR,CP, CL (Fig.2. Tav.3.) per confe-
guire CI{H"OI.dl infinite, le une maggiori dell* altre , quando '
avell gzud-lcato, che altri non avellero faputo farlo da fe,
ficcome mi fon ingegnato di fare per la delcrizione organi-

-Ca

r

Psr LA;Grss‘o;DE, ECURVA DI M.CARI[{E'. 1
ca- della Cicloide , - conformandomi appunto al piacere def
fopra celebrato Autore per le ragioni addotte’. Ma fia per
ora fatto fine a quefto ragionamento. i

~ ISTROMENTO III

PER LA LINEA QUADRATRICE,
N Sc‘m_vpre.’i:'téroi:,ve credo che mai fempre fard un arcano
-4 -profondiffimo della Geometria l'arte di dividere colla

{ola giga,e.compaflo un angolo qualunque in tante date pat-
i, e ,fpecialment{e in tre; cosi pure.la maniera di quadrare
L'area di un circolo dato. Percid fin da pitt aki fecoli fi &
- inveftigara [a ragione ; che paffa tra il raggio e la periferia,
come- quella che avrebbe. poruto condurci allo fcoprimento

dell'uno e dell’altro miftero. Dinoftrato fiflando I'animo a

_quefto doppio fcopoinvgnr& la fua linea Quadrarrice, la qua-

e fe.di potefle defcrivere geometricamente , manifeftando la

fuddetta ragione, fciorrebbe li due (1) celebri problemi; ma

t- (1) Per moftrare come quefta cur-
va foddisfi alla prima intenzione dell’

"Autore , che ¢ la trifezione dell’ ango-

fo, fupponiame per efempio ( Fig. 3.
Tav. 2.)’, che fia propofto 1’ angolo
MCD da dividere in tre parti date.
Onde dal puntoS,in cui il raggio CD
s'interfeca- con la curva*M SBH (che
gia i vuol fupporre deferitta) fia con-
dotta una SP perpendicolare al lato
MC. Di poi fi divida geometrica-
mente , come far fi pud, la retta MDD
nelle tre date parti,dalle quali tirate
altrettante parallele aPS, per 1i punti,
dove quefte tagliano la curva, fi menino
tre raggi dal centro C, li quali divideran-
no I'angolo MCD nelle tre parti date.

‘Circa poi al fecondo progetto, che
¢ la quadratura del circolo , quando

- geometricamente fi defle, come in ve-

non

ro non Ti di,la precifa fituazione del
punto eftremo H; e che CH bafe,
come Ti dice delld Quadratrice, fofle

_rigorofamente data, moftrando Apol-

lonio, ed il P. Milliet (Zib:2. pe In-
divif. pro. 4. de Quadratrice linea) che
-2 CH. CQ. QMcirconferenza del qua-
drante, dati 1 primi termini CH, CQ,
fi confeguirebbe anche il terzo QM.
Onde poiche fi {2, che I'area d'un
circolo ¢ eguale ad un triangolo, di
cui fia bafe la circonferenza, ed altez-
za il raggio;ovvero eguzle ad un ret-
tangolo , del quale un lato fia detta
circonferenza , e 1'altro lato la metd
del raggio,l'area diun quadratoeretro
foprauna retta media proporzionale tra
la circonferenza data per mezzo della
Quadratrice yed il raggio, farebbe egua-
le all intiera area del circolo dato.
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‘non potendofl cio cosi confeguire, renteremo almeno di de.
linearla per mezzo d’un Iftromernto.

ARTICOLO PRIMO.._
Origine della ,Quqdmtrice, ¢ [na deﬁ_riaioné_ pej Pum’

Er dare ad intendere l'originé di quefta curva, defcritto
JL prima il quadrante MCQ(Fig.q..‘l"dv.z.‘)"ﬁgiif:ié ci
che il femidiametro MZ,, confervandofi fempre ad angoli
ti al lato MC, i porti con un moto equabile verlo il
to CQ, ed ivi giunga a coincidere nello fteflo tempo,
perviene anche il raggio CM,il quale ruorando Veq'ugbl,,r
te intorno al centro C, {corre tutei 1 pinti DFQ di detto

-

drante . Imperocché allora tutti i punti d’interfezione del

lato MZ col ruorante raggio CM prefi ‘infieme forniranno
una curva MSBH, che ¢ la Quadrarrice di Dinoftrato, ma

in rigore mancante dell’ ukimo punto H, il quale, ivi non

feguendo pit interfezione, {i perde. =
Si manifefta quefta tale origine anche dalla delcrizione
er punti della medefima curva . Imperocche divifo prima
il laro €M in quante pit fi puo parti eguali MP,PG,GC ec,,
e 'arco MDFQ in altretrante, conducendo poi ad angoli rec-
ti del lato CM le ordinate MZ, PS,GB ec. ed ‘alla circonfe-
renza li raggi CM, CD, CF, li punti d’interfezione MSB ec.
faranno elementi della Quadrarrice, che intraprendo ora'a de-
ferivere col feguente Iftromento. o

AR-
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" ARTICOLO SECONDO.
Defevizione organica della Quadratrice. (

L P. Milliet (1) fi lufinga, che la defcrizione organica di
. quefta curva fia facile, ma la prova mi fa accorto del
contrario. Non oftante qualunque fiafi, propongo la prefen-
te, e m'immagino che KAEN f{ia (Fig. 5. Tav.2. ) un relaro,
di cui nel lato NE fcorra la guida Z o conneffa ad angoli

retti col fefo regolo 0P, D’intorno poi ad un pivolo C fiflo
nel lato AK movafi un quadrante Cax, di cui il raggioxC
7 prolungato fia verfo D, ¢ feflo eflo pure in una parte di fua

lunghezza, e corredaro di una guida S fermata ad uno ftilo,
il quale paffando per le feffure del raggio xC prolungato, e
del regolo oP, dilcenda ful piano a delcrivere la curva.

. Sia inoltre alla guida Z o atraccato un filo o catenella,
la_quale piegandofi indi d’intorno alla carrucola E vada per
fine a congiungerli col quadrante {uddetto nel punto x. Si
rilevi poi la circonferenza del quadrante ax col fatlo girare
da Q_ verlo Z, come per defcrivere un quarto di Cicloide; e
fi rimova il punte o da Q verfo Z uno {pazio QZ eguale al-
la fudderra circonferenza ax. Coficché in principio di mo-
to Po'coincida con MZ ; il lato xCD del quadrante con
CM; ed il lato ca con CQ; e la catenella f1a in quefta pri-
ma fituazione tangente in x. Perché poi con la mano pofta
nella fommitd D fato volgere da M il regolo CD a deftra
fino in Q, avverrd che giungendo CD a coincidere con CQ,
pervenga Ca nella direzione CM, e la catenella diventi tan-
gente a detto quadrante in 4. Effendofi tanta quantita di el
{a avvolea {ulla circonferenza del quadrante, quanta fi ¢ ri-
tirata da Z fino a Q; giacchg per la coftruzione QZ=ax;
e perd anche il regolo Po verra tirato nel medefimo’ rem-

C:z Pos
(1) Lib. I De indivifib. prop.1. Deferiptio linex Quadratriciss
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o, mantenendofl fempre verticale ad MC fino in CQj.elo
ftilo S dalli due regoli CD, oP determinato alla -defcri’zion’éf
della {uddetta curva. ‘ e G g
Quelto Meccanifmo (accrefciuto di una correzione omef- -
{a a bella pofta, ma neceffaria per non perdere (Fig. 4.) i
primi punti della curva in M, n¢ gli ultimi in Cdiun’al- -
tra curva M#C) regge [icuramente per confeguire una fola
Quadrarrice ,di cui il lato ZQ,, cio¢ MC fia eguale (Fig. 5.) -
ad ax circonferenza coffante del quadrante. Ma per {oddi
fare inticramente al Problema;, e molto pitt perché quefta
curva entrarebbe nel numero delle curve -urili, farebbe ‘fta-
to meftieri, che, potendo modificare‘a piacere'la circon
renza del quadrante ax, I'Ilftromento defcrivefle una Quad
wice di un lato MC qualunque dato; il che non & .cost
cile, come pare al P. Milliet. Tuttavia fe {i fupponefle che il
quadrante Cax fufle la bafe di un quarto di cono;dicu
vertice andafle perpendicolarmente a cadere nel centro:C, fi
potrebbero fulla fua fuperficie prendere anche quadranti- ¢
diverfe grandezze ; ordinando poi le parti dellIftromento
in modo, che la carrucolz Ey ed il pu‘»h'téf"d’éttééc‘b‘O’fﬁ‘"f
poteflero portare a livello delle differenti altezze de’ qua-
drant prefl d’intorno alla fuperficie del cono eretro fu det
ta bafe Cax. , :
Un’ oppofizione ancora potrebbefi fare a quefta macchi-
netta, ed ¢, che i prende la ZQ _eguale al ‘perimetro ‘ax del
quadrante , che fi mette in ufo; dunque nella coftruzione:di.
quefto Iftromento fi fuppone quel che fi‘cerca col ‘beneficio
deH)a curva da defcriverfi. A che rifponderei, che fi cerca
nell” atto di coftrujre I’ Iftromento, come nell’ atto-di fabbris
;6;;6 élfagggngagioc}; z?éjorziine ? cercano le fue divifioni;
s che porare | perarlo, fenza aIrr_o tentare ‘non {1
: _punto o nel Z gia determinato, L
d%&’A. dir VIO pero 1o era per quefta oppofizione in procinto -
P rigertare I lftromento, come nop {oddisfacente al Proble-

ma
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‘mia_in modo_perfetto. Ma nonoftante dappoi un nuovo ani:

mo mi fuggeri di pubblicarlo , avvifando cofa onde fi fcemi
in parte:l’oppofizione {udderta, e porgafi al leggitore di che
palcere T"avida:fua mente con nuova {coperta. Trovo adun-
que (Fig.4-e,5.) che la ragione di ZQ comparato ad ax fi
riduce a tre'call: cloe ZQ eguale ad ax; ZQ_maggiore di

“ax; ZQ minore di ax. Quando ZQ=a%x,il raggio parcor-

re-la. perffcria di tutto il quadrante MDFQ, mentre I’ ordi-
nata {corre per tutti- i punti del lato MC, e nafce la MSBH
Ovuadratrice di Dinoftrato, che ha per bale CH. Quando ZQ>+

ax, mentre il raggio CM percorrerebbe tutto il quadrante

NDFQ, l’_ordinata compifce per efempio ffoli del lato MC,

e tafce la ‘curva MmF,la quale non pud mai giungere a
toccare il.lato CQ_, appunto perché, non compiendo I'ordi-
hata turtl tre i terzi ‘del lato MC, non arriva nemmeno effa
a «coincidere con CQ; ma piu che {ard maggiore lo {pazio
percorfo da_detta ordinata {u detro lato MC, la piegatura
della curva in F fi fard maggiore e pit yicina al punw H,
dove cosi a poco a poco difponendofi, anderd a cadere, quan-
do- detta ordinata percorra tutto il detto lato MC, ¢ la cur~
va i trasformard nella Quadrarrice MSBH , mentre {vanilce
una’ parte dife confondendofi con la porzione HQ del la- -
to CQ.  QuandoZQ < ax,allora mentre il raggio CM per-

cﬁdrx‘e'..per éfe’m.pio-si {oli del quadrante MDFQ, ' ordinata

compie intanto tutto lo fpazio MC,e giunge a cojncidere con
CQ., ¢ quindi deriva la curva MrC, la quale fempre tiene
un’ eftremitd nel centro C, e con una piegatura ranto pig‘x
vicina al punto H, quant’ ¢ maggiore I'angolo MCP,_G dif-
pone a rimanere finalmente in H, rrasformandofi efla pure
nella Quadratrice {udderra MSBH , mentre {vanilce una par-
te-di fe, perché fi combina, e {i confonde colla porzione CG
del medefimo lato CQ, ) 5 :

- » ra
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Ora quefti due ultimi caft foggetti alla macc_hinetta'fng
cali particolari di un aliro, che comprende anche quello c,lc:_lT
la Qugdrarrice di Dinoftraro, ed altri nove an;o{a,{come'qm
appreflo offervaremo , e che potrebbe in cermmx:_gener.a,h”e(?
fer efpofto cosi: Delcrivere una curva formata dai punti d’in-
terfezione del raggio CM mosenteli equabilmente in un
quadrante MDFQintorno al centro C, e dell ordinara MZ
pure moventelt nel medefimo quadrante equabilmente, ¢
fempre verticale ad alcuno dei quattro lati di eflo quadran-
te. Quindi nel cafo che tanto 'ordinata MZ , quanto il rag-

gio CM fi avvanzino verlo’la medefima meta CQ, {i ponno

immaginare , fecondo la ragione delli {pazj rifpstrivi perc

fi equabilmante , moltiffime curve; tutte pero fimili ad una
delle tre MSBH, MmF, MrC, per mezzo delle quahﬁ po--

trd fempre dividere in parti date un angolo dato, che n
fla pero maggior di quello, a cut fono oppofte . La cu
per efempio MSBH ¢ oppofta all’angolo retto MCH, e |
cio vale 2 dividere in parti date qualunque angolo, che
fia maggiore di un retro. La Curva MmF ed anche Iz cus

va M7 C eflendo per {uppofizione oppofte al-medefimo an- .

golo MCF vagliono a poter dividere in parti' date un an-

golo, che non fia maggior del detto angolo MCF. In faui.

[=to)

fupponiamo che fia propofto I"angolo MCF da dividere in
due date parti per mezzo di cialcheduna delle tte curve
fuddette . Onde volendo primieramente ad’o-prare Ta curva
MSBH , {i conduca dal punto B d’ interfezione di detta cur-
va, e del raggio CBF, che determina 'l’aqgolo MCF; {t con-
duca, difli , BG ad angoli rettidel lato CM, indi dalla me-
ta di GM fi menila perpendicolare P'S, che il raggio CcD
condotro per S dividerd |"angolo MCF nelle due date 'pgartl; .
Secoqdo, cosi volendo far ufo della curva MmF, tiratz B per-
pendicolare al lato MC, ¢ dalla meti di 5M condetta la ver-
nca]; L.{m’\ ax’zverrﬁ che il medefimo raggid CD condotto per
m dividera l'angolo MCF in due date Pafti.Terzo, pref_é pure

alle
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afle mani la curva MvC, e dalla meti del lato CM condac-
ia jé'ngpéndicolére Jrsancor qui l'ifteflo raggio Ch, che

" paffa per 7, dividerd I’angolo propofto MCF in due parti da-

te . Onde turti i punti d’interfezione S, m, r dell’ ordinate
PS, dm, yr col perimetro delle curve corrifpondenti MSBH,
MmE, MrC cadono nel medefimo raggio CD, ¢ il dato
angolo MCF viene divifo nelle due date parti per mezzo
di qualunque delle tre curve propofte.

Non fo" veramente {e quefte due ultime curve abbiano
una proprietd fimile a quella, che tanto brilla nella Qua-
dratrice di Dinoftrato, cioe {e, ficcome in detca Quadrarri-
ce ¢ = CH. CQ. QM, cost in quelle {i poflano fiflare
tre termini continui proporzionali, I'ultimo de’ quali fia una
porziong della periferia’ di un circolo; ma io credo di no,
perche nella Quadratvice un termine della proporzione ¢ la
bafe CH, e abbiamo gid offervaro, che la curva MmF
non ha bafe, perche non giunge mai a roccate il lato CQ,
‘€osi M#C non ha bafe, pérché va fempre a reftringer(i nel
centro C. Nonoftante io,concludo in favore del mio Iftro-
mento, che quand’anche le curve nate dal non eflere QZ
eguale ad ax non ferviflero a rilevare la circonferenza del
‘quadrante MDFQ, per quindi definire la quadratura del cir-

- colo , almeno pers {oddisfano alla trifezione dell’angolo ,
che fu uno dei progeti, cui Dinoftraro pretefle di appli-
car la {ua celebre Quadratrice.

. Finora, {uppofto il raggio CM ruotante da CM verfo
CQ, nientre' I'ordinata MZ {i avanza verfo la medefima me-
td CQ,abbiam diftinti tre cafi ; ma tre imili cafi fi poono
immaginare nel cafo che ( fempre ruotando il raggio CM
da CM verfo CQ) I'ordinata -andafle da CQ_verlo MZ;
tre altri' quando detta ordinata progredifle da CM verlo QZ;
tre cafi pure quando derta ordinata partifle da QZ ver-
fo CM; onde dodici curve rifulrano corrifpondenti a quelti

dodici cafl rutd comprefl nel cafo generale fovra enunciato.
. Di
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meno [ei fono defcritte per mez-
70 della mia macchinetra. Imperocche primieramente,ﬁ“lé
vilto come i faccia ufo di effa nel cafo che ruotando. il-
raggio CD (che fa per turi i raggi) da CM. v’eri‘o]».CQ,
Pordinata poi (ciog il regolo Po, che fa per tute le or-
dinate) proceda da MZ verfo CQ. Ma quandordettq‘re‘-‘
volo dovelle moverfi da CQ_ verfo MZ, la catenella paf-
i 2 carrucola E facciali paffare anche fopra un’ al-

24

Di tutte quelte curve al

jata {u |

tra carrucola N prima di fermarla- a ‘detto regolo Poj per-

he allora mentre il raggio CD da CM girera vcrfoC(l,
il regolo Po da CcQ. procederi verfo MZ. Sefpo;r..la_;gu
-da 0Z col regolo Po anneflo fi trafporti- mel lato. del tel
ro KN, e la catenella paffi fopra le due carrucole. E,

Alora eflo regolo movendo il raggio CD da CM verfo !

{i avanzera da CM verfo QZ . Se finalmente. la_caj;én,elié.f

paffera fopra tutte tre le carrucole E, N, K, primadi

fere arraccara al regolo PO, che {i fuppone ora {corrente Ae:l’; :
lato KN, dico che procedendo il raggio-CD tuttavia: da.
CM verfo CQ,, il regolo fi moverd da QZ verfo CM. .

Pare che quefte curve, effendo ambedue.i mobili gene-
ratori afferti di moto equabile, fiano per avere fra- efle un

qualche comune rapporto, e ben farebbe ftato indagare

le proprieta di ciafcuna . Ma io lafcio per ora da parte tali

ricerche aliene in certo modo dal mio foggetto , acciocche -

fe gli aggrada, ne vadino in traccia quelli, che fono in ma-

teria d’ozio e in valore d’ingegno pit di me felici. -.- -

Sarebbe qui il luogo ove riporre 1’accennata.5'[zi‘m!éd'Af,r

o
chimede, come quella che ¢ nel numero delle curve antiche;

ma i trova (1) altrove efpofta per effere comprefa negli ufi
di un alwro Iftromento. S

ISTRO-
1) Iromente IX. P. II. Artic, X, :

L

e

ISTROMENTO IVs
PER LE SE‘ZIONI CONICHE.S
. ARTICOLO UNICO.

~NOnobbero gli Antichi I'origine di quelte mirabili cur-

ve ‘nafcenti dalla-diverfa fezione di un cono, e li

-~ Moderni le recarono a profitto , e non prima furo-~
no applicate alla Carottvica , Diottrica, Profpettiva, ¢ in una
parola all’ Ortica tutta, non men che alla Guomonica , o
Meccanica ; che diventarono le delizie de’ Geomerri pit in-
figni; ¢ perd aleri (1) dappoi trattarono della loro defcri-
Rione. per punti', aleri (2) della Organica. Ma racendo del-
la prima, che non entra fe non per accidente nel mio infti-
tuto; circa alla feconda dico , che parecchi Iftromenti furo-
no inventati, e per quanto fia arrivato a mio lume, tre
avvene per-la Parabola , fei per I'Iperbola, dieci o dodici
per VEliffe , e per la medefima altri ancora, ma di minor
pregio s perche in molte arti occorrendo {peflo {a deferizio-
ne organica dell’ Efiffe , molti pit chiari ingegni intorno a
quefta , .che a verun’ altra curva fi occuparono. Ma per
dire il vero quafi tueti quelti Iftromenti, quantunque affac-
to geo‘metrici » in pratica pero {oggiacciono a- molte inco-
moditd e difetti, ai quali non fi puo facilmente trovare ri-
medio. Quindi ¢, che I'firomento chiamato d’Immirazjone,
quartunque, anziché parer geometrico, fia in vero troppo
rozzo e volgare, perché pero per opinione anche d'altri (3)
torna- meglio di qualunque altro all’ ufo di un Profeffore,

10
(1) Midorgio ha trattato diffufa- {3) ILP.Caftel Traité LVL Deferip.
mente ‘della deferizione per punti delle  General des Courbes,dice: Une methode
Sexicni Coniche. organique 5 que je crois la meillenre des
(2) Francefeo da Schooten della de-  routes pour décrir affex. exalfement tou.

ferizione Organica. Ed aleri ancora. tes fortes de courbes, c'eft celle de Vimi-
‘ tation . Prenex une lame ec.
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io {opra tutti lo pregio. Laoqde. non fara forle .alFrui difca_
ro, che io qui ne rechi un fimile per la fiefcrlzlone dcllg
tre curve fuddette , quanto men cgr\x(xderabl_le da una parte,
altrettanto pit {pediro dall’alrra? pitt {emplice e ﬁcurq. Sia
dunque preparata una polita lamina d’argento, o :'letro met.al-
lo, 1n cui (Fig.1. Tav. 5.) col metodo per punti {i defcnva
diligentemente un’ Jperbola HIL , una Parabola PRo, ed un

E/ijje ABMN. Dipoi con finiflima lima {i tolga via tutto:il

fuperfluo , coficché non rimanga fe non -quanto appare in

figura. Ora con la mano guidato uno ftilo o penna ftret-
ramente d'inrorno ai margini della~,reﬁante Iamln‘a,\ quella,
{ezione verrd ,che piuttofto volevafi delineare. Tale ¢ [lftro-

mento, che per tali defcrizioni rengo ancor io per mio ufo.

ISTROMENTO Vs

PER LA LOGARITMICA E TRATTORIA,

trovd la Logaritmica , Claudio Perralto la Trartoria ,

Defcrizione Organica. Ma avvegnacché forfe , fe mal nen
m’avvilo., riducendo la macchinetta del prefato Sig. Mar-
chefe a pid poche parti , potrebbe forfe la compofizione
della medefima riufcire pit facile ed intelligibile ; ho pen-
tato, che cosi foffe bene defcriverla come fta in figura, la-
{ciando nel piacere del difcreto artefice 'aggiungervi da fe
altre parti, quando in pratica le tovafle neceffarie , e con-
ferenti alla natura dell’ Iftromento . E perd vediam prima
come {i generi la Logaritmica, che poi pafferemo alla {ua
delcrizione . ' ’

“AR-

On fenza grande riputazione del nome loro Nepero

ed il Sig. Marchefe Pdleni dell’ una e dell’ altra la »
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ARTICOLO PRIMO.
Origine della. Logaritmica.

PEE dar ‘chiaramente a conofcere 1" origine di tal curva
M (Figi 1. Tav. 4.) dai punti Abcd ec. egualmente di-
ftanti, e prefi nella linea Af, che {ard la diretrrice della
curva ; fiano perpendicolarmente ererte le linee A16,68,c4
ec. che faranno le ordinate decrelcenti in data ragione geo-
‘mefrica. Lalinea 16, 8, 4,ec. che detti'punti unilce, fia la
Logaritmica propofta , della quale I'eflenziale proprieta ¢
Ieffere la di lei forzangense eguale ad una coftante dara.
Proprietd appunto {u cui I'infigne Autore fondo 'ingsgno-
{fo {uo Iftromento , quale per me, come difli, non {r mu-
ta, ma {i riftrigne , per cosi dire, in poco, acciocche pitt
agevolmente la fua coftruzione fi concepifca.

"VARTICOLO SECONDGO.
| “Deferizione organica della Logavitmica.

EQCO pertanto di nuovo ( Fig.2.) un parallelepipedo E P
g {imile a quello della Fig. 2. Tav. 1. fcavato per il
lungo di una fcannellatura’, in cui {corre un lungo prilma
dA di fimil forma, di cui parte fta incaffato nella cavitd
di quello, e parte {ovrafta al di fuori, abbracciato circa
I efiremita d da una lamina trafverfale Ted, nel fio ¢d fi-
milmente per di fotto incavata, e che ad angoli reti a detto
prifma con una vite ¢ fi puo in qualunque punto di quello
fermare, come pit chiaramente {i moftra in fezione (Fig.5.)
dove D¢R rapprefenta la lamina trafverfale Ted della Fig.2.s
EP dimoftra un saglio fatto per traverfo del parallelepipe-
do PE, e la parte T nel mezzo con puntini ombreggiafca ¢
D 2 a
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la fezione del detto prifma dA, che quivi {i vede, come per
la fus forma colla vite fuperiore ¢ {i pofla -ftringere con
la lamina trafverfale DR. Parte di quefto prifma (Fig.2.)
¢ anche il pivolo g, che fulla cima in fpira fi avvolge, e {i
accoppia con la madrevite y, di modo che, fermato comun-

que il parallelepipedo PE al piano della carta, {e mella ‘ma- .

no al manichetto M, fi tira il prifma d A verfo E, {eco eflo
porta anche il pivolo g, e la lamina trafverfale Tcd , per-
che rucci tre infleme , quafi che formano un medefimo fo-
lido. [

Semplice e incelligibile del pari rifulta anche la coftr
zione della feguente afta oD e per la Fig. 2., e per un
tronco di detra afta trafportato pit in grande nella Fig. 4..

Efla quindi ( introdotto il pivolo g nella feffura, ond’ & per
il lungo aperta e larga quafi cosi come quello ¢ groflo)
giace ful prifma dA, e quindi preflo D ¢ foftenuta da una

ruota R verricale all’ orizzonte , alla quale un’altra ruota K
fovrafta a quella eguale, ma all’ orizzonte parallela e mobile

d'intorno al pivolo m, fituata di_modo che una linea condorta

dal centro di quefta ruota al punto,in cui la ruota vertica-
le Rrocca il piano della carta, paffar debba precifamente pel
centro di detta ruota verticale R . Quefta ruota R dovendo
fegnar la curva fulla carta;, termina la {ua circonferenza in
acutl ¢ minutiflimi denti; I'alira ruota all’ oppofto in un
margine lilcio, eguale, e polito , acciocché volgendofi {ul-
la lamina trafverfale, non fi fcomponga , e turbi il moto
dell’ altra ruota R avvertendo che fe detta ruora R fofle
troppo leggiera per imprimere la curva fulla carta, i po-
tebbe render pit grave, caricando di una sfererra V il pi-
volo m prodotto al di {opra della ruota orizzontale K. Si
vuole inoltre (Fig.2.) che i due maggiori piani dell'afta oD
;Lano coftantemente paralleli all’ orizzonte, al che cofpira e
;q%z;i:;; s:fl}O;Léota\ verti_cale R,e 13 madrevite‘ y,che

o ¢ affai larga, ed intorno al pivolo g

{er-
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ferrandofi, frena e ritiene la inftabil afta oD, coficche non
vacilli né declini dal derto parallelifmo, ma pure liberamen-
te muovafl, La lamina poi tralverfale Tcd nel fito ¢d in
groflezza tanto {i eftende, che la diftanza ¢d dal piano ver-
ticale ¢ T apparente in Fig. 2. al piano verticale d di detta
lamina fia eguale al raggio della ruora orizzonrale K.
Ma ormai fi concepilca , la direttrice della curva effere

“una linea, che pel- lungo tagliando per meri il parallelepi-

pedo PE, {i arrefti nel piano, e ftia invece della dirertrice Af
.della Fig, r.; ond’io dico ora, che la linea tirata dal pun-
to 'R (ove la ruora verticale tocca il piano della carta)al pun-
to, che perpendicolarmente nella linea dell’afle, o fia dires-
trice EP foggiace al punto d, {ard un’ordinara alla curva;
la linea tirata dal medefimo punto di conratto R al pun-
to, che nella linea dell'afle foggiace al punto g, fia la ran-
gente s e la forrangenre fard la linea prefa nell afle e defi-
nira dai punti perpendicolarmente cadenti nel detto affe dai
punti d, e z. Onde fi vede, che per modificar detra for-
#angenre; non- {i ha. che rimovere, o accoftare al pivole g
la lamina trafverfale Ted, e poi in detta diftanza fermar-
la con la vite ¢ al prifma dA.

Tutte quefte cofe pofte, tirando col manichetto M il
prifma dA verfo E, e confeguentemente la lamina trafver-
fale Ted, gireranno tutte e due le ruote, ed il puntwo di
contatto R {i moverd per una linea, di cui la forrangen-
7e dg fard coftante, e quindi delcriverd la Logarirmica.

AR-

v
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ARTICOLO TERZO.

Deilla Trartoria di Pervalvo , [ua ovigine e defcrizione
per approffimazione .

Sfendo che i prudenti e dotti uomini talvolta  negli

M oziofi tempi degnarono della loro attenzione alcune

colz, che da prima parevano difpregevoli ; ma poi da -quel-

le a grandi {coperte fi trovarono impenfatamente condotti;

cost Perralto un db offervando attentamente il movimento

del fuo orivolo portatile tirato per un capo della catel—

la annefla Iungo una riga,s’accorfe di una curva trac
ta dall” orivolo {ul piano della tavola. Onde (1) fatrone

confapevole il Leibnitzio, e poi venutane notizia a Criftia-

no (2) Hugenio, e da efli richiamata a fottil efame la.

tura fua , fi ebbe prefto trovato, che era ben degno og-
getto di que’due infigni Geometri quella curva, che pri-

ma fol fu tratenimento di un {aggio Offervatore ; perc;h;é
e per efla fi quadrirebbe I'Iperbola, ¢ fomminiftra i Punti
della Catenaria, e della Logarirmica, ¢ di altri teoremi belli
e leggiadri ¢ feconda , efpofti ampiamente e divinamente
dal Sig. Marchele Poleni nella fovracitata epiftola . Ma fra
le eccellenti fue proprieta ana princfpa'IE, e che per ora fa
al mio propofito, ¢, che di tute le tangemti allz curva le
porzioni intercette fra effa e la fua dirertrice fiano egualis
¢ pero da quefta fi potrebbe dedurre la feguente defcrizio-
ne per approffimazione. ‘
Laonde prefa (Fig. 5.) col compaflo una data coffante 4B,
e fato centro in un punto m qualunque di detta coffan-
fe, ma piu vicino ad a che fia poflibile, fi fegni il pun-
to

mggré Il\?;glﬂi At di Lipfia melfe di Set- (2) Nel Giornale de” Letterati Oltra-
¢ 93 montani mefe di Febbrajo 1693.

Per LA -LocarRIiTMICA E TRATTORIA, I

to C nella linca BK, che fard la direttrice, a cui da m fia
condotta. la retta mC; poi fatto centro in # tanto da m di-
ftante, quanto # da a, e con la medefima apertura taglia-
ta BK in D, fia condotta la retta #D; e cosi via via fatro
centro’ in o, {ecata BK in E, fia tirata oF ec. La linea fcor-
rente: per i punti a,m, 7,0 ec. fard la propofta Trattoria.
Imperciocché e le linee Ba,Cm, Dn ec. fono per la co-
ftruzione eguali, e fono anche rangenti; mentre dacche la
intercetta Fd qualunque coftitui una parte di fe bd per ele-
mento della curva, ancorché poi venga prodotra in 7, non
perd entra mai pit nell interno di quella; perche quinci
la_ porzione F col proflimo elemento be forma I'angolo
efteriore F6G; e quindi nella parte oppofta la prodotta 6Z
con l'clemento bo I'angolo parimenti efteriore Zdo; colic-
che per la coftruzione tutte le intercette I'una nell’altra in-
contrando {empre alla parte interiore con un angolo d’in-
clinazione qualunque (angolo perd, il di cui laro oppofto
¢ coftantemente una qualche parte della diretrrice BK) ne

,,,-_f?gﬁ‘?iz che dopo I'interfezione, I’angalo al vertice oppo-

ﬁb‘”fempre‘occorra del pari alla parte efteriore, e pero le
intercette Ba, Cm, Da ec. {iano zangenti , ¢ la curva de-
{critta una Trarroria.

Ma qui m’occorre d’avvertire, che la fuddetra delcrizio-
ne ¢ -dalla defcrizione dell’altre curve diverfa in quelto,
che in quelle (come nella Logaritmica Fig.1.) almeno al-
cuni pochi punti 16,8,4 ec. fono realmente punti della
defcritta curva, benche poi gli alui pofti fra il 16. e 8.,
fra 8 ¢ 4 ec. non fiam ficuri che {e le appartenghino. Ma
nel mio cafo ( Fig. 5.) niun punto fi porrebbe veramente
dire, che fofle punto di Trarroria; percﬁé {e folle altrimen-
ti, converrebbe, che fu le rangensi foffero ftate prele le par-
ticelle am,mn ec. infinitamente piccole, ma col compallo

non fi potevano prendere {e non di finita grandezza; on-

de ne fegue che la propofta defcrizione della Trasroria per

pprof-
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per approffimazione (1) vera

in aftratto, fia impoffibile in pra-

tica . Tutravia parmi che il metodo ufato in detra Fig. 5

(1) Dalla confiderazione di quefta
curva pare che fi poffa dedurre una nuo-
va foggia di armare un trave (Fig. ?.)
BK , che alcun grave pefo dgveﬁe o-
ftenere , componendo per di fotro a
quello alcuni vetti Cm, D ec. 1n gui-
{a di tangenti ad una Tragtorids perchg
fta § vuol credere , che di
wto il pefo del trave BK parte debba
cravitare contro il fianco della mura-
alia mB, e parte della fua forza pre-

ente venire converfa in {& ftefla. Tm-
perciocchd fuppofto che il vette mC
quinci poggi al muro nel punto 7 , €
quindi nel punte C foﬁenga il trave
BK, parmi ( perche il vette € applicato
obbliquamente nel punto C) che la fua
forza rifpetto all’ inclinazione delle po-
terza a cui refifte, fi poffa confiderare
ceme rifolvibile nelle due mB,mx, le
aqueli refitono el trave in C : la primada
C verfo b, che fi oppone alla fua gra-

a prima vi

wita , Ualtra da € verfo K 5 perche &

evidente , che, fe il trave non foffe ben
{errato nel muro, la gravind fua, ela
obbliquitd del vette cofpirerebbero a
farnelo vicir fuori.

Ora per trattenimento vorrei dimo-
frere, che fe v aggiungo un altro vet-
e Dn, la gravita del trave nel punto D,
cke per mezzo del vette Dn va ad agi-
re nel punto n del vette mC ,accrefce-
71 la ferza del vette mC , che refifte
nzlla direzione Ch, e diminuird quella
ata nella direzione CK. Doppio
vantagoio onde il trave fia pid valida-
mente {elientto, e ritenuto nel muro
nel fuo luego B. L 10 perche la for-
7a mC, che prima era di {emplice re-
fiftenza, viene ora per l'urto del fecon-
do vette Dn acerelcuta di una forza
ztnva rifolvibile indue,una delle qua-
li, come fard vedere, agifce in confe-

quan-

guenza della direzione Cb, {caricando
cost il muro di una parte di preflione,
e laltra opera da C verfo B, ‘ciog in
verfo contrario della direzione CK.
Rifolta la forza del fecondo vette Dn
(Fig.8.) nelle due-gn , eny certo € che
fulla forza gn non cade quiftione , per.
ché quefta agendo nella medefima di-

rezione del verte ¢m , ficuramente fi-

adopera contro la muraglia in-
la forza en agifce nel punto n
goli retti del verte mci onde q
troviam nel cafo di una leva del
z0 genere , in cui la potenza fi efer.
cita in » contro due refiftenze; |

in ¢, l'altra in m.Dunque T'azionedel-

la forza en fard in ¢ ed m in ragion
reciproca delle diftanze nc, nm . Si
divida percid la forza ne in i in ra
gion di derte diftanze , coficché ¢
nm::nizie. B polalla eftremitd de
la parte minore nm fi faccia a dettg.
vette m ¢ una perpendicolare m % egua-
le alla maggior porzione #i , ed alla
eftremity ¢ della parte maggiore ne fi
tiri la perpendicolare cd eguale alla
minor porzione ¢i. Ora la retta mz,
rapprefenta |’ azione della forza endel
vette D 5 'efercitata parimentinella mu-
raglia; la retta poi cd rapprefenta la
quantitd dell’ azione, che dettaforzaen
adopera contro il trave BK.
Finalmente anche quefta forza cd fi
rifolva netle due cq, cbs e fi vedry
che ¢b opera in confeguenza della for-
za {uppofta nella Fig.7. refiftente nella
direzione Cb; e percid aumenta_detta
forza di una forza viva eguale 2 ¢cb a
{earico deila muraglia . La forza poi
¢q, perché opera in verfo contrario
alla forza ivi fuppofta ordinata nellz
direzione ¢ K , diminuiry detta forza
diretta per ¢ K di una forza viva eguas
le
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quantunque rigorofamente falfo, nonoftante in pratica fi po-
trebbe ammertere, perché {e non altro, prendendo dette par-
ticelle am , mm ec. piu piccole che fi puo, tanto detta de-
ferizione fificamente {i accofta al vero parametro della cur-
va , che:fi'puo dire quafi effer deffa; e fpicca del pari quel-
la’ proprieta principale detra di fopra, {u cui fi fonda anche
la feguente defcrizione. organica.

deatq; onde il trave BK fard meno
sforzato ad ufcir fuori della murdglia.
Ciod ‘che era’ da dimoftrarfi.

Un tale raziocinis ftando per tutti
gli altri vetti (Fig.7.) oE ec. le forze
contranitenti al trave dovrebbonfi poi
intendere come fottrate da quel pefe
afloluto , con cui in altra guifa nel mu.

;sro gravitato avrebbe. Mentre benchéa

Hfortificar ‘detro trave potrebbero imma-
ginarfi altre difpofizioni di vetti , co-
me fe rutti’ dai punti C,D,E andafle-

ro ad unirfi nel punte = ; nonoftante’

¢ allora graviterebbe il trave controil
muro cof tutta la fua forzaafloluta, e
Parea Emno, che nel mio cafo {i re.
ca a guadagno; v andrebbe per quelli
impedimenti perduta.

Che fe il trave BK (replicando a
deftra le Figg.7. e 8. rovefciate) fralle
con ambidue le eftremith ripofto per
efempio fu due muraglie per {erviredi
volta , o fulle fponde di un fiume na-
vigabile in‘luogo di poptes in tal ca-
{o (oltrecche V'area E mno raddoppia-
ta f{arebbe molto opportuna acciocche
la volta riufciffe pid aperta , 6 i Na-
vigj trovaflero pit fpaziofo e liberoiil
pallaggio ) fembrarebbe poi anche,che
la propofizione dovefle effere pitt pro-
babile; perche lafciando andare le for-
ze ¢ g ec. a_finiftra diftrutre dalle fimi-

E AR-

1i contrarie a deftra (nelle quali a mio
parere verfava la maggior difficoltd)
nulladimeno tutte le forze fimili alla
¢ b reftarebbero , le quali contrappo-
nendofi alla gravita del trave, allegge-
rirebbero Je muraglie, o le {ponde di
una parte del fuo pefo affolute; anzi
viene in via di corollario, che quando

-il grave fi-caricafle. di pidi, le forze con-

tranitenti doveflero rifultare maggiori.

Forfe, avendo riguardo alla fleflibi-
litad del legno, e volendo che il pefo
ne’punti C, D, E fila maggiore, pit
che fi ritrova diftante da B verfo K,
potrebbe quefto mio difcorfo riufeire
anche piul retto; ma io non vommene
dichiarare in verun modo garante, ¢
quand’ anche andafle per avventura tut.
to ad urtare in qualche paralogifmo,
come. pure ho qualche ragion di dubi-
tarne, e che il trave, nonoftante tale
combinazione di vetti, caricafle tutta-
via la muraglia con ttto il {uo pefo
afloluto; contuttocié ho voluto quefto
mio {ofpetto femplicemente produrre
per animare altrui a tentare con piti ef-
ficace indultria di recare la T'razroria a
qualche ufo, come il celebre Nepero
tece della fua Zegaritmica, proponendo
full’ idea di quefta curva il fuo fifte.

ma de’ Lagaritmi.
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ARTICOLO QUAR TO
De[crizione organica della Trattoria di Perralto. " '

Iccome Leibnitzio, che délcriveva quefta: curva con un
efo attaccato ad un filo, ed Ugenio con una rk_igfik'd’a
verga fornita alle due eftremitd di una punta, non erano
contenti di quelfti loro Iftromenti , perche mvolgevan_o-lllf
Troblema, ed erano lo fteffo che tirar per la ravola Tori
volo di Perralto, in quella guifa appunto che farebbe
pofto a biafimo, fe per defcrivere le fezioni coniche, al

recafle preftamente innanzi tre pezzi di un cono, intoino 2’

uali una penna fi avefle a guidare; cosi per la ftefla ragio- -

ne il Sig. Marchefe Poleni non avrebbe di che efler m
lieto dell’ Iftromento {uo , fe non. {i potefle confiderare co=
me ad altra curva inventato, e quafl per un di pii appli
cato anche alla Traroria; e fe di quello del Leibnitzio, ¢ di
Ugéhio non fofle feriza alcun'dubbio migliore , e I'inven-
tarne un otrimo {ulle prefent equazioni imprefa quavﬁ che‘
difperata non fofle. ] LT
Perlocche ripigliando I Iftromento fuddetto , dico che per
defcrivere la Trarroria bafta ( Fig.2.) éftrarre foori del prif-
ma Ad la lamina trafverfale de T, e porla da canto come
inutile , e nel forame o dell' afta oD far entrare il pivo-
lo g, e ufar poi 'lftromento, come i ¢ detto, che cost
detta afta fard la tangente. cor
Ma acciocche la rangente fi poffa far eguale ad upa co-
ftante data, in vece d’introdurre il pivolo g nel predetro fo-
rame, {i faccia che entri nel forame di un anello, di cui
(fig.6.) ab fa il piano orizzontale, ed il piano verticale’
fia bd, quale nei vot di mezzo riceva deta afta, efprefla
qui per il tronco GH, e che fi pofla a qualunque punto
di quella fermare con la vite laterale & ; avvertendo , che
lapel-
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Panello non circondi affatto detra afta , ma fi arrefti come
prima tocca il margine del piano inferiore orizzontale di

uellas accio derta afta nel fito ¢ non fia per la groffezza
dell"anello pit alta in quefto calo della Trarroria, che non
fu in quello della Logaritmica. B

A‘RTICOLO QUINTO.

- Trastoria di bafe civcolare, f[ua origine , e deferizione
o per approffimazione .
POtendo noi non che le Trartorie penfate (1) dal Bernu-

glio, e dal Leibnitzio (2), ma infinite altre immagi-
nare per lo variare infinito delle lor direttrici , dovrebbero

~reftar in tanta dovizia le noftre brame {pente, e di una

gia’ efpofta contente . Pure non vo’ mancare di accennare
almen quella di bafe circolare, e per effere gentil cofa, ¢

per eflere un cafo generale, che per le ragioni altrove ad-
doite 5 comprende anche, la Trartoria di Perralto.

Se dunque {i concepifca (Fig.z. Tav.5.) un filo ab egua-
le per elempio al raggio del circolo bed ec. di cui ad un’
eftremitd 4 alcun pelo fia attaccato, e l'altra & fia condat-
ta per la periferia bed ec. il pelo a defcrivera una Trarroria
asey fogec. dicui ab fia la rangente eguale ad una coftan-
te data; e la bafe; o {fia diverzrice fard la periferia bed ec,
- Quefta curva {i defcrive altrest per approffimazione, come
quella di Perralto; imperciocche prefa col compallo la da-
ta coftante ab, che non ecceda il raggio del detro circo-

lo-bcd, ¢ faro centro in e punto vicino ad « pitt che fia pof-

fibile, fi {egni il punto ¢ nella periferia direttrice bed ec.

cui da ¢ fia condotta ec; poi fatto centro in f ranto da ¢
-diftante, quante ¢ da a4, e tagliata con la medefima aper-

E 2 : tura
(1) Bernuglio negli .grti di Lipfia (2 Leibnitzio negli 4rti di Lipfia
mefe di Giugno 1693. mefe di Settembre 1693.
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rura la periferia in d, fia condotta fd; e cosl Er‘ocedend‘o
fatto centro in g tagliata la periferia in A {i tiri la retta
gb ec. Allora la linea aef ec. rapprelenta una Traroria di
bafe circolare; in cui, come in quella di Perx:alto,‘ 11;9::-»’
{o a fempre pil s'accofta alla bafe BK fenza arrivare: mai a -
una minima diftanza , cioé a toccarla 5 cosi in queffo. cafq

della bafe bed fempre pin s’allontana,{cnza mai pervenire a;l'

una diftanza maflima, cioé fenza mai andar nel centro ¢, do-

ve inclinando per una {pirale e/zm ec. {empre pit s'avvicina,
e non vi arriva giammai. Inoltre come (Fig.5. Tav.4.) nel

calo di Perralto, fcorrendo nella dirertrice BK il raggio
infleme col guadrante conjugaro LbuG , ovanque in b taglia
detta Tratroria, la taglia ad angoli retti; cosl anche in quel
calo (Fiz.2. Tav. 5.) {correndo il centro di un quadrante per
la periferia bcd ec., e un fito # qualunque acquiftando, do- .
vunque ad un medefimo verfo le {pire della Traztoria da quel=
Jo i tagliano in m ed #, {i tagliano appunto ad angoli rerti. -
Ma voglio lafciare nell’altrui piacere di rincontrare con pit
lungo confronto le reftanti proprieta di quefte due curvey
giacche ¢i0 non appartiene al mio argomentows - - - -

ARTICOLO SESTO.
Deferizjone organica della Tratroria di bafe circolare. -

?Er non fabbricare appoftaramente un Iftromento per que- -
fta fola curva, baftera per ora levare da quello della
Figa. Tav. 4. 'afta 0D, e meflo un pivolo nel forame o-di
deua afta, o in quello dell'anello ab ( Fiz.6.) che la circon-
da, condurre poi detto pivolo per la periferia di un_ciccole
gia prima fegnato con lapis {ul piano della carta. E qui vo-

glio che la materia delle Trasorie fia fpedita e al fuo fi-
ne condotta.

ISTRQ- -

ISTROMENTO VI
PER LA CICLOIDE. ’

N quella guifa che le Concoidi ,e le Trattorie e rant altre
curve .yariano per lo infinito variare delle loro direstri-
¢iy cosl le Cicloidi, che generalmente nafcono dalla re-
voluzione di un cerchio fopra una linea qualunque data, per
lo inﬁnitp variar di detra linea, infinitamente variano. Ma
per non entrare in quefta interminabile varieti, a quelle fo-
le conviene atiencifi, che o per il volger di un cerchio fopra
una retta, o {ulla periferia diun altro cerchio rifultano; glac-
ché, come fu alre volte notato, I'un cafo Paltro contiene,

~ perche fi réputa la linéa retra effere una periferia di un cir-

colo infinito, Laonde rifervando per un altro luogo (1) le
Cicloidi della {econda clafle, fi comineieri da quelle della pri-
ma cio¢ di bafe rettas le quali avvegnache fiano di tal ge-

- nere che non ripigliano nuove forme, ma ricevono foltanto

alterazione di grandezza o eftenfione; ponoltante nella co-
ftruzione ‘del prefente Iftromento voglio riguardare anche a

. quelta forta di cangiamentos si perche quefta curva negli ori-

voli a pendolo utilmente fi potrebbe forfe adoperare , si an-
che perche I'Autore altre volte da me (2 ) lodato in ‘propofito
della Cicloide efpreffatnente dice : Rormlam , cujus votationis
ope. delinearesur Cyclois , inter germana organa bandquaquam
ponerem, cum votula una ad wnam tantum Cycloider delincans

dam ufui effe poffir.

AR-

(2) 1l Sig. Marchefe Gio: Poleni
nel luogo fopracitato.

(1) Iftromento IX. Artic. IX.
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ARTICOLO PRIM O
Dell’ origine € p;fbpriet& della Cicloide.

\E adunque fuppongafi (Fig. 3. Tav.5.) un dato czrco[a
generarore VR D ruotare {ulla rerra bale, o fia dirciivi-

ce DK dal punto V prefo nella periferia di detto- circolo,

: = Rl Gy
verri defcritca una curva VSK, che fard una Cicloide, e le
proprietd {ue infervienti alla feguente coftruzione faranno:

I. Che la rangente RT del circolo generatore , determinata

dalla rangenre ST della Cicloide nel punto d’interféz‘ic}lié:fl}-:

eguaglia la porzione RS dell’ ordinate OS compfefat*/ la
curva VSK, e la perifevia generatrice VRD. - ‘

1. La porzione RS ¢ eguale all’arco VR5 ma. la tangen-

se RT & eguale a RS: dunque RT eguale all’arco ¥
percid la rangenre RT {i chiama anche devoluta dell’ arco !

1L La Cicloide VSK, di cui fta il vertice nel punto
volte prefa ¢ eguale a quattro diametsi. VD. ..

IV. Se finalmente fi produca:la forrenfa DR, finche occor-
ta nella rangenre ST della Cicloide, dico che la prodotra DR
nel punte N divide per metd, e-ad angoli reti la porzione
di detta rangenre definita dai punti eftremi dell” ordinaza OS,
e della rangense, o fia devolura RT. Concioffiacche ellendo:
eguali gli angoli ERD, DRF, perché mifurati dalla merd
d'archi eguali FD, DR, faranno eguali gli angoli al vettice
f)ppoﬁi TRN, NRS; ma fono egualt parimenti gli ango-
i TSR, STR, perche oppofti a lati per la coftruzione egua-
i TR, RS; e percio il triangolo STR ¢ ifafcele. Dunque
la prodotta DR dal vertice dell’ ifofcele R condotta nella ba-
fe ST, giacche divide per metd I'angolo TRS al vertice R,
tagliard parimenti per metd, e ad angoli retti la bafeST 2
quello oppolta.

Tute quefte cole fi vogliono aver dette in qualenque pun-

to
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to della periferia VR D occorra il punto R dircomune in-
terfezione delle linee ET,DN, OS, e raggio CR. Onde mi

jace di feguire quefto punto d’interfezione R per tutto il
corfor della periferia divetrrice VRD, ed efaminare i moti
Earticolﬁari di dette linee interfecanti, che per rappotte alle
{uddette proprieta devono rifultare. '

ARTICOLO SECONDO.
v Nﬁoim origine della Cicloide vifultante dalle fue proprietd..

Uel circolo generatore VRD, che nel precedente Arricolo

- fu deuo, che generava la Cicloide ruotando fopra la
~direrrvice-BK , ora intendo, che immobile ftia, e che

la curva derivi da tali mevimenti relativi alle fue proprieta.
-Laonde acciocché primietamente la porzione RT della
devolura, o fia rangente ET-(in qualunque punto R tocchi

la periferia direttrice ) fia eguale alla porzione VR di detta

© periferia, fa di meftieri,che prima coincida con la retra VB,

e I'eftremo {uo-punto T fi trovi precifamente nel vertice V,
e che poi a poco a poco da detra periferia difcoftandofi dal-
la parte VRT, ed accoftandovifi dalla parte DRE, finalmen-
te. vada a finire nella recta DK, e I'eltremo fuo punto T
nell eftremo punto della curva K coincida.

La_ norma poi (che cosi'mi giova chiamar le due linee
DN, TS congiunte infieme in N ad angoli reui) perche
deve effer toccata e repulla dalla devo/ura RT in T, e non
declinare perd mai né dal punto D, n¢ dal punto R di co-
mune interfezione, avrd tal movimento, che il punto N fa-
1d prima ftato precifamente in V, ma poi dalla devoluta RT
quafi, dird cosl, urtara e refpinta, anche il punto N {i fara
fempre pitl allontanaro dalla periferia, finché nel punto K
fia anch’ effo concorfo, ed il lato DN coincida con DK.

Segue I'ordinata OS, quale accio coftantemente formi l'an-

golo
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golo FRD eguale a DRE, coinciderd precifamente con la
retta VB, e sandard poi di medo allontanando da quella,
ed accoftando a DK, che a quefte ad a {eftefla fia coftan-
temente parallela, e normale al diametro VD. iy

Quanto al raggio CR mobile intorno al centro C coin-
ciderd prima con CV,e feguendo poi anch’egli di conti-
nuo il punto R di comune interfezione, finalmente termine-
11inCD, e fard fempre normale alla rangemre RT.

Ora per quefti movimenti eccitati tutt in un tratte, co-
me necellariamente dipendenti e infeparabili. dalle fovr’ac-
cennate proprictd, avviene, che il punto d’interfezione S (i

debba coftantemente in un punto della'curva ritfovare. An-

zi quantunque nel punto V, ¢ nel punto K non fia. {-
{are alcuna interfezione, perche pero ivi & per eflere i
cipio ed il fine di quella, il punto V ed il punto K dovran-
ho nonoftante annoverarfi fra i punti della curva. Ma gio-
va qui ricordare upa cofa, che quanto prima occorrer c
che in principio di moto il punto eftremo T della devoln-

7o RTs i due punti d'interfezione R ed S fi~troveranno ri--

ftretti nel punto N, e quefto N in V, onde tutei {i . trove-
ranno raccolti nel punto V; e che nel fine di detto moto,
cioe quando il punto R fard pervenuto in D, i punti T ed
S faranno ridotti in N,.ed N in K;e pero T, N, S uniti
tutti coincideranno in K. - -
Tutte quefte cofe pofte, concludo che compofta una mac-
chinetta con tali e tante parti, che alle predette linee ; clog
al circolo gemeratore VRD , al raggio CR , alla devolu-
ta RT, alla norma DNTS, all’ ordinata OS corrifponda-
no; e cialcheduna movafi con movimenti ai moti di quel-
le. rifpettivamente conformi , quefta potra fornire la deferi-
zione della Cicloide propofta . Ma per far prova di quefto
farto, preftamente paflero alla defcrizione di detta macchi-
netta, ¢ diro prima del fuo piano orizzontale. ‘

A R-
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ARTICOLO TERZO.
', P_iaho.‘ orizzontale dell’ Iftromento per la Cicloide.

Ovrebbe riufcir faciliflimo a comprenderfi il piano oriz-
i gontale di quefta macchinetta, perché le fue parti
(Fig. 1. Tav.6.) corrifpondono appunto alle linee fopraddette
della Fig.3.Tuav. 5., e {ono indicate colle medefime lettere,
con i medefimi nomi, e non refta fe non da moftrare, co-
me fiano anche capaci di quei medefimi movimenti, che fu-
rono a ciafcheduna ateribuiti nell’ antecedente Articolo.

E’ dunque VRD il circolo generatore, qualunque dato
prefo. nella fuperficie di un tronco d’un cono di legno, ef-
preffo  nel piano verticale della Fig. 2. per il trapezio pab f,

qual circolo s'intende effere nella detta Fig. 2. la linea eg,

e parallelo alla bafe pa di detta Fiz. e ftare fempre immo-

bile. D' intorno al centro C di detro circolo (torniamo al-
la Fig. 1.).gira orizzontalmente in luogo di raggio 'afta CR

~( che porta un cilindro 7 ombreggiato” mobile” pure oriz-

zontalmente) da R prodotta fino al forame #.

Tra quefto cilindro ( fatto come in fezione bd Fig.».)
e la periferia del circolo generarore VRD ¢ interpofto un
regolo di legno TE, che fta per _la tangenre, o fla devolu-
ta, quale (mentre il raggio CR da V {i muove verfo D,
e porta feco il cilindro #, che nell’ ifteffo tempo volgefi
orizzontalmente intorno al proprio afle) vien quafi per una
{orta di trafila {premuto fuori delle due periferie del cilin-
dro, e del circolo generatore ; coficché detto regolo {uccel-
ivamente i muove , e fi {cofta dalla periferia VR dalla

arte VRT, ed a que“a.vafﬁ di mano in mano comba-
ciando dalla parte DRE, finché¢ giunga a toccare -la peri-
feria nel punto D, dove fermandofi il raggio CR col ci-
lindro anneffo s, anch’eflo cefla di piu moverfl. Onde a
buon conto qui fi puo oflervare, che la devolnta rifponde

. E a
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a quelle leggi di moto, che le furono poco fa 3??3“3&-
Perché ed ¢ tangente al civcolo gemeratore nel puiito R,
e normale al raggio CR, ed accade che _l? porzione RT
fia eguale all’arco VR, nel fuppofto che in Pr,mc,,IP’,_?_,,‘f{}-
moto la {ua eftremitd T coincidefle in V. -

Segue la norma di metallo DNTS felfa' per ‘mezzo per
tutti 1 lati, regolata al dovuto fuo moto da: tre vaoll.“dfgcg
ciajo. 1l primo dal punto eftremo T del regolo,»p zﬁa de-
woluta RT,cui fta afferrato, cala git nella fellura del lato

NT, e movendofi infleme con derta devo/uta-;zriqupipge .
fempre pit ed allontana dalla: periferia VR la norma, che

prima col punto N coincideva nel punto V' finche
refta, arreftandofi detta devoluta nel punto D .: Ilfo o
filo nel punto D dell’immobile periferia VR D s'introdu:
ce nella feflura del lato ND, e ritiene detto lato; a
ché da detto punto-D non fi fcofti. 1 terzo ed ulti
volo , effendo per di forto fiffo nel punto R del rc
raggio CR, entra nella feffura- del lato ND, e

mente, fa che non declini dal punto R di comupe inrers
lezione ; onde tenendo detta morma -ai due punti D ed Ry~

ed eflendo dall’eftremita. della devoluta T rifofpinta, come
fi ¢ detto, viene appunto a quel moto .determinata - che

s'era gia divifato, :

Quelto medefimo ultimo pivolo R portato dal raggio-

CR urra, e fa muovere una verga di metallo 72 F 4 con
puntini diftinta, che porra le veci di ordinata, e che feb-
bene men fi ravvifa in quefto piano orizzontale , perd- af-
{ai bene i moftra nel wversicale della Fig. 2, per le lettere
9aK34. Ella ¢ (Fig. 1.) connefla e normale ad in prif-’
ma ¢ mobile nella {cannellatura AQ, che ¢ parallela al

diametro VD, Si dirigge detta ordinata da t7a finiftra ver-

fo F, e poi (vedi anche la Fig.2.) ripiegandofi per di fot-

to a deftra arriva fino a 4, e s interfeca col lato della

norma Ny nel punto S, dove ¢ uno ftilo afferraro ad um

anel-
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aneHQ,.O. fia guida mobile - per Ny, che quefta interfezio-
ne continuamente {eguendo , defcrive istarito fu] piano del-
la carta la propofta Cicloide. Im perciocché mentre detta or-
dinata_ ¢ -dal pivolo R urrara, I'anneflo prifma #7 cedendo
fcorre da A verlo Q, e intanto Iordinata 1¢tF4 {i muove
fempre ‘a fe ftefla parallela ;e normale al‘diametro VD, e
s'accofta per di fotro al punto D, e §idrerfeca anch’ offa

~ nel punto di comune interfezione R, percheé non fi muo-

ve, fe non fe ¢ffz ¢ appunto dallo fpingente pivolo R de-
terminata a muoverfi. '

~+Dire ora, per qual caula alcune parti di quefta macchinet-
ta {iano in-difegno ora efpiefle ‘con linee vive, ora con mor-
te. Onde egli ¢ dafapere, che le parti dell’ Iftromento fono
realmente collocate ‘a diverfe altezze, come meglio fi" potra
poi-anche-offervare nel piano werricale della Fig. ». La nor-
ma DTNS (che nel piano wverticale della Fig. 2. ¢ efprefla
per x78y) ¢ nel pit bafloiluoge di ture le altre 5 fopra

~a quellafegue Lordimata 11F 4 (che in Fig.2. fi moftra per
94K 3 4); d’indi pidl alta fla la. devolura ET (efprefa Fig.2.

per eb) {uperata ‘pero da una porzione del cilindro , e per

 fine nel piu fublime pofto avvi il raggio CR# (che in Fig 2.

compare per rpn), ed avvi pure una porzione dell’ ordi-
nata ¢¢F (che in Fig.». ¢ la porzione gaK ). Quindié che
quella” porzione di effe parti, che nel piano- orizzontale vie-
ne ricoperta da quelle, che {i trovano {ituate in maggior al-
tezza, ¢ con foli punti difegnata; e diftinra poi con linee’
vive refta in vifta quella porzione, che forro a quelle per-
pendicolarmente non cade. Percio ora fi concepifca (Fig.1.)
come parte della norma DTNS fi moftra abbagliata, e co-
perta fotto dell’ ovdinara ¢2F4; quelta coperta dalla devolu-
ra ET, benché in figura veramente non appare; la devo-
luta dal cilindro #; il cilindro dal ragzgie CR#n. Ma fac-
ciamfi ormai appoftatamente da capo al piano wverricale , di

cui foltanto di. paflaggio aleuna cofa fi ¢ derta.
- “F 2 AR-
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ARTICOLO QUARTO.

Piano wverticale dell’ Iffromento per la Ciclpide. i

o in quefto piano, che in quello
la confufione non fi \fcm po-
e, o {e polfte anche vi fono, non fi potevano Pel‘()i abba—
ftanza concepire; perche per la 11'1telhgcnza dl,(}ua unque
coftruzione organica un ,piano' rec1pro§am_en-te-1 akr;ko“la.]gt‘a‘,
rinfcendo per lo piti in un piano men dif’cmte-‘clu-c, ¢ par-
ti, che aperte e chiare rifultz}no nell’altro. s
Si concepilca dunque (Fig.2.) che ﬁa.con una‘_v\ltS;N_
fermato ed eretto fopra una tavoletta "Oflzzontalef;lf{k,S‘:f.«.u.n-;
forte piedeftallo d’acciajo RLC forato in C ed’L,,:‘g’g/i_:_:m:c;il
i fupponga tn chiodo m7 A, che trapaffi per Iafle del co-
no fhap, poi per un bucco 7 circolare del.la verga 7pn,
¢ quindi per detti due forami quadrangolar% Ced L,ﬁn.
ché per uliimo nella fommitd A con una vite i."lwfﬁ’q_lr_n'ggﬁg
ritenga il cono al predetto piedeftallo {ofpelo, di 'mqfio._;he
e quelto, e quello, e la tavoletta orizzontal.e fprfnmﬂoi_ un
corpo coftantemente immobile; acciocche quindi per primo
capo nella fuperficie di quefto cono dare e prender {1 pof-
tano infiniti circoli gemeratowi. e
L'afta poi #pn mniobile orizzontalmente intorno al pun-

to 7, ciot d’intorno all’afle del cono, o fia chiodo mrA
fta per il vaggio Cn della Fig. 1., nel di cui forame # s'in-
troduce il palicello i om d’acciajo talmente ripiegato 5 che
la porzione nb divenga parallela al lato del cono pf, e do-
po due piegature, una verticale, I'altra parallela all’ oriz-
zonte feguiti la porzione o i parallela all’afle mr A, e verti-
cale in un con detto afle all’orizzonte. Quefta porzione 04
(‘perche per linea rerta mira nell eftremo punto R del rag-
gio CR della Fig. 1., ed infieme col raggio 77 della 2. vol-

geﬁ

Olte cofe apparirann
orizgontale o per evitar
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gefi d’intorno nel punto 7 ) defcriveri un cerchio egu;ﬂe al
dato circolo gemeratore VR'D della Fig.1., ovvero ez del-
la 2., e la modificazione di detto circolo niente pitim-
portard, che {pingere fu, o git nel forame # il palicello jon
fermandolo poi-con la vite laterale, qualora la porzione io
miri nel punto ¢ del circolo ge qualunque dato.

Segue ora il rangenre regolo, o fia devoluta ET, che nel
piano orizzontale della- Fig.1. ¢ fituata, di maniera che nel
wersicale “della 2. elprimer non fi pud fe non per la fezio-
ne ¢b con puntini ombreggiata . Nulladimeno fi fcorge,
come - ( eflendo interpofta fra il lato del cono pfse del
cilindro bd mobile d’intorno ad una porzione del palicel-
lo ion) per lo volger di detto cilindro dal raggio v pn
portato, pofla anch’efla girare d’intorno al cono dalla fuper-
ficie di quefto, e da quella del cilindro fpremuta fuori qua-

1, come gia diffi, per una forra di trafila. Ma non fi pud
+del tutto rilevare, come dal punto eftremo e di detra devo-
~Juta:cali git perpendicolarmente un altro palicello pur d'ac-
-ciajo , parallelo anch’ effo all’ affe mr A , eflende fituato ,e

coperto di dietro alla porzione o i, perche tanto il punto ¢,
che. corrifponde al punto T della Fig. 1., quanto detta por-
zione 0 7, che rifponde al punto R, occorrono in difegno

nella medefima retta ei TR.

‘Ma giacche abbiam detto di due palicelli, che fanno per
i fuppofti pivoli T ed R moderatori della norma, ed ordinata
della Fig. 1., patliam qui anche di un altro palicello, che
rifponda al terzo pivolo D in detta prima figura {uppofto.

Pero il trapezio , o fia figura piana pab f rappiefentando

in veritd la fuperficie di un folido, cio¢ di un tronco co-

no (cio che ¢ daimprimerfi bene nella mente) fegue che

la linea vm condotta {ulla fuperficie del cono della linea pa

alla linea—f b, {i debba concepire non folo cguale al la-

to pf, ma ancora all’ afle del cono egualmente inclinara,

e quindi la parte pure 7 s egualmente inclinata, ed eguale
. alla
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Cid pofto, s’ intenda effer fatta nel,l;m-. rm
qual dimoftra la Fig. 1. nel pun.

alla parte pe.
una tale fcannellatura,

to D, in cui {i muova, e con una vite fi fermi in qua-
lunque punto # un prifm

a di fimil forma /%, con‘égi;uﬁm ?’?{4

. . che nel punto g coftituifca con detto prif~

;lnna };arllw:g;oﬁé/’z‘@’ eguali?a all’ angolo formato dalrla;o;.;l"e_‘\L
cono col fuo affe; onde avverrd, che il palicello 'K;{?‘,"‘r(g:lc‘)ler
il palicello 2V, che ormai fi vuole intender_ lo .ﬁe({‘c’) )‘:ﬁa'pas,,_
rallelo all’affe del cono, ed al rotante palicello 04, ¢ {
rrovi nella circonferenza del medefimo 'circo]9 dadet
licello i defcritto; perche il punto ¢, in cui ﬁd
porzione o, ed il punto 7, in cui fi & fAffaro il palic

{ono dai punt p ed 7 rifpettivame_nce;equidi&'anti,.r
fro palicello 2V, fiffo che fia con la vite al'cqnq,:[«’cr !
fleme con detto cono coftantemente immobile; e tatti
fti tre palicelli introdotti nella feflura della norma
naranno ai detti moti non folo I_a‘no‘fma (di cui in g
fto piano werricale non fi moftra fe non la cofta %78y fo-
frenuta da nodi fotto fermati con picciole viti contro i det-.
ti tre palicelli) ma anche la feguente ordinara, p'ctchéfjveré“
ri urtata dal prodotto palicello o1, che come rlfpo}identg
al punto R della Fig. 1., regola anche la- comune interfe-
zione delle dovute parti. , e
La verga dunque ¢aK3 4, che gid poc anzi fu accen-
nato eflere la ordinata, quando viene urtata dal palicello o7,
{corre per la {cannellatura {uperiore ¢ corrifpondente a: quel-
la orizzontale AQ_ della Fig. 1., ¢ fegue di efla (quantun:
que in quefto piano wverticale non poffa” apparire ) una-in-
terfezione col lato della morma 8y dichiarato per Ny del-
la Fig.1., ¢ condotto con la mano dietro a quefto punto
d’interfezione uno ftilo M'S conneffo, ¢ normale ad una gui-
da mobile in detto lato 8y, dalla punta del dewo filo S

vien deferitta la curva ful piano della carra.
Ora per paflare ad un efempio, nella fuperficie del eron-
o
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co cono dato fia per gemeratore della ‘propofta Cicloide , iri-
vece del fuppofto circolo eg, il circolo EG, che rifponde nel-
la Fig. 1. al circolo #. Onde preftamente calato giﬁ il pa-
licello moi, e fermato con la vite #, quando 7o mirerd
in' E, fpontaneamente difcenderd 'anche la devoluta eb in un
col cilindro 44, che la foftiene ed abbraccia. Cosi il pali-
cello £V fia’ git cacciato fino al punto T, e con la vite
fermato . Di pitt-effendo ftato detto (1) che in principio
di moto (Fig. 1.)i pivoli T ed R, e lo ftilo S debba-
®o ridurfi in' N, ed N coincidere col vertice V, tanto do-
via ‘ora feguire (Fig.z.) del palicello della dewoluta be, del
palicello 07, e dello ftilo MS, che quei pivoli e filo rap-
pr,efcman_o._ Onde (quefti riftrerti prima nel punto 8 della
norma s cioc N della Fig. 1., e quefto 8 condotto infieme
eon Lordinata nel vertice #, che qui & coperto dall’antepo-
fto punto T, ma ¢ vifibile nel piano orizgontale) fi move
poi- con-la finiftra il raggio rpn verfo chi legge d’intorno
al punto 7, e con la deftra mefla in M fia lo ftilo MS

_guidaro appreffo al punto, dove la norma s interfeca con
la ordinara, che {i confeguird la delcrizione propofta.
Notate per fine, che febbene quanto fi ¢ detro fembra
difficile a comprenderfi, ed efiga per dir vero non poca
_forza di-fantafia-, nonoftante {e tornate bene a mente le
leggi di-Profpertiva, fi fari diligente rifleffione alle fole li-
nee parallele morte condotte dal pigno orizzontale al werti-
cale, molto meno ardua riufeird la intelligenza di quefta
coftruzione; e molto meno ancora, quando per un mo-
_ mento i avran mefli gli occhi {ulla feguente tavola, che
la clevazione f{cenografica rapprefenta.

AR-
(1) Artic. IL di quefto Ifiromento:
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ARTICOLO QUINTO.

Scenografia dell’ Iftromento. per la Cicloide.

Uelta Fig. 1. Tav. 7. & tanto ber e ﬁeﬂ’g chiarg’, che
ton avrcbbe forfe meftieri di altra efpofizione ; ma
~ pure volendo qui recar in poche le 11191&&: Rarglg det-
te nei piani antecedenti, fappiate che lg pareh dellvlﬁr‘_om;‘g.
to mefle qui in profpetti*va portano rlfpettlvgnxeppeig;m::-
defime lettere delle medefime pard defcritte nell’ anteceden-
te piano verricale s perche RCL ¢ il piedeftallo ( fermato a
una ravoletra orizzontale con la vite N') a cui per
del chiodo 77 A (qui non {i vede m)fta in alto il tronc
no fofpelo ed immobile: Intorno-a detto chiodo i
ra vetlo ¢ il raggio v u , che feco porta il palicello n 04,
irorno a cui moveli il cilindro d; e tra la fuperficie di
uelto, e del predetto cono lo interpofto regolo tangente,
o fia devolura be {i {preme, e fempre pitt ¢ allunga dal-
la parte di ¢, dove un palicello cala git drirto- ad intro-
durfi nella norma x 7 y, nella quale s'introduce pure lim-
mobile palicello TV, ed il palicello 7 0 7. Quefto ‘palicel-
lo o urta nel medefimo tempo contro la erdinara 9K 3 4,
onde ella fcorre nella fcannellatura fuperiore da Z verlo ¢;
ed intanto lo ftilo S conneflo alla fua guida M, {correndo
per il lato della morma 8 y dietro al punto d’ inter{ezione
della morma coll’ ordinata , fegna {ul piano della carta RS
la propofta Cicloide . Avvertendo che il lato y 7 della nor-
ma {ard fempre tangente alla curva ; ed inoltre . che fta
nel piacere altrui il fare che o lordinara urti nel palicel-
lo 0i,0 che piuttofto il palicello urti nell ordinaza, come
in figura. Cosl ¢ arbitraria la fituazione della fcorrente gui-
da coll'anneflo ftilo MS; perch¢ in figura ¢ meffa nel la-
w 8y della morma, ma ranto fi poteva anche introdurre
nel-
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fiella ordinata , facendo pero, che lo ftilo paffafle per la fef-
{ura di detta norma prima di difcender nel piano. Ma per-
ché tante parti adoprgndo in quefta macchinetta, e troppi
moti feguendone, fi potrebbe dubitare della felice fua riu-
fcita, voglio almeno nel feguente Articolo farmi incontro
a quelle obbiezioni, che mi potrebbero venir mofle dagli
aluri. ’ g ' o

ARTICOLO SESTO.
" Obbiezioni alla coftruxione prederia, e fue vifpofte.
 0'[1” volendo io , come alti fanno, diflimulare accor-
.L' tamente i diferti di quefta mia macchinetta, io me-

defimo li produco, quali alla meglio correggendo, e quali
cosi lafciando ftare come ftanno . Potrebbefi dunque opporre

"OsrrezionNs L

Che effendo due palicelli, ed uno filo, che (Fig.1.Tav. 6.)
nel pri-mcipio di moto hanno a concorrere nel punto N,
lo ftilo'S per la groffezza loro non trovandofi precilamen-
te in detto punc@o N, non potrd ( Fig. 3. Tav. 5.) legnare
i ptimi punti della Curva in V, e cosi nemmen gli uli-
mi in K; poiché la verga, che fta per I'ordinata, quando
afriverd a toccare il palicello D, o fia #V della fig.2. Tav. 6.
la punra dello ftilo fara lontana da K la merd della groflezza
dello ftilo, tutta la groflezza dell’ ordinara, < la mera del-
la groflezza del palicello 2V e pero la curva rettificata non
reggerd all’ equazione , ciod ( Fig.3. Tav.5.) la [emicicloide
VSK non'fard eguale a due diametri VD, ne tutta a quat-
tro., come dovrebbe.
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RisoLuzloNE:

L’ obbieziorie non Ha altra rifpofta , fe non che que-
fta imperfezione ¢, come gia notai altrove (1), comune
aniche ‘ad aleri Iftromenti . inventati da aleri fingolatiffimi
vomini. 4 e R

Ossi1eEzioNE IL

Ancorche -non andaﬂ'eré difpefﬁ alcuni punﬁ dellaCur-
va in K ed V, pure ndn fi ha, che una fola femicicloide
VSK, reftando delufi dell'altra mera a finiftra..

RI1ISOLUZIONEd

Ma volendo pure confeguire anche Paltra. metd, Jafcians
do ftar fermo il tronco cono nella prefente fituazione , e
foltanto portato a man deftra il piedeftailo RLC Fig.2 Tav.6,
e mefla la ordinata gaK 3 4 nella fcannellatura B, fi potrebbe
deferivere anche Paltra meta della Cicloide a finifkras e cid
baftar dovrebbe , come bafta per la perfezione d'aleri fimili
Iftromenti in quefto genere, che non defcrivono le Curve,
per le quali fono inventati, fe non ad una merd per vol-
ta. A quefto s'aggiunga, che per li. ufi meccanici bafte-
rebbe il poter defcrivere una mezza Cicloide , come - per
elempio nella fabbrica degli Orologi a pendolo. =~

Ossi1EztoNE IIL .
.E(fendo piuttofto lunghi i palicelli, e lo ﬁilé,cﬂb?eg%
do il palicello oi, e il palicello e (Fig.1.Tav.7.) urrate ¢
relpingere la novma , ¢ da temere, che per Ielaterio intrin-
feco della materia metallica fi pieghino i palicelli avanti di
po-.

(1) Hiromento II. Art. IL
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poter muovere le rifpettive parti, e perd non duri.in effe
quella mutua azione, che ai movimenti gia fabiliti {i &i-
chiede. ,

RisoLuzriIoNE.

. Onde anche quefta infermitd pare f{enz4 rimedio, per-
ché non pud uom mortale rogliere dalla natura I'clafticica.
Si potrebbe pero fe non altro diminuirla, fabbricando I'lftro-
mento di materia poco elaftica ¢ dura aflai, ¢ pid grande

che in figuta non ¢.
OrBreEzitoNE IV

1l regolo tangente 5 o devolura eb (Fig. 2. Tav. 6.) non
¢ poffibile che, volgendofi intorno alla {uperficie del cono,
cammini efattamente col matgine ¢ nella periferia del da-
to circolo eg 5 perche naturalmente inclina anzi per una
{pirale verfo la ‘bafe di derto cono pa.

.- Lefperienza puo prefto render paghi i curioft di que-
fta vericd dipendente da uma propofizione (1} gii dimo-
G 2 firata,

1

€1} Quefta medefima propofizione,,
Bench& enunziata differentemente , & di-
moftrata dal P, Andrea Tacquet nel-
Ia Differtazione Fifico-Matematica : De
Circulornm wvolutionibus Theor.V1IL dal.
Ja quale derivane alcune confeguenze,
che non mi pajono in vero cosi po-
co gentili,che fi abbianc a tralafcia-
re. Segue dunque:

1. Che, pii che fark Jungo il cono,
fi movery nell"area di un maggior cir-
colo, perche ¢ Fig.7. Tav.¥. ) pill acu-
to che &'angolo al vertice C, pidi aper-

‘ti fono alla bafe gli angoli CKS,CSK

comprefi tra il Tato defcono,ed if dia-
metro della fua bafe SK. Ma una {pi-
rale non & cheuna curva,che paffa per

i punti di un cerchio ai punti di un
altro cerchio maggiore. Dunque fe nel

- medefimo tempo che il cono rotoka il

punto di concorfo C dei convergenti
lati KC,SC , paffando i x, poi in d,b
ec. s allontanafle fempre pit dalla ba-
feXS, il cono im rat cafo moverebbel
ful piano per une fpirale KSz; finche
andando detto punto C all’ infinite, e
(Fig 8.y diventato il cono un cilindro
I ,moverebbefi in tal cafo per un cir-
coloinfinito ; ciod ivt in tak calo fimo-
verebbe per una retta nm.Se poi i la
ti diveniflero convergenti dalla parte
oppolta , il cilindro diventato di nuce
vo un cono , tornerebbe ai medefimi
movimenti {pirale e circolare. E tanto
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frata, qual’ &, che fatro rorolare ful piano dell’ otizzonte

uq cono rovelciato KSC ( Fig. 4 Tav. 5.) per un impulfo

& vuole aver derto anche rifpetto ad
un folo tronco di conoKg,Se (Fig. 4
Perché non altrimenti che fe folle in-
tiero, non refta che i lat}Kg,S\e non
fiano turravia convergenti, e perd muo-
versbbefi in un circolo, il di cui cen-
tro accada nel punto, dove detei lati
Kg,Se prodotti verrebbero ad unirfi,
cioé nel centro C.Oppure moverebbefi
per una {pirale per una retta; e poi di
nuovo per una {pirale, o per un circo-
la, fecondo che entraflero in fuppofto
o l'uno o l'altro del predetti cafi.

2, Immaginiamoct (Fig 2. Tav. 7.)

che un pezzo anteriore ed un pofterio-

re di un carrettino a quattro ruote, o
pur anche di tre, fia colla vite D ftret.
:0 e confitto Pun all’altro, coficche di-
venti immurabile I'angolo KDS, ed in
confeguenza anche 1’ angolo KCS for.
mato dai convergenti affili Kg,Se im
C prodotti. Per 1 amalogia che quefta
macchina ha col tronco cono rotamte
della Fiz.4. Tav. 5. e per la medefima
ragione addotta nel Telto, onde detto
cono movefi in un circolo, firaccoglie
che urtata comunque nel centro della
fua gravita , debba muooverfi anch’effa
in un circolo , di cui C fia il centro.
Di pitt {e nel tempo che rotola , rak
lenrata la vite D, I'angolo KDS fi a-
prifle fempre piu, e 'angolo KCS fem.
‘pre pit facendofi acuto , fi andaffe C
2ccoftando all’ infinito, offa movereb-
befi per una fpirale, e poi giunto che
fuffe C 21l infnito , per una retia ec.
Perche in fomma ha qui luogo ' ante-
cedente annotzione con tutte le fue
parti.
Quindi bellamente fi feorge, quant'e
per effer d’uopo rell 4

A1 idea di una car-
rozzz, che dovelle andare non Lulo in

- pud vincere al pii unma refiftenza. di

_che:

un perpetuo cerchio ,art.i\ﬁcio gii farto
volgare , ma andare ( cio che fu vifto
fulla piazza di §. Marco in Vernezia any
ni fa ) e per dritto € per travgrfo,-‘re
yolgerfi per ogni- parte da fe , o per
I'opera delle perfone che dentro foffe.
ro. Concioffiacche o per-unatvalidifi.
ma molla, che per mezzo di ruate den.
tate intermedie facefle volger li. affili
Kg,Se fermi alle fue ruote, o fupplen-

do gli uomini all’ azione della molla .

(fecondo che quefta azione fofle appli.
cata o a fofpingere, o 2 refpingere) la
carrozza o innanzi, o indietro movereh
befi. Ma accid fi movefle .
dritto, o a deftra, o a finift
do che la tortuofity: della-ftrada il ri-
chiedefle ,in quella guifa che T'accorto
Nocchiero col timone guida la {uana-
ve, cost avrebbefi qui a preparare l'in-
gegno-in modo che {i potefle ad ogni

occafione fisingere preftamente; o allap-

care, ed annullare Tangolo KDS, e el
fituirlo anche, quando bifogno fofle,
dalla parte oppofta . Meccanifmo che
quanto in efecuzione riefce mirabile,
altretmanto importa meno di fagacitd
nell”inventarlo. E’ben vero per dltro,
che quando fi volefle applicare -la car-
rozza al trafporto di enormi pefi,non
potendofi fuperare le grandi refiftenze,
fe non con grande difcapito della ve-
locitx , percid tal macchina non fi po-
trebbe recare in pratica con. gram van-
taggio della focietd . Concioffiacchélo
sforzo di un cavallo, che feguitamen-
te affatica in luogo di una potenza,
1230. lire ; ‘e lo sforzo di un uomo,
una refiftenza di lire zcs. , sforzi che
fono come € a 1. Onde fuppofto cke
la carrozza tirata da quattro cavalli, €

AP:-.
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che duri ‘el centro . dellafua gravid , deve egli muoveifi
in un circolo Syz, nel di cui €entro C ftard: fempre il ver-
tice di detto cone-. Perche effende 1 lati-KC,SC del cone
convergenti ad una medefima parte C; e {empre egualmeri-
te ‘convergenti , il cono fi. deve muovere per uma curva,
che non folo fia inclinata ad una medefima patte’, ma fem-

re egualmente inclinata; ¢ quefta Curva non ¢& altro- che
il circole . Se per contrario {r facefle muovere il piano Syz.
d’intorno al ferme cono , il pianc fi mueverebbe in un
circolo , perfiftendo col punto C nel vertice C di effo co-
no ; perché o che {i muova il cono ful fermo piano, o
che {1 muova il piano {ul fermo cono, niente perd {i mu~

¢

pefante infieme col carico. 4920. fire

( che & la fomma delli sforzi di quat-
tro cavalli’) faecia il viaggio di una le:

ga-all”ora; fe dovefle eflere fpinta in: -

nanzi da quattro uomini applicati: per
dentro'a farla muovere per mezzo di
ruote dentate’, dovendo la forza dell’

_vomoeflers .acerefcivta: dir{zi- con - al-.

trettanta neceflaria diminuzione: dela
‘velocity , effa non firebbe in tal calo
pitk di una lega in ore. fei. Tardird in
“vero- fiftidiofa, per non dire infoppor-
tabile. )

3. Quindidipende anche I'ufo che f
fa (Fig. 3 Tav.7.) d¢'cilindsi per waflt
portare ,dove che fia , qualche grave pe-
fo; perche fe effi fono paralleli, il pe-
{o avanza per drittura (-facendo aftra-
zione dalta inegualitd del pieno , del
pefbr, e de’ cilindri ) fe convergenti,
per circolo ec.

4. Nei molini coftrutti per macina-
reilfeme ditlino fi faufo (Fig.4.Ta1.7.)
di un pietra LG deHa forma di un-pez-
zo di cilindro in quefto modo-: ftaver-
ticale: all” orizzonte “ererta un’ antenna
AB mobile intorno- a {e fteffa, per lo
volger di una ruota trafportata dulla
corrente di un rio. Da queft” ancenna

ta

fi {picca un forte braccio verfo G, cke
introdotto nell’ affe del cilindro, e in
un coll” antenna movendofi, trae feco
in'giro il pefante macigno , quale gia
rando inforno al braccio , ed infieme
rotolando ful piano, frange cosi e pe-
fta il fortopofto feme. Onde a me pz-
re, che {e detto spacigno fofle piuttoftor
della forma di un tronco cono KSge
tornercbbe aflai megtio. Perché un ci-
ndro rovelciato urtato nel centro del-
la fua gravitd naturalmente, come fidikx
fe, inclina per una retta 5 onde volen-~
dolo contro alta fua natura determina-~
re ad un moto circolare, non folo bi-
fogna molta pit acqua , ma dovendo
altrest il macigno, e le ruote adoperare
maggior forza , la macchina aflai pit
prefto {1 logora . Che fe in luogo dek
cilindro LG foffe pofto in pratica un
tronco cono Kgie S portato in cerchio
ful piano orizzontale LS dal braccio AC,
che fi piega nel vertice C di dewto co-
no,e per l'affe del medefimo trappalia
(perche il cono {ofpinto naturalmenie
movefi in circolo) incontrando percio
ta macchina minor refiftenza, le pa &l
fue farebbero men tofto confonte , ed
un minor volime d’acqua bafterebba.
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ta la figura del cono, e del-piano, la qualc:-imgrvicnejg
rodurre un tale effetto . Secondariamente, non ¢ alers il
cono (Fig. 6. Tav.5.) che un fecrore SCz, (Fig. 5.):di. un
circolo, che ¢ a tutta l'area SCyz, come (¥iz.6.) il rag-
gio RS della bafe del cono al lato CS di detto cono. Im-
perciocche fi concepifca ( Fig- 5.) il fetrore SCZ, ombreggia-
to effere una carta mancante dell’ intiera area dii un cir-
colo, la porzione Syz, onde approffimati , e fatti comba-
ciare i due lati Cs,CZ in uno, venga formato (Fig. 6.)
il cono SCR. Quindi tofto fi fcorge, che il raggio CS ov-
vero Cgz (Fig. 5.)'diventa il lato_ Cs del cono SCR della
Fig. 6. Di pit la porzione di periferia ombreggiata Sz (Fig.5.)
pareggia ([Fig.6.) tutta la periferia della bafe del cono. E
pero effendo le periferie come i diametri, fard (Fig. 5:) e
ta la periferia Syz, alla porzione Sz, come (Fig.6.)CSad
SR . E perché i fettori di un medefimo circolo fono in ra.
gione delle loro porzioni di periferia , tutta I'area del cir-
colo (Fig.5.) fara alla parte ombreggiata , come (Fiz. 6.)
CS ad SR. | e
Quefte cofe premefle, ingegniamoci ora di moftrare per
qual canfa un regolo meflo a traverfo , e ad a_ngbli.ret;i
di un cono, {e lo fi fo muovere {opra la fuperﬁcie,di ef-
{o cono, anziche perfiftere fopra quel circolo parallelo al-
lﬂa bafe, fu cui fu pofto, naturalmente per una fpirale'vcr-
fo detra bafe inclini. Propofizione veriffima (1), ma che

,Pe!'

(1) Dallz propofizione, e da quanto
il Tefto contiene in appreflo fi rileva

1. Che il regolo Im (Fig. 4. Tav. 5.)
tracciard fopra un cono o pitt di una
fpira, o meno di una fpira, o una in-
tiera per lo appunto , fecondo che il
Jertare conico #Cd fard Pit o meno
proffimo ad un quadrante nCy , e fe.
eondo che il regolo I far} fituato pit
0 meno vicino a Cy.

2. La fpirale tracciata ful cono fary

fempre eguale alla retta Im s perché ¢
la medefima retta, dird cosi,che fulla
fuperficie del cone fi avvolge.

3- Quefa fpirale conica impreffa ful-
la fuperficie del cono rovefciato , 10
tolando effo defcrivera vicendevolmen-
te ful pieno la retta Im. -

4 Si potrebbe meccanicamente de-
fcriver quefta fpirale fulle fuperficie
del cono; tagliando prima in cart2 il
triangolo rettangolo Clm , di cui Jip>

te-
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per compretiderla, ben farebbe, che prima fe ne faceffz in
fari una prova meccanica {opra una piramide, ¢ poi fo-

tenufa Cm foffe eguale 2l lato del da-
to' cono , €d applicando il lato CI di
detto triangolo al lato di detto cono
in modo che 1'angolo C ftafle nel ver-
tice 5 perch® piegando poi detta carta
d’intorno alla {uperficie conica. il lato
Ini indicarebbe la propofta fpirale. Ma
noh effendo quefta tale defcrizione per
effere molto utile ai Meccanici, ne pro-
poird un’ altra 5 ron gia perche creda
che ella fia loro neceflaria, fapendo be-
niffimo, che gi} non mancano altri me-
todi, ma perché quefta 2 tale, che ha
dirertamente relazione a quanto - fi €
detto ye pud avere un ampliffimo ufo.

Sia dunque’, per il modo’che fi ac-
cennard nell’ Iffromento 1X. P. 111 Art. X.
deferitta (Fig. 5.) {ul piano una fpirale
qualunque Sab ec. (che fard quella di
Archimede nel cafo, che fi proponga.
no eguali 1i fpazj tra una {pira,e l'al-

+tra) e poftovi fopra un cono rovefcia-

o, che col vertice occorra nel centra
C di effa, fi faccia rotolare, che fara
dalla fpivale- del piano tracciata fulla
fuperficie dél cone una.fpirale (conica
da me detra’) di un pumero di fpire
eguale al rumero delle fpife della fpi-
rale del piano, moltiplicato per il nu.
mero delle volte , che il fectore conico
SCx entrard nell’ area di un circolo,
di cui il raggio fia eguale al lato del
dato cono. Onde nel cafo della Figu-
ra,eflenda 2 il numero delle fpire del-
la fpirale del piano, € 3.il numero del-
le volte che il fettor conitv SCx entra
nell’ area del -circolo 5 moltiplicato 2
per 3.verrd 6 numero delle {pire del-
la fpirale topica . E la ragione ¢ per-
ché quante fono le {pire della fpirale
del pians y tante fono le porzioni di
effa in ciafchedun fertore comico im-
prefle e quefte porzioni diventano (pi-

pra

re intiere nella fuperficie del coro .
Quindi dato un cono,di cui il fer-
sor conico fia parte aliquota dell’ area
di un circolo, ben fi vede, che fi po-
tra {rolpire di qual {pirale pid piace,
e di un numero di fpire qualunque;
percheé fta nel woler noftro defcrivere
ful piano quella fpirale che pid faccia
mefliere, e poi applicare ful dato co-
no i fertori di carta SCx% ,2Cy, yCS,
e le porzioni fpirali di clafcheduno
di mano in mano nella fuperficie di
quello riportare e fcolpire. Onde fe-
guita che anche in quefto cafo la fpi
yale eonica {ar3 eguale alla fpirale del
piano 5 e ehe o rotolando il cono ful
fermo piano, o0 facendo volgere il pia.
no ful fermo cono , traccieraffi fulla
fuperficie o dell’uno o dell"altro rift
pettivamente la gia impreffa {pirale.
5. Gia fi ¢ dettocheun cilindro In
(Fig. 8. Tav.5.) tovefciate {il piano,
ed urtato nel centro della fua gravird
rotolando naturalmente movefi peruna
retta. Concioffiacché abbiam vifto, che
un cono rovefciato ful piano ed urta-
to nel centro della fiia gravird, roto-

‘lendo naturalmente fi muove nella pe-

riferia di un circolo . Onde fuppofto
che il centro fuo foffe andato all'in-
finito, fi moverebbe nella periferia di
un circolo infinito  Ma un cilindro
non ¢ altro che un cono , di cui ap-
punto il vertice fiz andato all’ infini-
10, ¢ la periferia di un circolo infini-
to non & pill che una retta. Dunque
un cilindro rovefciato ful piano roto-
lando mavefi per una retta. Inolrre
a fimilitudine del cono per ciafchedu-
na revoluzione {piegz e diftende lafua
fuperficie ful piano in un fetrore, per
cost dire, infinito, ciog in un retan-
golo ( Fig 8. Tav.5.) fupponiamon}fAd,
che
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ra un cono; giacche il cono non ¢ altro, chc«_urjardpi_x
camide d’infinite faccie. Nonoftante immaginiamoci, -che:

( Fig. 4. Tav. 5.) un cono rotolando Tul piano, dopo un’ ine
viera converfione fatta d'intorno al proprio afle, abb;}a‘fpi;__\

gara 1

lato del cono al raggio Sn della fua bafe ) indi dopo un’
alira converfione in un alwo egual {ertore dCh, poi in

a fuperficie in un fertore , {upponiam. per 'ev,f,‘eympiof
wCd, (che fard a tuta 'area del circolo 'Sy, comne CS

un alro ec. paffando il lato del cono C# che ‘tocca il

cke dovendo percid pareggiare la- fu-
perficie di efio , lo chiamo rertangolo
cilindrico.

Siccome poi per incidere una {pira-
le nella fuperficie di un cono con una
retta Im (F g 4.) fu prima detta I fup-
poftaverticale al lato dieflocono,che
zveva i lati obliqul e coavergenti.Ora
perchéeflendo il cilindro un cono pro-
¢ottozll infinito, ha ilati retti e paral-
leli,fi adoprara (Fig. 8.) qui pure la ret-
waIm,non perd verticale,ma anzi all’
oppofto meffa obliqua al lato dieflo,
rer la quale dico, che rotolando il ci-
lindro verriappunto tracciata una {pi
sale fulla fua fuperficie . Perché dopo
ia fua prima rivoluzione, ed il lato In
paflato in Ad , la retta Im toccard il
1210 del cilindro in ¢ punto vicino al-
Iz bafe d pid che non ¢ il puntoI do-
po la feconda revoluzione detta rerta Tme
tozeara il lato del cilindro In paffato in
Thinb punto pitvicinoalla bafe anche
pit di ¢. Onderifultara primieramente
che quanto maggior fard I'angolo nlm
Cpur che fiz minor di un retto) molte
pitfarznno le {pine,che verran ful ro-
tolente cilindro tracciate dalla retta I .

2.1l numero delle {pire fard eguale al
numerv dei rerrangoli cilindrici {eona-
ti dalla rett2 I, come era ancheonel
cafo dei fertori conici della Fyg. 4i
2 Eflendo impofiibile definire ful pla-
noan rerezizclo il ndrico w1 Ad, perche

pia

non fi pud giuftamente ril aperi
feria della bafe del cilindro ary
d'intorno 2d effo una carta
pifea, e circondi per I'appu

diftefs indi ful piano;fupporremo orz -

che pareggi detro rettangolo nIAd 5o
de ‘volendo poi fegnare il cil
un numero di {pire qualunque d
Figura fono 3 ) i ordinino ‘per
altrettanti retrangoli cilindric

la retta Im , che detta fpi)r’alé’,ﬁ"

guird , o avvolgendo d’intorno :
cilindro mtti i (3) rerrangoli cil

¢i,e le porzioni della Tétra lm di cial

cheduno nella fuperficie di effi inciden-
do , o come comunemente fi fa ;. pie-
zandovi d' intorno un folo rettangolo,,
anzi i foli triapgoli Tet, tob, bhm
in eflo riportati. Imperciocche le ret-
telt,th,bm formaranno le. tre fpire,
e tutte infieme la {pirale. 4. Ancor qui
rifulra affai piu leggiadramente che al-
trove, che feolpita in fulla fuperficie

di un cilindro una fpirale qualungue,-

ma che gli {pazj tra una.fpira e l'al-
tra fiano eguali, rotolando il cilindro,
fempre fi {piegary effa ful piano in
una retta eguale anche in quefto cafo
alla’ fpirale cilindrica ;5 e quaqdq'eﬁa
fpirzle non fi diftenda in una. reua,
certo ¢ che non fono eguali gli fpazi
tra 'una e !'altra fpira 5 e Ipiegard
ful piano rotolando una Curva.
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plano nella- prima ﬁéiioxae', paffando , dico, da Cn in Cd
poi’ec. Ora'fe folle {uppofto che prima di muoverfi il co-
no, foffe ad angoli retti del lato Cn defignato {ul piano un
regblo_i‘lm; qual Curva tracciarebbe detto regolo fulla {uper-
ficie del cono rotante , toccandolo di mano in mano in di-
verfi pu‘nti'fucceﬂivi? Utnia {pirale certamente che verfo la
bafe del cono inclina-, e gli fpazj fra una fpira e 'alera
intercetti faranno eguali alle differenze, che fono da CI a Cr;
da'ct a ¢b; da ¢b a ec. Conciofliacche il lato Cn paffaro
in Cd & dal regolo Im toccaro in # punto alla bafe ranto
piu vicino, che non ¢ il punto I, quanto d ¢ minore di nl.
1l che {e non fofle, non folo d¢ farebbe o eguale, o mag-
giore di »I, ma anche 'angolo dzm farebbe o eguale, o
maggiore -dell angolo #lm , che non pus eflere, perche
dC, nC fono per la coftruzione convergenti {empre dalla
medefima parte di C. Finita poi la feconda revoluzione,
ed il medelimo lato Cn ( dopo efler ftato in Cd) trasferito
in'Ch, {ard da detto regolo Im toccato in b, punto alla ba-
fe vicino anche pit di ¢ ec. perché non folo bb ¢ mino-

re-di-dty-ma.anche langolo hbm.-deve efler minore dell

angolo dzm, e molto pit minore di #Im . Onde in {om-
ma il regolo Im delcriverd {ulla fuperficie del cono rotante
Paccennata fpirale. Ma fe in vece che il cono volgafi {ul
piano immobile Syz affetto del regolo Im, s'immaginal-
{e, come pur ora dicevamo, che diveniffe mobile il pia-
no,'e girafle d’intorno al fermo cono; tanto ancora ne (e-
guirebbe , e né pitt, né meno avrebbe il regolo Im a trac-
ciar fulla {uperficie di quello la dara {pirale . Se per fine,
prefcindendo poi col penfiero da tuta I'area del piano,
come fe non vi fofle , fi figuraffimo che non altro, che
quella parte bianca, che forma il regolo Im, rotalle intorno
al fermo cono ; nulladimeno quella traccia, che fulla fu-
petficie di effo tiene la parte Im, quando vien mofla uni-
t2 al fuo turto, ¢ la medefima che terrebbe difgiunta. LEou-
H ciot~
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ciofliacché non percio il cono refti di non un eflére cono;
ed il regolo un piano ; condizioni che, come fi ¢ detto
{ole concorrono ad un rtal fatto produrre. E quindi fina)-
mente concludo, che la devoluta eb (Fig. 2. T4.6.) non
infittendo efattamente col margine ¢ nella periferia del da-
to circolo generatore ¢g, non ¢ né meno ordinato I'Iftre.
mento a quei movimenti {uppofti neceflar] alla delcrizione
della propofta Cicloide . ' e

RisoOLUZIONE. -

Ora per quanto fembri grave quefta obbiezione, pure
rifolvendola di leggiero, forle avverra che la prefente co-
firuzione acquifti maggior riputazione e chiarezza
cid, oltre che la forma del cilindro b4 trattiene {v
mente il regolo eb della devo/ura nel {fuo convenien
e che quand’ uope fofle , né meno mancarebbero alri r
pieghi , ¢ poi ftato anche un opportuno avvedimento il far
s1,che il detto regolo eb non toccafle la fuperficie del tronco
cono, fe non con un angolo ¢, il quale formando perd
per il lungo di eflo regolo non gid un piano , ma una
linea, quefto non fofle in farti ftato atto a creare I'accen-
rata difficolta, e rendere almen per quefto capo imperfet-
r‘([) I’ﬁl&romento. Alla dichiarazione del quale fia qui po-
fto fine. '

ISTRO-

ISTROMENTO VIL
PER LE OVALI DI CARTESIO APPLICATE
ALLE REFRAZIONL

. ARTICOLO PRIMO..
Deferizione organica di detre Ovali.

Are in certo modo, che mal fi convenga il nome
~# d’Iftromento ad un filo, che folo (1) adopera nel-
la defcrizione delle Curve propofte ; ma io {timo all
oppofto , che tanto piti le ftia bene, quanto n’¢ pid fpe-
dito I'ufo, e pit elaro ne rifulta I'efferto . Se dunque {1
concepifce , che (Fig. 7. Tav. 8.) appunto un filo fia con
una eftremitd legato ad un pivolo P fitto nel piano, e quin-
di condotto verfo un altro pivolo F pure fitto nel piano,
vi-s avvolga d'intorno, e poiin M, ovvero m vada a fi-
nire-,. dove abbia conneffo uno ftilo mobile cost, che men-
tie ténuto ben tefo, e con la mano guidato urta nella por-
zione di detto filo PF, il filo ful pivolo F {drucciolando,
tanto (Fig. 1,2, 3 ) lefteriore porzione PMF {i aumend,
quanto {cema I'interiore FM 5 lo ftilo M tendendo verfo B
defcriverd una Curva AMB di un tal genete, che princi-
palménte abbraccia , oltre le fezioni coniche , ed alere Cur-
ve , anche le Ovali Carvefiane 5 e di cui al fine del feguen-
te Articolo con due lettere ferittemi a quefto propofito dal
Chiariffimo P. Ruggiero Bofcovich fi dard una notizia mi-
nuta piu, che non contiene il mio Tefto. Per aliro quelta
coftruzione ¢ tanto femplice , che fi puo ben credere, che
io fia per averne farte mille prove.
: H 2 AR-

(’1) Il mio metodo di defcrivereco-  che egli adopera nel fuo un filo zpjpfi—
defte Ovali ha quefto particolare van-  cato ad un regolo , e perd la coftru-
taggio fopra quello del Cartefio , che  zione rifulta pii compofta.
per il mio bafta un femplice filo, dove
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Per quai modi wariando quefle Curve diventino
le Ovali Carteftane.

‘Slendo pertanto (Fig. 1, 2,3. Tav. 8.) femplice il filo i3
I PM, e raddoppiato in MF, la eflenziale proprietd dell,
Curva fara, che condotte dai due fochi P, F a qdalu'nque
fuo punto M due rette PM,EM, I'aggregato. detla prim,

infieme col doppio dell’altra fra eguale ad una lu‘ngbéim'

coftante, cio¢ alla lunghezza del filo. E pero prefa col com.
paflo detta lunghezza, e fatto centro in P ( Figure ﬁ)ddéﬂe)
ft defcriva il circolo DHC, cui in H occorra la prodorta PM.
Ora fara MH doppia della rerra MF ;5 fara quelto ~1(:§Ib’“""}w)yar.
ticolare di un altro pit generale , in cui fia FM ad MH in
qualunque dara ragione; e la periferia CHD fara la dire-
trice, fulla quale dal raggio PH vien condotto 11puntoH
Onde le fofle il circolo infinito , la periferia diretrrice di-
ventarebbe una retta , ed avrebbero qui luogoe anche le ﬁ-
ioni coniche. Ma quantunque il filo non i Poffa"com‘po-
nere ad una diretrrice retta : non oftante anche nel folo fu{p-
pofto della direttrice circolare pollono variare quefte Curve

allaiflimo in due maniere. Lo :
Primicramente f{e, mantenendofi la racion data da PM
ad MF .(cioé nel calo noftro di r a2, Percltl’-é il filo in PM
¢ lemplice | ¢ raddoppiato in ME) {t muti la fola pofizio-
ae d_cl foco F tifpetto al foco P, coficche accada, che la
For}:_xone del filo FM fa ora maggiore della diftanza de
rscl; ;’uiiuli?}qu)l&n??_apfn (Fig. 7. ¢ r. Taw. 8.)_; ora mino-
nei du onic | ; 18-7-¢3.)5 ora eguaale (Ezg. 7-€2)5 ¢
o d'PF i call, principalmente quando fia piuttofto picco-
et SR Lot
cztonl di un Uayo da me gia Pr‘omcﬂﬂebﬂel

luo-
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luogo delle Concoidi. Nel rterzo cafo poi, ciod quando
( Fig.7.) la porzione FM fia eguale alla porzione FP rifula
appunto una Concoide di bafe circolare BMP (Fig. 2. Tav. )
di cui la bale ¢ PXZ; le intercette fono ZB, XM ec. al
raggio BZ eguali, ed il polo P ¢ fituaro nella periferia di-
reterice, ¢ quefta Concoide ¢ dal Sig. di Roberual chiamata:
Le Limagon di M. Pafcnal . Curva {oggetta all’ Ittromento
delle Conceidi. -

Secondariamente , lafciando ferma la pofizione dei fochi
F, e P, variano quefte curve per lo variar della ragione di
PM ad MF; onde potendof il filo ordinare a molte ragio-
ni, che fiano pero di numero a numero, fi eftende la {ua
operazione anche alle Quali di Caricfio, perche, confron-
tando con quefte le applicate da lui alla Dioterica e Cator-
trica, fi intende, che, accid i raggi partiri da un dato pun-
to P vadone ad unirfi nel punto F, dopo la sifrazione nella
fuperficie generata da una Curva che fi cerca, non fi hi che
a raddoppiare tante volee il filo in MF,quanto efprime il nu-
mero del feno dato d'incidenza, ed in MP quanto cfpri-

me il numero del dato feno di rifrazione . Onde accio i rag-

gi per elempio dal luminofo punto P diffult, ¢ dall’aria in

una fuperficie di vetro rifratti, {i raccolgano nel punto da-

wF, la _fuperﬁcie di vetro dovra effer generata da una €ur-
va, la quale (perche nel vetro dall’aria il feno d’incidenza
al feno di rifrazione ¢ come 3 a 2 ) allora {i delcrivera quan-
do, come nella Fig.4.T. 8., il filo in FMi fara wiplicato,
e duplicato in MiP.

Lette-
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Lettera 16. Marzo 1748. ferittami dal Ch‘iarifs. P. Rl‘zgkg‘ierr(',

Bofcovich della Compz\lgnia di Gestt in propofito -~
delle Ouvali Curtefiane. L

PROBLEMA. -

\Ue eftremira di un filo (Fig. 1,2, 3, Tav. 9.) ﬁc‘noﬁﬂ}
una in P ful piano della carta , ¢ altra fullo fiilo mobi.
le M, in modo che lo fieffo filo pin lungo fi avvelga intorsp
allo fieffo flilo M ¢ paffi fino a un pivolesso pur fifJato nells

carta in un punto F, intorno a cui fi avvolga , tornando allo fii.

o M. Girato ora o flilo M in modo, che fempre tenga ¢
filo, fi cereala natuva della Curva che deferiverd.
1/ filo in PM fara femplice, ed in M raddoppiato
propricta effenziale della Curva fara, che da due fochi
nate a qualunque fuo punto M due retse , la fomma dell
infiernc col doppio della feconda fia eguale ad wna lungh

[kante, ciot alla lunghexza del filo. D wely
_ Farto centro in' P coll apersiera della lungbezza del filo fia il
circolo DHC, che incontri in D, C la retta menata p"ei"PVF e
prodotta la PM fino al medefimo civcolo in H , dowrs eﬂéréMH;iI
doppio. di MF. Quindi fi vede che quefba Curva & un cafo fpdrﬁ-
colare diun altro affai pis; generale, in cui fia FM ad MH in da-
fu ragione . 8i potra quefto cafo generale efprimer anche cosi:
Lato un punto ¥ comungue,, ¢ un cerchio. DHC qualunque tro-
var la natura di una Curwa tale > che tivata da qualungue [uo
pzméq I>/I una retta MF, al dato punto F, ¢ un’ altra MH per-
5271”/;(:{ ;{1:;0 z}{i/;f;:/-/ewa del dato civcolo, fia la prima alla fecon-

D queft aria 7 vede [ubito la velazi
o queft aria fi vede zione 5 che quefte Curve
flflzf::e;ttzrlllr«:c /ycf/[om-}c o;zlrbe. Nelle fezioni Coniche gi fum ret-
e ale,che rivata da gualungue punto della Curva una
aaun fucco, ed ui altra ally direstrice y fra ln prima alla
. ﬁ_ '
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ﬁcohda in data ragione , la qnale [¢ fia vagione di minore di-

[eguaglianza fi avra  Elifle , fe di eguaglianza fi avrdy la

Parabola, fe di maggiore difeguaglianza fi avra [ Iperbola.
Sicché quefte Curve differifcono dalle fezioni Coniche cof ave-
ve per divettrice wna peviferia civcolave in cambio di una res-
ta. Se la divetrvice di quelle [i avvolge in un circolo, qnel-
le [{ mutano in quefte , e all’oppoflo fe il circolo di quefte
diviene wna vetta , quefte divengono fexioni Comiche . Angi
di pin fi wede, che le [exioni Coniche [ono un cafo particola-
re di quefte Curve pin genevali . Bafta in quefte far, cbe il
centro P wada all infinito , ¢ quefto cafo particolaye di [ubi-
r0 le [ezioni Coniches ed ¢ cofa graziofa il wedere come in
guefto modo ancbe ['Elifle ¢ una di quefte Curve, la quale
buttandofi il circolo in una vetta divien Parabola . Se /a va-
gion data fia d eguaglianza favra EM cguale ad MH ¢ pero
la fomma di PM, MF eguale alla Coftante PH ¢ /a Cur-
wva werra Elifle. Se il circolo diviene una verta , va il cen-
tro D all’infinito, ¢ I Elifle [t muta in Parabola. Onde /'E-
life /i muta in Parabola , ¢ /a Parabola in Elile ancbe cof
[olo confiderare , che la diverrvice divenga vesta dall’ efferc
circolare , o fi avvolga in circolo dall effer verta .

Di qui [¢ wvede , che il rrattare di quefte Curve porta
affai pin che il tratrave delle [ezioni Coniche, cffendovi den-
tro rutte quelle i un fol cafo, particolare , e infinite di pirs.
E cost ogni Curva ¢ wn argomento d inmumerabili vicerche 5
¢ [i vede quanto ¢ limitata la nofira mente , quanto povera
e ceca la noftra Gromewria. Cofa poi [archbe, [e per diret-
rrice ff pigliaffe qualunque altra Curva? Quanto pin crefce-
vebbe il numero delle Curve, ¢ quanto pin fecondo [avebbe il
cafo? e [c qualunque funzione di MF a qualungue di MH
doveffe affere un qualungue vapporto efpofto comunque , quan-
vo pin in la fi andarcbbe? :

o qui folo mi veftringerd a darne la coftruzione grome-
metrica per punti, ¢ a4 tirar le tan enti . Daro /' equazione

~ ne

Iy

c
A

4
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ne cavero aleuni- Corollayy, diftinguerd aleuni cafi, € toffye.
0, che in alcuni wengono alcune Cuvve pavticolari: gig‘zj"cagnite_'

§i prenda PE a PC nella data vagione , ¢ col ceniro p
coll’ apevtura PE fi faccia un civcolo , che incontri la DC jy
G,E. Da qualunque punto H del circolo DHC pel cemtro p
Ji tivi una verta indefinita , ¢ un' alvra pel punro F. Se que-
Sta feconda incomra il circolo GE in qﬂa[cb’e prnto Lyiy ff
tivino le due vetre P1, Piy indi da F due parallele FM, Fm
alle medefime , e [e quefte incontreranno la HP in Mym , [y
vaino i duc punti M, m alla Curva cercara. Imperocebe |;
ra FM ad MH, come IP a PH, cio¢ come PE a
gion data, ¢ la fleffa ¢ la dimoftrazjone per ‘m . g

L chiaro , che vifpetro al punto H .mon i favanno alwi
punti s cbe i cost determinati , pevché dovendo effere PE g D
come FM ad MH, come 1P a PH, cd ¢ffendo PH egn
PC, fara Pl eguale a PE, ¢ perd 1 nel circolo deferitto ¢
raggio PE. Onde fe [i concepiva givare la PH into P,
defevivendo W turra la civconferenza del circolo’, e facendofi
feipre la flefa cofbruzione 5 i punti M,m deferiveranno tur-
ta la Curva ceveara fenga lafeiarne fuori alewn punto . Inol-
ere won potendo la yerra HF incontrar il civcolo in pis di due
puntispei conto del punto H non wi potranno effere pin di
duc intercezioni della yvetta HP fulla curva. Ma come la Sef-
la retta prodotta divien di nuovo perpendicolare al circolo dal-
Li paite oppofta 5 potranno effervi due altri puntiy le perpen-
dicolari de” quali [i terminino a qneft altra eftremita. Che [¢
la veita HE fard tangente del civcolo GIE concorrendo i due
punti 1,1 in un folo ; fard ancora la HP rangense della Cur-
Va, la qual cofa potra accadere quando i/ punto T non fia
dentvo al civcolo GIE , come nelle Figure 2. ¢ 3., ¢ f¢c la
vetta FLE non inconrrera il civcolo GIE , nella vetta HP non
Vi fara (’I/L'zm prmio alla Curva per couro- del puhrc\i H-

Dall t‘[fcrc i due [emicircoli di qua. ¢ di la dalla DC
affarto eguali ¢ fimili y i vede che effa dividerd-la Carva

in
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in due parsi eguali'e fimili, ¢ [ard un affe, il quale incon-
srerd la Cuvva ne' punti AB, ab dari. Memrve deve effere
FB 2 BC, FA ad AD,Fb a bc, ¢ Fa ad aC, come FE ad
FC in ragione dara.

Ora in due maniere principalmente [i poffono wvariare que-
fte Curve s Prima., mantencndofi la vagion data di PE a PC,
¢ variandofi Ja_ pofizione del punto ¥ vifpesto al civcolo GIE,
ed effendo ar dentro detto circolo, come nella Fig.1., or nel-
la periferia, come nélla feconda, ora fuor del circolo , come
nella terza . La feconda variandofi la vagion fleffu.
~ Le prime vaviagioni fono delincate nelle 3. figure colla
ragion di wno a due . Qualungque fia la vagione, nel primo ca-
Jo fempre la versa HE incontrerd it civcolo GIE in due punri .
Onde Jfempre. fi trovaranno due punti M, m . Anzi perché i due
punti 1,i giaceranno di qua ¢ di /& da F, anche i due M, m
‘giaceranno di qua ¢ di la da R 5 ¢ pere uno de’ due , come M
verfo Hy ¢ Laltro come m dalla parte oppofta . Quindi la
fornma di PM ¢ di MH , ché alla MF fla in dara ragione,
Jard cguale alla coffante PH, ma delle P, mH lo fari
Jolamente la_differenza ; o pur anche la fomma, Jfe laPm,
cbe va verfo la parte oppofta di PM, [i confideri, come ne-
gaviva 5. giacché o fomma di wn negarivo porta fostrazionc .
Quindi nel girare la PH, e i/ punto H, 1 punti M, m de-
ferivono- due perimerri di Curva, ciafeun de quali, dopo [ in-
wero givo di H, torna a [e fleffo: ma il f[olo deferirto da M
Jara quello , che deferivera lo filo nel cafo propofto .

Solo nel cafo che la vagion dwta fia vagione d coualita
il punto i wa in H, ¢ diventando EM, HP pavallele , il
punto-m va all”infinito, ¢ nom i ¢ pin: onde nel cafo che
la Corva deferitta dal punto M divenri Elille Conica, il va-
mo compagno defcritto dal punto my wa in infiniro ¢ non vi
¢ pin : € nel cafo in cui il punto F vada in P , vimane da-
ta tante la ragione di PM ad MH,, guanto: [o ragione di
Pm ad mH , giaccht rimangono le FM , Fm equali alle

. 1 PM,
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PM, Pm. Quindi rima;égoho date le PM, P, e'i due yqs-

mi divengono due circoli : e [imili trasformazioni vavie ;i
fono ne’ cafi feguenti ancora. ST g
Nel fecondo cafo in cui il punto B cade in'E nella ¢iye

conferenza del [econdo circolo , tivare Je HP, HF,; /a?~,;-/éc‘on_~
da incontrera il circolo in B, ¢ in 1 gencralmentes onde upg'

dei punti della Curva anderd fempre in P, e i fari gene:
ralmente un altro M. Se per F f¢ viri VFu. perpendicolare
all affe. Quefta fard tangente del civrcolo GIF, e pero tanto

VP, quanto uP faranno tangenti della Curva in P talmen.

te che givando H da C fino ad V, givers 1 per il fe
lo GIE, ¢ il punto M deferiverd un mezzo nodo:
quindi andando H in h per larco VhD, andera 1
il femicircolo FIG , e il punro m deferivera Larco
¢ feguitando b per Du prima, indi per uC, f defi
il 'vefto aPB, fcorrendo I'Y il civcolo un’ altra wolta
verra una Cwrva che feghera f[e flefla in D, ed av
nodo, defcrivendofe il nodo nel giro di-H . per fu‘.C(V;l ‘
un' intera yevoluzione di I pel civcolo GIE , ¢ il refto nel
giro di hopor NDu, e in un alro giro di i per lo fleffo
cireolo . , e
Nel terzo cafo tivate per F le due tangenti VZua ,; Nza
al circolo GIE; turti i punti Ha prefi nell’ avco Vo, che fia
wello flefJo angolo VEn, in cui il circolo GILE, ' ferviramo
per trovare due punti per ciafcuno al ramo A Mz maz aAy
tutti i punti prefi nel NHiu ferviranno per trovare dic al-
tri punei pev uno al ramo BMi mi b giacch le vesre da eff
tivate per F fempre urteranno in due punti del circolo. GIE.
Per I oppofta ragione ¢ manifefto , che i punti degli - archi
NV, nu non ferviranno. Le verre poi PN, Pu toccheran-
no in qualcbe luogo in X, e in x il ramo B Mi B, ¢ /e retre
VP, nP iqccl?eranno i qualche lnogo S, { il ramo A. Mz
aA ;e coll aguto I?L" punti VN,un, e della jbz“Z{'OW.e‘ genes
vale fi troveranno i contars;, N
Per
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Per trovare cofa accaderd a wertici degli affi AB, ab,
bufta vedere come i medefimi Ji determinine . §i trovano
A,¢B fegando D ed FC in ragione di AE ad AC, ficebe
il pumo B [tarad da F wverfo P, e verfo la parte contraria , [i-
condo che il punto F flard fuori del civcolo DFC, o denrro,
il quale fecondo cafo moftrano turte tré le figure . 1/ punto A
Jlard werfo la parte contravia di ¥ vifpetto u P, o in P, o
verfo R, fecondo cbe fard il punto ¥ dentro al civeolo GIE, co-
me nella fig. 1.5 o nella [ua civconferenza come nella fig. 2.5 0
Juova come nella fig. 5. Impevocch effendo ¥A ad AD, co-
me PE a PD, dovra il punto A fegare la FD in una ragio-
ne maggiore , eguale , o minove dellu vagione di FP a PD,
Jecondo che fara PE magoiore , equale , o minore di DU, ¢
pero giacere di La da P, in P, o pin vicino a F. Pigliantof
fuo‘ri della ED in modo, ¢he fra Fa ad aD in ragione di PE
a PC, fo fard PE minove di PC giacerd rifperro ad ¥ dulla
parte oppofta di Py [¢ fara PE cquale a PC, andurd a oll
infinito; [ maggiore , dovra cadere nella ED prodotra dilla
parte dir D . Dovendoff pigliare b in modo che [tia fuori dellu
FC, ¢ fia Fb a be uella fleffu vagione ; il punto b giacera
da F verfo P, anderd all'infinito , 6 cadera di l3 da C, wverfo
dove ora nella figura cade I'a, fecondo che fari pavimense [u
PE minore, egnale, o maggiore detla PC; ¢ nel primo cafo
cfpreﬂ"b dalle frgure cadery di 13 da P rifperrs ad F, iu P, o
wverfo F, [econdo che la vagione di Fb a b C fara mazgiore,
eguale, o minore della vaggione di FP a PC, cio¢ [econdo che
la PE, [ara maggiore di PF, come lo ¢ nel primo cafo del-
la fig. x.5 o eguale come mel ftcondo nella g, 2.5 o minore
come nel 1erzo wella fig. 3. :

Quindi wella fg. x. flando fermi { due civcoli, e [tando
FinP, idue vami fono circoli ancheffi . Camminando F ver-
Jo B, [i mmra la lovo forma, vipwnti bA, [i accoftano a P,
v fra lovo; ¢ i ponti Bya fe ne [coftano, ¢ [i fcoftano fra di
Jes ma B fi accofta ad F, ed a fe ne [cofta. Nell’arro ';‘!w

Iz :
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il punto ¥ arviva in E f{ muta la figura prima-nella fecon-
da. I punti bA vanio in P e i due yami: formano una cyr-
wa continua , che [i [ega, dove quei fi attaccano 5 dovends o
tal fine nella fig. x. in A cvefeere la corvita all’ infinito pri.
ma dell attacco, e in b vientrare la Cuyva in dentro-con ﬂef.
[o contrario, giacche amendue non porendo mutaré' la. dife{i'one
per fala in A, e in b, devono fare da ambe le pavti colls
tangente lo flefJo angolo, ¢ aver lu. tangente comune, che ef.
fendo perpendicolave all affe quando evano civcoli s fi deve of-
fer manteunta tale 5 onde in A, e in b deve [empre. neceffa-
viamente effere la curva perpendicolare all” affe s ‘ma per non
finire per falro wella punta b, nel momento in cui gid vi
{avco di i vamo ff continua coll arco dell altra , on

Su L angolo obliquo cobl altro avco fuo 5 deve ‘effere
la curvita nella fig. x. nella punta A affofigliata verfo b ¢
nella b afforigliata in dentro wverfo A per”tutiii %‘ma’rﬁno
all’ attacco , e al vompimento ¢ mutazione di' continuaziont

che fi fu nell arvivare il pumto ¥ in E. ) i
Pafsando il punto ¥ di lb da E fuor del circalo ; fF fic-
ca di nuwovo £ un vamo dall’ abivo | & I ﬁg. 1. va 'h'\i’l/a’;;,
ma il punto b gia ba pafsate A, ¢ non apparsengona’ pis i
panti A,B al rama iftefso quantungue in A fi feghi la D,
v in B la FC, come primu, in data vagione di PE a PC. Ms
s quell’ attacca della fig. 2. i fono cambiari i vertici , efsen-
do pufsato b nel vamo di B, ¢ A nel vamo di a ; come dp-
prnto anche ke due inser fezioni M, m regolate dadlo Siefse pun-
to H appartengono ambedue ally fteffo vama , dove neila fig. 1.
uppariencvano uno per wama. Che [e cost camminando Far-
;11;')/7“ ;Zocﬁ) !/f ;:f?:;/e‘ruz;c; nl/" ora_'i pupii EBC infieme 5 angi -
BMi a1 by B. Tudi o oo ¥ ni o £ tutto L yaio
DAL s v Lol Epid alve, rimane ad ool o
mentye pafsa C, ed e’ntr PZOBE o /d‘a’a.B d”mm,P“./ "‘mdalof
pafta dove }m';m o ando B elfo [pazio FP, all oppgﬂgd ¢
: e By ¢ ogai punto M werfo la parie con-

k-
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travia di prima 5 capovolrandofi tutro il vamo , wel quale in
quel cafo vimane ogni Mi, mi fuori del civcolo, ¢ Je H Mi, H mi
negative 5 onde la differenza di FM,MH wienc allora eguale
al filo y e non ba luogo la defevizione della Curva coi filr.
Vanno di, poi. crefcendo amendue i vami , e coll’ andare F all’
infinito fi perdono anch’ effi nell’ infinito.

.+ . Tornando indietro F werfo E nella fig. 3.,1 punti VN, un
fi wanno_ accoffando impiccolendofi gli archi inwrili VN, un ;
finehé-all’ arvivo di ¥ in E fi viducono le Vu,Nn alla fo:
Ja VEu della fig. 2. e vientvando F nel fuo civcolo nella fig. .
ogni -tangente menata per P [vanifte ; onde 4. vetre menate

dal centro P toccano le Curve nel cafo rerzo, 2. nel cafo fe-

condo 5. e ninna nel primo.

- Tenendo ora fermo il punto ¥ vadu mutandofi il folo pun-
0 E: Se effo nella fig. 3. ff wnifce a P, amenduc i yami
vamno.in un_punio folo in F, perché apnullandofi la ragione
di,Fm, a MN, ¢ firingendofi /’angolo NFu , ¢ nlFV all’
Cinfinito, fi annulla ogni FMu, F Mz. Camminando T wver fo C

.cvefcono amendue i vami, finche arvivando E in T [i unifco-
no uella fig. 2. Pafsando oltve il punto L, Ji va wella fig. v,
dove accoftandofi E wverfo C, ¢ andando la vagioh data ver-
[o 1 egualits 5 vanno e veste PA,FB accoftandofi all” cgua-
glianza, ¢ a forma del ramo AMB alla forma di.un’ clille”
E intanto i punti_ab, e rarroil [econdo vamo [i fioftano alle
infinito .~ Al avrivo di E in C, diviene il vaggio inieriore
una. vera elifle s [vanifce I cfteviore , né i ¢ pin . Che [i
il punto. E va fuora di la da C, ¢ la vagione diviene di
maggiore difeguaglianza , i vertici a, ¢ b mutano e parte
andando a di [a da D, ¢ b di qua da C, con i capovol-
tarfi molto ordinario nelle trasformazioni de' fnoghi geometyi-
¢i. Angi allova ogni punte m wa dalla pavee di H nella PHE
prodosza. Andando innanzi E all infinire, [i fcemano fa MH,
¢ la mH (che gid fi trova fuor del circoln dalla pavte diH)
all’ infinito 5 ¢ pero amendue i vami [i accoftano all infiniro
s
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al’ civcolo , in cui vanno a terminave quando il vaggio CE d;.
viene infinito. ' : S
Ma [e quefte mutagioni della vagione fi faceiano colly
Jeemare il raggio PC, fuccede lo fieflo , cio¢ nell’ accoftarf;
C ad E wa il ramo efferiore in elifle nell” arrivo di C iy E,
Indi torna il vamo efberiore dall’ infinito, ma capovoltato | ¢
all’ arrivo di C in¥, va in¥ anche il By e [eemando’ fom.
pre pin il raggio PC, fi ftema il ramo AMB , ¢ all’ arri-
wvo di C in P wvanno in P i punti AB; e tusto il ramo ;.
to interiore , quanto efferiore 5 giacche la vagione di EM 44
MH, cio¢ in quel cafo dd MP, e di FM ad mH, cio¢ 49
mP dovra c/fcre infinita , ¢ pera le PM, Pm aulle.
Ora ¢ tempo di dav wn' occhiara a wna elegantiffima my.
wicra di determinar le vangenti . Si faccia I’ angolo MER | o
mFEr wverfo H egnale ad FFIM, e fi tiri per M la verra SMT
perpendicolare alla ¥R, che fara la tangente | ¢ al/o-f]}e[fa
modo mets perpendicolare alla Fr. A
 Ler dimoftrar quefto merodo, e non intrigar la fgura fi
¢ cavata parte di effa fig. x. a fianco a man dritta . Siem
MV due punti infinitamente vicini del perimetvo della Carva,
¢ co'centri PP fieno gli archerti VX, VY, che taglieranno la
MY incremento della PM andata in PV, e decremento dells
MH anduta in Vh, e la MX decremento della FM dndaro
s ¥V 5 e per effere FV ad Vh, come EM ad MH , fard
aiche levando  proporrionali da proporgionali MX ad MY
uella freffa vagione di FM ad MH. Ora gli avcherti VX, VY
Jeemando’ all infinito, fi porranno prendere per linee verse por-
pendicolari alle verre FM, PM ; onde 3 inolere [¢ vivi BT
TSl e Y ps 1 gl e
rerti o in m; circolo gi/ ul :i‘(?'/' per gl m.qg({lva',eT
e ror m},c S Tq a 1;{1 mco_RYVT ()mr‘zmemc in uis
e FM}? RT\XY . ,/f : ‘7"cm. Quindi ]arann'o\ i ret-
/)'(ID/O"'O S RV n‘\I:tH clafcuno a TMV , e perd anche
\, 705 onde [ara MR ad MFE, come MX ad MY, cio¢
come
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¢ome FM ad MH e perd i triangoli RMF, FMH' fimili, ¢
Pangolo REM eguale all’ angolo FHM, la qual cofa-ff veri-
ficara ‘accuyatamente , quando i punti V ed M coincidano | e
la MT divenga wuna tangente. La dimoflrazione pel punto m

& la feffa.

Quindi fi wede, che anche non avendo il circolo DHC,
ma la fola Curva, ¢ quella vagion datas bafta produrye PM
in R in modo, che fia MR ad MF in quella vagion dara, ¢
tivata FR , menave una perpendicolave alla medefima, che fa-
ra la tangente cercara.

§i wede inolive, che in wrri que’ wertici dell’ affe , che
non faranto in P, come lo ¢ il wvertice della attaccatura Ab
della fig. 2. : fempre le tangenti [avanno pevpendicolari all’
affe. Benché fempre la MR cadera [ull affe s ¢ pero la FR
coincidera coll’ affe, ¢ converra che la tangente fia perpendi-
colare all affe medefimo. L’ unico cafo, in cui la dimofira-
zione generale won cammina ¢ quando il punro M wa in P,
il che puo accadere mella fig. 2.5 perché allora non andando
il punro M faori di P nell’ affe, puo la P, e pero la ¥R
avere qualungue divezione , ¢ conviene rrovar quella, in cu
PM [wanifce andando M in P, il cbe accade quando (' FL
vada in V, o in u, dove anche con gueflo metodo fi tro-
werebbe la tangente , che gid fi ¢ trovata di fopra cffere la
Sef[a PV, Pu s cofa che anche di qua facilmente fi vicava-
rebbe. ’
" Finalmente [i noti che, [¢ la vagion data fulfe ragion di
egualita, farebbe il triangolo TMR ifofcele, ¢ la rangente ﬁi—
garebbe per mezzo I angolo FMR , come accade nella elifle
conica . '

Quando la ragione di FM ad MH ¢ di unita a numero,
che fia v, come lo ¢ nel cafo de’ fili ; i punti M [fi trova-
wo pin facilmente cosi. Prefe (Fig. 1. Tav. 9.) PC, PD egua-
i, alla lungbezza del filo, divifa la FC, ¢ la ¥D_in parti
n = 1, f§ pighno FB, ed FA werfo C, ¢ D eguali ad una

di
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di dette parti . Indi divife le fle[Jé in parti n 5;-(-_.1'-, F piv.

glino Bb,Fa wverfo le. parti oppofte egunali a una di effes co.
51 [i troveranno i vertici s menire fard FB-a BC, ¢ FA ad
AD, come pure Fb a bC; ed Fa ad aD, come i .ad n,
Poi prefa FO egaale alla lunghezza del filo, ¢ fatto centro
in F con qualungue apevtura , che ftla in mez0 tra la FA,
¢ la B, fi faccia wn arco di cerchio werfo M, indi la me.
defima apertura ¢ trafporti da F wer[o O numero di volte n;
finché [t arrivi a qualche punto. Q 5 fi prenda OQ, ¢ cof
centro in P con detta apertura OQ_ fi faccia 0 inter fezione
coll” arco di prima in M, e cosi fi trovéranno. [empre
punti M di qua, e di li dell affe molto accurarame
Jreffo [t fara per [i punti m pigliando le apertwre Fn
die fra ¥b, Fa, e arvivando in q. La dimoftrazion
Jacile cbe fi vede da [e. SR
Paffando ora a dererminave [ equazione, il meto
le. Tirata ML (Fig. 1. Tav: 9.) perpendicolare all a
Z¢ PE=n, PC=m, PF=a,PL=x, LM =
Vsxamyy =2 . Sara per la v3. del lib. II di Euchde. = .
IMq.=FPq+PMq~2FPXPLzaa,zz—2ax. Onde fu-

cendo come n. m s EM™ 23072 = ax. MH= Y aazz—2a%.,

\ mwo b Nl
A/[{I’UV(I PM-b- MH: Z#‘—r—; I/aa_‘qzz‘e—zax = PH :n] .DQ“ﬂ]..

. m
dim 7 < Yaasrzz_aax, € pero MM —.2 MZ a4 2l=

Mmaa mmzz 2m
o e _ max

e no —— ; ciol vipulita qucfta: equazion
(mm_nn) zz _>mmaxy 200mz semm aa oo mm = o
In 7!16/}11 _/bﬁimendo per .z il fHO Wﬂlvorevxx_,‘._'yy" i G-
nendo » N nmz , indi quadrando , e rijbﬂimgndo per 22 il
valor fu0, wiene [ equazione per x, ¢y, che verrd di quor-
Z;n;grado, Onde [ vede | che quefte fono Curve di terzo o~

Ma,

PER LE Ovali CARTESIANE. 73

Ma intanto giova prima contemplarla alquanto cosi con z.
Se fin m = 1., [vanifce (mm —nn) zz, ¢ vefla il turo
divifibile per -, vimanendo folo — 2max <= 2nnz - m
(aa—nn)=o. Donde fi cava zmnz=m (nn—aa)
w2amx, ¢ di qui, quadrando wvicne [’equazione all’ clifle,
dopo di avere foftiruito per zz il fuo valore xx+yy.

Se fara a=n, che ¢ il cafo della fig. 2., [vanivd Iul-
timo termine mmaa —mmnn , ¢ fI avord (mm—nn)
zz —2mmax—~nnmz=o. Ora di qui [i cava, cbe que-
Jta Curva ¢ la fleffa, cbe la Concoide , in cui lu bafe fix
un circolo , ¢ il polo nella circonferenza . Imperocche fuvi

- zmmn

(mm=nn) zz=2mmax—z2nnmz. Onde z = —

mm-—nn

% 2nnm ‘ o ammn .

X = e . Pofto guefto fi picli PZL = ——c¢ [t
z mme==nn ﬁ q ﬂ f P © / mm—nn

Jaccia attorno a un tal diametro un civcolo 5 che dalle DM
wenga incontrato in X . Sard per I angolo PX7 verio , PM

; 2mmn 2mmn X
=z.Pl=x::PZ=_-—  PX = ———%X—.0Onde
i mm —nn mm —nn z
200m l)
— XM= = wry XM= ———. D~
effendo tutta PX — XM=PM =z, fard XM —

gue ¢ dato i/ diametro AZ di un civcolo , e du 71«11:/{47@46 PX
levaca wna XM coftante, [i trova il punto M, cbe [ard a wia
concoide circolare , che avrd per bafe un civeolo s ¢ per  polo
an punto nella [ua civconferenza. La dimoftrazionc vale an-
che per m chiamando Pm = — z. Che f[¢ effa [t chiamalfe

m
-z [{ avrebbe mb -+ bh =z =+ m =~ Vindezz—inx 5 €

2mmn X
S : —_ Kt
perd vifacendo il calcolo fi trovavebbe z e ST
2nnm 2 Mmmin . 5
- 5 [ PZ = —— 5 ft avrel-
— e pofto lo fefJo diamerro — /

be. la linea Xm prefa in fuora eguale al valor medefimo
2nnm

K Da

mMm—nn
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Da quefta vifleffione nafee un modo affai pis facile pey

trovare queflo nuovo circolo, ¢ deferiver la Curva | Trovaty.

il puito B, ed a, come fopra, [ [ighi Ja Ba in mezz0 in Z,
e col diametro PZ [i faccia un civeolo soindi fi givi una Tiga

PMX artorno a P pigliando fempre il punto M da X wer oD

¢ un altro in fuora coll’ apertura BZ , ¢ Jard fatto. 8i-noti
. . 2mmn . e - .
folo s che effendo il diamerro PZ — - > € la ZB =

min—nn-
Jard anche PZ.ZB:: m.n. Inoliye e]fendb PB —

Tmmn—2nnm 2Nmna-=20nm

e

3 A= —

mm— nn mm-—nn
2mn

quefla = —— ; onde Jaranno AB. Aa:: M—n.msn’, co-

2nnmm

mm—nin

’zrpn

Jara qw[/a = e

g 3
R

m-—n
Ja cbe anche divettamente [ moftra con Sacilita.

Se wella cquazione gemerale ( mm—nn Jzz—2mmax-+

2NNM7Z <= Mmmaa—mmnn = o divenga 2= o, indi a = m;

a iinfiniro , o f¢ m, o n fi mating. dal Revo” all infiniro s ff
aviwnno futte o vicende , e le trasformazioni weduse di fo-
pra. Dall’ equazione (mm — nn)zz—2 mmax ~~animz - mmaa
— M=o generale , ff vicavano facilmente i vertici de-
2iafli o Sy ponga primas x =1z, indi x = —z, e f7:avranno
icafi w quali fe AL, AM [ eguagliano 5 ciod ‘in cul il pun-
10 M va uwell affe. §i avranno due equazioni (mm—nn) zz —
Az 42 00mz+mmaa —mmnn= o, ed (mm— 0n) 47 -

FHImaz==annmz-=mmaa—mmnn=0, ¢ dividendo per

200M o= 2mma . mm - -
- ~ 2z = ——(ag—nn)
. mm-—nn - c Cime—nn - ot
= oy dalle quali [ poffono ricavare i quattro valori cer-
it di z, che colla geomerria Jemplice piz fucilmente Ji fo-
Hno vicduatr .
Prima dj pulivé’ Cquagione geuevale [i avveria., che Je
[0 ecciehi la cuppg > i cui dati due numeri Wi qualunque in-
tevi o vorti razionali o irrazionali fra h XPMa=1xMFegua-
: le

mm—nn ff avid zz =
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‘ U7 ward DM A e ME

Je'q wnd coffantes dividendo per b i avvad PM - o
S A SN ) n

fato b= B, S mm, frd PM o 2
;,w% . Onde fatto TR S m, [ -

ME =m 5 onde torna lo /fe[f:} {q/o.f et
] 1 i [l Zi07 u z, [t odic =
Per pulive poi [ equazione di ’

a— ' ] o di — —zmmax =2 0nm

= -ambio di (mm —nn)zz—2

S m Caa s ,I?I)fﬂﬂ fi Evaw‘z [[ZZ —2mmax -=200 Mz

+mm (aa—nn)=.0, | 20 Fannm

wemmec=o0, ¢ trafponendo 2nnmz , fi avrd rrzz—2n

“-MMCC=— 20NMZ , € pevo guadrm{do‘. e e

‘7t imiaxziaeamir Crzi e 4mtat X —4micTax e

e, di 4z —grmiaxzies (2m”

= 4n*m’z' , ¢ quindi trafponcado 1*z'—4 ax i

*1* tm*)ziae amtaix' —4miciax=mict = o.

Cr — 4w )24 Yot gt tmiaxziee

faccia am*cir — 4ntm* = ¢, ¢ verra 1*z —.40' m*axz

18 2* e 4m*2* X — 4M*Ciax = m* ¢t = o . Soffituendo ora

‘ 2z kS A 3 —

X2y per AR ﬁ ATFA T = 215y —l-r*y"-— 4m*rtax

V 7 . ; 4ot —

AT axy* = X" s ¥ yrae 4m*a’x* — gmea’cx=+m'ct = o,

e divi ; ’ ioi 14 come [o~

¢ dividendo. per t* verra finalmente Fequazione pulita /

s i
. m*a t 2
e aatos_4WA 4 P X e —
greswtmapty ay = 0~ W xyr e Dot e o
B '~ 2 +
. mta® mictd méc
ERET 4t < _4 o ™ — C. ‘
¥ o r* I+

. Da quefta col fave y = o fi troverebbero ¥ vertici degli
afle in_un’ equazione di quarto grado , che ._/hrcbb‘a divifibile
in quattro-di primo . Da quefta le tangenti 5 cofe cbe'/zt./ol-
no trovate pin facilmente colla Geomervia .. Da.qucﬂa Sfinal-
mente i flef[i contravj, e tutto quello che appartiene alla Cur~
wva. Ma bafta fin qui di quefba ricerea.
Aggiunta fulla moltiplicitd de” cafi.

Se fi cerca il mumero di tutti i cafi principali di quefte

Curve quando i/ PC non wva all’ infinito , c/]i Jono 35 , che

. o
[ viducono propriamente a 29 per da torale coincidenza di G
K 2 con
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con altri tre ;s e per wedere quefte variazioni , vi vorrebbero
almeno 29 figure diverfe. RS o

Non confiderato ancora il punto ¥; ¢ ftando fermo C,
puo il punto E flare primo in Py fecondo tra P ¢ C; rerzo
in C; quarto dopo C; quinto all’ infinito . Intanto il ‘puigo F
puo [tave primo in P fecondo tra P ed E; rerzo tra‘E”éC}
quarto in E 5 quinte in C ;5 fefto dopo C ; festimo alf’ infinite.
Quefti: fono feste cafi per ogni cafo delli primi cingue ) onde
Jarcbbevo 3 5. Ma nel primo cafo di E, i primi e di F fo-
uo gl ifkeffi, trovandofi in effo fempre ¥ in P. Nel terzo ‘ca-
fo di T, il terzo, quarto, quinto di ¥ fono gli feeffi, trovan-
dofi in ¢ffi ¥ in C; nel quinto cafo di E gli ultimi we mﬁ
di T fono ol ifteffi , trovandofi in effi ¥ fempre all’ infinito .
Cost rimangono 6 di meno , ¢ perd z9. st

Se va all’ infinito P, ¢ non C, vi fono twii i eafs del~

le [ezioni coniche . Se wa all infinito C, ¢ non P, i foro

tie caft di E, cbe puo effere in P, in ‘una “diffanza’ finivay e
all infiico . Per quefti tre caff, i fono nel *pri;hb*.’-{“tré di
Tin Pyin wna diftanzg finita, e all infinito 5 nel” fecondo cin-
que, cioc in P, prima di B, in E; dopo E, all*infinito 5 nel

10770 cafo tre, cio¢ in P, in una diffanza finita, all infinito .
e . .o e e .

1 pero altri 1i. - :
Se C flia in P, vi fono alwri tre caff di E, ciod in P,
in wina diffanza finita , all infinito. E per effi alivi vx diF:
Dunque turti i cafi infiense f§ viducono a2 9.4e1 {1 3= 5 1.
Oltre a tursi quelli che appavtengono alle [ezioni- coniche ripor-
rare alla divertrice . : e

Ognuno di quefti cafi ba éua/cﬁe cofa di novabile , e in tursi |

i fono delle fuddivifioni & innumerabili cafi nati dai parti-
ro/'uw‘ vapporti delle tve lince PF, PE , PC, non contenendofi ne~
gliefpofti, che il folo eccederfr , annullar (i, infinitarfi , fenza

.

Let-

confrderare e infinite diverfe yagioni net cafo degli eceeffi fi- "
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Alera Lettera 27. Aprile 1748. {crictami dal Medelimo
S ullo fteflo foggetro. )
¢ Tucché quelle quattvo bagaselle , che io le feriffi intorno
I /s Curva da Lei propoftami confiderata nella fua go-
neralith, banno avuro dell’ incontvo preffo V. S Ilia non vo-
glio lafcigre di avanzarle un altra wotizia intorno alle mede-
fime . Benché le -mic occupazioni nen mi pevmettono quefta
wolta di diffondcrmi pin in lungo , né di fav altvo che de-
cennarla . Quella contiene tutre le curve confiderare dal Cay-
tefio mella [ua Geomerria [ul fine del lib. 2., per e rofvi-
gioni,,. ¢ la coftruzione delle quali il Nevvron gencralmence
abbraccia mella propofizionc 97. del libro primo d¢’ fuoi prin-
cipj, e delle quali parla nel Corollario primo . Anzi la co-
[truzione gencrale del Newvron coincide a dnf‘mmz' colla nozion
generale della Curva , cbe bo data , ¢ fi puo /m/mcnrc riduy-
ve aquella coftruzione , che ba meffu immediatamentc avanis
all’ equagjone . ‘ . .
I/ Nevwton trova ( Fig. 5. Tav. 8.) che accio 1 raggr par-
viti dal punto A vadano ad wniv[i nel punto B ‘r[o/{o la ic-
fragione hclla fuperficic gencrata da und l(.u'rq)zz'(dll»)lz, che N/
“cevca, fi puo prendere il punto C ad arbitrio iudi prefa pu-
re CN werfo B ad arbitrio, ¢ CM., cbe deve effere incremen-
to della AC a CN decremenra della BC nella vagion data def
bfcn’p”(.l" incidenza al feno di refm&ione\, _co' centri A e B, ~C?:
gli intervalli AM, BN [0 deteyminaxa il punro D, che fara
alla Curva cercata. o
Ora_[¢ [i prende CH wverfo B, a CB nella ﬂe a yagion a[—
ta, ¢ col centvo A ol apersura AH [t faccia un circolo H.’
che incontri in D la AD prodotia, fard ancora BD a D.I in
vagion data , ciot in quella di BC a ‘BH , o del jcnocc;zT m;
frazione al fena d incidenza . Giacche effendo BC a )

Al

/ . - . 1 N

CN 4 CM in detta vagione , col roglieve proporzionali ;?b; L
anche
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anche BN ad MH nella fieffa vagione . Onde effendo BD.egua-

le a BN, ¢ per le AH, AL, ed AMy AD eguali, anche la. DI

1 K

cguale a MH. Sard nella fieffa vagion dara anche BD a DI.
Sicche Ella qui wvede, che vimangon i punti A,C,B,D,H;1

di quefla fignra gli fteffi  cbe nella fig. 3. Tav. 9. delle traf-

meffe a Lei nella wmia wultima lettera @ punti P,b,F, ml,C,Ht
Vede inoltre che ogni volta cbe il feno d incidenza al. feno di
vefrazione ftard come numero a numero', fi potrd la Curva,
deferiver co' fili. Cost mel verro dall’ avia il fc'nqv; d inciden-
74 al feno di vefrazione ,.¢ come 3. a 2. -Se una eftremitd

del filo (1) [i ferma in ¥ (Fig.4.T.8.), indi fi piega preffo.

allo ftilo Mi, ¢ poi fi avvolge d intorno ad un. pivolo P, ¢
di vada in'V, e poi [i avvolga d'inporno al pivolo F,.e poi
finalmente coll’ alira eftremivd wada a metter capo in Mi, con
lo flilo M fi deferiverd fa Curva Mb eercara. . - .

Perebe [i wede chiaros che pofta PMi = z, MiF

(Fig. 5.) c[fendo .nata la CM. da tutti i dz incrementi della
AD (che ¢ PM della fig. 4.), ¢ CN da tatti i = du de-
crementi della BD (che ¢ MF fig.-4.) fara. ancoen (Fig. 5. )

CM.CH :: 3.2, come il feno d incidenza al feno dell an-
. L . w

20lo vifratto. - . S R R T
Generalmente " bafterd fare , che il filo. in MF fla radop-"
piato tante volte, quanto e¢[prime- il numero del.feno d'inciden-
25 ¢ i MP quanto efprime il numero del feno di_vefrazio~
we, ¢ fempre i avra la Curva cercata. . ‘ o
Qui non i vede , che ufo abbiano le altre Curve della co-
{Zfrw\{one gencvale , che le mandai s ma bafterd accennare quefto
Jolo s che [i avranno in effe twuti i cafi , ne quali i raggi
: porta-

(1) Siavverte, che quefta tale di-
{pofizione di filo (Fig. 4. T.8.) non &
del P Bofcovich, ma ¢ quella medef.
ma, che propongo 1o nel mio tefto ¢

che non per altra ho qui foftitnita al-
la fua, fe non perché parmi,che il fi-
lo ordinato cosi fiefca pid agile, e li-
bero a muoverfi.

—q

o VELE = Wy
mtto il filo =t a, fard 27z +3u= a; e pero 2dz e 3du
= o0, omde 2dz= — 3du; edz.—du:r3.2. Onde

Zionii , che paffano per un punio, o fia che da
guello partano 5 0 che a quello vadano , urtando in una._[u-
peyﬁ'éic generata dalla revoluzione di una .C urva inforno @ ua
affe, ¢ ivi o paffando oltre, o lfornando m{izctro , ma m/ mo-
do che il [tmo dell’ angolo & incidenza al feno dell ango (;'r;-
fratto-, ¢ "dell angolo di vifleffione fia in data ragione g fdf
bano avere direzioni - che paffano per un punto , o au nn/o
werfo quello , o fugendone . Ed ogni volta .cbg la nornﬁ}a r:»
[igherd 1 angolo, che le verre PM,ME delle F1gn\u?x'.;..ﬁ3. {Z/
della mia ultima’ formano fucr_(o _/a PF, ¢ cbc.c{ ‘Imm-no ;“_
sriangolo PME , fempre fi avra il cafo dc//a-chj]w/;‘m,vzp‘fl ;
do poi detto angolo fara jegn{a dalla {angcme.,/ f sz /“,,m
cafo della vefrazione . Benche il cafo di ‘un{a Yl//;/];o')?ﬂg‘/}o”g
con quella legge mon cfiftc in maruva s effendo- md.a '7/'1,](’[]1‘();[(’
della luce il feno dell incidenza eguale al feno / i tr{ﬂl i -
¢ negli altri corpi non perfertamenic claftici > ke ang
derti” angeli fono in data vagione, ¢ 0% 1./cm.
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ovtati-con dire

A‘R'TIC‘OLO TERYZ O.
Altwe ‘Ovali defcriire col filo in n[tra_ﬂmm)icm.

g e menti degli uo'._nxn'p.fumlfl dei
’ Curve ; che raflomigliaflero ac

2 i a i c < Q-

" una fezione d’uovo, alirettanto crebbe 13 m{g th \Lrl

( ie: e detta de-

ig dir le . {uggerendo nuove vie:, on '
B e feguiles d » {oltanto (Fig-8.
iocrizione {i conleguilca . Mettendo adunque anto lgcm
Tav 8‘) uh alryobpivolo E per diriccura a qg(g i gia el

[4 . . ! ) E 1 . )
in P,ed F, fecondo la {ituazione che (ou}fcu ri };;:;t%1 C?,uale
li n,afcono auove Curve . E quando la diftanza d iT ale
ad’. una quinta parte incirca della diftanza F_Pd,ce Rt
filfo in P movendofl, {druccioli d’intorno fa‘1- uahk;e olf £
‘ed E. vengono dallo ftilo M, ovvero m delcrite

I bo) A

I) E 101 CZL olj a k ]:Zioﬂe o Y
i 71 N I aua 1) 1 O I I
11 b Lu‘ChC la. POlZlOnC M no 5 5

Uanto Piﬁ fuori dell

{crizione organica -dis
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o 'zione |
la porzione FE due volte prefa 5 perche nel primo calo

la Curva f: ili
a un a X i i
 Curv n mgolo culw.llneo. in P, e nel fecondo in F.
P altro quante mai Curve rifultino dalla ficaazione dei detti
lle pivoli f}m nel piano I'uno per dritto all’ altro , 'afle
oro generalmente ¢ 721 o Hi
g te ¢ (le la porzione FM ¢ eguale , o mino-

re di FP) ¢ dico I'afle = ME = M, ciog (leg‘"bi)

= AL+ IB. Sc poi la porzione Fm ¢ maggiore della por-

&S -

zione FP (Fig.8.) lafle fard — mP . PE o MEn2EF

]"(Pl’{cfllllonc, Clhe per addattare la Curva alla data’ 1L1311ghe2. ’
za della tavola, o cornici, a’ ici | 3 e
) » @ Meccanici bafterd , giacche

non farcbbe poi facile definire fenz

- a calc N
fima larghezza . a calcolo anche la»ma

Ma fe il Pivo]o E dall’ uno o dall’: . Bt
o . = dd all’ alero pivolo Fio P
recedendo , all’ uno o all’altro fi accoftafle t}a)n'ﬁo ?Ch;: %elzf.‘*
> quefto cafo tornarebbe lo fteflo dele

nifle ad eflere tutt’ uno
Ia I'e 1,2., ¢ 3.
Se poi difpofti i fochi per dritto, come nella 8., ed il

filo compofto come nella 6., ¢ Io ftile pofto in M, fi con-
@li, ¢ coincidere. nell’ und o nell”

CCR\J)ICC‘II pivolo E accoft
qltro pivolo P, ovvero F
Lig. 1.
cra come 2 ad 1, fe

5 allora verrebbe certo il cafo della

guirebbe qui (F;
- ool 8 qui (Fig. 6.) come 3-ad 15
nientedimeno {i avrebbero fezioni belle di)vo’vd‘ ’ 7e

Ma {e finaln i pivoli
: almente 1 pivoli non pid fi
. i 1 me : it-

to, ma tra efli un qualfifia b teffero per dric
it fec T
}rim ;londo 105%5;[6&0 p\otrebbeh Immaginare in quefta mate

a, Ma non voglio piu inolcr . . .. X -

) g olttarmi icer .
po longi mi condur}rebbero E bal[’cn' i ricerche, cl?e trop-
di quanti preclariffimi vfj ; ! per ora aver indicato
ariflimi ufi {ia capace un femplice filo.

ISTRO-

> 2.5 3.5 ma la ragione di HM ad MEF, che ivi .

angolo coftituiflero , neflun altro

ISTROMENTO VIIL

PER LA DESCRIZIONE DI UNA CURVA.
o INCOGNITA.

Enché eflendo I'equazione (1) di quefta Curva (inu-
tile forfe cost come incognita) troppo alta e compo-
fta , avrei poruta difpenfarmi di defcriverla organi-

camente , I ho nonoftante defcritta s st perche fomminiftra
Curve fomiglianti a fezioni di frueta, o a foglie d’erbe,

"d’;él‘li‘t:ri , e flori:, le quali diedero occafione a quefta mia

bagatella,st perche limmortale Nevvion a cio fare m'induce
con quefte precife parole (2 ) : Equationis fimplicitas non oft,
[ed deferiprionis facilitas 5 que lineam ad conftrucliones pro-
blematum prins admittendam effe indicat; nam wquatio ad pa-

rabolam. fimplicior ¢ft , quam aquatio ad civenlum , & tamen

civéulus ob fimpliciorem defcripsioncm prins admirtitur . Laon-
de per effer facile la deferizione cosi per punti , che orga-
nica di quefta Curva, vengono per lo meno avvertiri 1

Filofofi, ch’ effa non ¢ affatto i

ndegna delle loro applicazio-

ni E perd principiafo dalla {ua deferizione per punti.  *

"ARTICOLO PRIMO.
Defcri(ione “di detta Curva per punti.

COndotti pertanto (Fig. 1.

2. 3. Tav. 10.) dal centro C

alla periferia i raggi CV, C1,Ce ec. equidiftanti; ¢
oo L

(1) Prefi ( Fig. 2. © piuttofto 8.,
Tav. 10.) due archi eguali VD, GB, &
conduca il raggio CB; e la BP, DI

normali ad MV . Poiche per la coftru-

zione 'angoloVCD = all’angolo GEB;
farh anche 1’ angolo DCG=BCM; ¢
perd CI feno dell’ angolo DCG =BP
feno dell angolo BCM.. Cid pofto fia

POl

il raggio CV=a,ed abbaffata dal pun-
to Qdella Curva 11 QH normale a CV,
fi chiami CH=x.HQ=). E feguen-
do I’ operazione rifultard quefta equa-

. Vo
Zione y = ™= 7 x32axy e aax.
2a—X

(2) Arith. nniverf. pag 286-
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poi dal vertice V altrertante rette VG, V1, V2 éc. che com--

prendano alla periferia archi eguali a quelli de’ raggi, la
linea , che fcorrera per i punti d’irterfezione ‘delle retre CV
con VG; Cr con Vi; Cz con Va ec. fara la incognita
Curva propofta. - o

ARTICOLO SECONDO.,
Defcvizione organica di detia Cumﬁ. "‘ R

@I concepifca ( Fig. 4. ) ftare filo ed imiobile al piano
orizzontale per mezzo di due vici introdotte nei
rami A, B un anello pur orizzontale ABD, nella di
cofta, o margine interiore abbiafi a muovere in cerchio
altro anello Vadm divifo per diamietro” da una fellura
¢ nella foliditd” della fua circonferenza {colpito di una {c
nellatura circolare , in cui fi muova il prifma della fig. 6.
coll’ anneflo uncino d, qual prifma fi"fermi’ per di {oto
con una vite in qualunque dato punto di detta’ circonfe-
aenza 5 coficché I'anello interiore, il- prifma ; Iuncino-co-
ftituifcano , per dir cosi, un medefimo pezzo . Un regolo -
poi VD quinci riceva nella feffura, onde pel lungo ¢ aper
to, riceva, dico,, I'uncino d conneflo al ‘prifma. fuddet
¢ quindi in un buco V un altro uncino zV afferrato all’
ancllo efteriore ABD. Dove poi le"felure wm,.VD s inter-
fecano in S, trapafla gitt, e giunge nel piano delli carra
uno ftilo S congiunto ad una guida fcorrenté” pel "lungo
del fello regolo VD, onde fi defcrive la propofta Curva..

Perche la fola felfura nm fa per tutti i raggi(Fig.1,2,e 3.)
CV,Ci,Cz, ec e la feflura VD per g le rete VG,
Vi1,Vz cc. E la fig. 5. rapprefenta per la fezione ¢b la grof=
fezza , e forma dell’ anello efteriore ABD ‘della flg4 ferma-
to al piano con la vite N, che nella fiz. 4. andarebbe
polta nei forami A, e B. Per ¢a s'indica la groflezza , e

- forma
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forma’ dell’ anéllo interiore Vadm ; e per il bianco interpo-
fto sintende il vuote fpazio, in cui deefi introdurre il pril-
ma coll’ uncino d della fig. 6. che per di forto fI fermxr
con l'opportuna vite C. ‘

Ora per la piena intelligenza , e prova di quefta coftru-
zione , {i concepifca I'lftromento eflere per efempio ordina-
to alla fig. 2. nella quale ¢ da confiderare : Primo, che 11
raggio CV, e la retra VG 'fonQ Je prime lince , 'lc quali
interfeccantefi in V formano il principio , e vertice del!a
Curva nel punto V, e rapprefentano J Iftromento nella fi-

“tuazione dovutagli prima di efler moflo , cio¢ fignilicano

la ficnazione rifpettiva della feffura mm ([Fig. 4.) col rego-
‘ b : o SN v

lo VD . Secondariamente , che il punto G ¢ difcofto una

quarta di cerchio dal punto V, ed » alla prima coinciderd

in V,-e d in G. Terzo, quanto fara per eflere I'arco Vi

- - . " . A\ -
zicorfo dal raggio Cn da V verfo G, alrrettanto dovid ef-

fer ‘Larco Gd petcorfo dalla retca Vd da G verlo M.

. Alle quali-cofe riguardando fi fard (Fig. 4.) primiera~
mente che P'uncino d col prifma anneflo fia fermato con
la vite pét‘di’fotto , come prima f{ia condotto lont'.’ln(.) da n
una iquarra di cerchio ; onde avverrd che 1.161151 primicra fi-
tazione dell’ Iftromento la fellura Cn coincidera con CV
fuppofto immobile 5 il punto d col punto G5 i_l“r‘egol\o V¢{
ftary come corda dell’ arco nd, ¢ lo ftilo § coincidera ne
punti V, ed n pure coincidenti. el

Dopo quefta difpofizione fatco niuovere a fleﬁra ane -
lo interiore ndm intorno-al centro C, pcrchg i punti #,
e d fono filli in un medefimo anello, quanro [a}'u rece{lo n
dal punto V, altrettanto il punto d fard L'Imgﬂc; fl\al punl:
to G, e pero l'arco Va dal raggio cn petcorfo fara eglua e
all’ arco Gd percorfo dal regolo Vd; e trattanto dallo (ki oS5,
che feorre infieme colla {ua guida lungo detto regolo YD,
vérrd defcritta ful piano della carta la Curva della Fig. 2.

Onde fi raccoglie, che wute le Curve generate dal movi-
L2 men-
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mento di quefto Iftromento mutano faccia , fecondo che
Puncino d ¢ fituato pitt o meno lontano dal punto eftre:
mo # della feffura man. E la fimetria loro Parrnci'a-dell-’
una delle tre Curve, che le flgure 1,2, ¢ 3 rapprefl;ntan‘ov
Coficche fecondo che l'arco nd del circolo interiore ﬁll‘i\;
eguale all’ arco VG della fig. 1,2 ,3, 0 qua]un'q'u'e altra s
o la pr\ima , o la feconda , o la terza , o qualun‘que‘ altra
ne verrd. LR

Si potrebbe ancora coll’ ufo di alcune molli , ohiote‘
dentate , o altro argomento eccitare nello ftilo S certi tre-
miti regolari , delle quali partecipando la Curvav‘-’v&:ﬁ‘iﬂé«
a produrre un parametro rotto , © compartito m fpe'w .
e ben ordinate punte , quali elegantemente {piccano nella
fig. 7- e 9. Benche ¢ d’avvertire, che in ogni modo -
te quefte Curve faranno per ragione infeparabilé.del“ihe
canifmo diffettive fempre de’ primi - punti nel vertice V..
Ma che vo io ricercando quefte piccolé cofe-‘,‘fe.Pil‘l\fair;
;1::1111; :natema nel feguence‘ ragionamento mi ﬁ ‘prepéré

10

ISTRO-

o -, - . o

ISTROMENTO IX

PER LE/CURVE GENERATE DAL MOTO~
COMPOSTO DI DUE CIRCOLL

v v CIOE

‘Per la Lina RETTA , ELisse , CircoLo , FIORT GEOMETRICI,
CICLOIDI DI BASE CIRCOLARE, SPIRALI, ¢ pavticolarmente

S la SPIRALE D' ARCHIMEDE.

Er gli uft ampliffimi, che porta in fronte quefta mac-
chinetta, ho giudicato non difconvenirle il nome di
Penna Geometrica , e {pero che chiunque prenderd in

grado di leggere quefto feritto, reftera facilmence perfua-

o, che fe gli debba meritamente adattare un fimil ticolo.

Ma affine di dare alla molra materia un certo ordine, I'ho
divifa in quattro parti , ¢ diftinta ciafcuna parte in aru-
coli. La prima delle quali comprendera la deferizione per

punti delle. propafte linee. La feconda,la coftruzionc organi-

ca. La terza, gl'ufi dell’ Iftromento. La quarta, effendo che
queﬁo 1ftromento agifce per il moto compolto di due cer-
chj, conterd gli uft di un Iftromento fimile nel fuppofto,
che fofle ftato concepito come adoperante con tre.

PARTE PRIMAM.
ARTICOLO UNICO.

Deferizione per punti delle predetre Linec.

N quella maniera , che per dare ad intendere le fta-

zioni, direzioni, e regre(lt de Pianeti Tolomeo s im-

fagind, che quefti follero pofti nella periferia di un mo-

bile Epiciclo, il di cui centro folle nel medefimo tempo
sapi-
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rapito lungo la circonferenza di un altro pfimo Mobile .7 e

quindi nelli fpa;j del Cielo veniflero a tracciare una Cur:
va fimile per efempio alla Fig. 5. Taw: 15. Cosi figuriamfi.
ora, che (Fig.2.Tav.15.) d: due dati cerchj (il primo nop ec.

chiamato primo Mbobile , ed un altto a, 12,6 chiamato
Epiciclo ) il raggio -na di dewo Epiciclo volgali d’intorno
al proprio centro # nello fteflo tempo, che quelto centro

dal raggio cn del primo Mobile fia portato per tutti i pun-.

tin,0,p,q ec. della circonferenza di detto primo Mobile .
Perch¢ quindi verranno dal punto a qualunque di’ detto
Epiciclo generate delle Curve, che il Celebre P. Abate €
do Grandi , fotto il nome 'di Rodonee gcneralmeﬁte‘w
prende , e {pecialmente defcrive (1) col farle paffaté ‘

infiniti rami tirati da un medefimo centro , ed eguah-,ﬁa:i‘~/~
feni di ang9lx'corr1fgonder{t1.in data ragione, ad altri an.
goli formari da detti rami con una pofizione coftante da-~

ta . Ma con un efempio, che fervird per tutt’ alere Curve,
che foflero propofte di quefta fchiera , p’ro'du'r‘r& qitfellé-de%
. fcrizione per punti, che ficcome digde animo - all’ invenzio-
ne del prefente Iftromento , cosi a quello ha'grahdifﬁiﬂq
rapporto . Prima pero ¢ da confiderare, che tre caufe cofn

pirano alla modificazione , o fia generazione di quefte tali -

Curve. S
ve . . s 2
]y[llj'l/r'm s perche Ia .Iflnghezz\a de raggi cm, ed na dei due
obili primo, ed Epiciclo, puo efler in dara ragione diverfa.
Seconda ,dperchc le velocitd angolari de” Mobili poflono

- ‘ A . . b . " - i) -
patimenti eflere in data diverfa’ ragione , che riducefi-a tre
cafi = Primo, perche la velocid dell’ Epiciclo pud efler mag-
giore di quella del primo Mobils'; fecondo, perché puo ef~
hir n{nnore; terzo ,_perch@T puo efser eguale . E qui notate,
che fempre che {i diran welocita , fi voglione intenders @i
golari . .

: N . “ - . o

Terza , perche un Mobile pus muoverfi , o in confeguen-

(1) Flores Geomet. Par. 1. Definit. 1.

/-
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za dell altro, o in verfo contrario . Ora dunque fia data la
defcrizione per punti di una di quefte linee proveniente .
1. da due cerchj, de’ quali flano i raggi qualunque dati.
2. mobili con velocita date eguali. 3.luno dell’ altro mo-
ventefi in fenfo contrario.

. Onde primo fatto centro in C coll' apertura Cit rag-
gio dato del primo Mobile fi defcriva il circolo mop ec. di
detto primo Mobile. Cosi. fatto centro in n coll’ apertura na
raggio del daro Epiciclo fi defcriva deto Epiciclo a,x,2,6,
ed i raggi Cn,na polfti fiano per dritto in una medefima
linea, fignrandofi che cost ftefsero prima che fofsero pofti
in .moto, e che la Curva abbia a principiare, ¢ a defcri-
verfl d@_'l punto ‘a .

_ 2. Le periferie di deri due Mobili fi dividano in nu-
mero di parti, che {ia in ragion data inverfa della velocis
ti . Come fe la velocitd del primo Mobile folse alla velo-
citd dell’ Epiciclo come 1 a 2, la periferia del primo Mo-
bile {i potrebbe comodamente dividere in pacti 8, ¢ quel-
la_dell Epiciclo in. 4. Ma elsendo nel noftro cafo le velo-
citd date eguali , ciafcuna periferia i divida in 8 part,
ed a quelle del primo Mobile dal centro ¢ fiano condotti
i raggi co,cp ec., ed olwe a detta periferia anche pro-
dotti . Poi fatto centro in o0, in p ec. con I'apertura na {1
“deflcrivano cerchj eguali all' Epiciclo . L

3. Supponendo, che il raggio del primo Mo!;i/c della pri--

micra {itnazione ¢# {i muova a finiftra verfo 0, .p ec. €
feco porti I Epiciclo , quando il raggio Cn volgendqﬁ fara
pervenuto in ¢ o, il raggio na coin‘c,i,_de;;eb‘bc con__f)V , {e
anch’ egli non fi fofse mofso o verfa 3., -fe i moti fofser
dati in confeguenza, o verlo b, {¢ i moti, come nel pre-
{ente cafo , dati fofsero contrarj . Inolcre perché , quando il
raggio ¢n ¢ giunto a coincidere con ¢o ha gid percotlo
uno {pazio n0, cosi‘prﬁfa ‘col CO[‘DPC{‘(SO una_parte 4x dc!-
la periferia dell Epiciclo , da ¥ verlfo b i fegni; ¢ fe il

raggio
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raggio Cn sintenda gia trafcorfo due fpazj fino.a cp ; pre~
{1 parimente due {pazj a2 nella periferia dell’ Epiciclo da X

{i fegnino verfo d, e cosi andate dicendo. Onde i punﬁ

asb,d faranno elementi. della Curva, ¢ di quefta maniera
fi otterranno anche gli aleri, e fi legaranno poi. con una

linea , che fard la propofta, fard dico un circolo, come (1)

a fuo luogo fi dimoftrara. . e

Qui per fine ¢ generalmente da notare, che_prbce'dendo
con quefto metodo I"arco V& dell’ Epiciclo fara. al co
pondente arco mo, che fi fuppone nel medefimo te
percorfo dal primo Mobile (o {ia I'angolo Vob fara

golo #Co) in ragion dara della velocitd ; la quale 5P

fer qui ftata data eguale, cosi gli angoli Vob,nCo fono

eguali . Elpofta pertanto. la defevizione per punri i
all’ organica nella {eguente parte. e

PARTE SECONDA4

Della coffruzione dell’ Iromenso.
ARTICOLO PRIMO.

Piano orizgontale di detta coffruzione.

Tk

Enche aleri simmaginarono (2 ) delle Carve provenien-

ti dal moto compofto di due cerchj applicati I'uno
all’altro , come fopra '¢ detto, nifsuno pero le ridufse per
anco alle leggi di meccanica . Laonde quefta parte addof-
fandomi o, {i fupponga che (Fig. 1. Taw. 11.) un cilindro
TQZ ftia fermo ec}:l{-,immobile nel centro di un primo Mb-

bile 2,3, 4, 5,6, quantunque il raggio Qr (di cui fa. le:

veci:

(2) 11 P. Caftel Traité 507 de Ma-
thematique : Des Efpeces des Conrbes
Liv. primicr des divers Ordres.

(1) Part. 3. Art, §.
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veci ['afta MN) di-detto primo Mobile fi volga d’intorno al
centro@; € {i fupponga un altro cilindrino mrd ftare nel cen-
tro v di un Epiciclo 2, 3, 45 coficche movendoft detto cilin-
drino“mrd in un fi muova anche il raggio r s dell’ Epiciclo,
che con ‘derto cilindrino coftituifce un medefimo pezzo.

Inoltre nel punto T della periferia del cilindro TQZ fia fil-

fato un filo, che d’ indi condotto al punto m della periferia

del cilindrino mrd , ed intorno ad eflo prima pit volte ri-
volto, pur finalmente vi {1 fifli. Dico ormai, che dal rotan-
te raggio ‘Qr del primo Mobile per i punti di detto primo
Mobile 2, 3,4, 5,6 portato il centro v dell’ Epiciclo, ncl
medefimo iftante fara coftretto a girare il cilindrino mvd,
in ‘un col raggio rS dell’ Epicic/o d’intorno al proprio cen-
tro 7. Perché, ftando fermi li due centri Q, ed 7 nella gid

“determinata diftanza, non pud una parte qualunque del filo

Tm piegarfi {ulla circonferenza del cilindro TQZ, che al-
trettanta parte non fi {pieghi git dalla circonferenza del ci~

lindrino mrd; né {piegar puofli, fe il cilindrino cedendo all’
“attrazione del filo, non {1 volge d’intorno al proprio cen-
‘tro 7, ed intanto da uno filo pofto nel punto S non venga

ful piano della carra delineara una Curva , a modificar Ia
quale le tre fuddertte cagioni cofpirano, che {i dovranno da
qui innanzi aver ben fille nella memoria, e che nel feguen-
te articolo fi richiameranno alla prefente coftruzione.

ARTICOLO SECONDO.

‘Cagioni ‘moderatvici delle Curve [oggerte a quefto 1ftromento

richiamate alla prefente coftruzione.

Re fono le cagioni, come gia difli, onde quefte Curve
pigliar poffono nuove femblanzc_, e talvo\lta nemmeno

parer pit defle. Alla prima dell}e quali fi vedra quanto pri-
ma nel piano verticale come | Il\ldh'omento i compongaﬁ, e
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fi- determini la lunghezza de* raggi Qr, S in data ragioﬁew

_Per la feconda cagione effendo tre i cafi ,come fi 5 dedto;
delle velocitd, a tueti-tre per ordine fi applich'er‘zl L’~Iﬁifomen:
to. Onde primo ¢ da fapere che le velocitd (dlco {empre
angolari ) dei mobili fono in ragion inverfa ‘dei didtnetride
cilindri. Il che per render chiaro con un féfdﬁi:pib;‘fu}b}ib’ﬁial
mo , che il diametro del cilindrino mrd'ﬁa{-’al'diﬁxn’éirdadél
cilindro TQZ, come 1 a 35 e perché fono le periferie co

me 1 diametri , faranno efle’ ancora: nella: ftefla ragione di

1,2 3. Supponiamo inoltre efferé ftato il centro v dell’ Epis

ciclo trafportato dal raggio Qr del primo Mobile fino al:nu=

mero 3., cioé fino alla terza parte della periferia'delﬁ rimo

Mobile. Onde il filo Tm avri acquiftata -la-fituazione: Z3
¢ nello fteflo: tempo , eflendofi piegato d”intorno 'élﬁ"éil“ix'{:
dro TQZ-, avra-occupara -una - terza parte di eflo o' fia
tutto Farco- TZ 5 - alla: quale eflendo: 'peri'ﬁi‘ppo&o ’eguilé
I'intiera periferia del cilindiino mrd , fég-heindu’bitat’améh;
te, che il cilindtino -mrd infieme- col -congiunto' r-aggiof S
abbia compita un’ intieta réeveluzione intorno ' al proprio
centro v, e pero due altre rimangono da farﬁ7:,5:*vmeﬁtfrc
una fola ne compie d”intorno al . proprio- centro Q. il'rag-
gio Qr, o fia QR del primo Mobile. »Dﬂthue-‘-lavefldc‘ité

de.“'L:pir’ir/o ¢ alla velocitd del primo Mobile, come 37av.
Dico in ragion”inverfa-'del diametro’ del- cilindrino mrd al

diametro del cilindro TQZ, che era,come ¢ &3 Qui per=
tanto” non refta, che per le dare velocitd appl'iéare all’
Iftromento- cilindri, che fiano in-data ragione: Ma per non
zn:iar-e 'l;}ll{'ﬁ-ingnifio I ho provyedato di-foli 12. 3 il “primo
e quali f1a di diametro- ec - i ecuali
dc“? figura fecondan;etillof:gssclhc) 1d dlilta (ille“e S, ‘eg‘uafh

a figur 5 -il terzo a ‘tre éc.
Coficche 1l "diametro del minimo cilindro fary. eowale ad
una parte ed\ a wtre dodici il diamerro del -m’a(%fno’.

Finora pero’ abbiam - fuppofto la - velocit dell* Epicico
maggiore di quella del primo Mobile; ma pet il fecondo

calo
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cafo. potrebbe darfi ancora minore , e.quindi trafmutandofi
la fituaziong dei termini. della ragione delle, velocita, do-
verfi trafmutare anche il luogo a’cilindri. I termini della
ragionie delle, velocitd furono nell’efempio adotto 3, € 1:
vale-a. dite (poiche le;velacitd fono in ragione inverfa del
diametro decilindri)il cilindrino mrd, ed il cilindro TQZ;
perd e M1 trafmucafle - reciprocamente il luogo de’ due ci-
lindri-, di maniera che il cilindrino mrd fofle polto nel
centro. Q. del primo Mobile; ed il cilindro TQZ nel cen-
tro v dell’ Epiciclo, quindi all’ oppofta. del primo calo , fe-
guirebbe la velocita. dell” Epicic/o minore di quella del pri-
mo Mobile. - S : :

. Potrebbe darfi per fing il rerzo cafo, ciot la velocita
de’ Mobili eguale; onde bilogna aver prello un alero cilin-
dro eguale ad uno di.deui dodici, perch¢ meflo uno nel
eentro del primo Mobile, ed un alero nel centro dell” Lpiz

. ciclo vengono detti - Mobili determinati appunto ad eguali

velocita.. Ricordando. che in ciafcun cilindro fia fcolpito il
numero delle parti eguali prefle nella figura feconda, che
efo- contiene. . . . . S

... Per la terza cagione ( nel fuppofto che il centro v dell
Epiciclo fia condoto dal raggio Qr- del primo Mobile le-
‘condo I’ ordine dei numeri 2 , 3,4, 5, 6-) el filo toc-
schera i-due cilindri alle parsi alterne come Tm , chiaro ¢
che I Epiciclo fi movera in confeguenza di detto primo Mo-
bile , ciot e I'un, e I'alwo Mobile {1 movera fecondo | or-
dine dei numeri 2, 35 4 €C.. 2, 35 4 €6 Ma {e il filo
toccherd i due cilindri alle medefime parti, come Td (ftan-
do ancora il {uppofto. predetro, che il raggio Qr del primo
Mobile, i muova fecondo I'ordine dei numeri 253,455 6)

~ " Epicicla girera contro Pordine de’ propij numeri 4,3,z

ec. , ciod i moti de’ Mobiti , in quelto cafo feguiranno I'un
dell’ altro inverfo contrario. Onde fi raccoglie ;. come que-
fta coftruzione regge fin’ ora aflai bene all’ azione di twte

M 2 e
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tre le caufe producenti le molte trasformazioni di.quéPce-

illuftri Curve, per poter fenz’ altro paflare al piano wertica~
le di detto Iftromento. Do o

ARTICOLO TERZO.
Piano wversicale del prefente J?/ir()‘nla':erltd; b

Or_fe alerui fembrerd, che confrontando il fopra,éfpbﬁd
- piano orizzontale con, quefto wverticale , {i abbiano in
quefto tralafciate troppo pitl parti , che non.doveafi. Con.
ciolliacche di quefto in quello non fi rifcontrino altro che
il filo, i due cilindri , I"afta MN (che fta pel raggiddél
primo Mobile) ed il raggio S dell’ Epiciclo. Ma anzi io af-
fermo , che operando alcrimenti , e quindi diventando la
figura troppo confufa e impedita , né quanto fi ¢ fpie’gal
to cosf,_fpiegato {i avrebbe, ne le parti percio farebbero. fta-
te meglio indicate, come forfe riulciranno in‘queﬂzo ‘Pidho
vertigale . . L coTE e

. - -+ . R TR S
In quella guifa pertanto, che gli Architetti dai fondas

menti principiano gli edificj loro , cominciard jo (Fig. 3.)
dal piedeftallo d’acciajo AEDX, che -come quello’, (?l]é-i{l'
rimanente della macchina foftenta, ¢ con due valide viti I,I
fermato , e congiunto ad una tavola orizzontale immeobi-
le AX'. Nel fito poi DE & trapaffato per il mezzo da un
b_u;o quadrangolare , in cui entra il palicello QG pur d'ac-
¢injo indicato con puntini, e che prima pafla in un fora-
me rotondo dell’ afta MN, indi in un cilindro ZT . ed ap-
preflo nel prefato buco DE del piedeftallo, a cui ﬁr;ccd per
fine da una Yi[(’: G fta artaccato, ed infieme con detto -pie-
de[’tall_o e cilindro ZT, e tavola orizzontale AX rimane af.
fatto immobile ; ancorche d’intorno ad eflo 1'ubti-ﬂl’aﬁai;,d}
metallo MN. Dal piano orizzontale di quelt’afta fi feorge
come (Fig. 1.) efla deve avere up buco circolare in Q(dm
¢

-
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¢ coperto dal cilindro ZT'), nel qual appunto riceve il pa-
licello QG della fignra 3. Poi {i fende per il mezzo da Q
verfo N, e vien cinta da un anello o fia guida #n pur di
metallo forata con un buco (che ¢ pur coperto dal cilindri-
no r ) rotondo, e verticale all’ orizzonte in r, e di due bu-
chi quadrangolari aperta nel fianco nn ( Fig. 4.), nei quali
introdotta detta afta MN, a quella in qual punto pitt fi
vuole con la vie C fi ftringe , ¢ ferma.

Il detto palicello (Fig.3.) QG, (che d'ora in poi A
del pritno-.Mobile chiamaremo ) quadrangolare , ¢ diltaro
alquanto ¢& preflo Q, accio vaglia a ritencre folpela in alo
la fuddetra afta MN; e rotondo feguita dove 1"alta MN lo
circonda introdotto nel forame fuo orizzontale 5 ed ¢ qua-
drangolare di nuovo , ¢ pitt fottile , dove per il cilindro
ZT, e per DE, fino in G trapafla.

" Un altro palicello RP (chiamato Affe dell’ Epiciclo ), en-
tra prima nel buco rotondo orizzontale della guida n (o
fia nn della ﬁgura, 1.), d'indi nel cilindrino m d, ed in

_fine con una vite P i ferma cosi, che pero volger fi polla

dentro il buco di detra guida n. Quello parimenti ¢ aflai
dilatato_preflo R , e trapaffato da un forame traniverfale , in
cui s introduce il raggio QS al {uo ftilo o penna Sanneflo,
e dovunque fi vuole con una vite laterale {1 ferma. Inolore
detro palicello RP- ¢ fornito di un piatello circolare pz
(indicato dalle perpendicolari morte cadenti da quetto piar
no verticalc in quello orizzontale per I area circolare om-
breggiata nn )5 e poi quadrangolare procede , finche en-
tra nella guida # dove ¢ rotondo; d" indi cplad@xggl;xtc
tornato di nuovo per mezzo del ci[indrino dm {ino in P
perviene , ed ivi fi ftringe con la {ua vite P. Due molli
poi dal. perito Autefice applicate comunque nel fico. (co-
me in figwra 1.) Bp , PIcmano ranto il {ortopotto Pla[c“u
p.» che Paffe RP dell' Epiciclo a quello anneflo non

cosi di leggieri volger fi poffa. |
' ) Que-
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- Quefta coftruzione {pedita effer dovrebbe , avvif 4 ’
ﬂ-.civlmdro_ TQZ del primo Mobile della figura bl"?.'nd‘f?éid;s
quefta 3. il cilindro ZT' per il cilindrino mrd dell’ Epi.
ciclo in- quella , in- quefta il cilindrino. md ;. .petE i cenptrl
Q del primo Mobile , ed v dell’ Epiciclo. in detra figura x.
in quefta 3. Lafle QG, e I'affe RP5 ¢ per il ragpit qua.
lunque Qr del primo Mobile , che in, quellli “feé'd“up‘c;)rta il
centro ¥ dell’ Epiciclo , in un col cilindrino mrd, in que—
fta figura 3., ed in quella prima fupplifce I afta MN,
quale rotando intorno all’ affe QG del primo Mobile , feco
mena 5 e foftiene I affe RP. dell’ Epjciclo , e I anneflo. ci-
lindrino md , e per I"opportuno filo Tm, ( che perll
movimento di detta afta: rotante intorno. all’ affy QG, al
erettanto- i avvolge d'intorno al cilindro ZT , quant,oﬁ
fvolge dal cilindrino md ) vien meffo in moto anche il

raggio QS ,- che fta per qualunque dato raggio 7§ dell

E_pu‘lclo della- figura 1., perche fi _ph(\)”fofp'ingere', e rel-
pingere pel buco preflo R, ¢ con la vite laterale firma.
re , quando- fi .trova nella data langhezza. ... . '
~Ma per non mancare a detta afta NIN"I"de":nevcfeﬁ{Téi'jﬁ ajli-
ri, e ftabilirla’ cost 5 che fia coftrerta a rimanere {empre
pfn.allela all’ orizzonte , e ad angoli recti dégli aﬂi dei M-
bili QG, RP, con una viee N.fi connette a_quella un
forbice V, che fi-unifce per di fop‘r’a‘;con‘ un’ alra vice ad
an verre -VE mobile pur infieme con detta afta MN d’ in-
torno all*afle QG. Mi, piacque in oltre merer fo‘pyra la
t‘avola ;AX- un aluo piano di eartone F S fornito Pér di
fotto di due molle ¢e, ¢¢ in modo arrendevoli , che né
}:lf}»tutto re.ﬁ[zcano, né cedano troppo alla preflione dello
C}i: Ea-ﬂgiglcn)ic al;P[l;m?i fopra quefto piano di cartone FS,
a di 'mar i
penfa de(bl;ivere la glr?:.)’ e- &lmale’la Cf’f“"’ > [ cul &
f‘bfggafmenz{g per non Iftfc.iar cofa , che , ad intendere la
b ‘Fa > €d 1 movimenti di quefto lftromento potefle contri-
bui.
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Buire; débbo avvertire, che le parti tratreggiate AXGDTZQ,
formano ,. dird cosi , un’ fol pezzo, che deve concepirh
permanente’ in una coftante quiete. Le parti Man NVE,
che ‘fono ombreggiate " puntini fi vogliono fupporre un
aléro pezzo , che folpinto con la mano muovafi d’intor-
0o all’ affe del primo Mobile QG le - altre reftanti pur
tratteggiate parti QSR pzdmP rappreflentano parimenti un
altro pezzo , che tiatto infieme gira nel buco della guida #
d’ ititorno’ alla infieme rotante: affe dell’ Epiciclo RP; men-
tre detto’afle RP dal riferito_ pezzo ombreggiato a puntini
viene portato per la circonferenza di un cerchio, che ¢ il
primo Nobile, e di cui il centro di rotazione ¢ I'affe QG.
Finalmente il piano di cartone FS, ¢ le connefle molle ee,
e¢ , formano un’ altro pezzo’ coft puntini leggicrmente di«
ftinto’, e che {i muove, come fi difle , fecondo che per
alcuna inegualird’ di éffo ‘piano di cartone,, accadelle in efle
foiggiore , o minore' lo sfregamento dello ftilo S.-
AR TICOLO QUA R T-O. :

* Difegno Scenografico del prefente Ifiromento-

A tivola ‘diuodecima dimoftia cost al vivo la-forma,

“e fituazione delle parti di quefto Iftromento, che per
efla fola 4vrebbefi forfe potuto: dimoitrare |’ artifizio della
{ua coftruzione. Nonoftante foffrite , che almen di vole
accenni con quale analogia le parti defcritte nelli a’nd.ati pia~
ni fi riferifcano alle rifpettive parti (cenografiche di quefta
figura. La tavola dunque orizzontale AX della Figurars.
Tav, 11. ¢ in quefto difegno ; la tavola &ryOT 5 il piano
di cartone FS di quella figura, in quefta ¢ il piano I:-ICDK;
gli affi QG, RP fono qui gli ftefli QG,RP; cost di q’ueHa
le parti EV, NM fono le medefime in queﬁa,edell altre

andate via dicendo cosi, giacché trovarete che per non in-
gom-
o
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gombrare la figura , {i ¢ tralafciato dj ri
: F 1 riporta i
Pmtc“o 27, ¢ le molle ad eflo fpetcanti F‘.m'eilt(r]eqlf i fOI,o.
io preparo detto Iftromento a’ dari fuppoﬁi o
Slm“’PerO plropoﬂo di defcrivere mia Curv.a
1. dall'eguaglianza de’raggi dei due Mobili pri
- da de _ ili pr ;
%p/_o.,/z,dalla velocita del primo Mobile dacapal-lgtaleil(i. -(E{ZPIT
pieicio, come 1 a 35 3. dai moti de’ Mobili in ‘c'onc;jéifi
- - . - - ’ Nz o

5 che provenga

verlo .

1 Ondef primieramente fermata con la vice Iatérale I

; . : 3 X a =

da m, fermo in appreflo anche il raggio dell’ Epic; /glgs
clo

(Z°av. 12.) qualora la parte di : .
- alora la parte di detto raoeic el
no da S fino all’ incontro della PrOd;t;a%%{ojnPl:[aéf‘tlghg??i-
. e ale

alla diftanza prefa da 2. § g
in 3.; ciec (\lll)lillol'a S, 2 :noL?[: I;n;\?sgiz‘?f‘:}‘{?’ Pfqg_‘otta;G'Q
gualora Qre f:ut.o eguale ad S . Secondo. a‘gl‘l.e:tata'vi by
‘ ,re P,e fuor-l tirati gll afi GQ, PR ﬁ)h:il:uﬂifco S ~evin
ieno prcfenu_ cilindri il cilindro feenato 3. 1"a1 ¥ Sy
d{dl primo Mob:/e{ ed il cilindro feg?laco f.P:i I’HZTG QG
hc U Epiciclo, e ritorno poi I’ Iftromento nc.:l.P n‘m‘aﬁﬂe fPR
ato. Terzo avvolio il filo ful cilindrino deﬂl?:E ot {uo
mefla la mano in V muovo Iafte MN.”aH'oPP(ﬁ]I;‘;cfioi ’ﬁ-l‘f
ofto di chi

lege te i E
¢, avvertendo di abbaffar con I'altra mano il pian
1l - o]

di cartone HCDK , finché del tutro fia- tefo-ilfilo; &

‘ 0, e
i »alIe medefime
di cartone, e feguitando
guira la Curva propofta:
16. Quando perd due ofta-
accufaranno in quefto prof-

tangente la periferia d’amendye 1 cilindr
parti ,che rilafciato poi detto piano di : N
a muover I'afta in giro {1 confe 3T
quale fard la 11. della 7740
coli mon s incontrino , che fi
fimo Articolo.
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-
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ARTICOLO QUINTO.
o " Rifoluzioni delle feguensi obbiezioni. |

Avvehgnacché non abbia fatta pruova di quefta coftru-
3 zione, parmi-tuttavia, che fia foggerra a due gra-
viflime difficoltd. La prima delle quali ¢, che forfe il filo
non fi mantenga lempre egualmente tefo, ma {i raccorci
o {i ftenda non folo per la caufa inwinfeca della fua in-
coftante fleffibilitd ; ma molto pitd perche ralvolea ( Fig. 3.
Tav. 11.) per qualche inegualitd o contranitenza del kpia—
no di cartone ES, dovendo lo flilo S vincere una mag-

_giore o minore refiftenza , il filo patifca una diverfa ten-

ﬁpné. Secondariamente perch¢ nel fuppofto’ dell’ Iftromento
moflo come fopra,, quando la punta dello ftilo S accade-

fi che fia, dove fn figura appunto ¢, fi combinaranno
cost ad un medefimo verfo la refiltenza del piano, ¢ I'a-

zione dello- traente filo, che potrd per avventura, muo-
vendofi nella fua guida U'affe RD per la fola refiltenza
del piano, I'azione del filo ridurfi a zero; e percio mol-
ta piu parte di filo {volgerfi dal cilindrino md , che non
fi avvelgera dintorno al cilindro ZT . ;

La {econda difficoltd ¢, che fi poffano coltruire cilindri
tanto efatei , che tued veng(‘ihd in ragion data per lo ap-
punto ;- principalmente perché a me pare, che il diame-
tro loro debba mancare dalla data ragione di turra la grof-
{ezza del filo: cioc , che volendo per elempio fare, che il
diametro di un cilindro fia eguale a cinque parti eguali
della Fig. 2. non abbia veramente ad eflerlo, ma il dia-
metro del cilindro piu la groflezza del filo debba efler
eguale alle dette cinque parti.

Ora in quanto alla prima obbiezione, per correggere _10
fpecifico rilaflamento , e reccorciamento del filo, batta in

N fuo
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fuo luogo foftituire una carenell
filo d"ottone fimile a quelli’s chie & adoprdne ne’ clavicém:
bali. Ma per ci6 che rifguatdd alli’ caufa eftriniféca’; cioe
per fare, che in qualunque fituazione “dello*ftilo-S fiaj Ia
refliftenza del piano riduca a zero "azione del fils:- :

~d’ acciajo; ‘o un‘grofle

cura , che le molle prementi il"p‘ia‘cello‘p‘(fﬁéha i’tifd'i pit
valide , che non fono le molle ec, ¢e del plano di car-
tone ; concioffiacche la' refiftenza ( trattane’ qualche “incone
fiderabile inegualiti del piano) fia cagionata dallafola for-
2a di déwee molle ¢e, eer - - T e R bR

Per la feconda obbiezione fi offervi nell‘a"Flig'. 2.y che

per ciafcuna parte eguale ¢ {egnara ‘una particold, che fi
gnifica la groffezza del filo. Onde qualunque volta fi pr‘éhh
deranno quante fi' voglieno di detce parti- per riportare
ful diametro de’cilindri’ da coltruirfi,, i refterd indietro
dal 'giuﬁg numers una di quelle *particole. 'Ma 'fe-'a"qu'é;.
ﬂah neceffaria” precifione“qualunque ; la perizia dég‘li" Arté-
f_m non potefle arrivare , ai cilindri, 2l filo, o catenella,
foftituiro le ruote dentate 'nel“\‘fe'guelife‘ “Articolos

ARTICOLO SESTO.

Ruote dentate foﬁ;’z‘uite3 al fito, e cilindri

Qlendo dunque, per agevolare I efecuzione di -quefto
Itromento in luogo del filo e cilindri, far ufo- delle
tuote dentate , fe ne avranno a preparare dodici il nu-
mero dei denti delle quali fia in quella proporzione ; che
prima furono determinate le periferie, o fia diametri d¢
7c111ndriv. Onde ficcome la ferie di quelli- era difpofta in
gﬂrogrefﬁon aritmetica ; perche il primo era egudle ( Fig.z.
i 2 ot sl i
fondo cgu: ; e parti; il terzo a ‘tre ec. cosl
 puma ruot, fuppolto che fia di otto denti, la fecon-

da

fravrd
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da fard.di 16,5 la. terza di 24. ec., fino all'ultima, che
fard. di 96,5 oltre un’alera ruora di fopra pit, eguale ad
una di dette: dodici,. per fervire alle velocica date egualit’
-1 Inoltre ;. per. rapporto anche alla ficuazione delle ruorte,
deve efler lo fleflo, che {e follero cilindri; perche la tuo-
ta, che fard pofta nell affe QG del primo Mabile in’ luo-
go del cilindro TZ ( Tav. 13.) ftard quafi afferrata a detto
affe , come detto cilindio coltantemente immobile; e quel-
Ja' che. fi meuera nelllaffe RP dell” Epiciclo in luogo del
cilindrino md agird  parimenti come fe fofle derto cilindro
md. E f{e nell affe GQ del primo Mobile venifle mefla
una ruota di 24. denti, ed un’altwa di 8. nell’ affe PR
dell Epiciclo, e ( fermata la guida #, che porta I'affe
RP.dell’ Epiciclo predetto , fubito che accoftandola all’ affe
del: primo Mobile , una ruota giunge ad ingranar con I"al-
tra ) i facefle poi muover I'Iftromento , le velocitd dei
:mobili feguirebbero pur anche , come nel calo che fu (1)

glﬁ. addotto de cilindri: cio¢ I'Epiciclo farebbe tre revolu-

zioni, mentre il primo Mobile ne compilce una {ola; perche
anche nel calo delle ruote le velocira fono in ragione in-
verfa dei-numeri dei denti, o vogliam dire delle periferic.
Una cofa fola & perd da riflertere nel calo prefente qcllc
ruote dentate, che (Tav. 13.) quando la ruoca din. dell’ Epici-
¢lo fia immediatamente intralciara colla ruota ZT del pri-
o -Mobile, i moti dei due. mobili {eguiranno {empre ad
un medefimo .verfo; ¢ che per caufare i moti dei nabili
in. verfo contrario , fard duopo frammettere alle duc ruo-
te- fudderte. un’ altra ruota , numero di denti. qualunque ,
e ferma. ad un fyo afle 4 mobile nella...fug guida x.
Quelto Iftromento delle ruote {ta pr;(fo di me, e per
lo {perimento piu volie fato nella prefenza di Per{onagg}
in quefta. materia, nelle matematiche verfatifimi poffo al-

{erire , che riefce a maraviglia , principalmente quando f1
N 2 met-

( v) Part. IL Artle. IL
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mettono in opera due fole ruote, accid i mobili I ur
vafi in conleguenza dell’altro. Che 'fe i hanno 2 volgere i
fenfo contrario , e pero ufo fi. faccia anche della = rfele'm
terpofta a quelle,quantunque le ‘Curve,j ché ne ri?:ﬂt Ota;u-
no leggiadriflime, declinano pers tanto o quanto daﬁo o
vuta traccia. Perché una volta per ciafcuna 1'evdl‘u'-’z""i'oix add‘?l—’
Epiciclo ha luogo anche qui la prima obbiezione accc:e <
nell' antecedente Articolo. Concioffiacchd aguzzato Iin iy
e adoprando qualche penetrazione {i trova , che qu gdeglio
refiftenza dello ftilo incontrata ful pi‘ano i ;cco qx g l?’: :
zione delle ruote, lo flilo in vece dj obbedirepﬁlz‘fé' o
cede al piano refiftente , e con effo Ienruotepur‘vce& ‘llfc){te;,
tornano indietro quel minimo fpazio; che refta vuot.ényoyi-i
dente di una ruota, ed il dente. di un’alera. E erc}?\tra‘il‘.h’
fto {pazio ¢ un folo nel cafo di due fuote . nonl-)r‘d.e ql}e{
cun {enfibile ‘divario ; ma 'nel cafo dj tre;,f;erché‘l;oiougi:;

punti ove {1 toccano le circonferenze di' efle ruote raddop

siandoft detto {pazio ¥ . iffi:,:
i I » fanto o-quanto fi.da ; come diffi', ia

conofcere. Pure io credo, che a quefto difetto fi poffa oc-

correre , o inveftigando alcuna forta di denri meglic addar:
tati , o piurofto applicando fotto alla ruora 4 di-'lci’iezzb‘-u' .
mo”a.J la qu'ale per cialcun dente che di:effa ruota: 4 aﬁ£1a
cfuia in un .mcaﬂ:rino: di quei tanti, che {eolpiti féffe”rp' ai
piano fuperiore della guida x , quanti fono. i denti &(i) nﬂ(?
ruoma a; e che percid non potelse piti tornar indietro O? ]
di che {i fcema quefto difetro ‘anche da fe. pia che Je. e
{(_’no gm“F“s perche cosi tanto pit ﬁ?dim-ix?uifce u I'r'u(')te
ciolo fpazio vuoto, e quindi le Curve molto pid }l;f ' PICE
{imano al vero' loro: parametro ; 'il-numefo o II?P‘Per
le quali efaminaremo nella feguente Parte ) € ualie del

‘

PAR-

1, 5 E

‘ GENERA‘TEi’DKLJMGTo'COMpo'Si*o’DI 'DUE CIRGOLI. IOQOE

" PARTE TERZ 4

o Degl’ ufi dell Iftromento,
SR N ¢ro E,
et Quante, e quali Linee ad cffo appartengono .

"ARTILCOLO PRIMO.
Quante frano dette Linee .

RTOn & mai ftato , né credo fia per eflere un Iftro-

mento di Linee all’ occhio tutte diverfe cosi fecondo,
tome ¢ quefta mia PEnya GEOMETRICA. Perché (lalciando
andare , che con poche parti aggiunte , o detratte potreb-
befi adattare a tacte le Concoidi , che han per diretrice
una refta , un eliffe , un circolo , o qualunque alere Curve
da efla defcricte 5 ¢ non meno alle 1nventare del (1) Sig.

~di Reaumur, eccetcnate quelle che han per bale 'pevbola,

o Parabola ; ¢ non contando né meno le {pirali, che realmen-
te ad effa: appartengono ) quelle fole che produce detta Penna,
ftante “nella fua eflenziale femplicied montano ad un nume-
1o prodigiofo di ben quafi r273. ' .

" Ed accio- non paja che fi voglia altrui imporre, o fpac-
ciare a ventura le cofe mal intraprefe; veniamo al calco-
lo; 'nell’ infticuzione del quale s introduranio quelle we
caufe -moderatrici, che furono enunciate nel (2) principio
di- quefto ragionamento.

. Cominciando adunque dalla prima, ciot dalla lunghez-
za de’ raggi dei Mobili , che puo clfere in dara ragione ,
la Tav. 16. moftra {ei figure , qualt diro di we lad , la
fimetria delle quali non varia appunto pet aluo , fe non
perche (le alte cofe ftando le medefime ) la fola ragione

de’

(1) Memoires de U Asademic. (2) Part. L Artic. Unico.

An. 1708, p. 197
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, .
de raggi fia mutata. E ftante che quefta variera prove-
niente dalla” fola’ mutazione d&’ raggi’, quafiiche in’ ruce
I'altre figure fempre avviene , percid il numero 6. comijn-

cia ad aver luogo nel calcolow: v o

Ora avuro riguardo alla feconda caufa, che era la ra
gion data delle velociti' ridotte a ‘tre cafi;, perchérpci‘?"ci.afcdn;
vCL.]l“.Ja adoprano due ruote, o.cilindri,c‘h‘e ftann ] ¢ ter
mini della data ragione , e da 12. che effi fono 6.6. thaf:
rifultano 5 rigettatine perd 21.., che come oﬂerv’ remo (J
nella r.a.vola delle combinazioni, i trovano nella medef I)
proporzione, reftano 45. d’adoperarfi per eccitare;. I3 vl
dlell; Epiciclo maggiore di quella del-primo Mobile.
I velocid. del By it per 8 fecondo cale, dl

lc . di quella. del primo. Mobi-
le:, cio che rifulta , come gid fi diffe. dalla fola tralmuyra-
{Z)I.OI]¢. del: {ito. dei termini - dei . detci; lbi'ri‘a:xjf;»:fed,jkﬁr.i altro
auiieo Wi eguaglianza fi deve aggiungere per il rerac
velocita date eguali; onde fommati rilevano.

91. binarj, o fiano. combinazioni,. altro:numere. per- ¢
calcolo . e e bttt fpnteg e d

Finalmente per la- terza caufa . che . .i:,mo‘tirp-éh:no,
gutre, o in confeguenza,. o in fenfo dpup‘oﬁomi entranel
calcolo anche: il namero 2, O o R

I\\/’IOIEIPII.CQ'I.‘O pertanto- il 6. per o1. viene: 54 ,-:r,;;é‘h?é,;li
west moltiplicato per 2. rifulta 1092. 5 che fmhméufg?p&
ic‘m:.i 18 Cicloidi di bafe-circolare derivanti.,. come pol(z )
I; ersac,e Itizg;: Szlinbicmionif predeste rileva x273.. numes
ety ka0 « ¢ Carve fperranti a quefto, Iitromento; il
juale nel deguenti -{hucoh {i comporra. a tenore di quelle
¢ggi di moto, eui detre Curve {ogoiacciono ‘
: | : ggiaccieno... . ., .

B v £y

Lk

ARTL

(1) Tigura 1. Tav. 18, (2) Parc. TIL Auic. 9

ai guali

fen
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COLO SECONDO,

Deferizjone organica della Linea retta.
A“prima’ Linea, che fra gli ufi di quefto Iftromento
proiifi ‘gidfin da: principio , fu la. Retra; e perd
dico’y che (‘Fig. '¥. Tav. 14.) {e: primo il raggio ¢n del
primo Mobile onQ_, ed il raggio nd dell’ Epiciclo ved fa»
ra ‘eguali; fecondo la velocitd di quello a quella di
quefto’, come 1 a2z ;5 terze i.moti in verfo contrario; I ul-
timo - punto -d del raggio dell” Epiciclo nd delcriveri la
retta DRV BRI .

“Si concepifca percid; che:i due raggi.en, nd prima di
effer ‘mefli in morto coincideflero con. ¢o perpendicolare a
DCR';5 e che d'indi il raggio ¢n del primo Mobile i fia
‘moffo"d"intorno al proprio centio ¢ da o verfo # nel me-
défimo temhpo, -che il raggio #d dell Epiciclo a quello
antieffo 'in- 7 abbia girate d’ intorno. al proprio centro 2

-da ¢ verfo ‘d+ cioé in verfo contrario; coficche pero. I ul-

timo ‘punto *d 'del raggio ad fiafi fempre trovato in alcun
unto della retta'GR . L’ angolo end fard fempre. ftato dop-
pio dell’angolo ocn , o fia , che viene lo fteflo, la veloci-
td angolare dell’ Epiciclo, fara doppia di quella del primo
.2‘40[)1/6’.‘ R . .
¢ ‘Caldta perd da ula retra ne pcrpendicolare a DR, e pa~
rallela alla: retta oc -perche infiftente alla medefima rezta DR
Gli angoli alterni ocn, cne faranno eguali. Ma I'angolo end
¢ doppior dell’ angolo- e ne s perche eflendo per la coltruzione
i lati ¢n , nd-eguali,- la perpendicolare n¢ divide per meti
I’angolo ¢nd . Dunque I’ angolo cnd ¢ doppio dell’ angolq
ocn. Il che ¢ vero in qualunque punto della recra DR 11
ricrovi il punto d . Si puo dunque vincendevolmente infe-

rire : fe I'angolo ¢nd {ara doppio dell’angolo oc , il P;“‘
to
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to d fempre perfifterd nella rerra DR . Cid che era da di-
moftrare . - . O T

Non aluimenti i dimoftrarebbe il punto ¢ dall’altra
parte permanere nella retza ab |, e tutei 'i'p'un't'i della pefi-
teria dell’ Epiciclo in vette eguali fra fe , ed: alla ‘fomma
de’ diamerri di amendue i Mobili primo, ed Epicib/a*; per-
ch¢ quando d coincide col punto R, idue raggi en’; nd
fono difteli, e s eguagliano alla rezta CR ;e cost dall’al-
tra parte diftelt s eguagliano a:CD . SR

Quindi vienec come fi abbia a componere. I Iﬁtomedrb
alla defcrizione della Linea rerta ; perche primo fi caccierd

innanzi, o indietro-il raggio dell’ Epicic/o, e fi fermerd poi
con la vite , quando ( Fig. 1. Taw. 11.) fard Qr = Q,
fecondo perché le circonferénze . de’ cilindri fono -in ~ragib¥
ne inverla delle velocita,di collochera il cilindro fégﬁat"
nel centro del pirimo Mobile, e | aliro’ cilindro 1. nel cen-

tro dell’ Epiciclo; terzo iprima di muover I'Iftromenro i

fara, che il filo, o catenella tocchi i due cilindri alle me-
delime parti, accio i mori dei mobili nve’f%gufaﬁo‘contréi'j‘l.

Se poi I'Iftromento foffe colle ruote dentate ; primo-cd;
me nel cafo de’cilindri. fard. facro. Qr =.7S ;. fecondo-la.
ruota di 16. denti fegnata 2. fard meffa: nel centro del prix
mo Mobile, e la ruota -di denti 8u.fegnata 1. -nelk cenrro
dell’ Epiciclo 5 terzo accio i mod rifultino in. parti oppofte
fi merterd tramezzo a dette ruote ( Taw. 13. ) la ruora
portata dall’affe a nella fua guida x. Onde per I'unoy-e
I'altro cafo nella prima rivoluzione dell’ Epiciclo ( Figy: %
Tav. 14. ) lo ftilo pofto fupponiamo in r deferivers :la
vesta ab, e nella feconda rivoluzione, non declinando pun-
to dalla primiera traccia , tornerd indietro da p ad aP.

ARTI-

GENERATE DAL MOTO COMPOSTO DI DUE: CIRCOLI, 10§

"ARTICOLO TERZO.
'Liﬁcé retta ‘provenientelda! moto di un Epiciclo rotante
nella concava periferia di un altro cevcbio immobile.

¥ TNa léggiadra cofa, ¢ degna in vero che altrui ven-
ga a notizia, nafce da quanto {i ¢ detto nel prece-
dente Articolo, qual ¢, che dato il diametro ac (Fig.2.)
dell*Epiciclo adc fudduplo del diametro ab di un alto
cerchip maflimo aD bR ruotando detto Epiciclo nella con-
cava- circonferenza di detto cerchio maflimo, come fe pet
defcriver una Cicloide ruorafle fopra una rezma. Un punto
qualunque a4 della periferia di detto Epiciclo defcrive la
rewwa-ab, il punto C la verra DR ec.
" Concioffiaccht , primo il centro # del rotante Epiciclo
defcriverd -un circolo no, che fingo eflere il primo Mobile
eguale appunto per la coftruzione a deto Epiciclo, come
nel. cafo della. Fig. 1.; fecondo poiché eflendo le periferic
come i diametri, la periferia dell’ Epiciclo viene ad eflere
alla...periferia “del . cerchiqgmaflimo come 1. a%2.; fari la
periferia dell’ Epiciclo eguale all’arco, o femi-periferia aRb
di detto cerchio-maflimo ; onde I" Epiciclo partiro dal pun-
to a.volgendofi in detto cerchio maflimo, a detto punto a
non arriva, {e non dopo aver compite due rivoluzioni, una
{opra .la {emi-periferia concava aRb, e I'altra fopra la re-
ftante femi- periferia b Da; mentre il proprio centro # una
{ola ne ha finira intorno a ¢, centro comune del cerchio
maflimo, ed infieme del finto primo Mobile noc. E pero
Ja velocitd di quefto primo Mobile immaginario ¢ alla ve-
locitd dell’ Epiciclo, come 1. a 2.: val a dire nella rc?gion
prefcritta per la defcrizione della Linea rerta nella Fig.1.;
terzo fe ben fi riflette il moto del {uppofto p;’i;noz\/{ob_l{c
noc deferitto , come difli, dal centro # del rotante 6;)/(1-
0] clo,
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clo , ed il moto del medefimo  Epicic/o’ occorrno in
{o contrario. Dunque-giacche ‘quanto era’d'uope’ all: e
nerazione della verza nella Fig. 1. in quefta’{éconda rif-

contra per lo appunto; feguita frecellariatnente ¢
o 4 qualu}lque di - detto * Epiciclo deferiva livwert,
il punto FI la retta DR ec. 1l che era da’divhsftrar(y

ARTICOLO QUARTC

Elifle generata cosr dal movo compofto di ‘due civcol
moto femplice di un-Epiciclo. rotante nella cos
periferia - dii ‘un altro “cerchioimmobile

I .
t i it y

Oich¢' abbiamo ' facilmente - dimoftrato. 'd'zt!,qu

cipj riconofca il fuo effere la-Linea -vetra i
remo ‘ora come dai medefimi- dipenda anche: IEfj
che perd la deflcrizione di ciafcheduna - appart ene-
mente a quelta macchinetea . In‘)pérciidcth‘m ,a;fpbr ta pa
te della Figura 1. mnella-2., e3. i dimoftra £
che (Fig. 2. e 3.) qualunque :punto b, ovy
dentro o fuori dell area: del ‘1‘orant’e“-"E7§i"€{l"€/d,~;'~" deferive un’
Sia perd dal cenwo ' dell’ Epicielo condorta una rettu
che pafli per il punto b, ovvero H prefo dentro’y o fuori
dell’ Epiciclo, ed un’altra yerta GP¢he pafli il cens
o C del primo Mobile , e 'fp'er‘-il: p’ﬁnt'oi d . Ora io Hon
credo, che fia di bifogno di dimoftrare, ¢heil puiito d
delcriva la vetta PG giacche quel- medefimo’ argormeénto
che gid valle nella Fig. 1., fupplifce qui tan‘ro?pber;’il"f‘puﬁ';, '
ro\d‘, quanto per il: punto a4 che deferive fa \re’tt:z"iib;"p'ei'i-
Oﬁc il puncto d era coftituito :come 4, quando: prima coifit
cideva col punto P. Ordinati dunque'itaggi de’imobili Cni;
"-‘yﬂ' nella Fig. 4., ¢ 5. come ftanno nella 3. ezl dit(‘)’i
s detto punto b, oyvero H, defcrive un’ Lhffe , di cu

I (1/]1’
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L affe minore ¢ eguale al doppio della rerra bd, e Vaffe

mégg,i(?fﬂqé.‘eguale al doppio di wna.rerra compofta diCn,
ed nb, ovvero H. ¢

.. Delcritti pertanto. i cireoli ApB, IGP per i puntip,

ed lida #. cost diftamti, come il punto b, ovvero H, fi

conduca alla reira GP una perpendicolare ACB, che fard

I'affe minore , perche eguale al doppio di bd, e I'affe
maggiore fara GP eguale al doppio della verra CI com-
pofta di Cn, ed nb= al.

~ Ora. per provare, che il punto. b, ovvero H fi ritrovi
nella circonferenza di, un E/iffe ( prima dai puuti p, ed I
tirate alla retta- GP. due aleres perpendicolari po, ed T,
che paffano per il punto b, ovvero H ) dimoftraro una
fegppli)i;iﬁinia , ma eflenziale proprierd di detta L/iffe: cioc
che fia GP. AB; ovvero PC. AC:: Im. bhm. ,

.~ Imperciocché . eflendo fimili i triangoli Cpo, Clir, {a-
@ IC.. Im:: pC. po. Permutando IC. pC::lm. pas
ciog-bm-, perche. eguale a po. Ma IC eguale.a PC, ¢
»C = AC; dunque PC. AC:: Tm. bm. E perd la dop-
pia.IC, che ¢ GP- alla- doppia pC, che ¢ AB:: Im. hm.
1, che -era. da--dimoftrarfi~. Ma _acciocché niuna parte di
quefta dimoftrazione pofla rivocarfi in dubbio , provers
anche che la verra Iin fia perpendicolare alla rerra GU,
qug_ntunque.p:i[ﬁ ‘per il punto b, ovvero. H. Perche I'an-
golo efterno Cad. ¢ eguale ai due interni inlieme nlh, nbl,',
i quali eflendo eguali per efllere per la coltruzione oppofti
ad .eguali lati #1, nb; I'angolo Cad viene ad efler doppio
dell'angolo nAI. Ora calara gill la perpendicolare ne, que-
fta dividerd per metd l'angolo Cnd , perche pex la coltru-
zione Cn =.ud . E pero gli angoli alterni-enb , nbL {aran-
no eguali. Dunque ez, b1 parallele, fe dunque per la co-
ftruzione ne € perpendicolane a.GD, alla ttella del part
fara. Pcrpendicolare la veza 1hm parallela ad ne.

O 2 | C“’“ﬁ”"
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SR

Confeguenze dedotte dai. sve._ precedenti - Articoli .

1. Tuei i punti della circonferenza del[’E,/
1.2, 3.) defcrivano delle resze eguali; ciafeun P:;cfor(oF’f[
diametro del cerchio maflimo aDAR , ed- allaifomms et
diametri de’ Mobili primo , ed Epiciclo.- TR

o Dagl' 1.nﬁniti punti della periferia del ruotante : Epi-
ciclo vicne in un o delineata turta I'area del. cer-
o maflimo aD4R , ed effendo i Mobili primo ed E i-
(,rf‘/o eguali le vette defcritte da detti’ inﬁ'niti;‘.‘pu‘rzﬁi 4
s’ interlecano nel centro C del cerchio‘mafﬁmﬂd, “tag.li'a

)
nda

I'una lalera fe ft a i
. O
le per merd , e diventando ogni:metd

raggio di derto cerchio maffimo, come. nella Fig. 6..
3. Quefte vesse: dividono il circolo ‘maffimo ‘in, due v

te tanti fuddapli archi, quanti fonogli archi -dvell’-Epic'Ii:;

clo intercerti fra i punti prefi della {ua periferia.. Perche
(['ig. 2., e 3.) quando ilpunto a dell’ Epiciclo- defcrive
la lm_ea ab, il cerchio maflimo .vien -divifo in. due-archi
eggal.l aDb, aRb; quando il punto C di detro Epmc/o
dgicnye la linea DR, di nuovo il circolo maffimo fi di-
vlu{;e.l.n due aliri eguali archi DaR, DAR. E pero ecco
U Epiciclo d'ivi\fo in due archi, ed il mafimo in due vok
te tant : cioe quartro, e cié avviene perche la: periferia
d‘e} circolo maffimo ¢ doppio di quello :dell’ Epfciclb "Di
;xu per Ia. me]ieﬁma\ragione I'arco PR del cerchio ;naf;
tmo contiene la m ’ i i nell
o adC el Epiilo, quanmunge T slhuon iy b
grandezza eguale all’ : dC; Tosl Parco 4 R‘-‘ﬁa' :
! @ 8 arco adC; ¢ cosi F'arco 4P contigne
metd el' numero de’ gradi contenuti nell’ arco ¢d, quan-
runque det.tl archi flano di grandezza. eguali. & .
4 Tuwd i pund. prefi dentro, o fuori dell’ area dell’ E-
i{lt‘{f/O, eccettuaro @I punto #n, centro di.desto Epicic/o‘,\de-
exivano delle E/iffi', che parimenti I'una I'alera s inter-

- {eca-

ugte
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fecano, come nella Fig.7., ma non mai nel centro C co-
mune . al primo Mobile 5 ed: al -cerchio maffimo ; perché al-
lora fono Eliffi wasformate in Jinee vette , e foggette alla
feconda” Confeguenza . : ,

 Ma gli affi- delle- Eliffi , che chiamo Efteriori , perche
defcritte - dal punto . H - prefo fuori dell’ area dell’ Epiciclo ,
quindi ponno andare all’ infinito rimovendo il punto H
{em rej’Piﬁ‘ da n; e quinci terminano in una reta, quan-
do detto punto H fempre piti accoftandofi a detto punto n
(Fig.2.,€3.),vada in paflando a cadere nel punto d. Gli
affi-delle: E/iffi Interiori defcritte dal punto b prefo dentro

Jarea dell’ Epiciclo hanno alternativamente i {uoi termiri,

ciod. quindi il circolo, e quinci una vesta . Perche quando b
giunge a coincidere con d, la vetta GP.¢ Laffe maggiore
maflimo poflibile , e Laffe minove ¢ il minimo poflibile, per-
che ridotto a zero 5 quando poi.b va a cadere nel centro #
I affe maggiore ¢ il minimo pollibile, perché diventa zero; ¢
-l"q/ﬁ'l'ﬂminorr,”é,il maflimo poflibile , perche eguale a o il

~ raggio nd, ovvero cn due vole prefo.

AnnoTAzIONE L
Si puo dire che la. versa ab fia un vero Proteo geome-
ricos perché ora ¢ diametro -del circolo nmﬂmlo, ora mez-
za Cicloide eguale al diametro due volte prelo delﬁ luo cir~
colo generatore , ora un Eliffe {enz’ affe- minore, coficche ( fe
mi & permeflo {cherzare in quefta paree) (i potrebbe ancor
prendere per I orbita di una Cometa. Im.pcrciocché quan-
tunque. ab. fia un Eliffe, di cui I' affe maggiore ab non ¢ qua-
ficch¢ infinitamente grande , come fi.{uppongono efller quelki
dell’ orbite delle Comerte s I affe minove perd ¢ infinitamente
piccolo, cioé eguale a zero; e pero I affe. magg\iore ab para-
| {uo minore, cio¢ a zero, puo confideraris

wt !

gonato almeno a

come infinito .. . .
AnNoO-
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AxNnoTAaZIoNE: L. .

Seguita ancor che per applicare I Iftromento: alla defcri-
zione dell’ E/iffe, bafta comporlo. come fi ¢ farto per la »'line;z
verta , avvertendo folamente, che. i raggi dei mobili-non fi:
no eguali. S . P

ANNoTAZIONE IIL - ’  ~

v

Si poﬂbno defcrivere anéhe (‘ie”eﬂ.;’Eli L, di.,“c‘t}lsifygli a h
fiano dari, e quindi fecondo la loro diftanza ‘rel;aciva;défcr

ver tutte le orbite de’ Pianeti, 0 Comate , data che fia la ra-
%lon de _loro affi . Conciofliacche ( Fig. 4. Tav. v5.) dat efs
endo gli 4ffi maggiore ab, ¢ minore ed (;‘-,'do,,ve‘s’_interfe,i:ay

no nel punto C fatto centro- con: I'aperrura. Ce {i defcriva. il

Cil:CO]O ca’/, indi divifa per meta. la, differenza.fi dei-due fz-
mi-affi inns Cn fard il -raggio del pyimo Mo,z,’vi/gejﬂ'o-'{:,,“whd

M s
il mggllo de’ll Epiciclo agfs a: tenore dei quai raggi fravra
fajggo are I'Iftromento. Ma perché potrebbe avvenire: che,
i diamertri delle ruote, o cilind,ri'\.im'pediﬁ‘eroc;-di; pqt-ﬁl‘;fpfre;

cifamente aggiuftar detto Iftromento al raggio; Ca-del pri-

mo Mobile 5 fe non altro fi -porrd confeguir un’ Eliffe.. fe
non precifamente quella. abed., »alnledobunéfﬁﬁlile‘ éloé
nella medeﬁ\ma proporzione -dei detri dati;}tﬂ”: Com’eCn
ad_?ttf iz cost Ialtro raggio del primo Mobile: determinato
Qiel diametri dalle ruote , o-cilindri; al quarto- termine ‘cihre;
{1 cerca , e che fard il raggio dell’ Epiciclo. ‘Onde ordinan-
o I'lftromento a quefti due ultimi. termini , verrd un’
Eliffe a quella della Fig. 4. fimile, ‘O"PL'OPOI'Zi’OI]a;le:.‘i‘“\',;i

ANNoTAazZIONE IV.

D N . .
alla paflata Teoria facilmente fi prova ancora la cos

ftra-

i-
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ftruzione di un altto Iftromento affai noto forto il nome
di Compaffe elittico, e fi {corge che. marica di tutte le E/iffi
interne comprefe tra i due ultimi confini circolo, e linea
vétta- Quefto: per altfo gentiliflimo Itromento confifte (Fig.
8:Tav. 14.) in una lamina circolare aD&R {cavata ad an-
gbliu‘retti"di due canalini ab', DR, che ai lati piu fial«
largano pit che s affondano ; nei quali {corrono due prif-
mi di fimil forma’, coftrutti cialcuno con un pivolo 4,
ed v, quali pivoli entrano nei buchi di un’afta ZQ_for-
nita di’ una guida anneffla ad uno ftilo H. Mefla pero
eft aftar in moto , dal ‘pivolo v viene determiinata nella
d‘it'e"ziforve-‘ ab , e nel medefimo tempo dal pivolo d nella
direziotie DR E intanto avviene, che per quefto moro
itiplicato lo filo H defcriva ful piano della carta un’ Eliffe.
- Tmiperciocche divifo per ‘metd lo fpazio vd in #, ed in
detts # fatto centro colﬁ” apertura v, {i defcriva il circolo
rQdy'che fia per un {uppofto Epiciclo , quale in qualun-
que pofizione dell'afta ZQ paflerd per il punto C d'inter-
{eziome dei due canalini; perché per la coftruzione I"ipo-
tenufa '#d non puo-mutarfi, e I"angolo' v Cd alla periferia
&>feripre. revto. Ora fatto centro ancora in C, colla mede-
finia apertura di fopra, {i delcriva un al.tro cc“rch.io , che
rapprefenti il primo Mobile. Ormai qui fplcc.ﬂ\-]a Fig. 1. per
appunto, quale, fenza che fo entri in molte piu p(}{'olc,'iom-
miniftra la dimoftrazione da fe. Ma perche ( Fig. 8.) tut-
w l'atea dell'Epiciclo vCd cade dentro il-margine della la<
miina - orizzontale a DR 5 percio lo ftilo H impedito da
detta lamina , non puo efler -condotto ﬁn\nclli area di det-
wo Epiciclo. E- pet quefto I'Htromento puo dcicnv_er le fole
Eliffi ¢fterne ; ma non gid I' interne , come la mia Penna
) Pune, e l"alue defcrive.

geometrica €

v

ARTI-
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ARTICOLO QUINTO.

Deferizione organica del 'Ci‘rcbl(;,. .

Nnunciando io fra gli ufi di quefto Iftromento
fcrizione del circolo, ciafcuno che fia provveduto non
che di un eletto, ma del pid vil compaflo non potra {e-
dare le rifa, e acchettarfi, fe prima non fa che io inten:
do di un circolo rifultante -dal ‘moto comp fto di due
coli. Laonde {e ( Fig. 2. Zav. 15.) faran dati:. pri
raggi Ca del primo Mobile , ed na dell’ Epiciclo in qu
que ragione ; fecondo mobili con eguali velocitd ;' ter;
verfo contrario . Dico che il punto a defcrivera un ¢
eguale al primo Mobile.: . | RRRTTI - )
Ma ritorniamoci prima . in memo'ri'a;_.'qua‘nto fi & det
di quefta Fig. 2., quando nella prima parte di quefto
gionamento fervi. per efempio della delcrizione organ
Cio¢ che i raggi Cu; na pofti foflero per dritto, immas

ginando che cosi ftaflero prima di efler mofli, e che mofli

poi il raggio Cu a finiftra, ¢ a deftra il raggio nd.-acca-
deva, che per le velociti date eguali, I'arco Vb 'pérCor,.
fo dal raggio o dell’ Epiciclo -era fimile all’arco no pe,r-
corfo mel medefimo tempo dal raggio Co del pﬁmo Mo-
bile nop ec. Cioe I'angolo Viob era eguale all’angolo 0Can.
Onde feguita che il raggio ob dell’ Epiciclo , in qualunque
punto o della perrferia nop del primo Mobile {i ritrovi,
fia alla retta Ca, ed. anche a le fieffo #a mai fempre paralle-
lo. Perche bo , anC formano un angolo eguale alla medefi-
ma retta CoV. Cio pofto, fard. 0b, ges na , Kf5 tm,rg;
pd,Sh fempre a fe teflo eguale . Perche poi ¢ anche a e
fteflo parallelo fard bo # 0¢ = ¢ = g5 anse nf=n

+fKs mrea1g= tg+gr, e finalmente perché pd,Sh
fono parallele , ed eguali {ara anche pS=db. Voglio dire

che
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che le -oidinate al primo Mobile nop -ec. fono egualmente
diftanti’, ed eguali a quelle della Curva defcritra, la qua-
le fard un circolo, giacché anche il primo Mobile ¢ un cir-
cobo. Quindi i punti abd ec. fi ritrovaranno, difli , nella
periferia di un circolo eguale al primo Iahbi/e nop._ec. E
perche ‘vale quefta dimoftrazione, ‘qualunque fia la ragione
di ‘Cad na, la propofizione fi verifica in tutte le fue
" Ora "quantunque abbia per fermo , che fi fappia ormai
applicare I’ lftromento non folo alla defcrizione del prefen-
te circolo, ma eziandio di qualunque alera Curva, di cui
fiano note le tre caufe moderatrici; non oftante anche per
quefta’ volta pigliando-io . quefta parte, dico che primo li
raggi Qr, S (Fig. 1. Zav. 11.) ponno cllere in qualun-
que ragione ; fecondo i due cilindri, o ruote dentate c!eb-
botio effere eguali; terzo nel cafo dell'Iftromento col filo,
il filo ‘tocchera i cilindri alle medefime parti; nel cafq del-
lé riote , fi-dovranno feparare le due ruote dei mobili con
la ‘roticella intermedia. T tanto bafti di quefto, perche i
Fiori Geoh’;ﬁﬁﬁ qugano pid bella occaﬁoqc di ragionare
riel feguente '

ARTICOLO SESTO.
© Deferizione organica dei Fiori Geometrici.

"0 ftimarei che la Penna delineatrice di quefti Fiori do-
vefle ftar - folamente nelle mani di preclare, e dotre
Donne ; come quelle che non fi curano de’ ﬁ'ali.,ye cadu-
chi, ma vogliono eflere ben d altro ornate , ,cbe di perle, ed
oftro. Ne ha per vero dire, quefto ﬁ_:cc_)lo d};opo, ?nde per
tali prodigj di quel feflo , porti invidia alli andati tempf,
mentre fra i molti , onde abbonda , vanti una Laura Ma-

ria Cattarina Bafli, una Contefla Maria Agnefi, una lMal‘—
P Cl1€-



114  IsTROMENTO NOoNO PER LE CURVE
chefa (1) del Caftelletto, quali e per le Matematiche, e per
ogni forra di Letreraria di_fciplina*f‘, fpﬁ&ﬁéfi altro, cix’een%%
E[aen:[;e. tredici lerlche._Donne‘f ° ?ltre Fdébra:eﬁc.la‘llc Paf;

Ma acciocche facendo pitt a lungo menzioﬁ;%d; queh
nomi illuftri, non fembri clieioi‘v/ogli‘;i qul di ﬁ i Lo
cl}e la mia Penna Geometvica meriti di entrare in Coﬁf‘?te?
zione di cosi fatte Donne , ripiglia.ﬁdc;“uﬁ“ oco "“‘i‘v“' L
tro il mio iftituro, ben vi ricorda che il ‘nc?ﬁro F&'
fu accompagnaro da dodici_cilindri ,o ruote de
diametri delle quali crefcevano di mano in mano
I,253545 75> 6,7>8,9, 10, I‘L", Iz’eChe ber ecci-
tare per qualunque. data defcrizione le occorrenti velo
gmpre ad?peravaqo \due di detti cilindri ; ‘o ruate de

ome -pero Ja varietd y-e leggiadria -de’ Fiori Gﬁéiﬁeti‘ic

FRN ;
SRR

punto viene per canfa delle:cangiate velocitd 5 cost mi & parfo

u la morte di quefta Donna valorofa il Sis, di Voltai o fece ué o
o S leggiadri yerfi: | T
L Univers a perdn la [ublime Emilie: o
f//e aimoit les plaifirs , les arrs , la wverité 5
1/0: Diewx en lui donnant leur éﬂiﬁtﬁ,”/éui‘ geme

s ne garderens pour ewx , que ¥ immortalivé, ’

Verfione elegantiiﬁma dél'Sig. Conte Dutante Durante’.
Lafciato ba Emilia queflo carcer frale', o
. LV, o / RS o
%e grazic, le bell’arti, ¢ il wver le piacgue ;
Dc'r‘w.wu(le » od ingegno a Dei fu eguale ,
ilfimil folo che immortal non nacque
. " Alta Verfioné del’ Medefimo . o
Zviftes Emili o : ' el
»Q/f’c Emilia bas fedes , noflemque veliguir,
¢ Verum atque artes , ¢ Charites coluit.

Par senio [uperi i

. ! .

ba {,‘; d/ peris animo , virtyte , decore ;
par quod imoricm incere non pornis . ‘
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bene produrre in quefto luogo ( Fig.x. Ta. 18.) turti i bi-
narj, ‘o flano combinazioni a due a due , cherifultano da

-1z, numeri, cio¢ dai dodici cilindri , o ruote dentate pre-

dette. E prendendo in detta Fig. x. per efempio il binario = ,
;‘ . 7

viiol- dire , che pofto el centro di un mobile il cilindro, o ruo-
ta 1y e nel centro dell’ altro mobile il cilindro , o ruota 7,
la, velocitd dei mobili {fatd come 1 a'7. Onde per eflere:le ver
ldci‘c?y' in ragion inver(# del diametro de cilindri, {e fara po~
fto (Fig. 5. T av.15.) nel centro C- del primo Mobile nm il
cilindro , o ruota 7, ¢ nel centro dell’ Epiciclo, il cilindro, o
Tuota 1 ,‘:mentr'e il primo -Mbobile percorreré, una fola ferrima
parte della fua periferia, cio& I'arco nm , U Epiciclo compird
1’ intiera ‘r'i'\ioluzi011é , € defcriverd non pertanto una fola
fertima parte a¢d di tutca la Curva, che fard un Eszafogho-
o A’_d'ilyuéidar‘e"ma.g'giorm'é’nte: quefta materia , fa molto a
‘propofico il ticordare un’ piccol problema aritmetico, di cui
con molto fpirito, ¢ acume d’ingegpo ¢ ftaco gia (1) facto
ufo nella fabbrica di un anello (Fig: 9 T av. 14.) conlifien-
ce in un filo di metallo ripiegato in {edici ben compartite
{pire , e difpofte in forma di un cerchio. Quefto lavoro,
che devefi concepire non gid piano, come in figura apparc,
ma tale che co fuoi giri un {olido. rapprefenti ,.riufciva in-
vero' preftigiofo , e mirabile , perchs il filo pareva ftare ‘da
{e equﬂibrato , ¢ fofpefo. L artificio tutto confifteva nel fud-
detto pl'oblen]:t, qual ¢: unire con {ole linee rewe lucceflive,
o una fola linea curva, e che vitornino in fe ftefle al pri-
mo punto di partenza, up numero qual‘unque‘di punci dast
nella periferia di un circolo. :

11 che in due modi fi rifolve: o (Fig. ». T'av. x8.) con~
ducendo la linea dal primo punto 4 fempre al pit prol-
fimo b, poiQec., che ch.iamopmodo comune Per e{ferF _af~
\ L : ai

(1) Cardano citato dal Weckero nel
Lib. 27. de Secretis.
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fai pit eritto, e volgare, e per cui detea linea non fa-piy
di un giro d’intorno al centro C; o tirando detta linea
(e chiamo quefto modo eleganse ) dal: punto a (Fig.3.) ad

un altro d diftante da a4 un tal numero di {pazj, che non

fia' parte aliquota del numero dato ; come il 3 numeio de’
{pazj trapaffati, che non ¢ parte aliquota - del numero da-
to 8. Perché chi non vede che adoperando il 2 aliquota
dell’8, cioé tralafciando due {pazj, in vece di un ortogo-
no che fi cerca, farebbene venuto un quadrato? Conciofliac
che dividendo 8 per 2 il quoto fia 4 Nel cafo dunque
che i tralafcino ‘tre fpazj, la linea gira intorno al cent
o punto C tre volte, avanti di ritornare al‘pl‘lﬁftd :
de ebbe principio. , R

Ma per lo pitt nella ferie naturale de’ numeri, il
ro che " proffimamente feguita o precede il - numero  dat

per efempio 8, di nelle proprie aliquote il numer, \déi

fpazj , che hanfi a tralalciare . Cos) nell’ addotto efem
il 9, che proflimamente feguita 8, ha Ialiquota 3 ,
non eflendo aliquota del numero dato 8., accenna il n
mero di detti {pazj. Cosi pure quando per la coftruzione
dell’ anello  preftigiofo ( Fig. 9. Z°aw. 14.) furono dati. rg
punti da unire, il precedente numero 1 s fomminiftrd nel-
le propric aliquote 3, 5 il namero dei {pazj da ommet-
terlt 5 ¢ in detta Fig. 9. fu fcielto il 35 giacche i vede che
ciafcuna fpira di mano in mano tre {pazj abbraccia. Coll’
ufo dell'aliquota 5, ciod con ommettere cinque fpazj, I'a-
nello farebbe riufcito anche pitt bello', ed affai piu- intrec-
ciato; e perche nel primo cafo il filo gira d’intorno al cen-
tro C tre volte , e cinque nel fecondo cafo, prima di riunirfi
ad un punto qualunque 4, d'onde incomincia ; cosi non fo-
lo all’ occhio , ma anche aU’immaginazione, sfuggendo
quefto primo punro qualunque , e non apparendo in detto

o ne principio, n¢ fine , pate pili tofto, che da f& folo
in alto ftia fofpefo _ ‘ ’ IS

Le
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) k N H . lalilies
Le aliquote de’ numeri, vietano an_chc c.hfa pet ﬁ.ablhre le
velocitd: de” mobili , {1 poffa far ufo di tucti i binarj, o com-

binazioni 5 perché il numero che ha un’aliquota inchiude

{empre quattro termini proporziox_xa\li-. Il primo je }u%(lil'c r11
aumero dato ( per.elempio 10), cio¢ il numero da JVll erfi.
1l fecondo I aliquota; o fia divifore (fia 2). Il terzo il quo-
to (fard 5.), perche un numero Cllf:\l]a un dlvdlore\ non

ud mancar di quoto. Il quarto I'unitd (dico 1 ), c e & mi-
{ura di cucei i numeri. Percio, fe ufo i faccia del binario

’ o8I0 . . .
mpolto ivide ivilor —_ inutile diventa
compolto del’dwvldendo,e divifore ( cio¢ . )

il binatio compofto del quoro, ed uniti (dico +=; eflendoil

i - ‘ N o
dividendo al divifore, come il quoto all’ unicd; eflendo dico

10.2.:1 5. 1. Laonde nell’iftituzione del ca[co]o.,e ca_vgla de,“(“t
co'r.nb'inazioni (Fig. 1. Tav.18.) da ciafcun di quefti ordini

1,23 4,56 1.2 3.4 123 1.2 1.3
?:??5 125 3 6 9 12° 4 8 12; 5105 6125
2. 4.6 8 2 4 3.5.2 3.8 ﬁ-..%; .21.3; con-
""3" 6o 12° 510 4 8 125 5103 5 107 612

{ervato un binario, ho cancellato gli al[ri,\che (i crovavla]no
C . N . .

nella medefima proporzione . Perche egli ¢ evxdemeb,bc fc;

rattandofi della delcrizione di un Tiifoglio, fi potrebbe

ufo di due cilindri , o ruote fegnate con li numeri 1, €3
. . ,I. R COﬂdO’v—-' 6'9 de
del primo binario —5 25 € 6 del fe =5 3,

terzo 3 ec., e nulladimeno, il refto pari, non verrebbe mmf

n‘x cI]i“un Trifoglio , eflendo .fempre. pex eflere eccitara nei

mobili la medefima ragione di vclgclm_, c;me 1 ?jfo o

Per altro tutti i Fiori, eccettuato il Triforlio ,D’Qp%m TCI{ (gri[;i

Y Efafoglio,che con linee recte non permgrt;n; ddd(e:izii e m.,

che pel folo modo comune , '1ono capaci de a“.e Cde' ne oo
mune ed elegante 5 ma meglio avviene a quelli, de”quali

Qfe C\ l) v 1 ]) i .(] bme I‘E"df"
i [1vo dl arts ah : UOte,C -
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¢afoglio, il di cui denominatore 11, effendo numero primo
; . . - ) N . . . SRR 3
Prodlglofa.mentc varia, potendofi in cinque modi defcrivere
con una linea retta, e in dieci con una curva; cioé nel prlmo
cafo adoperando cialcuna delle cinque aliquote 1,2,3 4,5
dei due proflimi numeri 12 e 10, reftando foverchia I’
quota 6 del 12, come complimento all’ x1 della gia
ta allquota 55 e I'aliquota 2 del 10, come. comune

al numero 12 . Nel fecondo cafo fi fa ufo pot non folo del-
le fuddetre aliquote ; ma ancora di turti i corﬂpliﬂlcﬂﬁf all'y ‘Ii,

I

Cl‘]C' _{ono il 10,9,8,7,6; facendo '\p‘er(\)‘, che i;lkréggl
Lgrmlo fia nel cafo delle ;al,iqlio‘té ‘minore. del rag
primo Mobile ; e nel cafo de’\complivm‘eﬁti ;.'1naggiofef
a_lnr_lmen-ti il Decatrifoglio per la, queﬁnléi rrégidné""
l(igcelf,:gi 612 fel moldl‘c‘on..hr‘le‘a retta , cjgor‘; l"h}e??’ cl

ARTICOLO SETTIMO
Deferizione organica  di Polxgomgmaﬁ remIm

Nranto per alleviare il faftidio , che mi réc‘:(a;;‘jl“"ifripéfﬁblﬁ
L lici di defcrivere Poligoni rerrifinei fimili 2 quelli della
Fig. 2.¢ 3. (Tav. 18.) e quali fono dagli’empj Neglomadtt
abufati nei Pco‘lti loro riti, voglio far vedere, (V:h:e:‘tre‘}{)'uf;'tli
per lo.meno. ey, G,b .ﬁ.tp.uc‘y fare ;chehv*engaho fituati: per
dFl[tO in una medefima linea; e che gli altri punti decli-
nino t\aIVOIEa quafi infenfibilmente; eflendo la via della ret-
ta cosi poco diﬁa.nre dalla via della curva , b’ egl;i & Pbcb
men che non coincidano , come dimoftra la Fig.8.Tav. 16,
§1a dL.mque dal centro C(Fig.4.¢ 5.Tav. x 8.)condoita C
pell,perﬁgil‘colare ad c_Gli, corda di un arco qualunque bae,
; raa iffa (C:;a {1a divifa per metd in m. E dipoi {ia primo
L dglgl”% o del primo Mobile eguale a Cm , ed il raggio
ell’ EBpiciclo eguale ad ma , ovvero mG. Secondo; Ja ?’re-

locita

| GENERATE DAL MOTO COMPOSTO DI DUE CIRCOLL. i1g
Iq"cita“del raggio Cn del primo Mobile fia alla velocitd del

raggio nd dell’ Epiciclo, come I'arco bae a tutra una peri-
féria. Terzo ,i moti in verfo contrario . Dico ora , che Ta
Curva delcritra dall’ ultimo punto d del raggio nd dell’ Epi-
ciclo avra per lo-meno tre punti ¢ G b fituati in una mede-
fima retta eGb. C L _
" 'Laonde i {fupponga, che, prima che 1 mobili foflero mefli
in"moto,C# coincidefle con C# ; ed nd conue, ed nz. Co:
ficché amendue coftituiffero 'una medefima retta Ce. Indi
partiti vda‘“quéﬁa' prima pofizione , ed in quella giunti, che
Ia ﬁ’gui*dlmo[’c‘ra,"ﬁguriaﬂmoci che il raggio C#n, avendo per;
cotfo tutto I angolo #Cn , ‘abbia fatta una quarta par-
re del fuo viaggio : val a dire, una quarta parte di tutto
T'angolo ecb 5 onde anche il raggio nd avrd fatta una quar-
ta parte del {uo, che ¢ un quarro di circolo znd. Allora il
punto d, quantunque parer poffa di trovarfi nella retta eGb,
pure*hbn vi fard; ma quando Cn giunto a coincidere conCm
avid fatto la meni del fuo corfo , cioc Ja meti dell angolo
eCh, anche il raggio nd avra percorfo la metd di un circo-
lo, ed il puntod {i troverd in G, perche per la coftruzio-
ne nd='mG; fi troverd, dico, lontano da 7, ovvero a; in
cui ora sintende che % coincida,due angoli retti. E cosi quarn-
do C# , arrivando per fine a coincidere con Cf; avra com-
pito tutto il {uo viaggio, che ¢ tutto I'angoloeCl 5 anche
nd [ary ventro a fin del fuo, cioc avrd compira un’ intie=
ra rivoluzione , e d coincideri con b. E perch¢ finalmente
quefti' tre punti ¢Gb fono dati per la coftruzione in una
retta, in quella-appunto faranno dal punto d deferiti. Cio

che era da dimoftrarfi.

ARTI-
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ARTIC 0 LO O Tﬁ'A Vo. .
Dettaglio delle caufe moderatrici - di c‘?dﬁig‘mz,;}c ) Pbﬁd
per efemplare delle molse [perranti a quefto Ifromento.

VArebbe forfe ftato non ingiocondo {pettacolo
b oltre altre Curve, una ferie feguita di tucti i Fior
deferive I'Iftromento, principiando dall Unifoglio, {ino.
decafoglio ; {e non fofle, che io ho"giudicato , che da
pochi mefli qui per efemplare . dei molti che ma
avefle facilmente potuto prender idea anche degli
che fe non altro per mezzo della deferizione per |
gerita nella prima parte di quefto difcorfo , ciafc
farne nafcere da fe quanti vuole ; avvifando per alt
n¢ per I'ardente Sole dell’ Eftate ,.né¢ per le nevi, ¢ g
dello {quallido Verno fiano mai per diventare ‘r,ifarﬁv,ol‘l%n 5

Mi reftringero dunque a fuggerire le caufe maderatr

di quefti pocchi Fiori, e Curve, e prima

Figura 1. Tav. 15. Unifoglio. Sy
1. Raggio del 1. Mbbile fta al raggio dellf‘-ﬁgiciclé;,
come 10 a § in cica. - P
2. Velocitd del I. Mobile = a quella dell’ Epiciclo.
3. Moto del 1. Mobile in confeguenza del moto dell’Epjeiclo.
* La puna m della Curva & moltiplice ; onde fe il rag-
gio dell’ Epiciclo fofle ftato pit lungo, detta punta {i fareb-
be aperta in un ceno, o nodo fimile a quelli della Fig. s.
Quefta nota vale per le punte di altre Curve foggette'a que-

fto Iftromento , come la 3, 9 ec. ‘
Figura 2. Unifoglio, o Circolo.

i. Raggi'o\ qualunque .
2. Velocitd eguali.
3. Moti I"un dell’altro in verfo contrario.

Fig. 3.
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; " Figura 3. Bifoglio. o
1 RaggiO*del 1. Mobile . Raggio dell’ Epiciclo :: 1o
i I
1. Nelocita del 1. Mobile . Velocita dell’ Epiciclo:: 1, .
. 3.-Moti in confeguenza . .
" Figwa 4. Bifoglio, Eliffe, o Linca vetta. N
Ii."Rgggi'qua[unque, purché non fiano eguali, perché
in tal calo diventa una resta. . -
2. Velocita del 1. Mobile. Velocita dell’ Epiciclo :: 1. 2.
3. Moti_contrarj. | :
o o 'Fig_um 5. Estafoglio .
xRagglo del 1. Mobile . Raggio dell' Epiciclo :: 7. 2.
in circa. o o o
2. Velocitd del I. Mobile. Velocita dell’ Epiciclo:: x. 7.
3. Moti in confeguenza.
, Figura 6. Enafoglio.
1, Raggio del 1. Mobilg,. Raggio dell' Epiciclo :: 2. 3.
" ;:.H%%c;iocitz‘x del 1. Mobile. Velocita dell’ Epiciclo:: 4. 7.
3. Moti in verfo contrario.
Figura 7, 8, 9, 10, 11, 12, Trifoglio .

1. Sono quefte .quelle 6. figure cimtc_nel calcolo delle
Cutve , le quali variano per il folo cangiamento della pro-
orzione de raggi, le altre cofe rimanendo ]_e ﬁeﬂje. Pcﬁ'—
che il raggio del L Mobile , che era maggiote d.l quello
dell’ Epiciclo nella figura 7., a poco a poco i ¢ diminuito
{empre pit nella figura 8 , 9, 105 finche nella ,ﬁgurja.;l-
detto raggio del 1 Mobile ¢ eguale a quello dell’ Epiciclo ;
: Q. anzi

!
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anzi nella fig. 12. il raggio dell’ Epiciclo ¢ diventato maggio
 fig. 12 gio de naggiore
del raggio del I. Mobile; ¢ quindi per quefto folo ‘lggCur.-
va i trasfo;'n}a nelle fei figure contenure mella Tavola 16.
2. Velocita del 1. Mbbile. Velocita dell’ Eptcw/ox 3.
3. Moti contrarj. N e

Figura 13, Oltofoglio:.
1. Raggi eguali. S S

2. Velocitd del L Mobile. Velocit dell' Epiciclo :: s.
3. Moti in confeguenza. Se contrarj, nafce la

=

Figura 1 5.,Df¢fc‘afog‘lib‘y.; .
1. Raggi eguali. i
2. Velocitd del I Mobile. Velocith dell’ Epiciclo:: 3.
3. Moti contrarj. Co S S
* Sino a-quefta fignea 15. la velocitd "dé,[.l’,Epicibla -
ftata maggiore della velocita del I. Mobile. Le fﬁguré:" ’
cl}c (?guono 16, 17, 18 fono tre efempj;’d!i,Cu'.'x.f‘vﬂé"fpro
nienti dalla velocita di quello minore di quella di ,qu‘e,'ﬁ'o S

Figura 16. _ :
. Raggio del I. Mobilp. Raggio. dell’ Epiciclo caer.
. Velocitd del I Mobile. Velocita dell’ Epiciclo :: 3. 2.
. Moti in confeguenza. ‘ RN O !

ASTREE I

Figura 17. ,
delf'.Ei,‘i%%oi? del 1. Mobile minore a)quanm del f]ig@}:é;'o
2. Velocita de] 1. Mobile. Velocita dell’ Epiciclo - 3 X

3. Moti contrarj.

Figura 18.

bt

- Raggi eguali.

- Velocit del 1. Mobile. Velocita dell’ Epicielo :: . 1.
3. Moti in confeguenza,

Y

S.u p- ’

: Er dimoftrare come appartengono a queﬁa Pe
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‘Suppohenido io ‘ora che ciafcuno che fia arrivaro fm qui

fia capace di comporre da fe I'Htromento alle date caufe
“moderatrici , mi bafterd chiuder queft’ Articolo coll’accen-
.nare ; che -per quefto {1 divide il circolo in tante date par-

ti, ma che non fiano pitt di 12; primieramente ulando
per lo meglio binarj, che abbiano per un rermine ['uhicd;

‘come per efempio, volendolo dividere in fette parti , di

quefti binarj i%.% , che fi potrebbero adoperare, ufan-

do, diffi, piuttofto il binario — . Secondo , pongafi atten-~

zione , che il raggio dell” Epiciclo fia piuttofto corto rilpetto
a quello del L Mobile . Terzo, che i moti flano eccitati in
verlo contrario , onde veranno figure {imili alle Fig.7, 8,9
della Taw. 16.5 ¢ per le punte di dette figure, e piti pre-

cifamente delle fimili alla 9 , verrd divilo un circolo di
diametro eguale al diametro del I Mobile , piv il diametro

dell' Epiciclo , fecondo ]’ addotto elempio , in parti ferte .
Coficché unendo poi dette punte con alerettante retre avreb-
befi la defcrizione finita di un esragono rettilinco . 1l che
fia detto di qualunque altro poligono , mutando foloi bi-
narj a tenore delle date velocitd.

ARTICOLO NONO.
Defcriz{one' ofganicﬁ delle Cicloidi di bafe civcolare.

nna le Ci-

cloidi naflcenti per lo volger di un cerc_hio fu la pe-
riferia conveffa, o concava di un alro cerchio, confidera-
rero prima attentamente in qual difpofizione di circoftan-
ze fi titrovi ( Fig. 6. Tav. 18.) 1 Epiciclo afd, che pet

defetivere una Cicloide cammina {ulla immobile Periferla

veffa doK.
conveffa do Qs Prie
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1’131;:,‘1-[,2}:[;meme oﬂ”e.rvol ,-che. nel medefimo tem po “che
] Jpercorre tutta I"immobile periferi che il pus
: - I'immol iferia, anche il pun--
tordl cl()nt;atto Z f{ompxendo {ulla medefima il fyo girgr‘i '
orna al punto ‘onde era partito ; ¢ perchs et vien
ito; e perché tanto avvie
7 avvie-
?ii/one[ lmedfﬁmo terZPO, anche del - centro ~b7di“"}c‘iétto"Esz'
> che al punto donde part} per la periferia b b,
/ [%} . 12
ritorna ( conciofliacche ,'l P e .l'a ‘Pe'r'lfe'ry‘l\a
ritarna ( cor acche il centro b i ritrovi (1) mai fe
rna { e il ‘mai lempre
nella « Ledzlonle del raggio Cdb, che congiunge il punto
con: o d col centro C del cerchio immobile doK
flo in tempi e.guah il pu‘nto_d,,@ ed il .‘puﬁt‘d’b}k:‘
P_Imano eguah‘angoh al centro comune C, Ond
m]O qbubef’ca con{e.guenza , che {i potrehbe pry'endeek“lw ’
Ic;)ol z Perégms .i\/_[obi/e, il di cui ragfgio Cb far e
a l-ao-glo . - 'y . . : % ,r‘ i 7,”‘ ¢
Al rag el cerchia immobile pid il rag
dell’ Epicicto. pule i il tagge
. /}.‘ Ta{lfte.rivoluzioni fa I’.Epiciclo'fopxg’é YI'«"ir'nm‘d
; (;tpi’en eria doI\{, meatre il punto. di contatto d.
Cc; d ¢ ox;de parti ritorna , quante - volte la‘fp feria 'd
)exrl.tfler_le {a perllferm dell’ Epicielo.-Cio¢ a dire (
fn e;fgrlflKono in ragion d‘e’ diametri ), qh,a‘nfé-"lvofte Ldi
eus (K coxllcle_ne ‘1.1' Adia»me\t‘rp_b ad E quindi fta 1lnume-
0 delle revoluzioni »dell Epiciclo ad una ‘revoluzione del
fnobﬂet] clznraltto.d, come il diametro dK del cerchio im-
fobi u@ :1 | diamvetro ad dell’ Epiciclo. Ma ho gid detto
che 1 jP nto di contatto d, ed il centro b dell’ Epiciclo. for-
mane elmdpre eguali angoli al comune centro C.ﬂDmeiu'e “k
oncludo che la velocitd angolare dell' Epiviclo & alla:
velocitd angolare del f F oo del vima. Dbl
joio golare del {uo centro b ( cio¢ del primo Mobile
86), come il diametro dK del cerchio immobile al dia.
metro ad dell’ Epiciclo. e
3. A u 18 . | |
i anzi] nzic]i;(iilxno verfo , che procede il punto di con-
. centr. > Epiciclo
finiftes verls oo S ntro b dell’ Epiciclo , per efempioa.
, » procede ancora qualunque punto @

della.

(1) Tucl. lib, 1L prop. 14.

GENERATE DAL MOTO COMPOSTO DI DUE CIRCOLI. “12:§
della’ periférid. dell’ Epiciclo a finiftra vetfo f. h

" Poiche abbiam efaminato cofa accada, quando I Epici-

-¢lo ruota {opta la perifetia conveffa di un alero cerchio im-

mobile ; vediam cofa fucceda quando gira in una conca-
wa , ciotquando I Epiciclo dmx ruoti nella concava peri-
feria del cerchio immobile doXK.

" ‘1. Tn -primo luogo avviene, che il raggio Ce del cir-

colo enp (che fard il primo Mobile ) formato dal centro ¢
del ruorante Epiciclo dmx & eguale al raggio Cd del cer~

_chio immobilé , meno il raggio de dell’ Epiciclo .

2. Le velocitd angolari del centro e dell’ Epiciclo, e del
unto di contatto d fono le medefime , perche il centroe
dell’ Epiciclo interiore {i ricrova puntualmente in quella me-
‘defima’ direzione , in cui gid abbiam detto , che {1 ritrova
il centro b dell’ Epiciclo efferiore, cio¢ (1) nella direzione del
raggio Cd,che unifce il centro C col punto di conatto d.

3. In veee che i moti {eguano come fopra in confe-
guenza , qui rifletrendo  ateentamente {i oflerva , che oc-~
cotfono in verfo contrario.

Ora dato il raggio cost dell’ Epiciclo
immobile , {u cui hafli a volger | Epiciclo; dato di pit fe
le fe?oldzioni.di detto Epiciclo abbiano ad eflef® in una
periferia conveffa , o concava, chiaramente rifulca, come
ad una tal Cicloide debbafi componere |’ Iftromento.  Sup-
‘poniamo dunque che ¢ I'uno, e-Ialtro fia dato. Sia da:
w Cd raggio del cerchio immobile , al raggio db dell
Epiciclo, come 3, ¢ 15 ¢ gintenda ' Epieiclo dover ruc-
rare fopra la periferia conveffa doK. ‘

. Primieramente dovendo cflere il raggio Cbh del primo
Mobile al raggio ba dell’ Epiciclo , come la fomma de’ rag-
gi del cerchio immobile, € dell’ Epi;ic/o», al raggio dell E—\
picicla. (a2 Cb, ba :: 4. 3. Dove {e nel determinare cosy

el Itromento la lunghezza de’ raggi s incontralle la ?if-
ficol-

come del cerchio

(1) Lucl. Lib, IIL prop: 13~
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ficoltd (1) avvertita in propofito degli affi dati per la de- -

{crizione di un’ Eliffe, {i operard come ivi fi diffe.

2. Dovendo effere la velocita del primo Mobile bbg alla
velocitd dell’ Epiciclo afd in ragione inverfa de’ diamerri Cd
db; la velocira di quello fara alla velocita di quﬂ:o i 'co-’-
me 1 a 3. IR

3. Il primo Mbobile , ed Epiciclo {i hanno a volgeref'~al
n?edeﬁmo verfo. E pero ordinato I'lltromento aaquéﬁe"' leg-
gi, o caufe moderatrici, il punto 4 della p‘erife‘riidﬁdé l’*"b .

. ~ . \ "I
piciclo deicthe'r.a lai Semi-Cicloide a o, ovvero I'intiera
pofta za0; liftefla appuato, che verrebbe defcritta: n
{uppofte dell’ Epiciclo afd ruotante {ulla “periferia conve
bpo fula petiterta congp
'Ma f.e ﬂé,ll'lte ancora la medefima »ragione' di Cd a
?mmetrl de cc?rch) dati, come 3. 1., lepicic/o.noﬁ pit
opra una periferia conveffa, ma in una concava doK
volgefle . B

1. Primieramente dovendo eflere il raggio \cef’"d’el?"primo,*‘l

el

Mobl{c a.l raggio ed dell’ Epiciclo , come il raggio c¢d
G(?l‘chlo immobile, meno il raggio fm"del:l’Ep?gb/bk"al?féd‘-'
gio dell’ Epiciclo; fard Ce. ed 22, 1. . = . . .
2 La welocid del primo Mobile a quella dellepiclcfo
fara ancora la medefima : voglio dxil;e,—come L 3a0 0
3- In quefto calo i moti dovran feguire in  verfo con-
tario. A tenore di quelte leggi regolato I'Iftromento, dal
punto % della periferia dell’Epic‘i;‘/o xmd verrd de‘f,cr:icta
la Semi-Cicloide % 0, ovvero I'intiera zxo. .
Per quefti efempj i porranno richiamare all’Ifttomento
mtteqquel.le. Cicloidi, le quali flano generate da’ mobili com-
menfurabili , anzi de’quali le velocita fiano comprefe in
quelle , che per la combinazione de’ 12. cilindri, o ruote
dentate rifultano , che fono 181, per. lo i’ é ;
per il cafo di un Epici neofi olla ifrin comoris
i bpiciclo volgentefi fulla periferia conveffu
- di

(1) Part. UL Astic, IV. Annot. 7.
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di un maggior. cerchio immobile . Alwre 45 per il cafo,
che U'Epiciclo fi volga nella periferia concava di un maggio;:
cerchio 5 fono pure 45 dove un Epiciclo cammina {ulla pe-
riferia conveffa di un minor cerchio immobile ; indi altre
45 per il cafo nel quale una periferia concava doX puo
camminare fopra la periferia conveffa di un minor cerchio
fuppofto immobile dmx; e finalmente una per il cafo di
un- Epiciclo rotante fulla periferia conveffa di un egual cer-
chio , reftando due- {oli cafi impoflibili per quetto genere
di Cicloidi ; cioé che un cerchio camminar pofla nella pe-
gifei:,iw-torlrava di un minor cerchio, o di un cerchio eguale,

ARTIGCOLO DECIMO.

" Defirigione organica delle Spirali.

YTOi ci troviam finalmente arrivati a quel genere di
_L ' Curve ,-che furono le ultime nominate fra gli ufi
di quefto Iftromento, ma che per I'eccellenza loro furono
in confiderazione degli antichi, ¢ lo fono ancora de’” modet-
ni Filofofi ; perché da quelli furono applicate alla quadra-
rura del cerchio , e da quefti ad aluri ufi. Ed in quanto
alla loro generazione, per eflere dipendente dal moto com-
pofto di retto, e circolare , fe faranno ( Fig. 7. Tav.18.) de-
{cricei molti circoli concentrici, e dal loro comune centro
C condotti molti raggi equidiftand, ed interlecanteli con
le periferie di detti circoli, la linea condotta dal primo pun-
to a d'interfezione al proflimo g, indi al vicino b, e co-
st via via alli reftant punti KmnozC, fard una Spirale, che
io chiamo Circolare; ma fe in luogo dei circoli foflero da-
te (Fig.s.) tante E/iffi parallele, e concentriche , farebbero
rinfcite Spirali da me detre Elistiche . Tutte perd nafcent
da, un punto 4 qualunque per la retta aC tendente al cen-

tro- G, mentre derta 4 C fi volge in giro. 1l moto di que-
fta
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fta retra aCfi fuppone qui circolare ; ed il moto del puns-
to a per detta aC puc eflere equabile, ed inequabile ;. e
{fempre gli {pazj am, mC fra una {pira aghKm, e-lalera
Proﬂima mnozC {1 trova in ragion compof’cq della velocia
ti del punto a per detta aC, edella velocita della ‘mede-
{ima retta intorno. al centro € .. E quando la: velocit
la retta aC intorno a C fia equabile, e coftante , li
am , mCfaranno ‘in ragione ‘della velocitﬁjdel';ptﬁn
detta werta aC. Qui pertanto fi {uppone che la £
ftri una Spirale nata dal moto"del ‘punto ¢ com
di due movimenti uniformi, uno circolare d'
¢ laltro reto per la verta aC 5 coficché  mentr
del primo la rerra aC compie d intorno aC u
lunque di un’intiera revoluzione, il punto a ln
verta aC proporzionalmente percorra una {imil pare
10 quefta ¢ la Spirale di Avchimede. La Fig. 8. poic ¢
pofta dal moto rerto, ed elittico. + -

Si dovrebbero afpetrare fimili , e proporzionati e
fecondo che il moto del punto a per la retta a C folle ace
celerato cquabilmente ; o pure accelerato , o ritardato co
qualunque variazione di velocita ; dovendofi “percio la {pi.
ra reltringere , o allargare fecondo la maggiore, o m
re velocita , che fia 1n dara ragione , fi potranno imm
ginare Spirali innumerabili. L

Ora per preparar I'Iftromento ( quello pero de’fili) a
quefte Curve niente v'¢ di pit facile. Perche prima (Fi-
cura 3. Lav. 11.) condotta la punta S del raggio QS tra
1 due afli QG, RP, e fatto per modo che detto raggio
loggiaccia per il lungo efattamente all’afta MN, fi reftrin-
ga poi validamente la vite P, onde turto il cofpo ombi‘ég~
giato QRSdmP relti fermo, ed immobile nella {ua gui-
da 75 ma la vite laterale # affacto fi rallenti, accid effa
guida » diventi labile , e f{corrente per il lungo della ro-
tante afta MN verlo M, portando feco tutro il corpo om-

breg-
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‘bré’ggikagd..’,Sié"no" indi prepatati quattro pezzi (Fig. 5. Tuv

1;.xkk.»)ch‘:xr-,.la'»f0r'ma loro nominati il primo cilind}-o circo-
lare, il fecondo cilindro- elittico, il terzo cono circolare ,
i'l';qu'a'rto‘.cono elittico ; perché meflo nell’afle QG il pri-
mo di detti pezzi in vece del cilindro ZT (Fig.3.), ¢
facendo poi girare I'afta MN fi avvolgera fu derto pezzo
il filo, che perci(‘) tira tutto I affe PR, in un con lo fti-

‘1o.S; verfo all'afle. QG5 e dallo ftilo S verrd defcritta {ul

piano della carta la Spivale della Fig.7. Tav. 18.; c!le e foﬂ"c
ftato adoperato il fecondo pezzo avr-ebbeﬁ gonf;gl}ua la §pi-
rale della Fig. 8.5 fe il terzo, la szra/L_’ aﬂomlgllarebbe .alla:
{ettima , fe il quarto all’ottava, Ma in quefti due ulrimi
cafi, li {pazj fra una {pira, ¢ l'alra andarebl\xf.ro decre-
{cendo , o crefcendo verfo il centro, {econdoche il filo co-
mincialle ad avvo]gerﬁ {u deui pezzi terzo, e quarto dal-
la‘;\:Partckd\el vertice m , O dellfa bafe o. e di

Qui poi ¢ d'avvertire che 1l numero del : Ipire (ll que-
fte curve , fard fempre eguale al numero delle rivo uzioni
dell’ alta MN; fecondo , che gli {pazj am , mC ( Fig. 71:
Tyv. 18.) fra una fpira, e I altra intercett faml}{m c‘gunl
alle porzioni del filo, che fi avvo]gcra.nno d m‘toi‘no a
detti pezzi per cialcuna rivoluzione 1:elar1va a derln '}I)QF[J -
E quefte porzioni di filo fono cgualx 'a]lf: (PIFC,C.]CI ilo
avvolgendofi forma fulla fuperficie dei fop.mdfict_tl pc;zlll.
Ma fi & dewtd che gli fpazj am,mC fono in mgl{ope (e“a.
velocitda del punto a4 per Ja rewa aC; dunque le pire udz;
fuperficie dei pezzi formate dal filo fono u‘x ragul)ne '
detta velocita . Onde fegue , che] per (')[[I]C:C(ljci gzstiurfxlc}:zj

: : e

Spirole larebbe, necelogo B0 o apece dei folidh
}t):rlz;n,mce:;arto gux); incaftro 2 fp'ira in detia\ rag}o{nc.e“,uxri
cui vada il filo come ad innicchiar{i; perche _POI [v(\: C]}:e
' Pandoﬁ {i generaﬂé la Spirale propoﬁa. Ben & vero pero,

1 farebbe lo fteflo che far nafcere una Spirale da un’altra.A

cos Per
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Per confeguire la {oprariferita §; pimle-d’-v./lﬂbimede‘cgﬁ?_ ‘

cepita da eflo per (1) la quadratura del circolo , 3
chino 1 due aﬂi (Fig?;. ;Lafv. II. )g\% :::u};c;’lod,i gugazl-
lindri eguali, e fi faccia che il filo fia ben tefo , e tv v
gente detri cilindri alla medefima parte, perche iy'nd,i‘r‘na{?*
l'Iﬂromeqto verra delcritta la Spirale {uddetta i e o

Suggerifco inoltre , che con il medéﬁmO‘Iﬁromento"def-

te Spivali, quaft per rapprefentare la forza centripeta, co-

minciando lungi dal centro ponno: procedere verlo'il cen-

to; e per contrario volendo fingere la forza centrifuga’

Poﬂ”on-o veﬁﬂ’cr defcritre cominciando dal centro , ¢
fatto il Sig. Abate (2 ) Noller nelle fue 'fp'e‘fié)ﬁie

Ma ﬁnal.meute eflendo elpofti anche gli ufi di quelta
na Geometrica , ¢ {pedito quant’ era d’ uopo n‘el:{c{i;‘ ofk
un Iftromento confiftente in due mobili cerchj ;- Efm
dover fia paflare alla feguente’ ultima P‘a.rte,'pérPéﬁmin?ar

. DY - . N - . I3 K . N »
ere, o pin di detti cerchj mobili fofle' compofto'.

a quali ufi farebbe atto un Iftromento fimile; ma che di

PARTE QUART A

Degli ufi d un 'Iﬂromentd mile

vmile alla-

Penna Geomerrica . h7es compaﬁoad*f’t 55“” |
mumero di Mobili qualunque dato.

eg' na ¢ a m gg P I; | ‘ ' 2] ‘
\'AY lCCI]C 1 a 101 arce deO ll U omint cury ed
an b a P P

- m I{Cl Lle“C CO{E‘, Che 0110“0 CO[]dulIE 4 pua alto
d L0 d.l fO[[uua 3y O tal al[[a CO{a {OIIl Ire C t P ‘
it 1C 1 3 lle JTHL 1accia a
queﬂ:() l](){ho, Clleche fiah 11]C()[“P[e ll umano co POﬂO
! m b
}. ure ¢ uella Partc dl 1no1 > ChC.Ineﬂte, [~ {PI[![O fl aPPel[a > tal

(1) Archimede dimoftra nella pro
18. delle $pirali, che (Fig. . Ta"ull RPS
dal punto =, termine della prin;a r'i
voluzione - menata nella Prodotta ch
uma tangente alla Spirale ; lo fpazio

Rl’gfo fu detta rettaCh da’ C ‘fino ‘al-

I' incontro ‘della tangente ¢ eguale ‘al-

la circonferenza del circolo cﬁw pafla

per m. . e
(2) Lezion. V. cfpcr.' 6.
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volta {fchiva , .0 fatolla di quefte, comuni cupiditd , {ollevafi

a pitt nobili occupazioni, ¢ gufta anche tali cofe , che non
poffono a vil guadagno, n¢ a volgar diletto tornare . Cosi
ora a me avviene, € molto pitt avverra ad alcun altro, chie
fia, per:le geometriche veritd, di ben difpofta mente. Perche
I animo nella. ‘confiderazione delle cofe, che fi trattano in
-quefta Parte, benche foflero anche per effere inutili, fi eftol-
le,e ricrea; € inranto per un rale erartenimento {1 dimentica
delle ingiurie de’ tempi, n¢ bada alle pur troppo {pefle noje,
¢ faftidj che ci ftanno d'intorno. _ ,
Acciocche dunque non i tardi ad entrar meco a parte di

uefto vero piacere, cominciard in quefto primo Articolo a
favellare della quantitd delle linee provenienti dal moto di
un Iftromento , che a fimilitudine della Penna Geometrics
gli aluri Aurticoli poi laqualita di effe linee {1 dixnolha}-ﬁ;
ma. per. non andare all’infinito {i reftringeremo alla Jinea
setta, ak circolo , allarli v, ed alle curve planerarie .

- folle cdmpof’co.di un namero di Mobili qualunque dato. Ne-

ARTICOLO PRIMO.

Numero deble Curve provenienti da un Iffromento compofto
di un numero de’ Mobili gualungue dato.

wUefto numero fi determina affai preftamente ,dopq che

) ia altro (1) luogo fu trovato il numero conveniente

nel {uppofto delt’ Iftromento compofto di due mc_>b1-

lis perché allora il fecondo ‘Mobile , o hia Epiciclo relativa-

mente al primo che perpetuamente defcriveva un circolo,

defcriffe 1273 Curve . Ma poiche quelle tre caufe modera-

trici , che ivi vallero nel fecondo Mobile rifperto al primo a
Pmd.u.i: santa varietd , {i-luppone che qui vagliano le me-
defime nel serzo rilpetto al fecondo , perchd quetto Itro-
o R 2 men-

¢1) Part. L Artic. L
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mento deve efler {imil
. ile a quello. Percio il 0
ciafcu : . Percio il zerzo Mobil
Cuwenagurva defcnrt_a dal fecondo deferivera Piimemi: pet
fuleerd 5m;que moltiplicato in {e fteflo il numero. 12 il
‘A 1616529 numero delle C : MEL0: 1273 i Tl=
bile . U i1 difcor urve {pectanti al zerzo~Mo
o dgufrgll difcorfo prova , che per de[éfmillél‘c;'(‘il Zl\ldl:“
moltiplicar inugeﬁpf;{r ! g;cunrto Mobile ., non fi-ha kich’;
: : effo quelto ultimo ’

il 5,6 ec ) - . numero 5 e: cost i
num’cro i Eu)qr(l)cki)?[ifed il PL‘II‘FO lnumer0'12.73 deriVantévg«i{
0. , ato2 01 chiama a; e
bili dell’ Iftromento faranno 2, 3 a, fec_ondoh che i mo-
Curve Verrh a. a* a* a® ai ec 455 o il nuimero delle

ARTICOLO SE CONDO

Li P ' : SR
inea retta , ed Elifle, che nafeono - dal L
compofto di e 'cervbj." i

L prim o . ” B
inPnaan; Ploblen}a, che in quefta quarca Parte ¢ viene
zione di un; [;ﬂl‘m} nel 'vero'aﬁ’ai g:?ziO{Q:.ed'é‘la d‘éféfih
e qmétrariger 1ldmoltlo compofto di cré;"éé'rc.h):a‘}’?’ér:
. juale, ricorrendo alle
Pongaﬁl (Fig. 1. Tav. 19.) tre caafe moderateici, fup-
T. C]Ci fag(’i d . L L
gi dn del primo ; I
gb del gerzo fiano eguafi “P Mobite ng del {econdo ,
2. Che fiano mobili cos e e -
.. ¢ obili con evuali velocic
intorno all'i . 5 velocita.: Il pri
ne i o all'immobile centro d fiffo nel . pi primo dn
¢ intorno al propei ‘piano : Ilfecondo
mo Mobile : 1l E)erz};llolzcemfl » fillo nella Pel‘ifcria.del‘pri
N g0 mobile intor \ Sy
nella ?Objde periferia del 2 Mobr'lemo al fuo centrog fiflo
3. Finalme i I ' coms
del 5. 6 muor::f il raggio g2 del 2. Mobile, ed il raggio b
w0 Mobile Lo no in verfo_ contrario del raggio dhbcﬁal' g".r '
Laonde {hppoc;ircamen[te il puato b deﬁ;rivgni la retea I;y;
bili . amo che nella primi fi sl
> prima ch ) primiera f{icuazione de’mo-
¢ follero al dovuto lor morto eccitraci d‘e mo-
. itrati, il rag-

gio
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gio dn del primo Mobile coincideffe con d¢; il raggio ng
Ael 2. Mobile con ¢bs ed il raggio gb del 3. Mobile con bas;
coficchd rutti coftituiflero una medefima recta. Indi mofli con
le prefate leggi dn , che coincideva con de, da dc sin-
tenda receduto tutto I arco ¢m3 ng5 che fe anch’egli non
{i foffe moffo intorno al proprio centro 7 coinciderebbe con
nf , perche ha corfo inverfo contrario un egual {pazio, {1
trova  da nf lontano tutto ['arco fgs e cosi gb, che fe
non avefle girato‘in'tomo' al proprio centro g , coinciderebbe
con gm , langi da quelto ¢ andato tutto [ arcomb. I perd

uefti tre archi ¢, fg, mb faranno eguali, perche le ve-
locith fono date eguali- _

Richiamando ora alla”memoria cid che fi ¢ deto (1)
per la deferizione del circolo, i trovera che qui concot=
rono . tutte le caufe moderatrici ivi addotte, perche nel calo
di due foli mobili, il raggio ng del fecondo Mobile , man-
retendofl - fempre a fe fteflo parallelo , deleriva il circolo
bgnd. Onde i potrebbe fingere,che detto circolo fofle piut-
tofko_defcritto dal raggio ¢g, come rotante intorno al cen=
tro ¢ ;. ¢ prefcindere per ora dai raggi dn, ng, come {¢
son vi foflerv, e come (e non fi tratafle d’aluo, che dei
due raggi cg, gb. Nel qual cafo dico che rilperto a
quetti due mobili fi rincontrano qui tur.rc\lc‘colc , che
(2) furon d'uopo, accio il punto & delcrivelle una 7e-
sa ae; perche per la coftruzione iraggi €g b fono egua-
li; i moti accadono in verfo contrario , mente nel luppo-
{to che cg muovali 2 finiltra verlo n, gb per 1 coltru-
deftra da m verfo b. Refta ora da pro-
elocita di gb, che {ta ora per un Epi{it‘/o
immaginario , fia alla velocitd di €8> che fta per un fup-
pofto primo Mobile , come 2 a 1. Ora quaxmdf) d-n con d¢,
ng con cb, gh con ba coincidevano; €2 com’cldeva con
c¢b, gh con ba. Ma poiche ¢g ha p‘ercorfo I arco b0 75

4

S

zione volgefl a
vare, che la v

N

(x) Part. 1IL. Artic: V- () Pare, TE Ariic T
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gb avrebbe dovuto coincidere con gz; ma per le ftabilit
: ! e -

velocita {i trova ben lungi tutto I'a i
c;f{e?dol eﬁerior? \é doppioo de“'angolonigr;le(:i(ﬁfbgéll‘ qual$
il u Eadal V‘CIOC.lta angolare del raggio gb ri’fpito”;lf B
{S:,‘I:,zri elaljg;i)'lo cg, come 2 a x. Dunque il jp‘u:n'ﬁ‘aal.zy"c"l(::.
fer ur} b etta rfc. Anzi per fortificar quelta concluﬁ:on,
doppio dell an PEOdm[O ¢g ing, dico'che l'angolo z b :
fippolto della fig mgh percorlo dal raggio £b nel Tolo
ot UL{a gura. Imperciocche - gli angol:iﬂa/[ Weriice
[6;2.0 ;mrigmen(;incomex%luiahl;)uq:(ii gli angoli alterni ﬂgt’ :g‘(’
: . g . ue Moz = gebs it nage S
:lg;n‘j;’gdoﬁP;: (21. geb, \fal‘C\L anclfezdopf)io[" :i;eg?;;oéﬁ’
che era %:dimg [i-e-[‘Pcro z&b doppio anche di mgb II
Togio all oftrar( . Ora fenza frammettere éléﬁn‘ in-
1 St ba cga Parte di queﬁo Articolo ,conchiuc‘lo‘, ol
o Mob,'lg \évergl H., pfefo dentro o fuori déll‘"ar‘fe,a del
ritenendo &v s éfcnvem un’ Eli/ﬁ . Cohfeo-ué'n‘z"g .ch
feenend r.(}nlcora il fupp_oﬂ:o de’due mobili t; frb,chlc :
amente | x(tj )ra Ker .Ia dimeftrazione - dell Efi ~e: :dd{)[t m;
e ret-?a d' ; nzi q.uaﬁ_ tucti i corollarj cold :“fpe'ttanti'-"dl‘»lw '.
> € ‘lljfe » qui poflono egualmente aVéf.yf'l‘udgd?

£}

ARTICOLO TERZO. .
Circolo devivante dal moro comﬁé[i& a’z {t:re-*-,do‘, pi;} cefcéj

I & detto di fopr e L ;
s fog‘ra (Fig. 1.), che quando i due raggi de’
ne, che la ﬁgu;1 c‘iginmlfliovmdf)ﬁ ebbero fortita la ficuazio-
0 ‘ 3 noftra | il terzo racod : -
incilo cor ) terzo ragoio 'rb avrel .
intorno all gl":)q;y‘{e non fi foffe moffo 3g§€&fz da m[::}:'ﬁioé
cofe tutre rim}xh]eidc entro ¢. Supponiamo pertanto ( le alire
da m verfo 7: val : ){’- che piuttofto fi fia moflo a finifkra
o dtre | ; . )
re in conleguenza del primo- Mobile

d?),; =

(1) Part. UL Artic. IV, . ' o
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dn , allora il ‘punto b, ciot 7 (Fig: 2.) {i ricrovera nella pe:
riferia di un circolo , il cui diametro {ara la verta a'e de-
{critra ( Fig. 1.) dal punto b. \ ‘
" Effendo percid ng-(prodotto pur anche in m ) fempre a fe
fteflo parallelo, fard parallelo fempre anche a ¢ b, con cuiprima
di muoverfi coincideva. Onde in grazia della dimoftrazione
(oftituito anche qui ¢g al raggiong, gli angoli beg, mgx,
faranno eguali per caufa delle fuppofte velocita . Ma le pa-
rallele “bc, mg non potrebbero coftituire alla linea ¢g7
detti angoli eguali, e non foffe una medefima vesta . Dun-
que ¢g7 ¢ appunto und medefima retta, che perpetuamen—
te rotando intorno-a ¢ defcrive il circolo aze. 1l diametro del
quale fard eguale al raggio di un mobile quattro volte prefo,
erché’il {emi-diametro £2% ¢ eguale a due; ma laverra ac
della Fig. 1. ¢ parimenti eguale al raggio di un mobile quat-
tro volee prefo, imperciocché nel maflimo dilungamento o
{nodamento de’ raggi dpa-ng=+gh=da, c nel maflimo
accorciamento di dettt eguali raggi dn, 18, gb forma-
no un fol raggio = de reflidua porzione di detta linea acs
perche per caula delfe velocira fi rannicchiano di modo,che g
coincide con d; b, ed # col punto ¢. Dunque il diametro
del circolo aze fi eguaglia alla rerra ae s e percio s inten-
de verificata l'una, ¢ I alera parte di quefta propofizione -
. Ma per non menar¢ in lungo una dimoftrazione , cul
potrebbe {upplire una fola nuova figura, ricogdan\ che da’
eguali mobili in numero qualunque dato , affecdi di eguali
velocitd , rotanti I'un dell aliro alcernativamente in verfo
contrario , {i defcriveranno dei circoli di diametn crefcenti
a2 due a due; coficche i diametri dei circoli , che verrapno

dal Mobile 1. 2. 3. 4. 565 €& crelceranno come 1. 1. 2. 2
¢ degli aleri ructt
coincide-

-

3. 3. €C. Inoltre la periferia del 1. 3. 5.5
che fiano nella ferie naturale de’ numeri impari,
ganno mel punto ¢ € le periferie del 2. 4. 6., cdegli al-

eri di numero pari in detta feric ,. coincideranno nel pun-
~ tod.
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to d. Si conturba quefta legge, fe i: mobili .fono‘idat-il'ine%:“
guali, quantunque (ferme perd che reftino. le altre cofe ).

fempre rifulti la defcrizion di un cireolo’. E viene in’ via di
corollario un’altra verird, che tutti i punti-prefi nella perife-
ria, nell area, e nel centro di cucti i mobili defcrivony
parimenti ¢ircoli concentrici rifpettivamente al circolo, di
quel tal mobile defcrivente . R

ARTICOLO QUARTO.

Linea rewa, ed Elille wegnenti da tre mobili-
in altra maniera . R

PRimo, fia il raggio dn del primo Mobi/e(ﬁ';g. 3)e
L le al raggio ng del fecondo Mobile', ed il ragg
del terzo Mobile qualunque dato . e

2. Siano le velocitd del primo, fecondo, terzo. ?fpl‘éll"e ~

dai numeri 1. 2. 1. e
3. 1l primo Mobile , ed il terzg,,fmnuovandi(l“lVerfq%ﬁ ‘
pofto del fecondo. Dico che il punto & 'del verzo Mo

defcrivera la vetta ag:

Lo che per dimoftrare {uppongafi prima , come da me
fi luole, che dn con de; ng con cu5.gb con wa coinci+
deflero. Quando in un tratto mefli i mobili in ‘moto il
raggio du del primo Mobile abbia gi} percorfo I'arco da ¢
ad ;5 ng 'arco da fags; ghlarcodaH ab. Oré-poiu
che T'angolo fug ¢ doppio dell’angolo #dg ( non folo per
caufa delle dace velocitd , ma anche perche I'angolo fug
al centro ¢ doppio dell'angolo ndg alla periferia )" fard " an-
che doppio dell"angolo ngd , cui & eguale detto angolo
ndg, perche oppofto per la coftruzione ad un lato egua-
¢; e doppio del pari {ard dell’ angolo bgH', perche la ve-
locitd data del fecondo Mobile ¢ alla velocira del terzo come
*.a 1. Dunque l'angolo bgH deve eflere all’ angolo ngd

eguale.
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eguale. E{T;ndq ftato Pert_antO‘.altre volre dgtto (1),che in
fmili circoftanze dei due mobili _d?:l, ng il punto g fi tro-
vi coftantemente nella retra ue; 11_ raggio gb del rerzo Mo\-(
bile, recedendo dalla prodotta ng in H, verlo gb, non pud
conftitaire I'angolo bgH eguale all augolq al vertice oppo-
fto 'ngd, fe non {i mantiene fempre nell:a dlrezpne ad coi-
cidente con la detta #e; ma pure dewi angoli fono {gonfh{-
tuiti eguali per caufa. dellq date velocitd. Dunque g'[; 1lmgn-
tierie in detra direzione gd , ovvero “e. Anzi di ral ma-
niera in deta Jinea ue perfifte , che egli ¢ fempre a {-c fteflo
Parallelo, e coincidente. Onde il punto ’b ultimo di .deco
raggio gb delcrive turta la vetra_a q= all'aggregato d{; [.l/a—-
merri di tuee’ i mobili aK — Kgq dlam,e[l‘o del rerzo Mobile s
¢ cost dite di ruui gli alui pund dell’ area, o ’Pmmlm fdx
Vdétfb_tér@ Mobile, che defcriver?nn.o delle rcn’e 1p;1dr;;lllc e 1"1
loro, e parallele allaveira ag coincidente con 1{ ude Lflfél fm{
" Ma fe intanto (le altre cofe reﬁan.do come fopra) la (11‘1
velocitd del rergo Mobile , invece di efler (\ud'dui?la d{l_qul&);
la del fecondo , fofle a quella (Egualer, _cm;c mvcccﬂ;llc“_:‘
I ahgolo bgH cguale alla mera fic]l angolo '/“gf) ﬁ“',} fitro-
vafle a coincidere con gz , ¢ langolo (g{H folle ;‘bﬁ{)_
all’angolo fng; allora il punto & (dite covE ota -]li U[n'

one che ftia il punto b ), farebbe nella ?L““C;“ivi-cquo
Eliffe di cui l'affe’ maggi’ore‘ fare.bbe egua qu ibb_‘_, f‘d,,
de’ diametri de’ mobili 5 I affe minore {arebbe = "
2ngam2gb; ciog che & lo fteflo, = =~ 2d/ — 2
— TS

w

= n.
we2dm = we 2dm. ‘ l
perche tovandofi il punto H per le prove addotte ne

! i ) nella circonferenza di un’ L‘_/([ff'; fc
l_?ol%‘() crii?)Piga;le(;ct?ia( ul altro arco da b a (egual? all.arco
oid g?to da H a b nel primo fuppolto 3 coficche gli an-
gml. a’ H fiano fra efli eguali, ¢ ciafcuno doppllo
Sar o K%i il punto 7 fi trovera da una parte 1n
dell’angolo ndg , il p ! e

(x) Part. IIL Artic 1L (2) Part. IIL Artic. IV.
1) Part. IIL .
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quella\preci{é fituazione , che {i trova H dall’altra.,‘Ondc
be?che {i trovi in parte a quella oppdﬁa , con tutto’ ciy
f:am nella circonferenza della’ medefima E/tﬂb Perche po
i raggi de’mobili in due oppofte parti 4 ,eKﬁdlleal;no1
in una verta ad==dK, l"'aﬂ??' maggiore'viené ad effer egﬁa"’
le alla fomma dei detti raggi due \'/,olte'iirefdﬂ' (Aéioéfgéllj
fomma dei diametri. E perché in due ‘ﬁltre‘[-)s:ftivvg-‘“;on:
verfo /\, ed o detti raggi {i rannicchiano tueti trempgn
coﬁcchc~ n coincide con /, g con d b conm , Iaffe 2
nore rifulta = =+ 2dn —2ng a2 'rb’ 08 cous a/fe‘m;—:
-21g gb , cio¢ eguale 24/
— Lll‘d* zdn\os onde diftructe per li oppofti tlj'ét;f 1 ’
. . A R
e s T e ot d ol ol
detto ( Fig. 3.) in roW?J” (‘1’[71’1/3- 'TL‘“E?‘Y',& eas
Eliffe, e i]uanto ¢ v};rop(;il‘[(l) a a‘gf:ne;azmpedvl,q
anche nel cafo della Fig. 4. (
fopra , i raggi

c{ailo d‘ico , che le altre cofe ftanti come
}(. pwmo.Mobz/e‘, ed ng del ﬁ'corndo non fiano eguali,
ano rurei cre -qualunque dati) ¢ bene che i confermi
una dimoftrazione generale , che & la fegﬁéﬁtyé” o

ARTICOLO QUINTO. 'A

Linea retra i il imoto compolk
i , ,en' Ehﬂ"e. generage per il moto compoft
di un numero di cerchj qualungue dato L

Rimo, dunque fiano dati qu i § fan P
mo, dunque fia i quanti, e quali fi fiano rag-
@ gi de' mobili (Fig.5.) Cn, nb, ,b[:] ec., I ﬁg zllf‘f[«

tro infleme connefli.

2. La velocita del primo Mobi/e' {ia fudc\iupla‘ cii”quevlla

di ciafeun altro.

3. Tutti muovanfi alrer ‘
alternatame " ur
fo contrario . noate I utio de

~ Dico che il punto 4 della
timo dato mobile |

Il alero in ver-

" periferia d’un qualunque ul-
L trovera nella circonfer i un’
irconferenza di un

Eliffe
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Eliffe , di?"cﬁi;-‘l’aﬂ"g maggiore pareggierd la fomma dej

diametri di cuctd i mobili dati , e I'affe minore fard = al
raggio due volte prefo Cn del primo Mobile — il due volre.
prefo raggio nb del fecondo Mobile - il due volte ‘prefo
raggio hb del ‘rerzo — ec. (alternando fempre cosi la {itua-
zione de’ fegni oppofti. '
" La linea GP eguale alla fomma dei diametri dei mobili
dati, {ia tagliata per merd in C, e ad angoli rerti dalla
szrpc:ﬁdic‘oldré R C. Poi fatto centro in C {1 defcriva il cir-
cho P KG; indi nella perpendicolare CR fia trafportata
l_‘él‘fquami‘t?; Ce eguale al raggio Cn del primo Mobile; ed
ix}pprcf)lb"fatto centro in ¢, {1 fegni la quantitd ¢/ cguale
al raggio nb del Jfecondo Mobile 5 poi fatto centro in [ ha
fA. eguale al 'raggio_ bb del rerzo Mobile; e cost via via
fin che fiano frari trafportati tuet i raggi de’ mobili dati.
Perche per ultimo fatto di nuovo centro in C, ¢ deferic-
to un altro circolo ApB coll apertura CA. AD fard Iaffe
tninore = = 2Ce — 20f 4 2 fA = 2 CA . E laffe maggio-
re farh GP= 2Cn2nba2bb= 2CP.
" PDer provare ora che il punto b deHa periferia di un
qualunque dato mobile fia nella circonferenza di un’ Eliffe.
Sempre nella prodotta del raggio Cn del primo Mobile {1
trafpbrtino.tutti i raggi, che nella ferie de’mobili dari fo-
no ne’luoghi impari. Qui ven’ ha un folo hb raggio del
terzo Mobile , e perd fi faccia nu eguale a deto bb. Pol
dal punto #, che verrd qualunque per il punto b fi riri
u7_ che occorra nella prodotra GP. Ora per caula delle
date velocitd, {1 puo prefcindere da cucti i mobili Cny ub,
bb ec., come fe hon vi folfero, e come fe la queltione
verfale ful folo raggio Cx di un primo Mobile immagina-
tio , e ful raggio #z pure di un {uppofto Epiciclo. [ quali
rimo, fono eguali perche oppofti ad angoli eguali per
caufa delle velocid; {econdo, la velocita del primo Mobi-

le immaginarioCu ¢ fuddupla di quella del {uppolto Epi-
S 2

ciclo
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ciclo 7, non folo a cagione delle date velocita ; ma ans
che perché I'angolo interno KCg, ¢ fudduplo .ciel’l"'eﬂer‘
no Kug ; terzo, ufando attenzione- verremo f‘atti-éccoi‘t'i“
che i moti procedono in verfo contrario . Ondé fper‘lz'zidfij
moftrazione veduta nel fopraccitato luogo (1) riihlté -ch-
il punto b del teyzo Mobile bb , o fia anche S di Yl'mf’ tiae
lunque altro quarto Mobile bS a quello anneflo: ’o"”‘('lu'i
alero punto che i trovi nell’area del fuppéi’to~ﬂf;¢9'é/é§]u"a
{ta certamente nella circonferenza di un' Efiffe. = o

Ma fe il quarro Mobile invece di eﬂ"e'r'egual‘e” a)

] , | B ol
pit tofto eguale a bz , il punto 3 come punto de (;)‘e?

riferia del fuppofto Epiciclo ug , fi trovarebbe affolutamerite

nella verra PG . Simili efempj fomminiftra anche
gura 6.5 perché dato che fia, per efempio, da disiol;
re che il punto f fia nella’ ciréol“xfex_"»‘enzaf di :»lir‘l'a"-'E/t"
nella prodotta del raggio ab del primd“Mbbéi-lek -»ﬁ:»!’c)raf\

tino come fopra 1 raggi, che nella fericfd,é’\moﬁf/ifiddt&if 

fono in luogo impari, quali'qui fono due'Cd, ed ¢f. Si

faccia dunque bn = Cd. nl = ef. Poi dal punto /i che

verrda fu tiri per il dato f in g-laiverta /g ;oche fard egua-
le a-d _/rz; e fi fingano diftrucei rueei i mobifi* dati' ¢ non
altu_rm?anere , che a/ raggio di un prinéo M‘bl;i/é\iiﬁ
maginario , ed lg raggio di un fuppofto Eplozdo . ]:0:
{1 provi , come fopra , eflére il 'Puuco f> come 1:éfo':h};{ll"
area dell’ Epiciclo /g , coftituito nella circonferenk;a di un’
Eliffe . Inoltre {e il punto dato foffe g., perché u ﬁun
'&\a nella periferia di detto {uppofto Epi’cit‘/o /7 J cfl‘ ore
ri g)l]“ﬂgte“_‘ente nella vetta a0, > 0
Ll N " . . i

E/,'U\i 1516(1“2[6})?0-1:?;1m1e1am§nt[e raccogliere , che tutte le
o e | (?05{%?: al punto b, o dal punto b,
ec. ) fiano tutee conce {"-"1 6.. dal puato d, dal puno f
o e nwriche; e di pi anche parallele,

imili quelle che faranno delcritre da’ punci preft

(1) Part. IIL Artic. IV. .
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(a. dun medefimo raggio di un mobile nella ferie nume-
10 impaii , come quelle che f{arebbero defcritte dal punto b,
e punto b; perche quantunque il punto b {ia ftato confi-
derato come ultimo del raggio nb, non refta che infieme
non fia anche primo del raggio bb; onde le E/iffi delcritte
da. quefti due punti , oltre I' eflere concentriche , faranno
“anche parallele , perche le loro periferie {aranno continua-
mente diftanti lo {pazio bb, voglio dire, che faranno fimili.

2. Che fe i mobili fono eguali, le Eliffi non poflono
-venir defcritte che dai mobili, che nella data feric fono ne’
luoghi impari, come dal 3. 5. Fig.6. Se poi non fono egua- -
it (Fig. s.) ponno delcriverfi da. un mobile qualunque nh,
bb,bS ec.eccertuato il primo Mobile Cn, che deferive {em-
pre: un. circolo. La linea veita poi non viene defcricea, che

. dai mobili che nella dara {erie fono ne luoghi pari, come

dal quarro Mobile bz ( Fig. 5.), ¢ dal Jecondo 5 quario
fefto (Fig. 6.)- K

775, Per fapere (Fig. 5.) fe un mobile bz che nclladaca
ferie fia in luogo pari, defcriverd una retta o 0o, {i fard
come poc anzi fi ¢ farto, per decerminare Vaffe minore
dell’ Eliffe defcritea dal punto b, ¢ che qui giova ripete-
re. Tirata prima una 7efid GPz che ftia per I affe mag-
giore , ¢ dal centro C del primo Mobile cretra una perpen=
Qicolare CR, fi fard centio in G, ¢ coll’ apertura Cn rag-
gio del primo Mobile fi fegnerd in detta CR la\ quanticd
Ce; poi fatto centro in ¢ coll aperrura nb fi noterd ¢f. Indi
fatto centro in f coll apertura bb fi noterd fA5 ¢ pcr.ﬁn_e
fatto centro in A coll’ apertura b7, fe 7 viene a coincli-
dere nel centro C del primo Mobile, 7 {1 muoverd in una
rertas fe non coinciderd, il punto 7 non potra fornire che

un, E/Iﬂl’ [

ARTI-
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ARTICOLO SESTO.

Caufe moderatrici delle Linee meffe - per efemplari delle
innumeirabili derivanti dal moro compofte di re circoli.

On fi puo abbaftanza ridire quanto nitide e leggia-
dre Curve nafcano dal moto compofto di tre cir-
coli, e benche n’avefli gid preparate di belliffime defcritre
col metodo per punti; non oftante fopprefle le ‘migliori ,
ho ritenute quelte poche pit femplici ; perche dalla: mag-

che neceflaria oflervazione. Seno dunque :

gior parte di efle prendo occafione di fare a luogo qual-

Figwra 1. Tav. 1q.
1. Raggi de’ mobili eguali.
2. Velocica eguali. :
3. Mobile 2.°, e 3, contro al r.°

Figm“"z;‘,‘z.j R e
Mobile 1.2, ¢ 3. controil 2.2: I refto come fopray:
1. Raggi del 1> Mobile , e ».° eguali. Raveio del 3
Mobile qualunque, ‘ S oo e

. Velocita del 1.0, 2.°, 3°.:: 1, 2. 2. *Siami per
brevird permefla , fempre che occorra quefta efpreflione ,
la quale fignifica che le velocitd del .o, e, 3.° Mobile
fono in proporzione ordinata , come li- tre numeri 1. 2. 2.

3. Mobile 1.°, 32 contro il 2.0

Figura 4. ¢ 5.
1. Ragoi qualunque.

2. Velocitd del 12, 20, 5010 4, 5, 5.

3. L'uno dell'altro alternatamente in verfo contrario.

Fig. 6.
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SEEaE Figura 6.
1. Raggi fei eguali. -
2. Velocitd del 1°,2°,3.°,4.°,5.°,6° L.2.2.2.2.2.
3. L'un dell’altro alternatamente in contraria parte.

| Figwa 7 Tavzo.
.~x'.‘R'3aggi, 'dcl‘t,_'r.“‘ b 205 350 4 20 9.
2. Velocitd del 1.7, 22, 3.2 13 1. 2. 4.
3. Mobile 22, e 3° contro al primo.
i o Figﬂra'S.
Raggi del 12, 2, 3" 2t 4. 2, 5. 1l refto come nella
TS o ‘
flg S Figura 9.
Raggi del 1.°, 2.2, 3.7 33 4 2. 4 Il relto come nella

gura 7.
,ﬁg Figura 1o.

i refl nella
Raggi del 1°, 2%, 3.2 % 4 2. 3 Il refto come

figwra 7. o
: Figura 11 . '
i ° e it -efto come nclia
Raggi del 1.2, 2.5, 3.° ¢ 4. 2. 2. 1 ref f) co
. figura 7. .
y Figura 1:.
Raggi del 1°, 27, 3% :2 4 2 1. Il refto come nclla
. R o, 2
gura 7. : ) .

* ]((ligui é7d1 notare come dal folo raccorciamento  del
ragﬁo del 3.2 Mobile , rifulti quafi per agradi trasformla—‘
zioge della Fig. 7 in quella dell’ 8, 9, 10, 11, 12, c;c,

; " he perd con ragione anche nel calco'o.
fono ¢ ; numero che p g uche nel celeelo
delle Curve provenienti dal moto compofto di e

g infticuico
fi ¢ adoperato , come pure i fece nel ;Calcoég oltiies
per quelle gemerate per il moto compolto di

mobili.. Secon-
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Secondariamente ¢ d’ avvertire che il 3.2 Mobile deferi-
ve le fei figure fuddette , mentre il fuo centro & portato

per la circonferenza di un’ Eliffe.
Figura x3. T av. 21,
1. Raggi eguali.
2. Velocita del 12, 2.2, 3.° 11 1. 2. 4
. L'un dell’altro in verfo contrario.
_ _ Figura 14.
1. Raggi eguali. - . .
2. Velocita del 1.°, 2.°, 3.° :: 1. 2. 3.
3. L'un dell'altro in verfo contrario .
Figura 15.

(S}

11 22, e 3.° Mobile contro il 1.2 Il refto corr',xje*'llf,é’l'la,

figura 13. ‘
Fignra. v6. . . ..
I. Ragg_i \eguali.
2. Velocita eguali.

joN]

il 32, verrebbe la Fig. 1. Tav. 15. L .
Figura 17. PR

1. Raggi del 12, 2.°, 3°:: 4.1, 1. 1l refto come
nella figura 7. - .
Figura 18. |

Mobile 2.2, e 3.°contro il1.°1l refto come nella ﬁg14

Figura 19. Tav. 22. o

. Raggi del 1.°, 2.2, 3.0 10 20 2. 3.

2. Velocitd 1.2, 2.2, 3.° 11 1, 4. 4.

3 Il 2°, e 3° contro il 12 .
e el Fo 5 14 1858 e
».° Mobile per una retta rIY-a ’ 11- uo.\cenrro e_pormto_dfll
e b [eta. i archi pero percprﬁ dal raggio

3.2 Mobile non lono nella medefima ragione delli {pazj
percorft dal {uo centro per detta /inea vetta. Ma cio che ¢

mi-

. Turti in confeguenza. Se fofle il 1°, e 2.° contro.
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mirabile , quelta Jinea verta defcritta dal 2.° Mobile ritiene
di maniera la natura di un’ E/iffe, che il refto pari, niente

‘differifcono le Curve defcritte da detto 3.° Mobile , o il fuo

centro fia portato nella periferia di un’ Eliffe, o nella dire-
zione di detea Jinea vetia.
Notate per ultimo , cofa maravigliofa , che per il moto

‘compoflo di tre , 0 piﬁ mobili , {i poffono confeguire anche

quelle figure regolari delle quali i lati fiano quali retti, co-
me la Fig. 8. Tav. 6. E cio che ¢ molto pitt oflervabile fi

offono combinare le caufe moderatrici in diverfe maniere,
e nulla di meno fare , che venghi a rifulrare la medefima
Curva propofta . ' ' '

ARTICOLO SETTIMO.
’(“Z"urfue Planctarie del Signor di Varignon comprefe negli

ufi di un Iftromento di tre cerchj fimile allu
- Penna Geometrica .

" =g~ A Curva determinata dal Sig. di Varignon (1), cche

s’ immagina efllere defcritta in un piano dal centro di
‘un Pianeta , viene dal moto compofto del centro di detto
Pianeta progrediente nell’ elitrica fpeciale fua orbita, men-
ire detta orbita & porrata dalla linea dcgli_Abﬁdi intorno
a un foco. Onde I'lftromento dovrebbe effer compofto di
3. mobili : duc deftinati a generar P otbira elittica , ed uno
2 far, in luogo della linca degli Abfidi, girare detta or-
bita. Concioffiacche (2 ) altrove fi fia rimarcato, come
(Fig. 4 Tav. 15.) agli affi ab, ed di un’ Eliffe f deter -
minino i raggi Cn, na dei mobili gencratort, muovendoft
i quali con le dovute velocita , fi con.{egmfca la propo'ﬁq
( fia per efempio di Mercurio % ) otbita acbd. Ma qui {1
: T pre-

(1) Memoires de { Academic . An. (2) Part. 1IL Artic. 1V. Annotaz. IIL

1703. p- 348
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pretende inoltre, che mentre detea osbira fi deferive intcr-
no al centro C, I'affe fuo maggiore , o0 fia _lafliijea‘degli
Abfidi ab wolgafi d’intorno al foco F; .cioé (che torna lo
fteflo) fia il centro C di derta. orbita dal raggio FC diun
aliro mobile CR portato per la periferia CR. d’ intorno all’
immobile centro F, . S

Per lo che primo, {ono neceffarj.tre mobili : 1l primo CR,
di cui ¢ raggio FC; il fecondo gno , di' cui’ ¢ raggio Cn’;
il 1erz0 aqf, del quale ¢ raggio na. ... . i

\

2. La velocid del primo Mobile fara alla ‘.vvelhc;‘::cvita del

fecondo , come il moro dell’ Affalio’ del Pianeta dato

una inriera rivoluzione di detro Pianeta nella fua orbita;

ciot a gradi 360. Imperciocchd mentre il mobile zno com.
Uintiera orbita aebd. La velocitd poi del . fecondo a

del rerzo fard ‘come detta ‘intiera rivoluzione , cioc gra
360. ad und rivoluzione raddoppiata , ‘ché ¢ |

pie una rivoluzione; il punto 4 del Mobile aqf defcrive

.» 720. Perche

accioccht i Mobili' aqf, 3no fiano difpofti ad un’ Eliff
la velocita del rerzo Mobile ‘aqf deve effere doppia di quel-
la del fecondo'gno. ~ "7 o o cTE T

3. 1 moti del primo,-e del tcr‘{o'Mobi/;‘vfafaﬁﬂo adun

medelimo verlo, perché cost procede ad un medefimo ver-
fo tanto il morto. dell’ Affelio , come Ja" direzione ‘del Pja-
neta nella {ua orbita : Voglio dire; ¢he a quella “medefima
parte che I' Affelio avanza da C verfo R, anche il Pia-
neta cammina fulla’ fua orbira da 4 verfo e. 1l .moto poi
del fecondo Mobile zmo fard in verfo contratio dell’ uno, e
dell' alro, ciod il raggio Cn fi muovera verfo %.. Conciof-
fiacché non {i pofla dal sevz0 Mobile  defcrivere un’ orbita
elitica, fe non cammina in wverfo contrario del fecondo
Mobile.

Per altro i vuole qui aver detto, come alla defcrizio-
ne di quefte Curve planetarie un Iftromento compor fi do-
vicbbe, ma non come fi pofla; anzi ella ¢ per mio giu-

dicio”
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dicio. imﬁdﬂibilé. Perche eflendo, fecondo Keplero, il moto

’ ”n

annuo’ dell Afielio di Mercurio = 1. 45., e compiendo
detto g la* fua rivoluzione in giorni 87. 1'[ moto Ango-
Jare 'dell” Affelio di & corrifpondente 2 deui giorni 87 riful-

ta in citca = 25. Perché 365. (moto annuo dell” Affelio)

z
e gt £Y +: 105, 9138\=, 0 =
8. gior (‘__(mvoluz-;one didetro ) :: 105. AR

- Laonde lafciando il rotto o , li fecondi 2§ {taranno per
"'Ia?‘[‘v'éyl"okc'it'i del primo Mobile , che raPP{CfeI‘lta“ il circolo
dell’ Affelio. Li gradi 360. per 11 Veloglta (‘{el ‘/cron-;{?v N{?.
bile, che fta per |’ intiera rivolL.lzlone d‘l ) IL][Orl}O la S(ilgy
‘ed upa doppia rivoluzione , cio¢ gradi 72o. per [; velo-
citd del rerzo Mobile ordipato a c;qfare un’ Eliffe. Dunque
Te velocid del Mobile primo , fecondo, rerzg- laranno in pro-
fp’o"'fifovné ordinara ,come li tre numeri :: . 51840. I,(T}\G-S\OT
~iMa perche per eccittare i mobili alle dOVUL(I? jk{‘oum‘,i
wfe 'da noi fi fa de cilindri, o ruote dentate v{:u_ 1ano 1{i
-data ragione fe il diametro di una ruota fi Letc(xi T[l’m[:r ‘
{ole tre linee del piede di Parigi, il dmmeuo_ ¢ ﬂi:d:i
_;‘\ir‘é_vmrfélihé‘fi)"iéa-»i “i2960. , 'ilv difamerro- drella 3{;{;:;:1 dl;;n'_,
25920, E quantunque io fappia, che {1 -p:).tlf:\ ero dimi-
puire i diametri di quefte -ruqre-mcoll accre c[:‘)el;e-l , pamer
di ‘efle’; nulladimeno i ‘mori_ poi ne vc1:re._ F[‘C-)»[:b?iﬁn-
implicatf, e Veffetro di q'ue[h mowmen‘nln;} C;Kﬂ"‘ Lm]un()-
.P‘re piu difficile. Onde feguita c.h.e fc fila 111}?3(; al, 10
di ‘comporfe una Macchina prea(ameme orchmac cmn}@ -
fente fiftema del Mondo, andrebbe molio errato,

accennerd anche nel feguente Articolo.

Te ARTL-
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ARTIGCOLO OTTA VO,

Difficolsd anneffe al progetto di nna Moucching rigorofamente

ordinata al prefente filtema del Moudo .

Enche non fia per anco nota agli Aftronomi la diftan-
za, e grandezza afloluta de’ Pianeti, che {i fpera:dj
poter determinare 'anno 1761. per il paflaggio di Venere
{otro il Difco Solare 5 nopoftante ad ordinare una Macchi-
na che rapprelencalfe il prefente filtema del Mondo , certo
¢ che baltano le diftanze, e grandezze relative, {u ‘le qua~
li, conforme il fiftema di Copernico (1), non lafciarono al~
ti di proporne una ingegnofiffima, ed un’altra a fpiega-
re i fenomeni de' corpi celefti, ¢ ftata, non a molto, i
ventata dal Chiariflimo Sig. Gafparo-Chatlton (2 ). Ma una
trovarne nel {uppofto delle orbite elittiche, e che regga
anche al moto degli Affelj, parmi per ogn‘i:modo,aféi
difficile . Conciofliacch¢ nella Macchina ordinata al fiftema

di Copernico, invece delle orbite elittiche erano , per quan-:.

to ho intelo dire, circoli eccentrici, nei quali:apparivano

i Pianeti progredire con velocitd: proporzionate -ai tempi. -

Cosi ivi non erano i moti degli Affelj, n¢ di vertigine
(fe non quello” della Terra , e del Sole); ma due foli méti:
un principale che traeva la Macchina, diro cost, dalla
fua immobilitd , ed un altro da. quello dipendente , onde
cialcun Pianeta camminava nella {ua orbita. Ma nel cafo
noftro  occorrebbe un  principal movente , che nella data
ragione promovefle 1 centri di cialcun Affelio. Da quefti
dipendono due aleri mobili afferti per mezzo di molte ruo-
e delle dovute velocica per formare le arbite elittiche. Indi
i globi
(1) Una ven’ha a Firenze fra le

macchine di §. M. Imper.; un’altra
ven' ¢ in Padova del Sig. Dote. Mafi.

Intends dire che una pur ftupenda fia
in Vienna, ed un’altra a Leiden.
(2) In Londra I'anno 1735«
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i ulobi rappre_fentanti ciafcun Pianeta , di cui {ia noto il
5" i di vertigine, doveebbero conuna certa legge
moto. proprio ¢ gine, : certa e
volgerﬁ d'intorno ai proprj affi - Facendo quefti col piano
delle orbite rifpettive quell angolo , c\he fo(.le altrest noto .
Poicheé gid i fa-che peranche non fi ¢ dagli Aftronomi ri-
levato n¢ il moto di vertigine di Mercurio, e Saturno , n¢
‘l'ango'lo che probabilmeme anch’efli fanno'cgn la llmo o;—
bita; p_erché o il troppo {plendore del Sole vicino, o ; LE’{O}—
me lontananza vieto fin’ ora , che gll oflervarori del Cielo
difcerneflero le macchic , onde giudicarono detto angolo , ¢
motov di ' vertigine degli aleri Pianed . Se poi Llll\VCHCl(.) 1111
sefta Macchina aver luogo anche i Pianeti {econdarj, la
%ﬁﬁa { fatelliti di Giove, e di Saturno, ed_ il fuo 'ﬂupen—
do m’ello la cofa andrebbe tanto innanzt, che 1ngc:g[;\o
« 4 ,‘ . . 3 . . -
ano non vi potrcbb'e per niente. Pure quaudo non {1-ba
oy i i, cl {e {oli obbligano tante ruo-
daffe al moto degli Affelj, chea le o gano e Hio-
. progetto prenderebbe nel refto qualche probabilit ;
e, 1 Pk o Citey . dove (1 wovaflero
ﬁ'potrebbe forle fperare che in Cira , « ! crovallero
randi Matematici , ed infigni Artefici i porefle In 2 Lph
S i b ondurre una tal opera; coftruendola appunto Pi
2L P litudi ia Penna Geamcetrica.
neta per Pianeta a fimilitudine della mia Lenm
Ma chifa? -
| ~ Forfe un di fia che la prefaga Penna

j i cio b’ C dccenia..
Of Jeriver di cio, quel cb’or w aceen

ISTRO-



ARTICOLO PRIMO.

Per la deferizione organica della Loxodrémiéi‘,,"'k:- de'Pg/,gom
rertilinel vegolari . e

Ovendofi nel genere'de'ciréofi ‘rion fenza’ r'agidn'fe CoOni-

prendere anche le fpirali; e lla linea retra quellc
come periferie di un circolo, che attualmente s in.
cammina all'infinito , queflta come periferia’ di un’ circolo’

gid arrivato all"infinito. Ben f{i [corge , che il com'paff co-

mune , come mancante di dette linee ; & (¢id che nifluno

avrebbe mai creduto) in un certo: modo imperfetto. Al'qua- -

A . - . . i o
le pers per cval cagione , 'parmi che fia preferibile il feg
te, il quale , mentre da me vien ordinato alls Loxodromis
\ . . . N Vi . g
non puo non defcrivere -le” tre {uddette linee ¢ircolo 5 Jpir

Ui, e lina vesta. Imperciocche {uppolto che la Fig. 2. (Ta
23.) fia -parte della fuperficie di un Gfobolftettziqu”éb»,fiiua'
do viaggia un Baftimento fempre camiiina o f"("jp‘i"a" un dato’
parallelo QE, BA ec., o {opra -un dato meridiano PQ),’
PG ec, o fopra una linea curva LE. detta Loxodiomia , di
cui una femplice propriera ¢, che'la fué—f‘t‘ang'éh‘ff'é'f'iifba'éb:xxi
tatei i -.meridi‘an'-i undarto. angolo PLE ; PCE, PHE ec.
lempre: il medefimo. Perd. develi aver cuta , che la. fibbrica
del prefente Iftromento abbia rapporto: a tutte quefte diffe~
renti direzioni per defcriverle »quando che fia, fopra’ il fud-
detto Globo. . -
Compaffo Loxodromico: adunque chiamo: propriamente il
propotto ltromento ( Fig. 1. 77av. 23.). come quello che,
quantunque da me s’ impieghi a defcrivere anche alcuni Po--
gf:’:;‘ *"Lfg;{)ﬂ;;o} fPeci}?lrlr.rex\ne pero ¢ ftato concepito per la fud-
dects Lovody mm.- gli ¢ nel vero un compn[!o-,, di cui »l"‘um
i empre fta fifo in un punto C, T aliro MYV ter~

mina

Per LA LoxopRomiA, E POLIGONI REGOLARI. I§r
mina in una ruota R mobile intorno ad un piccol ganghe-
ro , che occupa il fuo centro, e che indi fi piega , e con
una cannetta’V abbraccia , e poi con una viterella fta fer- -
mo a detto piede MV. Ma girando la cannetta V intorno
a detto piede , prima di ftringer la vite, fi puo farf: , che
il piano della ruota rapprefentato per xz coftituifca ful pia-
no della carta col raggio RC,ovvero ¢, un angolo ¢rg,
ovvero ¢vx eguale ad un-qualunque dato. La noce poi, o
nodo M deve effer affai piti labile , ¢ prefto che negli alui
compafli non &.. . o '

Da quefta fempliciffima coftruzione {eguita: Primo, che
fe il piano della ruota x7 faccia col raggio RC un ango-
lo retto , rifulti la defcrizione di un circolo , il quale ¢
1ﬁagg‘.iorc-, o minore , fecondo che da prima il compaflo
aveva Imaggiore, o minore apertura; la quale\apertur{vol—
gendo I'Iftromento non pud alterarfi, perche non cflendo
la’ ruota inclinata pitt da una parte, che da”ialtl‘a,"n(?n
PuB nemmeno mordere la carta o pitt in fuori , o pill in
dentro , onde fi allarghi, o fi ﬁringajl compaflo. Secon-
do, fe il piano della ruota xz non fa verun angolo con
detto. raggio RC, aprendo fempre pitt I' ftromento , ma
non gid muovendolo in giro, 11 delcrive una rettd, da cui
-per la medefima ragione addorta, non puo nmx‘declimarc.
Terzo , fe il piano fuddetto forma con detto raggio un
ango’ilo qpalunque che non fia retto 5 ¢ muovall poi in
giro I’ Iftromento o dalla parte d\ell ang(:]o otrufo T, 0
da quella dell’ acuto ¢vz , perche e ncll»\ugo , e _1‘1ell alt%?
calo la ruota inclinata puo mordere o piu in F\Lm(n , o pit
in dentro la carta, o nel primo calo d)lungah k‘mPlie pid
dal centro C, o nel fecondo s'accolta, ¢ {eco trae il pic-
de MR, e lo determina a formar con Paltro piede MC
I'angolo RMC o fempre piu, o fem‘pre meno aperto ; F
quindi intanto dal margine dentato di effa ruota defcrivel

i i i appunto
{ul piano della carta una fpirale , la quale viene 113}“
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ad affere 1a propofta Lovodromia, perché il piano della ruota,

ciot la fua tangenre (‘giacche il piano:della ruota & fempre
per la coftruzione tangente alla curva?) in -qualunque po-
{izione forma col raggio CR un angolo coftante. + + ..
I’ ltromento da me percio meflo in prova fomminiftra
centilmente quefte tre linee ,. che 'ﬁ)no«ru’n’:imma‘gi:ﬁe‘ in
piano delle cutve, che un- Baftimento .defcrive fulla fuper-
ficie sferica del Mare. Perche il centro C ¢Fig..x.) fi pud
prendere (Fig.-"2.) per il .Polo P.; il raggio. CR m g
intorno a C per un meridiano , che come rotante i
2 detto Polo P, ferve per tueed gli “aleri. meridia
PG ec. Il piano %% della’ ruota R, coftituente ¢
raggio r¢ un angolo qualunque, pud. cugi i
rola nautica rapprefentare . Onde quando di queft
paflo I'un piede MC fofle pofto nel Polo P
un globo terreftre’ artefatto , I'altro , fecondo che i
della: ruota diverfamente -inclinafle’a.. detto raggio €
1.); ovvero PQ, PG ec. (Fig.2.).defcriverebbe fu
perficie di eflo globo, o qualunque: parallelo QE, BAvec
o un qualunque meridiano. PQ.,: PG ec., o la Loxo
mia LE conveniente ad un.rombo, o fia an"‘g'l‘ ‘
mico qualunque dato. L .
Ma quantunque io tia ‘ﬁcuro, che la. p.r;efafta coltruzio-
ne non pofla mancare: del divifato effétio, tuttavia mlpar—
rebbe ben fatto (cid che: perdinon ¢ :precifam%nté S{libi-
le) che la ruota R ( Fig. 1.) , invece di _ca{ugiar:;c’iue an-
colo d’inclinazione verricale ; ché,fa col piano: ‘ori'z:'z‘ﬁmi‘té-
Je, ciot I'angolo MRC, faffe piutrofto del turto verti-
cale a detto piano , qualunque foffe l'apertul‘ét RMC. On-
c}e volendo che , per quanto meccanicatmente épermeﬂo ,
l‘li‘trom?nto {upplifca anche a cio, dovrd eﬂéf*@;dnkﬁe}ﬁto
di’ maniera che (fia fopra una fuPAerﬁCie,Pi'andy fa ‘\"‘foPi'a
una conveffa ) la ruota fempre appunto 1ﬁ'.mgméﬁ“§a ver-

ticale a detta fuperficie .

’Pcr‘
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- Per la fuperficie piana potrebbeli ideire I' Iftromento co-
me gella “Fg.3., facendo che un regolo RH {i unifle nel
fito inferiore all'eftremicd R di una vergherra MR mobile
d"intorno al punto M dellalta CH; e nel fico {uperiore
ricevele in una feflura I'eftremitd H di dewa alta CH.
Perche per le dottrine altrove (1) efpofte, quando MC,
MH, MR faranno eguali , muovendo I’ Iitromento intot-
no; al centro C, e qualunque apertura CMR acquiﬂ;am{b
fempre il punwo H, caderd perpendicolarmente ful pun-
to R 5 e pero il regolo RH fard fempre verticale al pia-
pno RCj e confeguentemente anche la ruota, che per mez-
zo della cannetta, e vite V devefi connettere col {uo pi-
volo parallelo a detto regolo RH , procurando che la fola
Tuota , € non gia il regolo RH giunga a toccare il pia-
no della carta. ,
" Nel cafo poi della fiperfici sferica RP ( Fig. 4.) fermili
la ruota R con la vite ad un gambo Rd, che fia parte
d’un parallclogrammo, {nodato, e compofto di quattro re-
g'cy)liv, delli quali li Rd, RM, dq fano eguali al femi-
diametro del dato globo 5 e il regolo Pq cguale a tuto
detto diametro PA . Imperciocché avverd, che quando coun
il regolo ¢P fatto centro in P, e lg mano pofta in M 15
faccia muover in giro I Iltromento , qualunque fio R 1
denti della ruora acquiftaranno rifpetto al Polo T, xmplla—
dimeno il piano del gambo dR parallelo al piano di ella
ruota, {1 conferverd {empre vgrticale a detto glob‘o, ¢ pro-
dotto paflerd per mezzo del fuo centro. Il che c‘ev.lden-
e, Perché dai punti P, ed R condotti al centro C 1 rag-
gi RC, pC; effendo CR, RM, MP, PC perla coftru-
zione eguali le rette CR , PM faranno parallele ; ma PM
§ per la coftruzione paraﬂela anche a dR . Dunque glac-
che ambidue dR RC lono paral-}e!e ad una medelima
rera MP, fono anche pofte indiretto verfo il centro C-
Y ‘ Val

(1) Ifrom.1X Part. 1L Artic. 15
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Val a dire che dR non.inclinera verfo A o verfo P Punﬁ' ’

prefi fu quel medefimo meridiano , che pafla:per i-due
puqti P gd R. Quindi quel diametro della -ruota , chs
paffa per il punto di contatto R , fard per ogni verfo ver-
ticale alla fuperficie del detto globo, e per confégi’zéri’z’a
prodotto pafferd {empre per il {uo centro C. TR

Per altro I Iftromento della Fig. 3. pud fervire: anche i

quello della 4. con I"aggiunta' d"un folo regolo'gd .- Ma cid
che\ manca nell’ una, e nell’altra coﬁrtlzio?le ¢, che ‘l'e[ire(’)
mita R del regolo MR, e il margine della ruofa"-nbﬁ i
come dovrebbefi, ¢ come abbiamo detto pure-in prin N
giungere a toccare elattamente nel medefimo pia‘no‘.'" 5

ARTICOLO SECONDO

Deferizione organica de’ Poligoni vetsilinei regolari .

abbiam : o SRRSO
m accennato , facilmente a quelt” uopo ,

. N R K
oltante perche quefto Iftromento meno impor-té;zidi"

{pefa, ed ¢ si nell’ufo; che nella coftruzione: Pil-‘l '-fp,efditof,

fembrami percio preferibile a quella. E’ dunque‘:dafbbhﬁ- ’

derare 1 ' i
derare in quefta org rizione de’ Poligoni, ¢ k
: Pou.ebbeqc rganica defcl.mone de’ Poligoni, che ella
8 be concepire in due differenti, ed egualmiente fa.
cili maniere ; cio¢ o fi ‘ n 5 cir.
Y maniere )bb ¢ o uPPonendo coftante un medefimé cir-
colo, che e 1a circofcriverfi 'a’ detti Poligoni , ¢ modifi-
e Ve_n‘ﬂ}mg hezza de’ lai far st, che un medefimo cit-
colo ¢ fl' e a circofcrivere diverfi di detti Poligoni: o te-
. Circolcc:ln'lo ,(e.coﬁanre un medefimo lato, modificando
p e dif,lrcif) Iu)ul\{ente , far che un medefimo lato divenghi
er{1 Polizoni empi i
be. fo fofls dels igoni . U_n efempio del primo cafo {areb-
o ritto un circolo per i puiri dd
iz.2. Tav. 18 he ST A el
Fig.2 -5 perche detto medefimo circol e ci
coleritto ad un Pentagono di cui f{ar soelo vettephe:elr-
e 30 0 e gono di cui {arebbe lato ad, ed: in-
gono di cui farebbero ac,cd due lad

‘La

Uantunque la Pema Geomerrica fupplifca’ , - ficcome

g POLICONI REGOLARI. 13y

La medefima: figura fomminiftra un efempio anche del fe-
condo cafo , in cui gd lato di un Pentagono defcritto nel
circolo 2 bQ., {arebbe anche lato di un decagono delcritto
in un circolo, di cui fofle 4 il centro, ¢ raggio la retta ad.
Qle[’cscofe fono evidenti, ed ¢ fuperfluo il tratrenervifi
di pia, e lafciando per ora di produrre un Iftromento
relativo al primo cafo , applicaro {olo al fecondo il prefen-
te Iftromento della Loxodromia.

Laondc ‘,fuppon‘gaﬁ primieramente che nell'area della
ruota R (Fig. 1. Tav.23.) fia dal centro verlo alla peri-
feria R {colpita una cavitd, in cui, come in quella delle
penne de compafli, meflovi dell’ inchioftro, pofla detea ruo-
ta lafciare per ogni {ya rivoluzione {egnato un punto {ul

iano della carta, fecondo fia il compaffo correduto di un
quadi‘a‘nte‘NQ fiffo al piede CM in Q,e labile nell’aluo
‘piede MR, fe non fi ftringe con la vite , terzo {1 fermt
con la vitarella V la cannetta ,che porta la ruota R , qualora
il piano di effa ruota fia ad angoli retti del raggio CR..
Ora'poiché le periferic (ono come i diametri , fuppo-
ponendo che il raggio della ruora R fofle al raggio CR,
come 1 a3, la periferia della ruota farebbe alla periferia
del circolo defcritto ful raggio CR , come 1 a 3 - Sicche
(relarivamente al gid detto anche in propofito (1) delle
Cicloidi di bafe circolare) farebbe la ruota R tre rivolu-
zioni, mentre una ne facefle il raggio CR. intorno a G5
e quindi fulla periferia generata da detto raggio CR , ver-
rebbero marcati tre punti , 1 quali fornirebbero un trian-
gdlo,. quando foffero uniti con altregtante retee. Percio quan-

do il raggio della rnota ¢ al raggio CR precifamcntc come

5 a 3., facciafi ful piano Jaterale del quadrante N un
fegno , con infieme affiffo il numero 3., nel punto in cui la
gamba MR , ftante tale apertura , traverfa detro quadrante.

Indi aprendo I’ Iffromento finche il raggio della ruora f1a al
/ . 2 l'ﬂgglo

(1) Itrom IX. Part. 1L Artic. IX.
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raggio CR, come 1 2 4, s incida poi fu \detto piano un altro
{egno con il numero 4 anneflo ec., finché per qualunque aIr_rg{
divifione fi giunga a fegnare fu derro quadrante il fegno cor-
rifpondentc alla proporzione diragy, .d\l Ia 6’:, di ray,
di 1a 8, fin'a quella-di 1 a 12, e pii ancora fe piacefle
di portar I'affare anche pit oltre. . o |

Ora quando occorrefle’, per efemplo, la defcrlzlongprga-'
nica del Ettagono , aprafi da prima l_'IPrromento preparato
cosi con la maggiore efattezza, finche la gamba MR arrivi,
traverfando il quadrante, a“collimare, e coincidere nel feg{IO
appuntino che accompagna il 7 numero »fCOIPltO,_c‘(.}mg:uiko«‘
pra, nel piano lacerale del fuddetto quadrante ,.edel. Sl
vite {i arrefti; perché facendo indi muovere in giro T Iftro-
mento, la ruota R fara 7. rivoluzioni intanto che il com-
paflo n’avra compita una’intorno al centro'C; e quindi re-
fteranno ful piavo della carra fegnati dalla ruota’ 7. punti
diftribuic? in eguali dift-nze fulla periferia del circolo deferic-

to con il raggio CR intorno a detto centro Cj'i qua‘li;;ﬁynit’:ik‘

poi con altretrante rette verranno a fornire IErtagono propofto.
E' fuperfluo I'avvertire : Primo, che fe dato fofle qualun-
que altro Poligono da delcriverfi, avrebbefi ad aprire I'Iftro-
mento fino al numero corrifpondente a quel tal'altro Poligo- -
no dato. Secondo che volendo un dato Poligono, o pit gran-
de, 0 piti piccolo, dopo fegnati nel piano i punti del Poligo-
no dato, e prima d*unirli con ahretrante rette’, bafta con-
durre de’raggi indefiniti dal centro C a detti punti, e fato
centro nel medefimo C, tagliar detti raggi con un qual altro
maggiore, o minore circolo che pid piace; giacche ¢ eviden-
te, che e rette congiungenti i nuovi punti d’interfezione fa-
rebbero tuttavia lati del medefisho propofto Poligono . Terzo
{i potrebbe penfare, e di leggiero riufcire nella fabbrica di una
tal ruota R, la quale lafciafle fegno fulla carta, quando di
eueea la fua periferia, e quando di un fol punto, accio la me-
klﬁ(‘ll\]‘a potelle agevolmente, e comodamente {ervire tanro 'per-
la deferizione della Loxodromia,quamo per quella de'Poligoni.
FINE DEGL ISTROMENTI. °

0o §14

yll"ﬂromento per rilevare lo quantita del VIALLL0
di un Baflimento.
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PREFAZIONE.

W Cciocché la [iienza del Mave [alga all’ wlrimo grado di
perfezione , niente_pir reffando ( trattone fe Jempre [
poteffe navigare pev il Rombo efatramente ), che poter derer-
minare i gradi di Latitudine, ¢ Longitudine del Luogo in ci
fi ¢ fenza dover vicovrere alle offervazioni del Ciclo, che
ﬁ)ﬂ[fo i wvien tolto” di vifta dall’ imporiune nubi 5 ¢ percio
offendo mefticri di attener(i alla Terva, aliri gia rentarono i
warj modi quefta comoditd procacciarfi . Ma o che il Soimmo
Autore d’ogni bene wvoglia vifervar quefte wantaggio ad alrvi
piti fortunati tempi avvenire , o che pur anche noi fra i
per concederlo , cevio b che qualunque_argomento fiord ado-
perato’, viuftl alla prova quafi che affatro inutile. L benebé
forfe tamo fia per effere anche di Iftromento propofto a
tal wopo da me , pure non bo dubitaro di produvlo , mnom pev
waghezza di lode, o di premio, ma perche pavini doueie che
Je muove coft, qualunque franfi, fi rendano pubbliche. Conciof~
fracche [peffo occorra s che per la debolezza dell ingegio mnazo
Je invenzioni primitive 1om giungendo fino a quel fine cui e
no indivizzate , le Vi furono poi vecaie da altvi , che calca-
rono quelle medefime wefbigia - '

Intende per tanto_ il mio Iftromento a manifeflare in un
Quadranse la guantiva del wiaggio percorfo da un Baftimen-
10 5 data la quale infieme coll’ Angolo Loxodromico, ¢ la La-
sirudine del Luogo d onde fi feiolfe, fi vileva Lo Latitudine
¢ Longitudine de/ Luogo, i cui fi ¢

ARTI-
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ARTICOLO PRIMO.

Deferizione d una  Macchina Drom-bydro-metra applimm
a mifurare il viaggio di un Baflimento , :

rduto il Cielo, parmi di ravvifare in Terra ira Tao:
ghi , nei qua[i flano per eflere con commendabila m
duftria collocati gl'Iftromenti coftrutei per I effetto fﬁddet-
to. Il primo nell'aria, applicandogli a mifurare lafoxz;
de’ venti , per quindi il viaggio dei Baltimenti rilevare ;
come penfarono il Chiariffimo P. Millier , ed llCeleble,

Sig. Marchele Poleni, cui per ci6 immortal gléria'ﬁe e

venne. Il fecondo ¢ fulla fuperficie del Mare, dove V.
truvio , e Mellio configliarono che fofler ’Pd(’cé delle « :
te mobili per lo andare del Baftimento. Il terzo (&UO-
ﬁr]c?l'a, ch’io fappia, impenfato da aleri) & da me e lto“’
fott acqua. E avvegnacche le ruote PfdPOI’te kdawVéfmiﬁ“?
¢ da Mellio foggiacciano ad alcuni (1) diferti s tutto’
per le difficolta, che s incontrano anche n'égli"a,ltri ﬂ%‘vm
menti , (prefa I'idea da una ruota gid fin de!lb-féé’ffd?-
colo inventata (2 ) per il moto perpetuo ) ardifeo rl I':"eﬁ‘
marle in pratica , come quelle che immerfe a rali'dq 11?11-
tezza d’acqua, pare (bene, o mal che mi a ’g 3 che
ci ayrebbero a promettere miglit)r- fortuna. Ppongt)
N SJ (;{lervi dd_unqu?r, che nella Fig. 1. 7 av. 24. ¢ delinea
viano di un Timpa i i o vion

o nel mezzo, e che dgnge[C};r:e%;l;tamo dt: EZE?’”T‘X .
> i lavorate

] or [_" ' [ I ’ . I . ~
al torno )e)l etl"alllellte ro il )
,{C.C()rldo l Ordllle dEI numer: i y 2 y 3 3 4 €cC. 3> COI‘lCdafO
1 o dj l 1 (1 iﬂ:l‘b i

1ou g i || ‘

péri-

che

(1) Ricordati da Claudio P
L da Cl: erralto ra di mifitare j av
X&E}I:i?lcl\f{-rc;mzmm {opra Vetruvio, ¢ (11) Irll)llﬁlxlliFll ICOI‘('O o Nave-
Sig. March, poleni nella fua manic. Al'ChitCtnlu‘I cclvxli]c( ¥ Cﬂ_];!'ﬁ el fia
; , ¢ militare,
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periferia'. Quefte ali s'intendano {nodate,e mobili {u i rif-
pettivi ‘gangherini in modo , che fe il centro della loro
gravitd cade dentro il piano di eflo Timpano, rimanghi-
no ferme, e diftefe fopra detta periferia ; {e cade fuori del
piano a deftra , cadano anch’efle, e per I'intoppo di un
calcagnetto (lungo la 5. parte in circa della lunghezza di
dette ali) rimanghino nella direzione de'raggi R 7, Ry,
fe per fine il centro della loro gravid cada oltre detto

piano. a finiftra, pendano git liberamente , e folo reftino

ai‘,ypi_ccoli gangheri {ofpefe. Sarebbe fors' anche non inurile
I adattare , come in Fig. 4. di qua, e di la dall'ali un

“cuojo quinci affiffo alle cofte 9, p5 7, d dell’ali, e quin-
‘di all'orlo del Timpano 9, 75 7, 55 in guifa che ca-
duta Pala fi apriffe a deftra una forta di caflerta, o le-

y; che poi oltre 9 a {iniftra tornafle a racchiuderfi, fer-

Jvendo in tal ‘calo il. cuojo a ritener l'ali fenza alo cal-
cagnetto . '

Un fimil Timpano alato , come in Fig. 1., ovvero 4.
fi puo confiderare mobile fott’acqua, quando la parte de-
ftra fi opponga alla corrente di un fiume. Perch¢ fuppo-
pendo , che tutta la mafla d’acqua comprefa tra le paral-
lele im, pd vada da m, 0, 1, 4 ad avventarfi contro il
Timpano R, egli ¢ fuori di dubbio , che la mafla Im,
g n non farebbe volger il Timpano , quando fi {upponefle
privo & ali. Perché la forza della porzione 05, %9 > che
tenta muoverlo fecondo Iordine dei numeri, effendo eguale
alla forza contranitente della porzione 05, mi, che urta 1}@[
medefimo Timpano dalla parte oppolta ; il Timpano vie-
pe coftretto a rimanere in equilibrio . Ma Ja mafla inter-
cetta tra le parallele no, dp, che ura nell’ ala 75¢€ nell
ala.’9p, Perché non incontra dall’altra parte un egual re-
fiftenza , trae eflo Timpano d’ intorno al fuo_ centro. On-
de f1 puod eflo Timpano ragioncvolmente chiamare Drom-

hydro-metra , poiché fi puo meglio d ogni altr(l)ﬁrl:f.ato
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Iﬁron}&{lto adattare anche alla mifura’ dell’ -acque: cofreriz
ti, cio¢ per rilevare le loro velocita  relative:,. che iin ; R
medefimo dato tempo debbono ‘effere,. come "il’ 1]" Auf‘l‘
delle rivoluzioni di detto- Timpano. : " imere

Ma (e in vece di fupporre il centro del Tim a“ Y
immobile nel fuo fito, e I'acqua in cui é_immérfl;;n?‘»Rj
rente per la direzione oR , fi {fupponga. piutrofts cl;'e'c'(«;‘lf_'
ﬂagnante I"acqua (o qualunque altro liquore-in‘ cui f[;‘a
1mmer\fo I'Itromento ), ed il centro R ‘tirato per.] R0
Ro; fiegue nientedimeno jl medelimo effetto. liid: q;:;{::

maniera farebbe applicabile a -rilevare: la: gravita fpecifica

di %TVFrﬁ liquori. Sicche ecco due fingolariflimi vantagei
quali fi ponno da una tal ruota fiPOI‘rare\in'\}eée S gar
10 perpetuo ; chimera che ordinari ettt ied

. inariamente :
ftolti. 'ent?e nnamora

i

.Il (ng. Tofielli » che onora. grandemente "V’eriénya fu
fria Cn]Pl'C ara f‘econda d ‘ Al b L&
o » ed ora molto ‘pitt: d’ vomini ra-
riflimi in ogni fci 2 PO Homtnl e
lenza, e arte, diede. prima
4 te, e prima’ di me
la luce la. {ua Macchina Idraulica , ﬁrn?le e a
ven a H ~ . 4 o bt :
e P che egli avelle inventata lafua, benché non
(T(“ 1im' %xma d’ora pubblicata per effere anneffa.a .ty
gl : romenti contenuti in it e
it in quefto volume. Ma fe ¢
ito un confronto, non gid {ulcitato da irito’ di
odiofa contradizi iy la- uno {pirito di
muni - oarmi IOHC > ma dalla uniformitd delli ftudj co-
| > parmi che quefta tre vantaggi principali riporti fo
pra quella. Il primo ¢ g8t principali riporti fo-
mezzo . I ari primo ¢, c.he eflendo la mia vuota nel
i (u,a {'allé}ﬁ rmchluf.a\ gli toglie nell’acqua una paree
o I[PFCI ca gravita , e quindi diventa al moroP' i
pronea. 1l fecondo confiderabilifiimo &, che nel cafo del
18- lorelli, cioe dell'ali rete, va b calo: 26
mn due parti eguali, accid , 5 Fﬂe che fisno fegare
. > uan rini _
fOP.ra Paltra , Ieftremo loro (IL o ltano ripiegare’ I'una
relli) trovifi in una . punto C ( lettera del Sig. To-
mallimamente piccola diltanza dal cen-

tro del moto. M
to. Ma per ottenere quefta minima diftanza
- » >

lo

in-
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lo {pediente era di coftruire , come io ho fato, I'ali non
gid retre , Ma con una tal curvatura, che fofle quella me-
Sefima della circonferenza della ruota 5 feguendo quindi
un di piti, che I'ali prefentando la loro parte concava
alla corrente, men prefto sfuggano alla forza di quellas ¢
per contrario opportunamente, prefentano all’acqua la par-
te convefla , quando bene ¢ che meno che fia poflibile re-
itano. a.-detra forza. In terzo luogo , raddoppiandofi i
Timpani, come appreflo vedremo, ¢ diminaendo il nu-
mero dell’ ali di ciafcheduno, ho avuto comodita di for-
mmat. I ali. pid lunghe, accio opponeflero all’ azione del fAui-
do un maggior piano, ed accio cadendo da un pit alto
lnogo , maggior urto rilentiffe la ruota , per dover girare
& intorno al {uo afle.

Per altro io credo che (cio che in alcune macchine
avviene , che riportandole dal piccolo in grande, non fan-
no quel medefimo effetto che ficevano in piccolo) in que-
“fti- Timpani , benche il diametro loro fi apmenmﬂe fino
ad uno,o due piedi di Parigi, tuttavia crelcerebbe la loro
mobilid 3 perche tanto la groflezza dell ali, ‘quamo‘dell.\
fupeificie di eflt Timpani refta quafi la medelima ({uppo-
niamo di una linea in circa di derto piede, 0 di- quel del
Reno ), e crelce folo per apportar maggior leggierezza lo
-fpazio vuoto nel mezzo in ragion wriplicata , come pure
crefce- in ragion triplicata la mafla delbﬂuido refiltente,,
che {i oppone al piano di pit grand’ ali; e per cc{nlcgu.cn-
za crefce in detta’ ragione la forza d’inerzia di eflo Hgldo,
umica caufa motrice dei fopraddetti Timpani . Ma vediamo
intanto , come rilevate in un quadmme tutee le conver-
fioni di un tal Timpano attaceato altamente {oct'\acqua ad
una: Nave , fia poi per manifeftarfi la quantita del {wo
viaggio. ‘

ARTI-
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ARTICOLO SECONDO.

Conver fioni  dell’ Iftromento Drom#b_ydro-t.hetm‘
riportate in un Quadrame, - .

—

Cr ridurre in un quadrante il numero- onvies
- lioni della predetta CI1\/lacchina , ftano e(r%i;il.e) ‘;Cgf;;er"
ti ad un medefimo aflile EF due Timpani alati A, e :Il,';‘,:}‘
e fi concepilca il primo A mirato di fronte 'cdrri'f’ :6’an .
re al Timpano R vifto di fianco. della Fig. .. e I'P a
aver congiunte nei {ii corrifpondenti per le lit;éek'n.i

nlufnen impari di ldctta Fig. x.; el'altro Timpano I ;
che per maggior chiarezza fia in difegn » fenz’ al
fi ‘concepifca' peto averle anch’eflo .ycgm?eﬂl‘::oﬁ‘:i"%g? ‘.
dirimpetto ai numeri pari ; acciocché * tirato dalyla“‘ig e
verﬁ? 0, }I telaro di legno che porta. I’ affile di efi T
})[a ni, pofla, caduta un’ala del Timpano A 'cé'déflri |
altra del Timpano B; e poi- un’altra da que?llog,‘-‘éd:él

ha ’
natamente un’altra da quefto ec., come fe invece di effer

g;;OT:n;pafn(i] cpnlotto ali per. ciafcuno, foffle un -fol Tim-
on fedeci ali. Sti i al ‘ - (s
un Rochello C di ua pol al medefimo affile EF affiffo
ti, ¢ coll'aflil o denti, che in-un coi. Timpani ala-
,l _lgo allile coftituifcano un medefimo folido , mobile
nel telaro fecondo I'ordine dei. numeri :'3/ Saisihe o
VEro 2, 4, 6, 8. : ’j', 7> ?-, Qv-
{‘eracezlt':en;)l di detto Rochello C s ingra‘;xa, ﬂpf;'teﬁb“"' m
o ldai IF;:_ }‘ OYVHO' una ruota farra a ‘cévig].ic ( Chla,r i
shand) di o 12{ a prima roiie de vencontre , I altra voiie de
to da 30. denti, il di cui affe per di fotro & foftens.
e appoggio G, che ¢ parte: del ‘Telaro. E per - di
pra per .det'to telaro trappaffa; e fi annod - K per al
ta d'anelli d acciajo , o d"alira” ord 1 annoda ton .una for--
. 3 3 - o

comunicano fino ad ra piu leggiera materia , che
un alero telaro della Fiz. 3., dove

Lul-
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Pultimo anello D3 porta un Rochello di ro. denti, qua-
le infieme con detti anelli, e {erpentina formano un altre
corpo ombreggiato a puntini , che fa una fola rivoluzio-
ne , mentre ' altro folido cratteggiaro compolto dell’ aflile~
EF, Timpani alati B, A, e Rochello C fa tre rivoluzio-
ni. E quindi avviene che I anello D3 per ciafcuna {ua ri-
voluzione , efprima rivoluzioni dei Timpani numero 3.
Perché come fta il numero dei denti del Rochello C, al
numero dei denti della fecpentina D s cost ftari il nume-
ro delle rivoluzioni efpreflo da quello, al numero delle ri-
voluzioni efpreffo da quefta; cio¢ 10., 30, it 1., 3
'Segue indi ( Fig. 3.) I affile E, che porra una ruota di
20. denti implicata col Rochello antecedente, ¢ porta pu-
re un Rochello di 1o., che ingrana colla feguente ruora
di 60,3 ed una rivoluzione di quefto aflile E efprime per

“J'addotta ragione 6. rivoluzioni dei fudderti Timpani. E

cost di- mano in mano andate dicendo ; poiche la Fig. 3.
dimoftra cosi il numero dei denti delle ruote, e Rochelli,
come il numero delle rivoluzioni efprefie da i gli al-
wi affili ¥, G, H ec. in una rivoluzione; finche I"aflile’ L
coll’ indice {uperiore giunge ad indicare in una {ua rivo-
Jugipne 6o000. rivoluzioni dei Timpani; ¢ affile K el-
‘prime in una rivoluzione , rivoluzioni numecro ,7L9ooo.
Ma mi piace, che queft’ uleima converfione dell’ aflile K

abbia un centro comune con la converfione antecedente s

che fi fa d intorno all allile L; onde ( preparate due ruo-
te eguali cialcuna di diametro alla diftanza LK) una dh
fermi nell’ affile K, e I alira a4 ( conneffa ad una cannet-
ta, che paffa di fopra del telaro , ¢ porta un altro \indice
pitt corto ) fia mobile dintorno all’ affile L bench¢ detto
affile L i muova del dovuro {uo moto per Iimpuallo del-
le ruote antecedenti . Perche quindi avverd , che preparato
un Quadranse detto da me Loxodromico , nel di cui cen-

o occorra Vaffile L, e la cannetta della ruota 4 ,bi che
o ' abbia
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abbia due ordini di numeri, uno efteriore divifo in 4o,

parti eguali, e |" altro interiore comp’artito in 12.,indi-
ce pit lungo moltrerd in una converfione 6000a. rivoly.
zioni dei Timpani, e I'altro pit cofto 720000: o
Ora fe una converfione dei Timpani fofle eguale ad un
paffo geometrico percorfo dal Baftimento , Iindice piv Iy
go moftrarebbe 60000, palli geomerrici , cioé 60. mij li’n‘_
o fia 6o0. minuti= Gradi uno; e Ialtro pid cotto. mc?ﬁfz’
rebbe in una rivoluzione 72o. miglia?: Gradi ‘12, 'Mg*cf
non ellendo cost fortun%tament‘e_per eflere , {i. dovrd éokl? ,
elperimento fatto in una nota diftanza , rilevare nel qua-
dramse della Fig. 3. il numero delle rivoluzioni del 'I?xm:
P?“i) cprri{pondenti ad uno, o piu gradi“terreﬁrikj‘ ‘e poi
diftribuire , e ordinare da bella prima le ruote, e n b
ro dei denti in modo , che una perfetta ri'vblLl,zié e dell
_afhle K, venga ad elprimere un numero qu'a]dnqi;i’e
intiero di gradi terrefltri ; e laffile L 6o, minuti. : Po’ h
io ho mefle ‘le ruote cosi, perche ferva folo di méf'c,)ab ;
de» {aper poi contenepﬁ meglio a renore dello {perime
Cl.le f1 fafas non dubitando che quindi il numera de’gra-
di, o minuti moltrato dagli indici, non ﬁa‘pérc éifefé"gro-
go’m'onale .al viaggio della” Nave , unica “caufa kdél. ‘nfo‘tr:)
¢ Timpani. Dovendofi poi, per quanto a me pyaré‘ i
putar per niente Ialterazione delle frizioni, che la n:mvé
combinazione -delle ruote, e numero dei“(,iehti _‘doll\?rebbe
}Ir?durre s e_ﬂ”en_do.quf:{’ca quafi zero rifpecto alla. Poténzé
de mgovenm_\prmmpah, che fono i Timpani alati; e mol-
to piun percheé {i potrebbe far in maniera, che re’ﬂ:aff il
ﬁlediﬁm%\nun}ero dei denti prefi inﬁemé,’di watee le E1‘:1;10-
e, binehe pot per caufare le opporcune velocieh fofle mu-
quelli di ciafcuna in particolare.

ARTL
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Moucching antecedente adattata al Baftimento .

\Ue parti principali {i ditinguono nella defcritta Mac-
/ china , che diverfamente vanno adattate al Bafti-
mento. Imperciocche quella che per la fezione della Fig. 3.
fi raPpréfenta , e che comprende un telaro colle fue ruo-
te , e Quadrante Loxodromico tutta infieme deve cffer col-
locata dentro del Baftimento ( detra percid Parte Tnterna’),
o vicino al Piloto, fe fofle poflibile , acciocché mentre go-
verna il Timone abbia forro gli occhj anche il quadrante
fuddetto , o in qualche alra parte che fofle , fe non ~pil\l
comoda , almen piu conferente al bifogno della prefente
coftruzione . Quell’altra parte poi fignificata per la Fig. 1.,
e 2 Pcrché fta {fempre fuori atraccata alla Nave , vien da
4i innanzi affoluramente chiamata Parre Efternas ed ¢
quella,, che non folo efige {fomma attenzione ncl-coﬂruir—
la, ma molto pit nell’ adatarla al Baftimento , 11 moda
che e per il luogo ove a quello fi aracca , e per la co-
firuz one Ga ben ordinata a qualunque {uo muovimento.
Citca il fuogo ove a quello fi atracca , parendo a me
che fuori del Baftimento V (7 av. 25.) il punto pitt baflo
di effo fia quello; che per le agitazioni del Mare 1_11u0vaﬁ
meno che gli alui puntis cosi in quello vorret foipcndcr'c
la Parte Eftcrna, facendo che ivi foffe (o confitto nel Bafti-
mento {uddetto V, o connello comunque a quattro Catene
fermate a quatrro parti oppoﬁc) un pezzo di ferro X, 1n
cui foffe orizzontalmente \mobilc un altro palo di ferro at-
raccato con un nodo 7 a'detta parte. A}la qualc‘nci.nodl
M, ed N fofle pur anche anneffo un icmicerdno di fc{—
to , fcorrente ( {econdo che il Baftimento , o il telaro di-

verfamente inclinafle ) per la felfura d del palo fuddet{o;
a
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al qual effetto nella coftruzione dovranno P;éﬁ{{e:rﬁ le di.

ﬁanze 2d,ZM N eguali. Ma deito ‘pezzo di ferro K f
inoltre prolongato verfo la Poppa P con un becco S (.:ua.t
per qugh’mque inclinaziéone della Nave trovi (emprg un j '
toppo il femicerchio MdN 5 ac¢io detca Parve Efterna vol n-
dofi d’intorno al punto dell attacco 'z, non pofla ‘mdi c%f:-

pire un giro perfetto, ne giungere ad urtar contro-li anel

lij. Da quefta qualunque firuazione delle parti Znter
%ﬁeqna , fegue che li anelli 4, b, ¢ che unirann
all’alera parte avranno ad efler tanti , ch
uno, all’altro luogo ;5 benche meno’cheefilaunpng:‘no o
leggi_cri che fia poflibile, fia meglio. = ‘,f"

Circa poi alla coffruzione della fuddetta Parse Eff
verto che per non entrare in una lu’nga ferie di op
ni 41 profpertiva, o coprire le parti Pil‘I: e(fctizia;lp
il Piano verticale di effa efpreflo nella Fig. 1. el
24., quanto I'elevazione {cenografica della Tt;‘v 2." '
cata colle medefime lettere , declina alcun 'Pécé’ .Ha{la““ !
{ta idea c.le“'lnventorev. Imperocche .dovendo il telar fﬂéi*
atto a difender I'ali da qualunque urto che .p‘ofra' incon-
trare 'ed a foftenere validamente non folo I aﬂilé"\“.l’)' della
ferpentina D, ma anche un Timoncello 'H conneflo nella
gaFrr.e dPOﬂcflme ad' angoli rewi del traverfo MN', ed affile
;Vid,no e;/ic il cg‘chlo Q.f‘l;are afferraro ai cardini EM, EN
M, P};rn};;\/{[,l:llir }c)lxu cléc[:) la ﬁ%ura non dimoftra. Le

s ovrebbero efler ranto gitt' pro

Eil[iwaif: Ch? p_ortaﬂ-f:ro I'aflile EF, e li connefﬁg'%lirri:)gﬁoiﬁids
pree. alae radici {c_{ell'onde pitt alte. Notate inoltre, che ef:
— ma%ﬁa]vxm }laeaﬁca.d\el legno minore, di quella dell
poqun math a,l eP a gravid {pecifica del merallo maggiore,
o matem]e a'[Ta”fe fi/ferna compofta dell’ una, e dell’al-
R mo[e(uvem e le ¢ poflibile, a rifulcare poco pin grave
ol mos antagonifta del fluido, e che il centro di eravitd

etta Farte Efferna i trovafle nell’ infima parte ‘ver?o GQy

Non

’ ,,ef,d
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Non lafcio per fin di ricordare , che ai Timpan{ alati
fi poti'ebl_jero {oftituire , e far nel medelimo modo muo-
vere fott’acqua ogn’ altro Iftromento, che fuori d'efla fofle
mobile per la fola refiftenza , o impeto dell’aria; come
quella rmota propofta (1) del P. Millier, o pitt ficuramente
due- di quelle Girandole (fupponiamo A, B Fig. 5. Tav.
26.) di quelle dico , che gli allegri fanciulli fogliono far

muovere correndo ; ordinandone un pajo in guifa, che

con una chiocciola fenza fine lavorata d’intorno ai loro afli
AE, BE faceflero volgere orizzentalmente una ruota D,
la. quale ftando in vece della ferpentina D della Figura 2.
Tav. 24. fi unifce poi col fuo afle Da alli anelli, che
congiungono la Parte Interna colla Efferna. Avvertendo che
acciocche la ruota D fia dall’una, e dall'altra chiocciola
determinara a muover(i da una medefima parte, o ledue
chiocciole debbono aver le fpire, o le due Girandole (co-
me fi @ fatro in figura), debbono aver I'ali ordinate in
verfo oppofto. Onde fe per efempio le Gitandole A, B
muovan{i fecondo I’ordine dei numen: pofti in figura (fup-
ponendo le chiocciole inclinate ad un medelimo verlo) la
ruota D in un con l'afle Da, girera [econdo I’ ordine de¢’
numeri. {uol pofti pure in figura. E verche  per cialcuna
rivoluzione delle chiocciole, e Girandose pafla un {ol den-
te della . ruota D, ogni converfione di efla ruota cfprime-
ra tante rivoluzioni delle Girandole ( che ftarebbero invece

dei Timpani alati ) quanti fono i proprj denti,

o Y ARTI-

{1) Navig Lib. V. Prop. 6.
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ARTIGOLO QUARTO, -

Efume delle Obbiezioni cbe ponno im éd; gt T
) re Lefferro -
della prefente Coﬁra',(zon_g}j L {]ﬁtto

OBBIEZIONE L

o . _ 8
Gli F} in primo luogo evidente, che per ri
) oiu ita faggi } )y la |
- g aﬁquannta .del., viaggio percorfo, la P
l propofta Macchina deve trovarfi fempre ad
i‘l el Iolco,. che fa in Mare il Baftimento : cio
Lclippoﬁo .la llnfra Qo cflere detto folco, I'affile EF
a angol} retti di detta linea; benché col Baft
Sxoceda innanzi di fianco, o colla Prora, o che
a N N . . ¥ ." .
! Pcoo)mux'lquel, una nuova direzione; e benche la P
: a,o ' “inclinaffe all
] d}p s uno, o Ia‘ltro fianco inclinafle all’ orizzo
I a una parte , che dall’alira. \

RIsPOSTA:

Ma effendo il pali ) g
zioni , ec(l]fem}gn;l pal,cello' zd orénato appunto alle varia-
dato MdN ordintutte UOIIZZoma]I > ed il fcmi‘c‘eréhj‘b.;fno@;
motoralmente o ua_to ::1 e fec’onde_.che fono ‘verticali , deve
patwreimente Teguire da [c 1 efficto propofts. Prife perchy
lunque ; I l;awe i;}to acquifta una nuova fitnazione qua-
o o e ferna incontra tofto nel Timoncello H,
Gl aleio Uir}:;l_ur‘n}agglor feﬁl‘tegza da un lato, che
che non pus relbiaicl, £, Pequilibrio delle refiftenze,
fuppofto ¢ poco wirfi fe detta Parte efterna (che. per il
do- el piu grave della mole antagonifta d i-
G > loncn,um dal palicello dz_mobile gontita el flui
oo Bl T g
e per’ una fpezie di rrattoria ( poich? .
aito ) ad angoli reri della (poiche non puo per
wova direzione Q y, unico

calo,
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calo , dove le refiftenze {i trovino equilibrate. In quanto
oi alle variazioni verticali, la mobilira del {femicerchio nei
nodi lafcia la Parte offerna libera a poter decumbere verti-
calmente ; benche il pezzo di-ferro K'in un colla Nave,cui
¢ afferrato, inclini o all’ uno, o all’ alero di due oppofti ver(i;
e la fua mobilitd nella felfura d ferve per aluri due verlt,
a quelli, e fra di loro oppoftis e pero {ono in tucti quat-
tro, che a queft'uopo, {c non erro , dovrebbero baftare.

"OppiczioNE 1L

Péefcindendo per ora dalla diverfa inclinazione , con cui
una Nave {i prefenta a ricevere il vento , poffo fupporre,
¢he o contro detto vento procede , © a feconda. Nel pri-
mo cafo pare (quando I'onda andafe in confeguenza del

vyento ) che la quanmz‘t'del‘moto dei due Timpani alati,
fia per effere maggiore di que“a che dovrebbe acquiflare

‘ jlell’ acqua’ ftagnante per il folo andare della Nave. Perché

(1) la refiftenza , che foffre un folido muoventell in un
fluido, & come il quadrato della velocitd, onde il corpo fi
muove ; e fe fi muova il fuido , ed il folido fia quicto,
I'urto, che il {olido foffre dal fAuido, ¢ come il quadrato
della velocird del fluido. Quindi nel primo cafo muoven-
dofi il folido contra del fuido, ed il fuido contra del fo-
lido, la refiftenza che il folido nel fluido trova, {ara co-
me la fomma d¢ quadrati delle velocira del folido, e del
fluido. E pero la velocith dei Timpani eccederebbe della
dovuta quamitﬁ tutto il quadrato Jella velocitd del fluido.
‘Ma nel fecondo cafo pare che detti Timpani {i aveflero
a volgere meno che non dovrebbero. perche {e poi il fo-
lido muovafi in un fluido , che pure muovali {econdo la
direzione del folido , ma con minore velocicd 5 allora il
(olido urta nel fluido, come (e il fAluido fofle quicto, ed
- Y 2 il
(1) Gravefande. mtrod. ad Philsf Nevvio:
pianam 1ib. 3. De Mots Fluid.cap- 15
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il folido fi muovefle con il folo ecceflo della. ﬁla've.[ocic;},.

fopra la velociti del fluido ; e quindi- nel fluido troyery
una refiftenza, che fard come il quadrato. della. fua veloci.
ta fopra quella del fluido. . R

Maggior oftacolo per fine incontrarebbefi , fe la veloci-
ti del folido a feconda fi fupponeffe eguale a. quella del
fluido; perché i Timpani reftarebbero affatto immobili. -

RisrosTA.

Rifpondendo pertanto in generale a quefta feconda Ob:
biezione , nel fuppofto ¢he I'onda che deve alterare il
ro movimento della Parte efterna, fia . femp(‘e; per efle
leconda del vento, dico che né dall’ onde, né
puo venir portato alcun turbamento, o difordine :
pani alati. Perché effendo collocata la Parte efferna
(fig. 1. Zav. 26.), e i Timpani dovendo riufcire n
lo fowto la fuperficie del Mar tranquillo MT ;
fotto le radici dell’onde maffime RS » le quali a
cflendo pitt alte di piedi 7 (1),(né men . forl
benché pajan montagne , faranno mo
tendofi profondare anche pit ,
13 non pofla giungere I'azione
delle inquietudini {uperficiali.
de devono (2) trovarfi in e
il contrafto, e quet reciproci
acquee , che fono al di {opra

_Hldo non
tle in alto
lto maggiori), e po-.
giudico ceftamente che fin.
del vento , unica caufa forfe
- Perche ivi tutte le parci flui-
quilibrio , non potendo- efsere
bilanciamenti , che tra le ‘moli
della retta RS, come quelle
o che -
fur le fable, & fept pies de di&anw
font toute la difference du point , ou

(1) Spe@acle de la Nature 2.2,me
entrctien. LaMer. Maisla méme nfain
(de Dieu) qui déve fes vagues com-

me des montagnes ver la haute Mer,
i a preferic des loix, qui la repri-
me du cotd de la terre. Dans les plus
grandes agitations, elle refpedte  les
bornes jufqu ou Dieu lui » permis de
savancer du cote des nos dameures.
Tout I'orgueil de fes flots tombe de-
vant la ligne que Dieu lui a trachde

elle s eleve dans” fon &uar ordinaire
avec celui, ou f rage vien mourir:
fur Ia cée dans le fort des plus, vio-,
lentes tempétes. : o

(2) Gravefande cap. 11. dice: . In-
quo motn agua infra nullum h:x.(ciot‘%

fotto la retta RS) fenfibiliter nen agi-
tatur. C :
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h fono ufcite fuori. dell equilibrio, nella natura , cogtan;e.

- ‘riamente {uppofto , che fulla fuperficie dell’ acqua

e reramuare & plan llela all’ orizzonte
ftagn : i ara

nte; che veramente ¢ piana, ¢ p

ﬂag'nante’Tav 26.), una caufa qualunque produca una ca-

(Figm 7 intor lla I'acqua fi eftolle verfo mm,

vit 4, tofto d’intorno a quella I'acqua | > mim,

e: per il proprio pefo da mm in pp nca_de.,_lfna pd QE\_

I'acquiftata velocita nel cadere ha forza di rifalire, ed - ;

i ita in un colla

mucchiarfi in B, e produce in gp CTY“%E[}E”E ot

’ a; ciot pBp chiama a. ‘

maffa d’acqua {ollevara; hiam: - Quello

moto prop;lvandoﬁ‘dunque dalla cavita a in fuo{r} P[Lr -;;,0

?éffo feguilza che il moto dell’ onda aluo. no? 1a cdu[.tliCL

. : e

tus citculi (1) fe fe expendentis. Onde fe la cau a(pxoChL -

. nis e et
dell’onda {i {upponga agire in un {ol luo\g?1 (Azﬁ ¢ che et
ci& mi giova chiamare onda femplice), puo le( che Tondt
{ra&a inbcoilfeguenza del vento V fimaro a m[ix-‘hé clos
sella direzione del raggio aF di detto cerchlof. erc n}ei
ol / i ar rmpeto

niam da detto V giunga a

ontamo. che un vento giung mpero o
ll)at.ifkdell’ onde Km, am, le malle del ﬂu.ld(i),A.L ; o
mente farebbero difcele per le perpendico alu 7{[;,1 "

T . » >‘ o '4( a-
dovendo ora in parte obbedire anche ad un’altra o

21re ano ad >
V?e"ra che & il .vento, andranno a cadere lgnmbr{)e - {;.1_
?n e; forfe per una linea curva, la qqaie fare o
la do il vento fpirafle eguabilmente , ¢ :
Eb s e b icolare (econdo la legge
da difcendefle per la perpendlc?lare mp, le o 1 lesse
o i alri oravi; e quindi un galeggia l
comune degli alui gra ; pdi i g1 o5 M a ne
»0co 2 poco verrebbe dall’ onde {fofpin o e
P r da tempefta agitato forfe operando ?ettim, caul: e
0l N Iti cerchj che 'un 1’3 .
i, e g moltt cerchj
§i luoghi, e pero eflendo mc _ e T et di
crocia%o I'onda che nella incrociatura I e
’ 1 ! @ re
wrare , deve falire, ¢

due che fi vanno ad incontrare , fnlie s eguale
er upa retta verticale allorizzonte, quande o,

}f) za delle due onde femplici . Imperciocehe PE

orza ‘

. . e[‘fO F;
che un’ onda femplice fi propaghi dal centro a v(prc-

(1) Gravefande cap. 11
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(prefcindo per ora dall’imp V
. ‘ impulfo. de’venti) ed un’ '
]g(l)zrc:e d;: uL;III alri'o canto A i dilati in cex?chib U;;r?it;aﬁm-
! C(.)megh i E{c.m faranno come la loro ‘velocita (1 o
¢ com a dra ice quadrara delle loro latitudini 2 d ), che
e onde incontrandofi nel punto F vicendevgléD).
, ente

J

ro negli aleri punti 5 poi
i o ;
mafla non puo Pﬁar ﬁ’mfjoii ﬁ,elchc,l1 I)utta‘ Cl“f-‘llaf.can
ell’ equilibrio, difcenderar
una . e
P un m;dlelfima verticale' a detto Punto:,P ’ ﬁ::dlefaf
chi ?I ?1 alra {1 faccia cavitd " nel 'Pun;o' n]‘:«c,]c‘ e
alcheduna refticuita . ; unto F, e
a , e ordinat: i b
tro a, ed A. Mol i f ata in cerchio al pr
{cendere dell’ onda ertic ll verifica quefto precilc
PR N verticalmente i i vl o
bl . . @ duolto precils feln
;lqemh/.em/’/m » che da_ diverfi Cent?i dAHG:CQm 3 I
s ino ad incrociarfi . E molto pit qua dpcf pu
m . : »
chim{q,te ad incontrarft per lo foffiar g;l, Ii:rdo“ 3
o L - . : . (0}
che per 1 V {pirandi da diverfe, e molteg‘b pofte
cﬂérep o HI\I/}O giudizio {uccedendo allora’ P‘iﬁPPE[QP{*
ar tempeftofo , ciafcun’ pitt, che fi
compoffa , e PercibP il mo’:oc?ifcgn Onlda fi puo tener pe
n galeggiante che fecon-

opr

da il m
: oto dell’ onde ‘ 3
> non altro fard, che un-afcendere ,
>

e [
derfc:iendelre Plelr una verticale all’o
che : ,
vera ’mLIovi::n:m il moto dell'onde non potefle alterare il
Cn(o non va ﬂtO. del Tlmpani » giaCChé 1, Ond ; efare ll
Confeflo’ one an Confegﬂenm del vent = queﬂ:o
. onrelio er R , 0. :
{va forza , {E;Je fo?l{;rzpc}[l? clue[’cl obbiezione avrebbe tutta la
nel Mare ; plicata alle correnti che ¢} s
3 e es :
calo che L dii)é)fjefro,clle non avrebbe difefa gcﬁguanc;
della direzione lelt)\II‘lef della corrente foffe ad’an ‘orli“‘??e_,
: el Valcello. Perché allora I azionegd'l ﬁ?tfl
el i«
do

¢ 1) Ivi di
ce: Celerit
ut radj ates und
radices quadrate Latitudingm i funs

da, che chi ? fola
5 iamo compofta, faliranno per unafetmﬁ‘?la;gn-
‘ T Veltica-.

le al pu iy
é n !
punto F piu alto, che come femplici non falirehh
v Lol /,{e ea -

giunta

dice
L

orizzonte 5 onde jo conclu

L ~ARrTICOLO Q_UARTO; 175,
do fi .efervcit‘arebbc nei fianchi dei Timpani, e nelle {ot-
tili, cofte dell'ali , quali reftarebbero di fronte tuttavia li-
b§r¢ a’ poter fofferire tutta la refiftenza del fluido.

OgpgiEzioNE IIL

. Secondo che la Nave f; avvanza con diverfa velocita ,

“la Parte efterna 2 (Fig. 1. Tav. 26.) leco tirata apprello,

angolo ora maggiore , ora

fa con la perpendicolare zg un
ata infinita , I'angolo se-

minore ; e {e la -velocitd fofle d
guagliarebbe ad un retto , perche il pefo tenta quanto pud
direzione della forza traente. Onde fegui-

di metterfi nella
lati ora fi at-

ta che i avefle a temere che nei Timpani a
freceafle , ora fi ritardafle la cadura dell ali.

RisprosSTA.

Ma {1 vede che quindi non ¢ per effere alcun confide-
rabile errore , perche il telaro benche fard colla perpendi-

colare 7g un angolo ora maggiore , ora minore, non per-
cio puo far volgere Iaffile dei Timpani, onde venghino
alterati i tempi delle cadute dell’ ali.

OppiEzioNE 1V.

Se il moto di un galeggiante {ull’ onda (intendo com-
Jice farebbe (1) tigorofamente

poﬁd s perché»fe fofle femp
' con-

muoverfi anch’cflo, come detta onda

Tav. 26.) fulla {uperficic dell’ acqua pcrpcndicol;rmcnrc, acquilti piuttofto
ftagnante, ¢ facto impeto fu detta fu-  nclla direzione 0 1zzontale un altro
Peiﬁcie in a, il galegg'\nntc 2 {iniftra o5 .Ll quale fm' v.cr[<? a quando ]xl
m, fi porta lontano da @ verfo K. E galeggiante fdruccioli ful pgu\ho che
1a ragion parmi che fia, perché quan- rignarda 2 (luclln parte; © ,{nm verfo
tunque » niun’ aura K fe fdrgccxoln@ ful pendio chc\np-
tal cafo non faccia a punto mira, verfo K. Ma pcrchc le
frendere perpendicolarmentes onde pit che fono lontane dalla fuz
. fdrucciolando il galeggiante , come la originc 4 v\erfo K, fono tanto pid
fintafia ne sforza 2 credere , ful pen- piccole , cost i rcgrcmvdcl galeggian-
dio dell’ onda avviene che invece di € muoventefi ful pendio che n%\:rda

(1) Pofto un galeggiante 7 (Fig-7-

{pirando, U ondain
ltro che falire, €
tuttavia
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tro I'efperienza ) non altro fia che un moro di afcender
e fcendere alternatamente per una retta verticale all’ o

zonte , certo ¢ che la Nave per il morto folo de
non farebbe altro che alzarfi , e sbafl; la re

)
17~
L

Pondy -

arfi per la rega
. . ~ L I er
efempio ab della figura fuddetta, ma perché viene “’1};1
tre {pinta immediatamente dal vento, che hel fig s .

orpo

urta , per la linea orizzontale be , trovafi el
moto da due potenze efprefle per ba', be feconde
bile, o accelerata velocitd , e direzione deHe‘ch'L‘ia'
deve fenza alcun dubbio prendere una via med
fara (qualunque fia la }5rop0rzione,dc”d‘ﬁ‘l&d" te
fempre pin lunga della be, ovvero as. Cid
maflime avvenire quando per la furia dei v
fatto tumido, e le acque mefle in tumulec
te {1 raccozzano, e fi fpianano , " li Tir

do piu in ok

0§ alto tratei anch’effi , e quando’ pi
pintr, compiranno un numero di riveluzio
fai piu, che: non importa lo andar drite
per la retta aS, ovvero. MT parallela ; e pero

dm/re- Loxodromico parrd che fiafi fatto 'un molto piu lun- -
go viaggio, che veramente non ¢ - - -

RisposTa.

l\fl\l'quleﬁa obblezw?e rifponndo primietamente ; che ben-
¢he Daltezza ab dell’ onde miaflime abbiaf; in alto Mare,
iu di piedi ., il Baft
’ dif e p pledi 7., il Balti-
mu:jto percio non fi alza, e abbafa altrettantol’, non po
e . : . 2 QA PO
OLnI:jO- pe{.:r ]la\ {ua gra:vnﬁ efler foftenuto fulla punta d'un’
nda; colicche avverra, che fe nel fito R pelcava ‘péi‘ elem-
o . e - - > pPEL S by
P, xy. piedi di fotro di RS, molio. piu pefcara di fot-

verfo 4, fon Corl . o to
che fa ful peidilglrclz: 1';515€l,llnrg:c’%£:{[‘g 1 corpi na{t‘am;i perché. eflendo. deter-
K; T 2 minati a {coftar i Tuo-
b Ke Wq‘umf{l 2 poco a paco da « ver. 2o dove I 6na'uﬁ I{'gmpre. pn‘ld 1 luo
* procede. Il Mare dunque benche che a nafce, bifogna, giac-

‘ranquillo, butta fempre alla {pia il Mare non ¢ infinito

» che finals
mente pervenghino. al lido :

coi
gaia

v ARTICOLO SECONDO. UL

w0 di-be , trovandofi in b e quindi giudlca_'rel Chleé ;tlf
tezza , cui i vuole che dall onds{ fia trafpoltatcl)l il ‘Bafti-
maento , - non fia almen tanto differente da que a.l(m cui
trovafi nel tempo della calma, quanto fe la r;:{ppxe’en/t.at;o
i Poeti ( aliud ¢ft enim Poetaram more werba ‘/;uzz cﬁc ? af mZ;
ea que dicas, vatione & arse dzji}:;z‘_gugre);ge{c 1 a (f)la~ endc
mentire, I obbiczione farebbe di grandiflimo pefo ; .01[;[)
anche la differenza che. paflla fra‘ bS ,ed aS n_on v(enfc‘b'[c_
forfe ad effer tatita, chebaﬂ:.aﬂe a poter alterare {enfibi
mente la’ vera quantitd del viaggio. b o
. Ma fiano l'onde anche tali Ch.(f tocchino alle nubi,
almeno almieno (cio che non gi nel noftro Marcll, mat
nell occeano. forle accade ) dietro loro coprano‘u'\ttl? ldcmﬁ
podun Baftimento. In qualunque gran ca{f) ; ;3‘11 (sm-
ﬁ Pot bbe tenere per un Pia\no, ‘chc clua? per (z(];‘m;ldecli_
preplﬁs’ inclinafle , finche arrivato 1n 'm]maNe @ declc
nare . Onde . la equabile velocitd , con cui a_f av -('ma
bbe: percorfa nella direzione ouz;ontale verlo a, l-;“ "
diminuirebbe all’ incontro del. piano Rbf ¢ Polﬂj C1hc
. manenrefvﬁ,‘ricarderebbe-.»falendo in modo , che ( Poﬁ”um
I’ altezza ab dell’ onda fia, come a ca.fo :.lvvmgc. Iinveﬁ‘o 1,)
egualé'élla ‘metd di Ra) la Nave fu per 1l\pllan(? [ta  verld ;
petcdffétébbe‘fol ranto {pazio, quanto Ll a ie'_ '(:% ch; b
condotta normale ad Rb mentre (1}-col.a velocita

VA va

T ‘ . ) N
,(\ 1) A qixeﬁd propofito mi prendo una Dlmomyll'oniddcel lt;.hfc"g'l;fc-;tc
la libertd di- onorare i miei (critti con  derico Sanvitadl, . '

DI‘M,D,STRJZJONE.

(F viito il corpo B da A
jamo ( Fig. 2. Tav. 26.) cbe‘ partito 1t 4
SU%:W::;M”( cogn eguabile welocita’ fger[o C, mcomrt/ ‘1:75
il piano inclinato BV ¢ che fi defideri japc}rc,qza/r:‘;zo [;eﬂ;‘
«avrd percorfo afcendendo da B verfo \gb, nemfzzrefo ¢ im0
po che nella direzione owggntale avrebbe p g
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‘va in R prima di urtar nel piano avre Vo
e e s di unar ne] Pl e B
'.(lu'eftci‘, ‘
BC. Dico che menata alla verta orizgontale BC und' perpi
dicolare bE = = BCs ¢ da E condotta a BY yna -
Ld, quefta Ed favebbe cgnale a detto fpa((o -
Onde primo, /i o) RUIDEATD SR P i
O P ‘ , Ji prenda Eb = ?~BC,;€’b€yﬁw& !
per cui B a_./cemlcrcbllc con moro vitardato nel re)
moto eguab%e percorrerchbe BC 5 cominciando
colla wvelocita che ba per BC. I ‘teﬁd'p’o dell’

¢ cguale al tempo della difeefa per-bE.; in
B acquiftarcbbe la welocita , k'/bc P/ya per ,B’rm .

Secondo, fi trovi [y BC il punto ' E, da cni poffa

ntto

i

/A b = .}. / . S
1 Lb = - BC, dicendo nel triangolo B
e B fono dillang b Laro Eb r

o tivi da B al piano inclinato Ja pe e e

. s ciinato la perpendicolare
fo /_/}"q\(/o per cui B afcenderebbe :”cﬁmm’c‘;;;ek,g e
;}; o¢//m a/(qug{iam nella difeefa per bd ovi)gr;;a[;[ "/
che afcendivebbe CpH L T DR A0 D0 ,
ber BC. § PW‘E.B, 0 ﬁ‘mugqggp:gbbgz"cq,ja e
Lerzo, prendendo !, s R o

, ) a velocita V'Y ; S
; :}l'/;c‘zf lzrd Bn(e:/ tempo. della. difeefa ;?fﬁgm'/iﬂzdm"//ft;dij;?q"
N i fa welociri i acqiifiasa wella difeefi per
ti{fz)/m? BC alla velocita acquiftara ‘per bE | ciod ’/f;"/“]’cr
> prendendo dico , quefte 'Wl@f"ff}’]?cr 'c;unabig c_/q,—l
e

dat N Tt
ato tempo per BC, avremo V5. 2 bd - vy .bdx¥ BB,

bp. ==
Yoot v _d‘ '/bd:»"l-':"‘
bdX'/bB‘ ALY

L quindi / )
a meta dello fpazi ' — ‘
Jpazio trovato T = [ard
a8 o gy Jara
. T bd f( 1,40,
fpa-
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Qw[’;a, ,co_hﬁderabili(ﬁma p',erdi-ta) di velocita , fecondo il

qha;d‘r;;tb della quale i Timpani trovano nel fluido quella
[pazio pereoro. dalla data velocitd V5D [ pel piano inclina-
10 nel ‘tempo del moto unifoime pev BC.

S Baw Y OB . ‘ o
Ora );_-'b = viaxVb facendo attwalmente la divi-
o bd v

fione, e percié lo ._[j)aaioim‘ato & media propov’z[ona/c tra bd,

¢ bB. ]mpercibccbé bd. v5ax¥bB := VidxY o, bB. M

bE ¢ media pro/)orz[of/)a[c wa bd, ¢ bB. Dunque lo [pazio
che B percorvera [ per lo. piano- inclinato nel dato tempo co-
wminciando’ & [ulive colla data welocittr fird =vbE= BC.

. Quarto , ora [upponendo che la data welocitd v por Lin-
contro del piaio [fia diventata s oppure offendo quefla a quel-
lay come. il [eno BE del complimento della inclinazione B al
feno. torale Bb , ¢ prendendo quefte quantitd pev efprimere
la, welocitd » ¢ Hpponendo quefle cquabili averemo Bb we-
ey R N » BC=BL . . .
Jocity data. 2bE = BC:: BE. — 55 di cui la velocita

B e ‘,. B . Lt . Vo : N \
BE nello fieffo. tempo_con moto- vitardato pereorrera la mefd
T B ERBE bLxBL . : .
—- I e - ——— > ' e DY opOK; 1one

= =~ — OB & onde nafee quefia propoER

2‘ N .
bB. bE :: BE. %%32 . Ma per la fomiglianza de’ trian-

gdli bBE EBdA abbiamo bB. LE :: BE. Ed. Dunguc
bE<BE . gy, E quindi lo [pazio che B nel dato tempo
bB : .
colla welocitd proporzionald all ingreffo mel piano'ihg/mar?,
ercorre [u 1o Jieffo piano s ¢ equale alla perpendicolare Ed

tivata [ul piano del punto L della bafe, da cui forge uit

’ I
. oos dicolare Eb = — BC dara.
pirpe rl({l(O/‘l ¢ Eb - BC dara
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ieﬁi}enza, che gli fa muovere d intorno al loro affe, noi
¢ n¢ meno compenfata da quella che, dappoiche il Bafti-
mento ¢ pervenuto in b, acquil’ta indi fcendendo git d [l{'
altra parte. Perché in fine della difcefa per S la velogci Vin
dov'reb[_)e eflere eguale a qué”a, chie dopo I'incontro 'dtT o S

no inclinato aveva in R per afcendere fino mb(fue e
che per Rb i fofle diftrutea turea la velocira, che av ’ PPQP[E? '
Erciil[aan;i; [,ngT mcitggiore‘, perché tutta non fi foffe pr )
flruca in alendo, avrebbeﬁ a .conch'i,qdere[ch’é molto piit
grande eflendo ftaca la velocita in R avanti I'n il
_blILI llll?go {pazio avrebbe percorfo nella direzior =
E;,i{ec(;?ecihe c?gu.aquepte toma"in 1"‘avoredell
per dire (fe non foffe follia ftabilire

alter_ar la quale concorrono tante incerte cau
Z;:EE: )‘che r f)bbliezi011e propolta valefle piutrofto
ario , ciod che falendo , e fcendéndo | er RbS,
drante Loxodromico: fofle ¢ rifal Lo Ré‘
gio- minore, che non ?ar[;?)rben{ft‘:)rrt[(?erec:;i:c‘lpan i
rezione orizzontale RaS. ._fmﬂ

do ni

OssiEzioNE. V.

Una fola difficolta . o '
mente Polﬁbil’ll:ﬁcofllfa AN modo irrelolubile, ed cga L
vanzale c € e a»d accufare, éioé‘qua'nd’o~'l“‘a','Nanv 2
incontrata Odn['t:}n:ta fer%cezz.a, che I refiftenza del fluido
uilita i a1 limpanl non baftaffe a farli muovere. T :
YT]_ a in vero al mio progetto it farale d' o - Tran--
gior borafca. Perché . pr le d ognt .mag-.
e aleun ajuto hé quedi i venti niun’ alera caufa (falvd
Nave la ‘x]/e-lo oon folle recato dai remi) pud fornire alla

Per altro ng::ﬂfnece\ﬂ"al:m per far muover la macchinéj.
verebbero Pil\l . ;I‘Puo negare , che i-fudde'[ciTimp_ani,,‘di-
per una reﬁ[tenz%, 1, ¢ capact a rimaner afferti di moto
b e T anche minore, fe fuppofto il'mar quie-
conferenze 10;0 [glif;ll‘a ﬁ'iarfd’ acqua in modo, che le cir-

allero la fuperficie del :
el mare; e volgen-~
dofr,

; :pahi , pute perche e da

" ¢he'di deua Macchina

T + . ~ARrTICOLO QUARTO. 131
dofi., le fole ale giungeflero ad immergervifi. Concioffiac-
che , olere che {1 potrebbe collocare la Parte interna pil
yicino al Piloto, verrebbe diminuita anche la refiftenza
della mafla comprefa tra le parallelc (Fig.1.Tav. 14.)imM,9M,
quale, d’acqua che era, verrebbe ad efler aria, rimanendd
la maﬂa intercetta fra le parall_ele gn,pd turtavia d’acqua.
E perd effendo la forza ‘&’ inerzia ( che ¢ come la gravitd
{pecifica ) dell'acqua a quella dell’ aria, come 1000a 15 €
Yacqua marina a quclla di fiume pro[ﬁmamente,come Gag;

~ ii'vfuiltak‘la‘ fpeéiﬁczi inerzia dell’ acqua marina 2 quella dell’

de per quelto capo la refiltenza da
volte , i Timpani diventarebbero
cevere movimento, che non fono,

atia,come 12002 I. On
fuperare diminuita 1200
1200 volte pitt atti a Ti
quando ftanno immerfi affatto nell’acqua marina -
Mapm nel mar commoflo , benche di buona voglia 1
rcCa"iébb“e a gran vantaggio quefta roaggior mobilitd det Tim-
: I’ onde , e dai venti verrebbe loro
portato troppo {cuotimento, ¢ {compiglio, li ho dalla fuper-
ficie altamente ritirati fort acquas avvifando che v , quali
in ficuro afilo i pomffero meglio difendere , ¢ ricoverare .
Ma cio che in qualunque modo {1a pet Fuleire , ¢ quali
correzioni { dovriano a quefta mia Macchina fapmnlo quel-
1i, che fono verfati nelle cofe di marina , ¢ quelli molto pitt
faceflero prova . Perche io (indegna
cofa ad udire) nos ho, che appena eduto dal Lido il Ma-
re, el Baitimenti nel Porto. E toltone, che per cfperienza
farta tanto nell” acque {tagnanti , quante nelle correnti, io
{o di certo che la Parte efterna muovefi fort’ acqua con una
velocitd proporzionale per quanto pare Ala forza traente »
non ho poi intraprefo alcun altro fperimento neceffario 2
verificar [ efferro totale di quefta coltinzione.
Supponendola non per fanto conforme al gran Progettos

e che nel Quadrante Loxodromico apparifca Ja quantitd del
~ viaggio del Baftimento , applichiamo quefto impormnnih—
: mo.
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mo dato alla determinazi i oradi di / 1
[ azione dei gr itudi :
o Qa0 Aoy orerminazionie del gradl di Lacirudine, ¢ Lon;
g uogo, in cui f1 ¢. B

ARTIGOLO QUINTO, -

Latitudine , ¢ Longitudine del uogo , in cui ﬁ "étjdé’téf atn
: el determinata
per mezzo del Quadrante” Loxodromica., ~ 4”5

N 3N . g . TR
L 0113. ¢ gid che io penfi d’introdurre; ‘qui tuge
= .c(.)rm, pllde da'ra, Ja quantiti_d]éllvl:ag‘g"ib diu
petviene In cognizione della Laritudine f.:L oicndi
ne del luogo n cui ﬁ > - e TR On 1tud1
che trattano ¢ perche non mancano Aut
: {( ano. quelta parte, e ai quali. mi rim HEL
intendo farne un piccol cenno. Oﬂdefup iy o
2 3 . . . Eaag o Y
lrpne(pt;,_ clhe, I(a Navigazione fia Circolare Pech]o
pio 1 {ciolga (Fiz T I
& 2.3. Tav.26.) dal luo per palla
o : o a. yall:
luogo d, e che pervenuti nel fi 080, .a per Pélfra
Longitudine di detto lluo(; b -lt\ol,b" elideri fa
gitudine. 2 o b, cio¢ I'angolo. aF '
e la La T Y, -ango.o. a
. l}_“ft\‘]dme, 'Cloé_ il complimento. di P4 ad l
- Poiche nel triancolo aPp & . ] :Wh. qu
to della Laticudine jel 1 ¥ ¢ noto il lato, o P, o
ed il lato ab per n _ogR & e,lang.olo.‘_[oxodj?amicb Pabs.
ol o per mezzo. della Macchina fudd
a Trigonomerria i avra il lato Ph c qaeta, Colla.
: ato Pb complimento della: -

Latitudine ri :
¢ ricercata; e J'a . epp ke S ,
tudine.. ’ ﬂgplo, aPb dJ‘ffél“cnza‘ della thgi-»

Se poi Ja Navigazi ' : U
d INavigazione o L : o ol g B
. X 5 - € Loxodromi [ PN
{1 llll‘lll}g]kzza della Toxodromin ab alla Sl,. eﬂ"el};do (Fig. 4.)
deil’ Equartore T ' g ‘ utata Lacicudine G
ool Ll LGQ, come il feno torale al cofi p
u oxodromico Pab ; fi ri : al colino. dell’ an,
fa in tante micrli‘ 73k r.lleva, detta Latirudine bG. efpref-
che & migha . Quindi poi il lato. e O GIpre
¢ ¢ medio proporzi - mecodinamico,, per-
to della mede{imp {ZIOAIe- ua la Laritudine 6 G, e l'acg’lega '
a Latitudine §G . pig CU N & A AnR i vpaT
per mezzg e oG, piu la. Loxodiromia. ab data.
. della Macchina. E pet fine la differ Om!ﬂ;ﬁf’at&
S enza._ di-Lon-

'
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itadine EG, 0 fia 'angolo aPh per mezzo delle ‘Tavole Lo.
scodromiche . ' T ‘ .
Quando per fine camminafle il Baftimento da a verfo E,
o per contrario ful medefimo meridiano PaE, {i rilevard im=
mediatamente la Latitudine {olo col fortrarre , © aggiLll]ge—
re la quantitd del viaggio alla gia nora Laticudine del luo-
go d’onde {i {ciolfe, reftando la medefima Longitudine . E
fe procedefle full’ equatore EQ_reftando la medefima Latitu-
dine , la quantita EG del ‘viaggio farebbe da forrrarfi, o di
éggiungerﬁ alla Longitudine del Luogo d’ onde {i (ciolfe,
{econdo che il Baftimento folle diretto verfo Oriente , 0 Oc-
cidente . Se per fine il viaggio leguifle fopra un parallelo
mdn, i avrebbe (reftando ruravia® la medefima Latitudine )
l‘é;‘diﬁ‘ér‘enza.di Longitud'i‘ne , convertendo per mezzo delle
Ta\idlé”i"ﬁf"gta'di d’Equatore i gradi di detto parallelo elprel-
ﬁf'dgﬂ"‘lﬁ"rorheﬁt‘o‘ in tante miglia.
' Ma refta d'avvertire , che la Nave ( [ig.6.) nel {uo cor-
fd',fpéi' efempio da 4" in b fa, o puo fare delle deviazio-
#i , ‘come Garebbero ac,cd, de, eb. Nel qual calo ftando
alle "tivoluzioni folamente della Macchina apparircbbc la
diftanza da'a in b affai maggiote della vera. Al che do-
vendofi aver giufto riguardo, fara d'uopo tenere {uccefliva-
merite menoria del’ proprio viaggio, facendone un' infor-
me abbozzo fulla carta . Laonde {u detta carta prima di
fc'iogliere'dal luogo a fi tiri da un punto P, fuppofto ef-
fere il Polo, fi tiri, dico, la retra Da, che fi vuol pur
{upporre effere il complimento della gi?m nota lLatitudine del
‘luogo'a. E /el’(\)‘dé[ta retta Pa fia fegnata”di dc_“.tto_ com-
plimento (che fia per efempio gradi 32). Tirara indi la li-
nea dc qualhnqué , i noti il valore del noto angolo Loxo-
dromico Pac ( fia gradi 80). Partici poi da a, ¢ pervenu-
i in C, ove cominciando a deviare deve mutarfi' I'ango-
I6 Losodromico fuddetto (uniti prima i punti P, ¢ C con
una tetta , che fta per il complimento della Latitudine di

un
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un altro luogo C ) fi fegni tanto la. quanticd - del e ,
u iageio

fin al 3
efempi'zram?tlt'o, apparente per mezzo della Macchina (per
glia 200 ), quanto il val d : S
lo Ped indic . alore del nuovo ang
ato dalla calamita (¢! i e 0
N che fupporremo gradi
e cosi di in ' 1o gradi 7:
o drﬁan{? in mano fi prendano dalla 'M'agcchinzjlg
!q Buffol f:l'e cguenti diftanze ¢d, de, ¢b; e coll’ ufo del
a Bu ¥ : : ¢l
» Pza i zflm angoli d, ed ¢ di cialcun’ altra deviazio
ne rvenuti ﬁ_nalmenre nel luogo 4, di cui fi vo I"h'
apere la Latitudine, e Longitudine , § potri 1 voglia |
tria dai dati aneolj 5 ¢, {1 potra colla Geo
Luog att ango 11: e pote diftanze, e data Latirudine de
ogo a ricavare la lu , B
quindi fecondo | @ lunghezza vera del viaggio a
@ Latitudi o le regole determinare poi i gradi di
udine, e Longitudi .
parte 2 partc’ Lo ﬁmfdnmfl‘, ofderermmar, deuti gra
N iverfl tempi foflero {tare
mnte_Na\lngaﬂzxom, quanti Rombi, o aogli Lo;ro‘t
Yers : ! | (
perati (c?§ lono qui quattro Pac, PegdsPde, Ped)
lero in dlegno_ > ’ ! ‘ve,],

FINE DE , e .
NE DEL QUADRANTE LOXODROMICO, =
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B A
Che va da [e conro alla corvente -
~di un Fiume.

ARTICOLO PRIMO.
Sua coftruzione organica.

Arendomi, che fofle maravigliofa; e ftupenda cofa a
vedere una Barca, che da le camminalle contro alla
: corrente di un Fiume , fenza fcoprirfi ' riguardanti
la cagione dello ftrano (1) effetto, mi ¢ venuto in animo
di proporie a queft’ uopo un ingegno , valendomi anche
qui dei Timpani alati defcrieti nella Macchina intitolara il
Ouadrante Loxodromico.

Si concepifca adunque (Fig. x.Tav. 27.) una Barca GH che
fia trapaffata per fianco da un afle rirtorto FzonmuxE,che
faccia (cid che ¢ ben da riflertere) un medefimo folido con
due Timpani A, B, ¢ per I'impulfo della corrente muova-
i in un con efli d'intorno alla linea mn nel forame, che
trapafla dall’ uno all' altro fianco della Barca . £ fa pur
detto afle corredato di quattro forcelle P,C, D, Q mobili
d’intorno ad effo , ¢ lunghe pitt che il Fiume non ¢& al-
to , le quali calando giu al lerto di detto Fiume , e pog-
giando contro eflo, fiano difpofte, quando che fia, a con-
rraftare in verfo oppofto alla Barca, che naturalmente an-
drebbe a feconda da H verlo G.

Ora egli ¢ evidente nel calo. della Fig. che le due for-

A a celle

(1) Il P.Milliet fece vedere ful Ta-  teva riufcire in un Fiume tortuofo .
miggi un fimil {pettacolo 5 ma era vio  Trateato %P1 della Navigazione Prop.

fibile l'artifizio ,ne per quel modo po-  10-



186 DeELrLa BarRca

celle C,D poggia v
é pogg ndo appunta ful fondo debbono ftar f
me , ed arreftare anche la Barca, ficche 3
el » licche non fcenda i f;
conda della corrente da H verfo'G. Ma intanto fe | o
.\ . \ ) ) ) e
locx.m de‘l Fiume ¢ rale, che valga a far muovere j e
pani, e in un con el il {opradd o a . 1 T
pani, ¢ in c opraddetto afle FRonmuxE, cl
come ho detto, ¢ un medefimo folido con detti Timp Iy
il centro del moto dell’ afle dei Ti - 1impani,
I centro del mor » ¢ dei Timpani, che prima-f
i ere la retta ma, ora fara la line :
minata dalle fuperiori eftrémita g0 della f e
della forcella C.  forcells Hyed g
D' intor ir ¢
o T[(:-:Of qfueﬁa”hnea zoux volgendofi I'affe fudder-
L e s due forcelle Q,P verr e sy
o) e elle Q, anno (ftrafcinate lungo al’
ro eltremica inferiori ' liff;. | :
: ori Q,P) verr di
o _ : , anno, diffy ;
: analfportara avanti un doppio. {pazio di"‘F ];lif ‘
o ed 3 ) " ‘ . SR Rel ke
E{/-,,J I {1 trettanto la forcella P dell’altra paree z'bl i
1. 11 fia per minor confufione tralafciat P ot
dalla prima {ituazione mn fard anch’ 43, 000
ruotanti Timpani, fofpinta
Fiume il doppio dj
oppia di no, ov :
NI 3 y OvVvero m i; per-dir co
della rivoluzione che i fa d'; 2 Eghs B s coul
Bopo i ot a d'intorno alla linea zoux. i
. ralportata, come fi ¢ rcella Q nel
e derto, I 1;
fito fq, ed altrettanto la forcella P d “” i force”?, 2 nel
due diee Forealle O £ a P dall’ alera parte, amen-
o (e eetle Q. ivi {taranno immobili, mentre frac
. alcinate innanzi le aler ) ehe e
e e e altre -due-C, D, che pri-
e fono (]qulgfe. E cosi di nuovo alterllatél’rleilte k}f)ta
. ] intanto ch Il i )
olere . ottt ¢ duete proc &
‘ Ogdghgmta che per ciafcucrlx 3 }I) _Cdcmnﬂo .
pani alaci, fard la Barca dall i 3}1V0 tone del. Lim-
mnnanzi nella direzione p iy fitwazione m f
4 airezione contrari i
el raria alla corrence pazi
E]ure F} . di n0, ovvero mu , {upponend luno g
f % Ex fiane o et do che le curva-
ra loro, e doppie di no no appunto eflere , eguali
> OVvero mu parimenti eguali.

la ~ Balca
s dei

CARTE

innanzi contro la direzione del
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ARTICOLO SECONDO.
Rifoheione delle feguensi. Obbiezjon.
OrBIEZIONE L

Na delle prime Obbiezioni, che pud mettere in dub-
J bio quefto fatto ¢ , che ftando ferme per clempio
le due forcelle C, D, non puo girar dintorno alla linea
zoux l'afle fopradderto Fgon cc. {e e la Barca, ¢ le altre
i mofle dal ruotante affe non fi alzano, oppure non f{t
abbaffano tanto, quanto importa #0, ovvero mu, che fo-
no , ’c'ome'ﬁ‘diffe , raggi di quellta rivoluzione . Cio che
efigge , che la forza motrice proporzionale alla velocita
della corrente , debba eflere afflai grande , o per {uperare il
efo di tarta quella parte di Macchina che galeggia, nel
eafo che debba alzarft , o per vincere la rehitenza della
mole antagonifta del fluido, nel cafo che fi debba abbal-
fare ; olwe che detta forza deve anche di wui li sfrega-
‘menti andar vitoriofa , e vincere anche Pazione conwaria,
che la corrente efercita nel corpo della Barca per fatla an-
dare a feconda. ‘
-.Per dare-un maggior giorno a quefto obbictto confide-
riamolo anche nel difegno feenografico della Fig. ». In cut
fi concepilca I'alle mn della Fig. 1. rapprelentarly per il
lla 2. che fta nel centro del Timpano alato Bs
la porzione @0 dell’ affe ritotto della Fig. x. eflere in que-
fta lo fteffo no; le forcelle fono le medefime indicate col-
le medefime lettere, prefcindendo di quelle fole parti, che
la Profpettiva fa che non poflono eflere in viflta. Dico dun-

que, che fe il punto # deve paffare a deftra di o vetlo H
e, o deve detto punto # 12

punto # de

in verfo oppofto alla corrent
un colla Barca, ¢ Timpano alato alzarfy per un arco da®
Aaz verlo
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verfo .
deve iIf ’ ufgﬁfooﬁobie?{t‘m il punro o d’appoggio , ovver
punto fc}r)mo D ap[.a ;r{i _per un altro arco’}'fu};ljof’t i
putio ferme ,u‘e dl‘efmm della forcella D effere cen‘trodl!
I'acce P o unE TReontiare nell’ uno, o neil’ al by

nnata difficolta, cio¢ una tr ; altro cafo
dover ﬁlpcrare, oppe S“‘“de refiftenza da

RisrosTta.

Al che rif]

rifpondendo, ¢ R

. » concedo ver R
motrice debba effer amente , che la forzs
puo in ﬂ;l?ln{ L.ﬂuc non ,poca , e che la ’fola'ef‘la erza
atti dare a conofcere, fe d for -elperienza
perare tutte le oppoft > etta forza baftera a fu-
crd di ricord ppofte refliftenze . Pur turtavia peetdod i
ordare come {1 pofla almeno aumeff(*)'g?a‘ o

" nrare detra

F()I‘Z'l H

forza motrice . E primo ;
il diamerr i Ti > quantunque fo non lodarei,
cirea di P:)rij’el TIF?pflnl fofle maggiore di:.dfjoeda!?é;, ;
dezza n(;n D{;’ eﬂ‘ ali dovendo aver réPPOICO;‘é/i}Y? e
3 s
Fimpolls dun e allungare ad arbitrio , ¢ taleomn
pullo d'un maggior volume d’acqua, f,Per ficeve
qua’, 11 “P"’Onllo ‘Pel':oﬁ

fare iy 1
are piu larghi, perché quindi
¢ quindi riufcendo’ pid rhe
endo‘ I B i B 525
pit larghe anche

I'ali poff:
a ofla
C()rr‘cx}ne “?SO* prcjemare un piu gran piano all’ azione de 1c
pamse. secondo, perche (Fig. 1. ) 1 Azlone dells
Hitanza da o fino all’ el ¢ . a curvatura #o < gb
fendo i Timpani ot de”' ali (Piegaref i pt ,\,,,,‘_o‘
afle Fzon CCP) r““ fnedeﬁmo folido col bracci Pllod(e[[l':
: . I p ; o 7o
va, dove la }70tenz}1u?) dlco.’ confiderare come una le
il punto d,appoucr‘( lia applicata in 4, la refiftenza o
trice (le altre cg?lo 1n 33 la potenza, o fia Ia £ a {n i,
o ° e pari) {ary d orza Mmo-
tectproca di b ara alla refit e ‘
. d no ; . cNzZa :
Clo, o Cuwa[m.:d, o _’r onde Pil\l PiCCOJO che ’;"a;? -113%1011@
. 4 10 T11 . i a1 rac-
otore {ara petto alla dift
Ee) ara - . an .
al c ¢ la forza motrice . E' b za Obv) tanto mag-
calo tanto men velo en vero , che la Barca i
pani riufciffero imm .[\Ce- Terzo, bifognarebbe, cl ,; mn
per ellere magei erh a quell’ altezza inci » Che 110
naggiore la velocicd incirca , dove fofle”
Potrebbc QPP“CGIIG . e_OCIta della corrente Q . e
> quinct e quindi, non gia - Quarco, fi
> gia due. fole: for-
cel-

celle,
fendo pit frequenti i punti d'ap
rinuamente a trovar

2za. Quinto, la prora
il forame per dove pafla \
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o per Jlo meno tre; onde ef-
poggio la Barca venifle con-

{i poco men che alla medefima altez-
H fia rivolaa contro alla corrente, e
alle, fia dal centro di gravit;\t )
uttofto verlo detta prora, la quale pit
fard pit confacente ad evitare

lla {uddet-

.ma quattro o cinque,

della Barca f{ituato pi
che fard fcarna e fendente,
parte dell impeto,che il fAuido fa nel corpo de

ta Barca.

OppiEzioNE Il E sUA R1sPOSTA.

¥

nel forame, che traverfa
r detto forame farebbe
moldi {pedientt
5 che Iaf-

Giacche Daflile deve muoverli
la Barca, l'acqua che entrarebbe pe
affondare la Barca, (¢ non foflero pronti
applicabili ad un tanto inconveniente . Facendo ¢
(¢ entrafle per una {orea di ftucchio , che giungcﬂb dall’
uno all’ altro flancos {icch¢ non Jafciafle pencrrar acqua di
{orte nel ventre della Barca; o che i Timpani gimﬂbro Jd'in-
torno a detto fermo alle ec. )

OsppiezioNE L E SUA RIsPOSTA.
calo che il lerto del Tiume fia di
le abbia luogo quelto Mec-

slere concepire (
erylero concepire , come

Pare , che folo nel
minuta, e foda giara, ed egua
cost di |

caniimo, non potendoﬁ

in un fondo fangolo, o pet grofls macignl ineguale, Pof-
{ano prender piede le forcelle , ed arreftare la Barea - Ma
non farebbe gran meraviglia, che liccome aleuni ffumi non
{ono navigabili per il modo comunc, alcuni pure non lo
foffero per quefto modo, che ¢ affatto {traordinario-

QOsBIE-
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OsBrEzIoNE IV. E sva RisrosTa

Effendo neceffario, che i
| bens ) quelli che navi

?:([Jn)f) ¢ bto&ruofo, volgere il loro Navigli%)al}gcopx?f no, fe il
ca ixgch"ni a'\?Z - ?ue}h Pﬁ“te, dove fi vuole Ch:: JCth fia
a i, alzare le forcelle legate ad una ; ar-
3;5;055(1)16;1(}11 mordendo pit effe il foh:ﬂ)a 5‘;“; (Fig 2.)
, o dall altra parte fi lafcj trafportar ’daﬂa aé;:?: ‘?,v-'da
rente ;

ma la{‘cial‘le i()i i
D rlcadere, e Piglial'
¢ fOIldO, di ll"()‘[o
cony

}H‘inla 3 l are Chc d
' ctta BEI.!' d i iri ’ V

NE DELLA DESCRIZIONE DELLA BARCA.
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VITE D ARCHIMEDE
Applicata in un modo mon comofciuto per anco

né dagli antichi , né do’ moderni Meccanics.

ARTICOLO PRIMO.

tub della Vire d’Archimede, non pero credo che

ad alcuno antico , © moderno Meccanico cadelle
mai in animo di ordinarla nel modo che dimoftra la Fi-
gura 3. Tav. 27 Codefto mio fempliciffimo ritrovato con-
Gfte in-un cilindro mobile per lo girar di una manetta M
{u due perni D,B, 4’ intorno a cui i avvolge una func,
o catena, che qui fupplifce pet la {pira concava della Vite
Aycbimedea , ¢ che percio infila una carrucola R, cui {ta
poi {ofpefo ad un uncino un qualunque corpo R . Facen-
dofi pertanto girare derta manettd M, la func da una par-
te della carrucola {i raccorcia, ravvolgendoﬁ {u del cilin-
dro, ¢ dall’altra parte ¢ allunga, fvolgendoft gitt da detto
cilindro . Quindi la carrucola effendo obbligata a {druccio-
lare verfo la parte nella quale la fune s allunga, porra
{eco il pefo annello , e I obbliga a progrcdire o verfo B,
o verfo D, fecondo che la manetta {i muove o per una
parte , © Per I alera . Cio che rifponde anche id pratica
egregiamente.

Ora & chiaro, che quanto la Vite &' Archimede ¢ ingegno-
fa, e opportuna principalmcmc per far falire P'acqua a
mediocri altezze, altrertanto ¢ atta quefta mia Macchina a
trafportar dei {olidi di qualunque figura per una direzione
o inclinata , o paral[ela all’ orizzonte. Benche per altro non
che la incurvatura che il cilindro corre rifchio d’ac-

quanto pit ¢ Junga la diftanza BD, ed il corpo
. pe-

g Vvegnacht ciafcuno fappia qual fia la ftruteura, e

nego

quit’carc s
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p:t_a(me, n?n ]ﬁa per produr quel medefimo oftacole, che
f ifce ancclie a Vz.te a;./fwbimede nelle grandi altezze",Tut
_avm IIO?T L_lbltarel di mettere in pratica queﬁra mia Vit.
1;11[’ rrI10 n..xmxdc.:aﬁ ; come farebbe per tranfirare dall’ un:
{ SE[I'EI}UPQI 1ﬂun Pcllume non molto largo, maflime quan
do (o per la ftraordinaria fua iditd e

( _ | rapidita , o perche I
;f_oﬂc 1;n}l>ecfhr(zi di troppi macigni {pol‘ge,nti- 1l:1 fuoriI a{‘(:{?
opra del fondo, o : c 1 i iy
fopra del fon 5 0 pur anche dellfx fuperficie dell’ acqua
come 1’ s nti_accade ) fi rendeflero impoflibili i Porri ]
{‘u'l ogliono fabbricare {ulle Barche. Potrebbe d Q;F;»
ervire ancora per far X ieod BN

p paffare nella Cicta a tiaverfo del follo

la call ¢ Le i
afleca delle Lettere ( che i Francefi chiamano /s cafferre”

de la Coulif]e ¢ ci :

e lo ou/\zﬂe-)\ ben]chc cio non farebbe per altro né piu co
» ne piu uvtile delli {pedienti ia SR on
. ! ienti, che gid i praticano. Se

ot la M PIT ped] > Bl praticanos
i{(ﬂﬁﬁ acchina fofle difpofta in alto, e cdrreda}za di ir‘:\age
attaccate co o i fary :
me ad an punto fillo in R, una ftatua, o %I&O

pelo qualunque i /
ad m?'a[rezz(:ln urf)orf)actc? prima per mezzo di detee argane
ftallo , potrebbe )ol; Tlﬁggxor? di quella del fuo piede-
talmente (O(Pilltql ,[VO gendo il cilindro, effere orizzon-
per indi efler i\;i ?‘?fﬂlg e {OPM. al piedeﬂ:éllb medeﬁmo,
o quelta volta dclir} a .[ Ardirei d’aflerire ("'ma forfe che
anche a trafporear (j) che i poreffe applicare ' dewta Vite
me Colonne, Obelifplu' molie Leghe delli cnormi pefi, co-
perni follero inﬁemc M e f.‘acendo di maniera, che i due
ruote m,m. Onde c;: mobli n guifa di carro fopi‘a» le fué
il corpo R fofle p OP{‘O Ch‘e per lo volger della manetta M
puo, fi {bI]CVaffe} elr elempio portato da B verfo D fin che
portuno ingesno aleun poco detto corpo con qualche op-
fopra un  Besno tanto che {i porefle poi farl U.B
opt Letto meflo per di forto , i O rBs
fe 1mnanzi verfo Q il carro f; o, intanto che i caccial-
to 1ndi via di nuovo iIIF &gfa\’ato df wal pelo ; onde rol-
la manetta, fi tornafe Pro‘()rreino > volgendo di nuovo
verfo Q un aliro 1;}nzio H E)osci L;ldo. inhanzi a guadagnare_.
ternatamente facendo ora.

{tar

ftar fermo il carro, mentre fi fa
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muovere il corpo pefante;

ed ‘ora fermando un poco alto il corpo, mentre il carro f
caccia innanzi. Avverterido che nel medelimo tempo che il
carfo avanza, fi muova feguitamente la manetta M in ver-
{o contrario; perche alerimenti farebbe neceffario, per ogol
volta che fi facefle muovere il carro , diftaccare il grave
dalla fune. Cio che farebbe lungo e tediolo, principalmen-
te quando, nel -{uppofto di un corpo aflai pefante, dovel-
{o effer {ofpelo con molee pitt carrucole , che in Figura

non &. Avvertendo inoltre che il carro dovrebbe effere con-
cepito in tuct’ altra maniera , benche per maggior chiarez-

za i fia qui pofto rozzamente cosl.
In fomma a me bafta aver rrodotta quefta Macchina
nella {ua femplicitﬁ, e di aver folo avventurate alcune con-

ghietture, accio gli elperti Ingegneri poffano da {e, fecon-
do che richiederanno le differenti occafioni, recarla a quell’
efli fapranfi avvifarc me-

ufo; di cui efla fia capace , e che
glio di me.

ARTICOLO SECONDO

uella & Archimede meffa in pratica

_;Vite fimile a g
(e wverticale all’ ovizzonte.

con la

Na Vite non gia con le fpire cguali, ¢ dall’ affe di
rotazione CA egualmente diftanti, come (Fig. 1. Tav.
28.) quella d’ Archimede , ma con le fpire (Fig:3.) fempre
‘maggiori afcendendo, Potrebbe px;nticarﬁ, e fo.rlc in aleuant
cafi effer utile anche con detto alle AC non gi
ma verticale all’ orizzonte. E percio {ollevare i corpi in at-
to in una maniera affatto mirabile.
1l dotdilflimo Sig: Abate Nollet' nella fua Fifica Sperimen-
zale (1) moftra come pet ca lla Forza centrifuga n?ol-
' ti

} inclinato,

ufa de
Bb

(1) Tom. IL Len V. Tav. 4.
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J liquori di diverfa gravita, {pecifica afcendano ( Fi
in un Tubo retto inclinato all’ orizzonte, quandc; lg4)
quali raggio fia rapidamente moffo _i.ntornd' ad_un lﬂ;Tubg
Ora poich¢ non puo riufcire a ral uopb il Tubo afe‘CA"
¢ di una fnfrdiogre lunghezza, e quindi’ »Vi‘liquori} n; ‘ ;‘ a
{ono far falire fe non a piccolc alrezzé imihad' i II l'(POL
d?{toTleO fia avvolto in {pira, come ’(_Fl 23mm£nom'th€:
d’intorno a un afle AC verticale a“"orizzozglz.tg. éf.’ 4B e
un col\ Tubo veldciflimamente d’ ikntomo‘a f; ﬁ;}‘g{ll}tt:‘q‘n
;LVZ:HE» fe._rfnal non erro, che il liquore per caafa d:?llelie

a centrifuga falira per quefto Iu‘boz-qllﬂﬁ{pérﬂu e

ne inclinato, da £ fino ad X, ia~

o veramente in vece del Tubo, e del quu‘dre“ ho f"t:”
; £ ALROLE . 10 Taltor

yrova 2 05
éFﬁ l(ed) cmm}ene.avvenu'ro beniffimo) di win filo diacciajc
f11g.2.3.) avvolro in una fola {pira 0 d1lo daceiajo
diventi infle(hbile alla Forzg,hclé);lsz’bb’g %lp:)% tanto, che
o er i cbba refiftere ( L

cafo er . ok itere (n
o a groflo 2. linee incirca del piede del R’é‘( EI mio
tenuto almen per ogni quarto di hic del R I}Ou’)’,‘,e;;f:-
fe CA, con vet ﬁn;:ﬂi 2 quelli Cli‘»c_,l'lo d’intorno all’ al-
.. .. ) cilr, C e.~“"" S ,,:,‘,
bregglau a puntini . Nel i(zlirio > S ﬁgu.;a, fono ot
p or1zz@,nm]e«( F_Lg, ~?.2".--)1'z‘1a,1d1-

ftanza ¢ / era cguale a polici 2 S er =a palisigt
ficche ¢f era ad fg,come : g .-...a PO 1c17 =z
lo fpazio f¢ tra il principio Ji + Nel piang, verticale (Fig.3.)
di un’ alrra Profﬁm;lz rr]B(.:PP]O d,l Hna 'fpira‘f,b_,vg al principio
ci . Cosi concepira lZ M era; maggiore poco pit di '3“?P°15i‘
nente con un uncino ﬁc hina , ed appiccativi fuccefiva-
cy‘rl[-ucola rielcirebbe Pil‘n(alcril(zfu)a]g {edgﬁgé corrsdatn i i
di leo Ritel ) due difterents P
oncs (.D[I]?’ (Clhueef{iefc}:l;} oncie 2, ed un alero ‘dit;igﬁvbga’efxﬁ
mentre volgenJO cl;wran[;?] Velocem,e nre da fverlo bl’Pg‘i' g"é‘;’
ditd in fenlo oppofto , ci(zgac?f,r} afle AC ruotava con rapi-
Per tender qualche rag e 3 v_c?r\fov b’ poi f ec. .
cio bifogna confiderare ,

. ‘ agiene dj
che il grtave 7 vifto dj Sl-@.ﬁi)c(ljﬂg )
. - 3.) mentre era in quie-
te
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te decombeva verticale , e coperto forto il punto d' artac-

coP; ma poi ruotando la fpirale fupponiamo {econdo l'or-
dine EDP:, a-cquiﬁ& per caufa della Forza centrifuga un pitt
alto luogo, teptando difporfi quafi {ecante detra {pirale nel- .
la, direzione PC pofto in diretto col raggio, che patte dal
.centro di ruotazione. Che .ne avviene perci&? Avviene che
e detto grave %, fofle con }uacino atraccato alla pcriferia
di un cerchio (Fig.1. e 2.) raotante intogno al fuo centro G,
{econdo Jording per efemypio Peab, ftarebbe nel punto P
4’ attacco immobile 5 perche dovendofi per caula di detta
Forza concepire il grave difpofto nella direzione CPZ, di-
rezione che non piu da una parte inclina , che dall’ alera,
il grave nmon puo (drucciolare n¢ da una parte verfo ¢, ne
dall’altra verfo b3 onde feguita che fe le fpire /bg,gBP,PEK
foffero ftate eguali, coficche nel piano orizzontale (Fig. 1.)
rappréfentaﬂero un circolo , per la addotea ragione il grave
non potrebbe (alire. Ma fe invece di un circolo Peadb muo-
ventefi orizzontalmente 10{0rN0 Al centro C, fofle piuttofto
una fpirale ruorante fecondo I’ordine XEDP cc. (Fig.x.)il
‘grave Z_non trovando in P una ficura prefa , perche 2

formarebbe allora un angolo mifto acuto con PD, fdruc-
{enlo contrario da P
la For-

“ciolarebbe , come in farei avviene, in
wverfo D, poi E ec. obbedendo cost quanto puo a que
za , che tenta rimuoverlo fempre pitt loptano da durro ceu-
00 3 giacc_hé D ¢ lontano da C pitt di P L opin di D) ec
Quefto difcorfo vale a dimoltrare, che il pezzo %, deb-
ba fcorrere lungo una fpimlc orizzontale moffa d’intorno
al fuo centro C, ma non gi.\l .1 convincere che debba fa-
lire fu per una {pirale elevata fopra Lorizzonte, come quel-
la della Fig.3. e rowante intorno al fuo affe AC. Onde pa-
re, che percié il grave 2 debba per mezzo d;lla l‘or'{ﬂ cen-
trifuga diventare aftetto di un’ alera inclinazione pamco*nrey
la quale io ammetto volontieri , benche per nom aggiun-
\gere nuove figure , ¢ per non parer troppo Jungo » ;r.alam

{cio
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{cio di ricordarla. Volendo che cio ﬁa: quanto piacquemi
per ora dire nel propofito della Vite dﬁrcblmec{e. :

Se poi qualcheduno dopo aver trovato vero irf efferto,
quanto io fo di certo per efperienza, quindi f{i luﬁngaﬂ"e
che una fimil ¥ire foffe applicabile al moto perpetuo (ay-
vifando che o dell’acqua, o delle palle fa[ite-'c.ofi a certa
altezza acquiftaflero poi cadendo una tal quanticd di mo-
to, che fe andaflero ad urtar nelle penne di una ruota of-
dinata a far muover la Vite, la faceflero di facto muove-
re tanto, che riportafle o I'acqua, o le Pd“e”c\adgt’cﬁ"aﬂa
primiera altezza ) [tia certo, che quefta opinionq\’,‘v QI‘ELfyéch‘é
dall" Autore da me lodato & (1) altamente {chernita , fa--
rebbe poi amche riprovata dallo fperimemo.ri e

P

(1) Ceux (dice egli nella Lez. 3. tiennent gueres contre de gens in|
Ser. 3. delle leggi del ‘moto femplice ~ Le mouvement. perpery eft la pi
Artic. ) qui sen laifsenc impofer par  philofophale de la mechanique ; ,,
Vinfpection d'une Machine , ou par une  nairement ceux qui s’y hi vy ne font

pretendue demonftration geomerrique,
fur la quelle on ¥ appuye quelque fois
pour éuablir la decouverte de mouve-
mient perpetuel , fontedas dupes de la
mauvoife [oi, ou d'un paralogi{me quine

pas fort initiés dans cette {cience , de
méme qu’une recherche obftinée de la
quadrature du cercle, ou dugrand oeu-
vre, n’annoncent a prefent;ni-un Geo-
metre {ublime ,ni un habile Chymifte.

FINE DELLA VITE SIMILE A QUELLA
D' ARCHIMEDE.

OSSERVAZIONI
s 0P R A
ALCUNI POLIGONI RETTILINEI
REGOLARL



PREFAZIONE.

0O tengo ﬁrmzfﬁma opinione , che in ogni fecolo valentifi-
mi Matemarici avranno trattata Lo maicria de” Poligont
rettilinei regolari , ¢ faramio in cffa iti rans” olrve, che
per quanto pud la penctrazione degli womini troppo angufta
¢ limitata avranno difcoperte le loro proprictd ¢ natura s fic-
che a quelli, che Jono _/ia‘c'c/ﬁ dappor, won altro pict vipsai-
ga che fare in guefta parte . Ma non offanic Iufingandomi,
che in affare geometrico quefle figuve non o forfe [Rare
per lo addietro cofbrurre cosi, come ora da me [i fas e cle
talvolta [i poffa [e mom per avte, almen per cafo incontiaie
in qualche weritd nom ancora intefa, o avvertita dvgli algriy
quindi mi parve ben fatto di eflendere queffe poche Oflerva-
zioni , e quali abbenché la maggior paric [ino umove por
me , che non [ono molto cfperto in quefta forta di feicnze,
non intendo pero di foffencre che lo frano peraliii naffise
ancora pevehe , per chiungue fiafi , I affevir cofu mova fu-
rebbe troppo remeraria imprefa s non porendofi ‘Vn‘%1'02@'170/»;7(;1-
te fupporre , che wui fol womo [appia quanto fuaft [eritio pov
le innangi , ¢ molro meno quanto oggidi da tanti it tanfe pai-
H i feviva.

Era poi a dir wero [a mia primu intenzione i comin-
ciare dal Pentagono, come quello , che ¢ il primo, el qua-
Ade dopo zgro principia coll’ unitd la [erie delle (ii//_t’;'c'nzg,f'bc
(num.156.) paffano tva Iangolo rerto, e ali Ll:r{-qull al centio
ed alla perifevia di qualungue Poligono 5 ed ¢ pure //‘pr:-
mo , di cui mentre prodom' [ Jari § fucvocciano , N0 PUO 1GH
prefentar i qualche propricta da offervare . N il Triango-
lo, e i/ Quadrato mi trattennero intorno a4 (Cvic bagatellc,
che dopo le [eguenti Definizioni roffo cfpongo.

. Cea DE-
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DEFINIZIONI.

5. Hiamo pri T .
b e P%’TSO n/{fe di un Poligono(Fig. 8. Tav.24.)
a che coincid . 2 O LAV 29,
~ » cide col ; .
lo circolcritto ad eflo Poligono diametio del circo-
2. Le ordinate fono | AT o
. e rette YZ
normali all affe fuddetto , GM, PN, RT condotte
Le GM B ) , '
o - PN fftll.atc dentro all’ area del Poligono fi dic
| ate ineriori s ed efferiori fono le YZ 1 dico-
pofte al di fuori di detra area » RT, perché
5. Le porzioni del {udd T LR ‘
: erto ﬂﬂg inter L
ta ¢ : - o N . tercette tra: ) o
e I'altra, e determinate comunque , e C[:?algln \107/-}1‘,/}4‘4.,
10 4t ,e,‘,

q -"lll f;) 1()()( , Cr,n C. 2 atlifte
u - 7 J7 771) (.d ﬂﬂche TIB & .

appartenenti ad un’ ]
n' ordinata Pu i
aie , ed wB minove . » chizmo i “ﬂ"/]}‘ e

4 Lo appe ~ g o _
Jneolo PGEIIL‘IQII) afuj{cn_/a una retta condotta da a’ng’[kf' ! i
o are i un Poli . olo adr
me oppolta ad un qm[cheolhgono:(](Lilaudo la confideto. co- '
. wmero di lati di | iy S

Leﬂb ‘POI]O;OHO
oligono.,

Percio PN fan ‘
atd una futten: an g
GM a 4 & . sttenfa a due Ian NG [ut Sl
&C. anz > b uttenfa a 35
futtenfa ad un ?“ i qualch'c volta. chiamo il n{;déé‘/’[ﬁ als,,
e i aml, come lmpropriameme ma ¢ 0 a;o
rello a . 5 on rav 5
J- ])Oﬂcpin Simili ﬂfx.;g_%;ne[ titolo di quella Proboﬁz‘ti)gonné
piani , che fono 1:[ ii chiamo alcune linee , o angoli e
mrorno al centr nel medelimo modo ordina’te 3‘_’(‘: o
‘ 2Nt - : inate ;.

qunlunqnm Poli:; dt‘-ya-l:xg‘:]m. Avvertendo Gh; :i‘c\) II"IPOf}:e
lo . gono i afferifee rifpetco ad una li che in
o O piano, tanto {1 deve i dP v_a - una lln»ea, A050-
nea, o angolo’, o pj ntendere di qualunque al‘l:rabli»,,

Tuttocid per r’ P ano PO/iO mn ﬁmlll /11!," dell ;
retta 7 };L Cempm che (Fl.fr 4 T Jir delia 'Flgura;..

. s inte 12, 4. Tav. 29. N
pofie i J/l‘mi/i L/?fde g]e\ fia vero dell’ altre tgu'r)teﬁBdEu;P—(I{ec?l‘i&
b Jir . id che ivi a ,E co

angolo GZA far) e ivi i aflerif :
o < - ‘1ice q 2
fard pur vero dell per efempio. dell

angolo AEM, MFQ_ &c
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. :ARTICOLO PRIMO.
Del Triangolo. )

pROPOSIZIONE L

Alla terza parte di ciafeum lato del Triangolo equila-
sero nop (Fig. 1. Tav- v9.) guidati i lati di un
Efagono bqe &%, ¢ i un alrro Triangolo ¢Gb,
faranno i due Triangoli preft infiee cguali a due
Efagoni . Dico ¢Gb +nop = 2bqe &

nvalore dcgli angoli’di que-
{erve alla propo[h dimoftra-
e ordine gi.l Prchl-

5. B dovere, che preceda il
fto Poligono , non {olo perche
zione ; ma anche per non interromper

fo negli aleri . E pero

Ang bce = Gr. 120 = )

6o

beG = Gr. 60 = 5%2'
. bce
Onde beG = ——.
bile , che I angolo al cenuo

lori v’¢ d offerva
lo ¢ egu«alc all’ angolo alla pcrifcria di un
procamente l'angolo al centro di un Ela-
1 angulo alla pcrifcria di un Triangol().
2 come abbiamo pl‘opuﬂ:o) na-
=bce, larea di un
{critco nel medeli-

Nei quali va
di un TFriango
Efagono ; e reci
gono ¢ egualc a
Quindi ( coftrutra la Figur
{ce , che effendo il Triangolo bq¢
Triangolo {ta all’ area diun Elagono in 7 :
mo circolo , come 1.3 - L’area pol di un efagono fta all
arja di un triangolo circofcritto al medefimo circolo, come

' cio che fpicca da fe nella Figura, ¢ fi dcduce1 an-
che

2 a3
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che dal primo Teorema pubblicato ( 1) dal Chiariffimo Frap.
celco Maria Zanotti. Onde effendo I'Efagono bge &c. in
feritto nel medefimo circolo rifpetto al Triangolo eGbh, el
ellendo anche circolcritto al medefimo circolo rifpetto 4l
triangolo mop , fuccede che il Triangolo ¢G4, I’ Efagono
boe &ec. il triangolo nop fi ritrovano ordinari in progre(-
fione aritmetica , come li tre numeri 1. 2. 33 onde ficco-
e 1o 3 =242 ; cost il Triangolo ¢Gb

+~ Crian. Hop=
» Lfagoni bge &c. Come era da dimoftrare. _ :

PROPOSIZIONE 1L

U quadrato cretto ful diamerro di un Circolo circofcritto
ad un Triangolo ¢ al quadrato eresto Jul lato di effo

e Y Py

Triangolo , come 4 a 3. Dico 9G.. Ge :: 4. 3 e

3+ Bench¢ quelta Propofizione fia gia dimoftrata dal P,
Facquet (2 ), non oftante in grazia delle confeguenze che
ne deduco , fia lecito anche a me dj dimoftrarla cosl, Poi-
che dall" eftremicd del dizmetro Gg guidate ¢b, qé‘, che

faranno lari di un Efagono, rifultano ba, by eguali.tra di-
loro, ed alle dye ec
meta il ragoiocg; e quindi Gd:;dq; Gg= 4-‘1'95,07:?'“'9" '

2

¢ pero eflendo he doppia di bd, fari

—_—

—_—
be = 4bd —

— ‘ — -——TZ —_— —_—2 — gf-——_l —2
Onde bd = bg— dg = cg— dg -:4619, — dq?—<”‘5d7

udg. Ma Gg = x6n’q. Sara duhquer

16dg . x2dg :: 4. 3. Cid che era &c.

| CanN-
(1) Lettera del fuddet

to ftampata in Fi '
(2) Elem. Geom. Lib, [ Pri in Tirenae L'anno 1749-

V. Prop. 15. nello Scoglio. ’

» €, avviene che la be taglia in d per ‘

s
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‘ConsEGUENZA L

et 2, ), e ), —1 ) T(I

4. Poiché Gg = 16dg, be = 12dg, ed g = 4dq,

e 9, O 2, —_— 2 )

C

li tre quadrati Gg , be , ovvero Ge , eq faranno com
i tre numeri 16, 12, 4, 0 fla 12, 9, 3.

— _—
— L T L e = 3dg. e percid
N p— = — e = 3 ? - C l
¢ — Ge =
E perche m " ;

—_
—, —2 PN -
bmz~ be’z»— mez: 12dg — 3dg = 9dq s litre quadra

J—) —2 * 7

) _ = it pu-
i bez—' 12dg; bm ==9dg 5 me 3dg {aranno efl |
ti = :
re , come i tre numert I2. 9. 3+

Consecuenza IL

P iche la fomma de’ quadrati formati fopra ciafcun lito
5. Po
’ —_—2 —_— ]
' ¢ = —  aadg; ed iwe qua-
dell’ Efagono = 2dg ¢ = 6x4dy = 24dg;
—_ )
be Gas bm e = efr 1ofie-
dfati be = 12dgs bm = odg; me = 3dg pre
da. ne fiegue che la :
e _fam‘o S | gdi un Efagono ¢ cgu
mati fopra cialcun lato g

fomma de quadrati for-
ale alla fom-

—_— 1 z

ma di-deti tre quadrati be, bm, me.-
CoNSEGUENTZHA 11L
ramente la fuperficie della sfera (taalla

critto nella medefi-
ma

6. Perche primie at iperhicit
fuperﬁcie curva del cilindro quadrato it
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ma sfera (1) come 2 a 1, 0 Come 24 a 12 e la fud-
, . — Y, | s 2, s

detra fomma de’ quadrati 24dg fta a be = 12dg Lpuré

come 24 a 12, ne fiegue che la fuperficie della sfera fta

alga fupcl‘hFlc curva di detto cilindro, come la fomma

jc] ?uadratl formati {u i lati di un Efagdno‘ al quadrato

¢l lato be del Triangolo regolare infcritto . .

‘ 1‘7.' Secondo. Che fe alla fuperficie curva di eflo cilindro
inlcritco aggiungeremo la fuperficie delle due bafi allora‘
d 3 b s

lu fuperficie della sfera fti a ctutta la fuperﬁcié del cilin-

—— 2 ——

dro (1) come 4 a 3; ma -[7(,’ a [) ERL
me 4 a4 35 ma m b icome aiiann
Dunque la fuperficie della sfera fta a tutra la fupeergéf:jéi

o - . l
cilindro inlcritto, come be a me
8. Terzo. Inoltre G ' ’ ' : -
. re Gg = 16dg fta ad mb :“'ng'fcd"

me 16 a 95 ma la fuperficie o folidit della Sfera fta al-

la {uperficie olidita di
perficie o foliditd di un Cono Equi[ateto infcrirto nel

la medeflima (3) come 16. a 9. Dunque la {uperficie «
erficie o

lolidita della Sfera fta alla [uperficie. o “foliditd- di un Co-
no Equilatero inleritto nella medeﬁma, come E}i ad;n_bz

— ), -

9. Quarto. Abbiamo ancora Gg = ;d_.qz che fta -a
h_z e R ; ‘,a:
Gd = 9d . "
un Cono){l?q’ui(l:::‘]rz Tha a?[' ?’h Ig fuperﬁde o ﬁ)“dit‘}* &
) a alla f{uperfici idica della
ra (4) inferitca nel medefimo PConole ccc))i‘rfloehcf:t:; d(’“aDSfe”

R 9. Dun-

(1) Tacquet pro ”
A P 33 nell’ appi |
T;‘(zzr;;rqrzlfllxz Sfera, ¢ Cilindro d./gigil/i?:ntd:'l

/) Tacquer prop. 34. nel luog pracit

E)i ’;‘xcquct prop. 39.ncl ]u:;? E‘;P;Z;}mm!

47 Tacquet prop.4o. nel luogo fogmcilrt:tts )
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q\;é fa fuPcrﬁCie o folidid di detto Cono fta alla fuperfi-

e e 2,

é;ié. o folidica di detta Sfera, come Gc a Gd.

st p—Y

z
10. Quinto. Finalmente cg fta 2 dg, come 4 a 1;¢
la fuperﬁcie di un Cono equilatero circofcritro ad una Sfera
& alla fuperficie di un Cono equilatero incritto (1) come

fuperﬁcie &c. fta come cg a dg. Lo

ftefo fi deve dire rifpetto alla proporzione che ¢ wa il
Triangolo equilatero circofcritto , ed infcritto nel medefi-
mo Circolo ; e riguardo pure ad un Tetraedro circolcritto,

ed infcritto nella medefima Sfera.
ARTICOLO SECONDO.
Del Q_uadmto.

2

421 . Dunque la

PROPOSIZIONE 1.

Tivare dagli angoli a,d di mn quadrato (Lig. )
le 2Q,dp fuenfe a fr¢ Lati di un ortagono 11
[eritro nel medefimo Circolo™ Poi daf punto d inrer-
fezione £ alla periferia condotta la fe normale al

diametro K, dico 1. Che fe ¢ eguale all ceeeffo

dell otrogono fopra il quadrato. 2. Che Ke ¢ cguale
all arca di detto 0870Z070 -
lela ad ab,
A, abd,
Guidata
por

arallela a bd, ¢ dp paral
ang. abd,eli triangoli af
1d , parimcmi eguah.

11. Effendo aQ_p
rifulta l'angolo afd=
che hanno comune la bale «

(1) Tacquet prop. 41: nel luogo fopracitata.
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oi nm ai punti,dove le rett , S T
P P 3 ere 4 Q, ‘dP fe;gaﬂp 1 lfqu 4,5’ dg,

{ono ecuali anche i triangoli
ali riangoli a
o g fd,dfm,mfn,.nfg, P;C_FChé'

infiltono fopra bafi eguali af,f#, ed hanno la medef;
5 ell«

ma aleezza . Onde o il rettangolo nadm egual
. e a

detti quartro triangoli fara pure eguale ai quattro triangoli
iangoli

/)pq,nbzl’&'c. che fono tutti infleme fa differenza Ie
cello dell'ottogono fopra il quadrato a(lgb Hat ta
12. Ora poiché (eflendo i triangoli f detti 4 £,
ﬁn}ili, ed eguali) rifulm bo = ofg:_.-‘ f(zzp,ra;l:liin[;q{i" q“bd
flanbo+ uK = bf= oc=an; e {ari K — bf:’}KK’

= bha = ad. Peccioil quadrato eretto ,{de la media |

})107133&16 wa bf, ed fK, ciot tra an, ed ad, raf;’i’”e"g
ol fuddeo recangolo madm , eguale , diffi ;. all cceells
der ottogono {Upra il qllﬂdl'ato adzsh. > dll- eccello
primo luogo da dimoftrare. °

ro-

r———,

13. Finalmente per effer e TR
ere = : :
} Ke = fI( —}-j e, ed “:H‘eue—

do f K eguale al quadrato adgh, éd }_elzeguale a‘lﬁfu;{i

detro ecceflo, viene d - TES e
. elto hc e(ruale l SR S
arp ) al quadrato adg iy
il 1L[mngo[0 nadm eccello Pfedetto 1 per. ¢ ,?éz piv
0, ¢ onfeguenza

cguale a tutta I area dell’ i0
cuale o ottogono pabd &c. Cio che re-

PROPOSIZIONE IL

Le diazonali :
. (]M:d:z;/t a};?gK; cb,Kf; af, cg dividono
dro ( Ig- 3) agbl{ 172 ire Pa(rn c”uﬂ/['
S 2

una marcata a o
R untini ir : ,
bianca /’M/timafg > trateeggiata 1 alira , ¢

14. Si¢ Llldl n i 1 d'1 3
e elle i 1, I'CSL: PQCI‘ 1,— Plllltl d mterfezio'ne Qed m" On
ndo ie C ) Kn arall i i i —
P ele ed egﬁuall ,.[lﬁlltaﬂo 1

trian- -

d
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riangoli ch,KQm,egﬁm'li, perche hanuo la. medefima al-
rezza, € @ rredefima bafe Qa5 dai quali pereio fe fi leva
la ‘parte comune Qdm, refta la pare bianca Qcd eguale
alla bianca dKm ma il triangolo QcK ¢ pure eguale al
triangolo QK dai quali togliendo via parti eguali: ciod
Qcd dal wiangolo QcK, ¢ dKm dal ciangolo QuK, il
iefiduc cdK marcato a puntini rifulta eguale al refiduo
tratteggiato mKn4+mdQ.

15. Secondariamente perche Qm,cK fone parallele com-
prele nel medefimor angolo cfK, e che per eller cf divi-
fo per metd in Q, viene [Q. feiiaazs percio abbiamo
ancora Qm.cK:: 1. 2. Ora effendo , come difli, Qm,cK
panallele:, rifulrane firnili i sriangold Qdm, Kdes e quin-
di 'nafce ancora che dm. m€Q:: dc. cK ;5 ed invertendo
mQ.dm:cK. dc, ed alternando mQ_- ¢l = dm.dc. Ma
mQ . cK .z, Dunque d# . dc i 1. 2. Dertanto i trian-
goli cdK ,dKm , poiché hanno la medelima alezza , fa-
mano fira efli come le bafi dua,dc: ciot faramoo come . 2.
Oude il wiangolo cdK farx doppio del wriangolod K. Sara
dunque eguale alli due wiangoli biamchi Qcd = d¥m,che
fono ftati moftrati eguali. E perché detro cd I€ ¢ anche egua-
Jo-ad mKn - mdQ_viene: anche Qcdor dKim = mKn e mdQ.
Dunque finalmente conchudo , che cdK ; Qcd = dKms
mKn - mdQ_fono tre piani tra efli cguali, ¢ cut infie-
me eguali a ‘QcKn quarta parte del - propofto quadrato
aghk . Quindd m‘olcip-li'cando per 4 ciafcuma di detee parti
tre, verrd il quadrato aghK dalle (opraddetce dingonali di-
vifo in e eguali parti - Cio che cra &e.

CoNsSEGUERNZA I.

16. E rimarcabile che fe fofle per d tirata una retta pa-
rallela ed cguale a cQ quefta mofbrarebbe le aleezze dei

* griangoli m dQ, cdX, le quali farebbero come 1.2 §1ac-
Dd 2 che
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ché¢ md.cd::1.2. E perche i triangeli

] !:‘ y . .
ragion compofta delle altezze ¢ delle !;gaﬁ; ’i?feifclliorq?lo lln
bafi mQ. cK :: 1.2 verrebbe il triangolo mdQ al trpia;ioe“

lo ¢dK, come . s L Yy :
ra4. MacdKe ; del quadrato QcKn.

Dunque mdQ verrebbe ad effere Lodi X

di detto quadrato QcKn. *

CONSEQU,ENZA; IL

17. Per la medefima ragione addotra il triangéio-~};)ﬁ'é

fta al wiangolo Qcd, come 1 a 2 ; al triangolo mKn ,
m ; 1 2
e 1 a3; ed abbiamo offervato che fta al trian

Bolo

come 1 a 4. Dunque li tri . ik

- triancolt md Q- =

{fon "di ii o o Q cd.mKn.cdK

o ordinati in progreflione aritmerica, c Q : s dK
tica,come- li ‘quattro nu-

mfﬂ'i_ r-2.3.4. Da quali ben i f;
de’ piani I'addizione produrrebbe . (Clii:g?g

aritmerica {i levi vi
che corrifponde
triangoli ordin
gion dupla, come li tre nume
no aloe eguagl

quali eguaglian;e

al uu{ncerzo termine, cio¢ il triangolo mKn,
-3, in tal cafo reftano gli-altri tre

: ¢ numeri 1, 2. 4. E quindi rifalta~
ianze de piani per la mol:ipl_iéazigha., P
Annotazione 1, o

18. Cio che fi ¢ : ’ '

| re afle i : S

lativamente alle parei dﬂio in quefte due Confeguenze re-

petto a tuteo il lu 3 el quadrato QcKn ¢ vero anche rif-

per 4 quelle di Eet&[;lato 4zbK , quando fi mo[tiplichﬂm
¢ parti, che earrano in queftione

Annotazione 117,

19, Quefta Propofiy;
r ¢ POleIOHg N R
folo Quadraro, ma oe non: ¢ particolarmente ‘vera nef

) neralm ' '
calleloc b ente {i eft ' )
elorrammo , 0 rettaneol o ende a qualunque pa-

ARTL

3 — ] YALL
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atl in proore(f; .
progrellione geometrica crefcente in ra- -
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ART ICOLO TERZO.

Del Pentagono. .
PROPOSIZIONE L

T'vifezione geomerrica dell’ angolo al centro di
detro Poligono.

~ 20. Si prolungh‘ino da prima i lati del propofto , o di
qualunque altro Poligono ( Fig. 4. ) finch¢ arrivino a quell’
ultimo punto d’interfezione , oltre al quale proccdcnd({ an-
che all’ infinito , mai pit indi ¢ incrocciano . Ora cflendo
la. fomma di tucei gli angoli AGP, GPQ & alla periferia
di qualunque figura rewtilinea eguale a due volee tanti an-
goli rerti , meno quattro (i quali pareggiano 1.;1 ‘fumn-la df
raeei gli angoli efterni HGP,BPQ &c.) _quantl.{ono i lat
della Figura, ed effendo pure gli angoli di un :1‘1;1[}golu pre-
G infieme eguali a Gr. 180 , percio quando nggm_xlg'_end(),
¢ quando fottraendo angoli gli uni dagl‘i aleri,quelli di que-
{ta Figura vengono a rifulcare , come fiegue:

Ang. GPQ= Gr.108
. ” 360

QPB=Gr. 7%= T —~MCQ ang.al centro del 5gono.

QBP =Gr. 36= %)CL:MGQang.al centro del logo;w.
. ~ QrB  GPQ
Qnde QBP=","7 —.

3

Eflendo vero pertanto, da 6o angolo

le ad — dell’
3

che fotraendo 36

al centro di un elagono, il refiduo 2.4 ¢ egua

. 7% -
i \ : —. -CiO
angolo al centro di un §gono, egualc dico a ] Per

lunque apertura BQ defcrivall

(il

fe fatto centro in B con qua
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(il che geometricamente {i pud Y =
ge 3! e {t pud fare) un arc Q
) ° Y gr. 601

McQ 72

a

1’ an 010 B Y ara .
ang Q ara = — .
{ » €loe = ; 24 angolo al

centro di un 1sgono.
Anmotazione.
21. Se mai fole utile ancl ezl o
he la trifezione dell’
zione deH‘,‘an\grq;Io AGP

alla pcriferil del pro ¢ k
riferia pofto ygono facile il confegni
Imperciocché tirate le MG,Q?}, l’;nzrolflll)(:fr gfeig;lif)gzgl;/[.

viene ad effere . ' ’ ; BRTE Ny
re dell’angolo AGP. Perche foteratto Fan-

! 3
golo MAG. da due retti , ciod gr. xo8 da 'gr 180 la
i " w LOQ 5 )

?\]gg/fj /(i?\fl refiduo. 72 ¢ appunto il valore dell” angolo
detto’ " ] o= Q_rB:P # ficche dalle due reuteMG %lG
angolo. AGP viene divifo in tre egwal-i; Pa.n;l b

v
|

PROPOSIZIONE LI

1 '/‘aao. di un sgono fta alla ;maggiof ;)i;dtiz 4 5 60
a./fzz maggior ordinara a twiti due . Voali d,l,
5 PQUGM.PQaGM. L ameree

22. Opportuna a queft Ll -
(R;IP P“g})&rzfone BQ .q QP?:-fagaEf:v(aquleﬁ.gigum que-
RN e MG , - MG 5 ovv
(n.21.)ang I['G L Q,'h QM ; ma eflendo ftaro rov:io
r anc.hc "lnijo 0 AGM, ovyero AMG = QBP = A‘Z?G fo
i e B9 sl b G
‘ HHaie 3 . Softitue ] . ,
¢«d MG a BQ avreme QP. Mé T&éunﬁg fQQPa‘ %M\’

- MG P . Cio¢

= PQ.GM .PQu G \
da dimoftrarfi. Ma che ¢ o fieflo, ed & cid che era

CQN:
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CoNsEGUENZA L

23. Perché PQ. GM ::GM .PQ = GM, ne fiegue che Te
fi prenda una linea PQ =~ GM compofta del lato PQ_del
sgono , ¢ GM ordinata maggiore , PQ_fard il fegmento
minore, GM il fegmento maggiore; e che nel punto do-
ve quefte linee unifconfi a formarne una fola, la rema re-
fta divila media <o extrema ratione.

CoONSEGUENZA 1L

2 4. Effendo ZE,PQ_parallele, faranno gliangoli alla me-
defima parte QPB, EZG eguali ; ma AGZ & per la cottru-
zione eguale a QPB; dunque eguale anche ad LZG 5¢ perd
EZ = EG. Ora EG = GB pofta in fimile fito = PQ= GM.
Dunque EZ = PQ «+GM . Sicche -z PQ. GM.LZ; ovvero
anche le fole merd = nQ. mM. xE.

CONSEGUENZA 111

»¢. Der la fimilitudine de’ eriangoli PGQ, PZE {uccede,
che PG. GQ:: PZ. 7F; ed eflendo i primi tre rermintcon=
tinui proporziouali , il quarto termine ZE fata purc FUI]li-
nuo proporzionale a quelli. Onde = PG. GQ. 1.‘2._741*‘, ma
GQ= BP; ZF = ZB. Dunque facendo la foftiruzione -
{ulta anche = PG.TB. PZ.ZB.

Annotazjone.
e 3,
PQ x [Z=GM; ¢ cost

26. E fuperfluo il ricordare, che
fe che vengono da fe,

che PG x ZB = PB x PZ. Sono co (
e percio faranno cralafciate anche in progreflo-

PR O-
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PROPOSIZIONE  IIL
La qual ferve d’apparecchio alla feguente..

Dato ui primo termine, trovarne un [econdo , al quale
cost ftia il primo , come il fecondo a . rutii-due.

27 S divida (Fiz. 5.) media & extrema vatione la retta
GP primo termine dato , {u la quale prodotta {i {egni Pe
cguale al fegmento niaggiore, ed ¢B pofta in dirittura
cguale\ a tuta la data GP. Dico che - GP. PB.GB

Perd con una medefima apertura PG defcrivan(i d’ée ar-
chi, uno col centro in P, Ialtro col ceniro in ¢; ed al
punto d'interlezione Q_fi guidine le rette PO\,eQ\::hefa
ranno ambedue eguali alla data GP , e fi uniie‘é{hb’:i punt;
Q, 11.3 '?_on. una retta . I:a ¢eQ= GP fia come GP ﬁmilﬁléné
te divifa in 7, coficche »Q fia il fegmento magg,i%éf} on-

de cot a Pr, rifuld i
dotta Py, rifultine ¥ Q, vP, Pe eguali. Ora per la

decima d'Fucl. Lib. 4. li tre triangoli reP, ePQ, PQB ver-
ramio i?"’ia‘ll Ihmllh’ ¢ co’ gli angoli alla bafe doppj ciafcu-

no degil angoll al vertice ; d ’ o

gitang e; onde ficcome per )
~ er rQ.Qe, cosi pure ,faran'no le bag lzleil cllgtt;:()t[;[gutzrlionc
goli = re.eP.PQ. . T il
cm?«riu S(IY produca ora QP per la quantid PH = PB, e fi
o8 (;10})110 1Ipunu B, H, dai quali fiano condorte per
WA 1o al punto di concotfo E le rette BE; HE. Dico
I _;pluammte, che Ii tiangoli PQB, QBH, HEB fono fi-

mili . Imperocche I'angolo ePQ_alla bafe d ,l. Hangolo il
fele (PO ellonde donss ( ale del triangolo ilo-
ne = or s lopplo dell"angolo al vertice ¢PQ, vie-
ol B%Ij > qua8 valore fottratto da gr. 180, refta I'an-
s = gr.108. t N ;
angoli del tria%crolo BP%M‘?&{) forauto ol valor [Q'mlc degh
gll (U]L;O“ x’i“ﬂ l:?'lfe ar ’1'61 : a\ncofa Per tur[i due iuﬁen]e
1 valore dell’ anwolg P7BIL—I) ’Ilnem C%e duali, ciow, gr. 36, /om0
8 » il qual” aggiunto all’ angolo QBP

pure
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P\jre = gr. 36, rifulta tutro I'angolo QBH = gr. 72 . Nel
medefimo modo provafi che & = gr. 72 anche I’ angolo
BQH, ¢ non altrimenti I'angolo BHG . Onde li tre trian-
goli PQB , QBH , HEB {ono fimili. ’

29. Secondariamente dico, che derti tre fimili triangoli

(ono ordinati nella medefima progreflione ; perche {iccome
il lato ¢P del triangolo reP fu bafe del triangolo ¢PQ, ed
il lato PQ di detto triangolo ¢PQ_fu bafe del triangolo PQB;
cost ora il lato QB del triangolo PQB diventa bale del tri-
angolo QBH 5 il lato BH di detto triangolo QBH diventa
bafe del triangolo HEB; onde per la ragione addotta di fo-

pra ( notando {pecialmente che il eriangolo PQB ¢ flato re-
plicato,ed & ftato l'ultimo delli tre triangoli reP,ePQ,PQB,
e qui ¢ il primo delli tre PQB, QB H, HEB ) verranno le
bafi =2 PQ.QB.BH. MaPQ = GP;QB = PB; BH = GB.
Softituendo dunque quefti valori avremo == GD. PB.GB.
Cid che era da.dimoftrarfi.

PROPOSIZIONE IV. .

Defevizione grometrica del Pentagono.

50. Pongal mente, che in qualunque Poligono, diﬂcui il
Jenominatore fia numero difparo, havvi fempre (Lig- 4. )
un punto M, che perpendicohrmcntc fovrafta alla.m‘e[a D
di un lato oppolto PG ; e che continuando due l?tl fra eflr
malimamente diftanti MQ_, GP dalla parte a cui conven-
gono,'havvi un punto 4’ interfezione B, in cul le hflce con-
correnti M B, GB lono eguali ; delle quali duc linee ) le
parti QM, PG fono appunto due lati del pl;opoﬂo Po.hgo—
no maflimamente convergent verfo B, {e fi paragonino a
due alcri lati QP, GP convergent verfo P. ‘
31. Cio p’ot‘to , volendo delcrivere un Penta gono arbitra-

rio, cio¢ di cui noa fia determinato il lato, fia primiera-
P F e mente
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mente una data BG divila media & extrema vatione in P
e fe non fofle arbitrario , ma che folle dato e determinécc;
il lato per elempio PG, fi cerchi per mezzo della terza Pro
pofizione il {econdo termine PB,a cui ftia il“p‘rimc‘) dato PGﬂ
come il fecondo PB a tutti due GP «« PB. Indi da G verfo Z,
fi produca la BG per una quantita GZ = PB pa‘rlt‘e maggei

re; poi dalla meta PG parte minore fia eretta una perpgfd?-
colare DM Finalmente col centro in B, c;coirial"apertur;:
I)G deferito un arco GM, dal punto B. per M, dd;/e,,liaréo
s'interfeca con la perpendicolare, (i meni un’alera: BE = BZ,
¢ fimilmente divila . Imperocché replicando cost la n;;deﬁ:

ma operazione {u detta retca BE, fi menard poi'da E un’ al-

rra TH &e. ﬁno al fine della propofta defcrizione:

32 Nel fuppofto della retta BZ divifa iﬁ P c':G ; cot  '
f{ difle , {i porrebbe operare anche in. alcnm,amcxa’ me\
tirando da B al punto E d'interfezione di due ..',irchi»d"e.fcc;w?
t uno col centro in Z, I'altro col centro in G, e con u ;
IAnu{[c{mp apertura eguale a PZ, tirando ,‘di“fﬁ‘ i1retta I;JE
mndi cot centri in Q,e B, e con l'ape’rfu'l'ﬁI‘fL,ldd'é'ttéf‘ m 4
“]n?d(.)[ﬁH al pun\to d'intetlezione H &c. ﬁné. alﬁ;ﬁ'n"é“i’ .P"e(:’
E; l,:.cucts:d:l'COSl(,h _trlangoh EZG,H‘BQ, 0YV§’I‘0 EZB,BHE

| ' gli angoli alla bafe doppj dell’ angolo al verti

ce \1.1 defcrizione 'i dinjoftra cavata da quella aﬂ"ez'ér"u‘_
che ¢ propria ed eflenziale dj quelto Poligono Ma g mil:
una o nell” alera maniera |, ¢l @t 2 Ve ol
ety ", manier » che quefta delcrizione fi prati-
mu:lc anche ?1‘5“? . origine c}_a quella proprieta che & co-
i ﬁ{dde[n zz{'a_;‘e[crlzyone d’Euclide, o di Tolomeo, cio
non pero fi (ptls)vélilr()enilft; E:ad!uf?a 7271(1 ia\@l; o o e
on per g efla. Ella ¢ !

i]czjl.ilrgmca, };erchc precilamente conforme aecll]lelaZ%:aIlIn:\:czg‘f

ato nel_e due Propofizioni antecedenti .

PRO-
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 PROPOSIZIONE V.

La pin piccola ordinata fa alla maggior affifl« pofta
a lati della ovdinata maggiore 5 come I affiffa mi-
nove di detta ordinata maggiore, fla all’ aggregato
di wuste due le ordinate. Ciod woglio dimoftrare,
che nQ. mr :: Am. mM -+ nQ.

33. Laonde fi rifletta, che dal numero 22. feguira che
2 1 Q. mM.mM == nQ. Ma per la ortava d'Eucl. Lib. 6. {1
ha pure-= Am.mM.my . Dunque nQ x MM = nQ=Am xmr.

E perd ricaviamo nQ. Am :: mr . mM - nQ ; ed alternando
aQ. mr :: Am. mM + nQ. Cio che era &c.

PROPOSIZIONE VL

"1} vettangolo formaro” fu le duc affiffe [pertanti alla
minore ordinata fla al vettangolo formato fu le due
[petranti alla maggiore , come [a minog, ordinata a
tutre due . Voglio dive,che Anr . A :: #Q. nQ -+ mM.

ib. 6. = An.uQ.uvs

34 Doiche per la ottava d' Eucl. L
( tre eflendo iquadm—

ed anche che = Am. mM. mr 5 &d inol

——as 2, — 2
icata de’ loro lati fard #Q_ad mM in ragion
ad mM . Ma nella feconda Propoﬁzumc ab-
ad nQ -+ mM in ragion duplicata

ti in ragion dupl
duplicata di #Q_
biam vifto , che aQ_{ta

—1 =1 .
di #Q ad mM. Dunque nQ. mM :: nQ. #Q == mM . Ora
. e T, N
Anr; ed mM = retrang. Amr; per-

—

\
perche nQ = rettang. _ /
li reteangoli Any. Ami :: nQ.1 Qe+ mM-

ci6 faranno parimenti

v Cio che era &ec.
CoN-

Le 2
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CONSEGUENTZA.

s L angolo QrP alla periferia di un 1ogone effend
gr. 144, la meta 72 fara il valore dell’ angOIO;QrA?
. 3

—_—

ma quelto ¢ pur valore dell angolo McA al centro di
un

pentagono . Danque le retre Qr ¢ '
Qr, Mc, perché egualmente

]Il(:ll]l\)/;lltc acl;a r;]edeﬁma retta ¥A, faranno parallele. Le rett

poi Mm, Qu fono parallele per | one ; onde ©

i, ars a coltruzione ; onde ri

-~ o -y . ] i

rano (imili i triangoli mMg, nQr. Sicché nQ. mI,\/[--‘r(z rl[;l/}'
‘. R .‘C / i

e percio. Any. . ,
mL o f(\grl..}fQ. rd( Y-cm. Vala dire, che il pri
“Us a econdo , come ll lat e © P
a ’ . (0] dl» unT :
fta all" aggregaro di effo lato pin il 3 - 1ogono
pit 1l raggio. del circolo. cir-

colcri '
ritto al 1ogono e jgono ora propofto. -

PROPOSI Z~ION_E" Vli.

1 ve ; T ‘ : Sl
stangolo di tutro il diametro wella ,mjnofzamﬂaf g

jppar/tenente alla maggior ordinata mM fa al rer
ordizcz(;aﬁm Ju ./m;zc due le affiffe laverali a detta
a, come il lato del fanivea -
sgono fta alla fomma

gL i
d effo lato, pir + el ordinata medefima.
In una payoly rAm.rmA :; AM[ QM

2

56. Abbi
e . 11?5;?;3 elpofto (n.33.) che = nQ, mM.nQ - mM
ma del Tacquer in Archimede fj ha aucoi:z:

= 10X 2 M. nQ “ mM
- Ora perché il laro AM eflenda

2

({O) 1 ell rdi
ppio dell Oldlllata HQ, [‘iﬁlha lo ﬂeﬂb che fé f {Ic ‘
, ofle detto

#Q_ moltipl;
‘ plicaro Per 25 percio foltirendo AM
verra 5 AM., M. M N
2
ragion

s 2, .
Ma il rettangolo rAm = AM; ed il retangolo rmA =

Dunque vAm. rmA AM.

- E perche li quadrati fono, in
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—2 2 Q demM

ragibn duplicata de’loro lati fard AM.mM:: AM.

S— ),

mM-

8Qu-mM ,
— Cid che era &c.

PROPOSIZIONE VIIL

1/ vestangolo farta dalle affifJe [pettanti alla minore
ordinata fia al vettangolo fatto di tutro il diametro

nella minove affiffa fpestante alla maggiore ordinasa,
come 1 a 4. Stamno, diffi, cosi: Anr.rAm:i1. 4.

, 1 quadrati in

—_—

37. Eflendo , come tante volre {i ¢ detto

ragion duplicara de’ loro lati , #Q fard ad AM in ragion du-~
plicata di #Q ad AM; ma 2Q ad AM =DPQ It per la co-

{truzione , come 1 a 2. Dunque faranno Q. AM 1 1. 4;

e 2, ———,
ma 2Q = Anr; ed AM =rAm. Dunque Anv . vAm i 1. 4.
Cio che era &c. :

Annotazione.

time Propoﬁzioni {fono ftate appoﬂ;ata—
¢ contengono certe cguaglianzc fupcrﬁ-
biamo aver motivo di favellare (n.x46.)

38. Quelte tre ul
mente efpofte, perch
ciali, delle quali dob
in altro luogo.

PRO-
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PROPOSIZIONE [X.

1 vetrangolo della minor affiffa , fpettante alla” mingy
ordinata , nell’ intievo diamerro fa al restangolo farro
delle due merd di effo diametro ( tiod al ’q‘uaﬁfatoudel
raggio) come la minore ordinata fla all aggregaro della
maggiore,e minore. In breve. Arn. Acr::nQ.nQ-4~ mM.

39. Poiche dal n.22. abbiamo =: PQ’GM PQ. \
. » - . a K o G -
ranno anche le metd < #Q. mM. nQ-o*-mM.,I‘ndihc(l{%i;:i 31\;1;52;

vali nQ. mM::vQ. cM; e perd ficcome 23 Q. mM. nQmM;

g —

cost ¢ = 7Q. cM.¥Q 4+ cM ;5 d’onde fegditi » che 7Q . cM

o —_— —_— b
,-()y(;(')’ S\*AEM - MavQ = Arns cM=Acr; e giacche
A;n /\\ c X ﬁQ.iZQ—h mM. Dunq‘ue'pu‘re‘friVVierfefohé
ATBACE 2 QL nQ e mM. Gid che eray Qi

CoNsEGuUENZA I |

) oy, : . .

o. E : ‘ o §eh
Dot i o #Q. €M 7Q. Q4w oM. Dangue il qua-
Lo f]ei o V%dl Un rogono fta al quadrato del"mg_j’
5! ¢ del circolo, in cui ¢ inferi e efl S A1la
fom 1 nfcritto , come eflo, lato. alla

a del IEIEO 5 € [agglor ﬁlddetto'_, "

CON_SE.CU‘EN}ZIL 1L
4L Giacche (nun. 5 Q L

nQ, per-
: ogono fta
centro di un ggono, co-
detri due feni |, ciod co-

cio il (eno Q ’ 5 nQ MM::MM'”’NI*
o nQQ dell angolo Qcr al centro. dj-

al leno mM dell’ angalo AcM al diun
me detto {eno M alla fomma dj
me mM ad mM - nQ. 1

PR O-
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PROPOSIZIONE X.

Due vaggi cQ,cG condosi dal centro c a due angoli Q.G
maffimamente diffanti di un Poligono , comprendono
l’ang}o./O QcG,arzgo/o alla pcr_iferia di un P.o/igono di
denominatore doppio del denominatore del Poligono dato.

42. Eflendo il Poligono dato per efempio un sgono,
fard dico, QcG I'angolo alla periferia di un 1 ogono . Im-
perocché I’angolo McQ_al centro del sgono ¢ doppio dell’
angolo del 10gono al medefimo centro; ma l'angolo MCQ
¢ doppio’ dell’ angolo MGQ, perche I angolo al centro ¢
doppio dell"angolo alla periferia . Dunque facendo centio 1o
G, l'angolo MGQ metd dell’ angolo McQ al centro di un
sgono fara I'angolo di un 10gono al centro G di eflo rogono .

43. Ora quando dall eltremira del lato MQ_al centro G
di un Poligono fi conducono due rggi MG, QG , fa fom-
ma degli angoli eguali MQG , QMG ¢ eguale all angolo
intiero alla periferia di detto Poligono; onde fedi o il
triangolo MQG, cio¢ da gr. 180 {i forurae Pangolo al cen-
o MGQ, il refidio ¢ il valore della fuddeta fomma. Ma
gli angoli cGQ, cQG effendo eguali fra efli, ¢ cialcuno cguale
alla merd di MGQ, infieme uniti fono cguali all angolc_) al
centro MGQ_. Dunque foreratti quefti dal triangolo intiero
GQg, cioc da gr.180, rimane QcG = ang.GMQ-«-ang.MQ(J:
Eguale, dico, all'angolo alla periferia di un 10gono, il di cui
denominatore ¢ doppio del denominat. del Poligono propofto.

Annorazione.

: . . s
44. La dimoftrazione ¢ la ftefla, ela propolizione ¢ ve-

ra in qualunque Poligono, e percio avrebbeli dovuto rimet-

© terla ad altro luogo . Ma ¢ ftato necellario riporla qui 10t

fervigio della feguente o
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PROPOSIZIONE XL

Primo . Le verre FM, MG, GH fono tre lavi di un 10010
ordinati in un circolo, che ba il centvo in B, cioé nells
periferia di un circolo civcofcritro ad un 5gono Z,H,B ¢oe.

Secondo. Le vetre poi BQ.QG . GH fono sve lati di un s gono.

Terzo. di un 5gono infcritto entro di un circolo, che paffa
pel centro ¢ del 5z0mo dato A,G,P (e, e di c'u'ifil‘ rag-
gio fta al vaggio del citcolo circoferitroyal 1ogono fud-
detro Fo M, G, H, come ¢M ad MG." 07 00

45 Primo. Le rewe FM, MG, GH fono primier; mente
eguali, perche (n.22.) GZ, ovvero BQ = MG. Ma FM,GH
cialcuna = GZ ovvero BQ, giacché fono pofte in fimili fi-
ti, dunque FM, MG, GH f{ono eguali. Secondo, ghango i
da clle rette comprefi valgono gr. 144 angolo alla periferia
diun rogono ;5 perche eflendo il triangolo FMQ. fimile al
wiangolo BMG, I"angolo FMQ = QPB ¢ eguale all’ angolo
BMG, ¢ cialcuno (num.20)=gr. 72 5 gli angoli dunque
FMQ =+ BMG = gr.144. In terzo luogo 1 raggi HB,GB,MB;FB-
lono pure egualis perché (n. 24) EZ = EG(=BG= BM);
ed LZ = BH = BF polte in fimile fito. De’ quali raggi poi
perche il punto di concorfo B cade nella periferia di un cir-
colo circolericto al Poligono Z,H,B &c. percio il loro™ centro
trovali nella {uddetea periferia. Dunque le rette FM, MG, GH
fono tre lati &c. Cio che era la prima parte da dimoftrarfi.

40. Secondo. Le rette poi BQ,QG, GH fono primieramen-
te cguali, per la ragion medefima addotea dj {opra. Seconda-
riamente ¢li angoli da efle formari valgono gr. 108 angolo
allaperiferia di un 5gono ; imperocche langolo BQP =QPB
¢ (n20)=gr.72. L'angolo PQG = gr. 56 ; turco I éngo—
lo \dunque BQG, che comprende detti angoli BQP PQG
bl = 72 == 36 = 108. Le¢ rerte duuque BQ,QG,GH fo-

no
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no tre lati di un sgono . Cio che era I'altra parte.

47. Terzo. Giacche abbi_amo trovato che ()\C.G (0 42)
¢ 'angolo alla periferia dl. un xogono, quel c1rco}o,ﬂchfe
circolcrive il ygono , di cui ¢ un lato QG, deve circolcri-
vere anche il 10gono, di cui fono due lati Qc, ¢G. Onde
paﬂéndo per gli angoli di eflo 1ogono, pafla anche per un
angolo ¢, che ¢ centro del sgono A, G, P &e.

48. Da cio poi 'che i ¢ detto (.n. 42) nc_l principio delf
la medefima antecedente Propofizione {egm_m, che i raggi
di due circoli circofcritti a due Poligqni di un medefimo
lato , e I'uno di denominatore doppio del dcno\mmfwtorc
dell’ altro , fiano, come cM ad MG. llmpcrocchc Qa?nd()-
McQ_angolo al centro di un sgono, rifula M raggio di
un circolo circoferitto a derto sgono, di cui ¢ lato MQ..
E perche MGQ_ ¢ poi I'angolo al .ccntro.dx un 1ogono ,
la retta MG viene ad efler raggio di un‘r:lrcol() circolcritto
a detto 10gono, e di cui ¢ laro il l.ﬂCdC'{Ilrﬂ() Jato \MQ. Or.‘m
non alerimenti quefti due alerd P.(')llgox?l BQ\, Q.‘, GH &
ed FM, MG, GH &c. {ono eretti fu i la‘u cpuali, c 10An0
I'uno di denominatore doppio dc‘l d(_:nomnlm.tm:c dell ;1][1(.3',
dunque i raggi de’ circoli aL{-\Cﬂ1‘C1f’cofCL‘1‘rtl {faranno -}:nll.l—

menti come cM ad MG . Cio che in ulimo luogo refla-
va &ec.

Annotazione.

49. Quefta Propofizione ha luogg in rueti i Pol_igom-d.l
denominatore difparo, ¢ fe non foﬂg , che fi cangmn})‘f{_
te circoftanze che hanno biiog‘no_\dl}mova_prova, {iﬂc..je
foverchio il ripeterla, e molto piu {foverchio ’.Perd]f: circa
all’ effenziale fe ne dard altrove (n.150)una dimoftrazione
generale .

Ff ARTI-
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ARTICOLO QUARTO.
Dell’ Efogono -
PROPOSIZION E.

Un Efagono inftritto entro un circolo fta all’ Eﬁffuno
. - . . : 6 !
circofcrivto il medefimo circolo, come 3 a 4.
so, Dalla coftruzi i ‘ i vede . che
_ ione della Figura 6. ben fi vede, che

1
dhe & — r " E i 1 :
¢ parte dell Lfagono infcritto dhn, &c. ; e che

>

il trapezio dimhe ¢ ¢ parte dell’ Efag. circoleritto fmyg &ec.

C - . . . )
f_Vrllc’vmm;‘) ancora , che il triangolo dmh ¢ la loro dif-
crenza 5 ficche devell provare, che dhc ftia a dmhc

conme 3 a 4.

Percio efle i g
i~ ;ndO;ﬂ—F-l?do dh,f ¢ parallele,avviene che md. mf::mq . me;
Dim d- m/ 1.2 per la coftruzione ; dunque mgq.me STz
o ?erfe[-? E qe. Ora gla\( n.2 ) {i difle,che 'angole dmh

!a periferia di un Elagono ¢ eguale all’angolo deh al cen '
kh tun [l‘lnl]"olo c I S DO coli dm cenuo
[ un riangol quilatero dhc; onde i triangoli dmh, deh
3 « < " \‘ 5 < “ |
e guali, perch¢ hanno la bafe dh comune, ed op-
folta a c;gngﬁdedﬁr?o angolo . Ma il triangolo dhc ¢ egua-

j i ol1 10 is
i g0l ¢ ch, e percid eguale a tre wiangoli dm h.

o pot dmic quindi rifulea eguale a = ’

Dunque il triangol ic o e
angolo dhc fta al rrapezio dml ioc

parte dell’ Efag infer pesto dmhe, ciot la lefta

pae dell itJtchono inferivto fta alla fefta parte dell’ Efago

I | .

0, come 3 a 4. £ perche in turei flanno vco?n-c

e loro parti {imili
‘ mnili; d
EEN » dunque anch E - .
Cio cheera da dimoﬂm?e ¢ un Efagono inferitro 8cc.

Co N-

" all’ efagono infcritro ne
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ConstEGUENZA L

dhc = 3dmh, fari tucta Parea dell
dhc = 18dmh. Cosi eflendo
dmhc = 4dmh, fard touwa l'area dell’ Elagono circofcritto,
ciod 6 dmhc = 24dmh. Poffiamo inoltre confiderare, che
il triangolo fmg ¢ eguale a 4 triangoli dmh 5 ed il trian-
golo fgP ¢ eguale a 3 triangoli fmg. Dunque il triango-
lo fgP ¢ eguale a 12 triangoli dmh 5 e per una {imil ra-
gione ¢ il triang. cdh = dah, ed il wiang. dun = 3 wiang.

dnh . Dunque il wiangolo dan = 3 triangoli cdh; mail

triangolo cdh ¢ = 3 wiangoli dmh. Dunque il triango-
fangolo dan it all’ Elagono

lo dan= odmh . Sicche il tr ‘
d hn &c. come il triangolo /2P all’ Elagono [ m g &«
cioé ftanno in quefta proporzione geomet. 9 . 3 8:r12. 24

1. Quindi pdiché

Efagono inferitto , cio¢ 6

CONSEGUENZA 1L

s2. Li due triangoli prefl infieme fono ai due cfagoni

refi infieme nella medefima ragione , che un tiangolo fla
| medefimo circolo, cio¢c come & a 2.

-

— 21, 18 24= 4231 1.2 Perch¢ poi
ranto 1’ efagono, quanto il triangolo inferitto fta all’efagono
ed al tiangolo circofcritto, come 3 a 4. Stara anche lefa-
gono piu il triangolo infcritto , all’ efagono piu il triangolo
circofcritto , come 3 3 43 onde

et R
9*18:27.11*24:36::3.4.

—
In fatti 9 == 12

Ffa AR-
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ARTICOLO QUINTO
Dell' Ettagone.

PROPOSIZIONE I

Trifez ion 1 ’ .
fexione geometrica dell’ angolo al centvo di detto Poli
igono.

53+ Prolungati i lau dell’ Extagono (Fig. 7.) come fi f
. 7. e fi fe-

ce quelli del 5o : LN
ra tilules sgono, il valore degli angoli di quefta Figu-

Ang. gpo=Gr 1.8 4
7
0D = Gr. g1 3 =36
7 7
oDp = Gr. 75 —
7
oDE = Gr.102 f.,
7

DEZ = Gr. 25 .3
7
0 g 0D
nde DEZ= 222 _ oDp _ oDE _ ¢p,
end : ; ¥ ) 5‘
: o tripartire |'ang '
ftoffervi, che | gl ol ceneo

L perd
pero vol
dell’ Ectagono

angolo 0Dp = ¥
o P = gt.77 — .Col centro dun-

ue in
q D, ¢ con qua[unq

or G o ue ape
5t 60 (che geomer pertura Dp fatto un arco di

ricamente pus farf;
arfl) e .
angolo 0Dp, ciod da o ) Quefto levato dall
4 gt I 3

- =31 ‘;5

3

I
77 7‘ 3 reﬁano gr. 17

(hc viene -ld Cﬂ@le I ANcoio ai ce Hro un 2I%ono.
4 5 I dl 1
S5 L1

Anno-
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Annotazione.
s4. Se per avventura folle meftieri di dividere in tre

parti eguali I'angolo alla periferia di quefto Poligono , {i no-
6

ti che 'angolo DEZ ¢= 25 —% ,e la fua metd (EZ= 12—,
: _ ;

a cui fe fi aggiunge un. angolo di gr 30, che ¢ pure geo-

. . 6 6
metricamente poflibile, fari 30 12 — = 42 — valore ri-
7 7

cercato nella propoﬁta crifezione .

PROPOSIZIONE 11.

Le tre ordinate , una cfteriore ZD (cbe wii [ee § punti
di concovfo dei due lati bh,po s ¢ delli due qp,ho
prodotti) ¢ duc interiori hp .bq fono conr.geom. propor-
Dico = ZD. 11P. bq.

~ 55. Efaminata la difpofizione della figura troviama,che

Eb.bp::EhlhD‘ o Eb.Eh::hp.hD

Qb.bp::QT. To OVVEIO o QT ::bp.To’

Ma To = hD pofta.in fimile fico.

E perd El[lj(ri’l;“} ::bp.hD. Dunque ( gincchﬁ*pnﬂh una

medefima ragione , tra que

altra un medefimo rapporto ) faranno Lb. Eh:: Qb QT 5

ma Qb = Eh; QT = EZ, perche polte in {imili fici . Duan-
que Eb.Eh :Eh.EZ. E pcr(‘) = Eb.Eh.EZ. Ovvero gio-
vandomi Piutto&o di difponere 1 termini. Cost = EZ.Eh.ED.
Dunque {aranno anche = ZD.hp.bg, perche fono paralle-
le, e comprefe nel medelimo angolo KEH. Cio che era da

_dimoftrarfi.

lle quancitd, che hanno con un’

Con-
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CoNSEGUENTZA L

56. Le rette Dh, pb,9Y condotta per d faranno pure

D, p, g cltremi delle fuddette cont. geom. propor.ZD, hp‘,bg_
CoNsEGcUENZA IL

57. Si ll)l()tr?bbcm confeguire infinite alere proporzionali
continue a J i te intercetre
o medeﬁme midluce guidando delle altre retre intercerte
o © angola KEH, ¢ alternatamente parallele quan-
do alla bp, e quando alla bg. o

PROPOSIZIONE IIL
Tirata bx parallels ad ho, fna alf? incontro dells
retta GE, Je vette 0Z, 0 h (ovwero xh ) xb faranno
foniin. geom. propor. , dico <% ‘oZ.oh (= xl).xb.

8. Per preams [ 71 i
. é;me ml})leal mbolo 2 ‘_lu\e&a‘ Propofizione bifogna prima
i one un a IT} > qual’ &, che dawi tre termini comtic
o 1}7 fjmndz“? 1, per elempio, EZ, Eh, Eb; il primo
( ovvero i terzo )

o il fecondo al terzo y, come la

prima differenza tra il pp
. 1 primo e f{c :
diflerenza tra il fecondL ccondo, fla alla {econda

v o e il terzo. Sta, difli, EZ. Eh
hcf\{:eé:(f? '.Eé) i Zl'?.hb - Il che parmi non fc,zlo per. fz
fendo | mem ,l‘ma rifulta anche dalla Figura ; parché ef-

angoli hop, ZoD fimili abbiama ZD.hp:: oZ.0h;

dunque perche poi E
EZ.Eh:: 07 .o hP;OlmaZo.ZE*_I—l: ZhZD hP . pauie o o

la medefima raoj pofta in fimile fico ; e per
Eh.Eb)::zh. ﬁ;{]e oh = hp. Dunque EZ. Eh ( ovvero

59, Sic-

: L con ' tre
contin. geom. propor. perché e fono fra effe parallele, e com-

prefe nel medefimo angolo KEH, e cominciano daj punti
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59. Siccome perd ZD.hp::0Z.0h; cosi pure hp.bg::xh
(parallela ad 0Z) . xb ( parallela ad oh). E perche poi
ZD.hp::hp.bg, faranno altrest 0Z. oh::xh.x 65 onde el-
fendo oh,xh per la coftruzione eguali, perch¢ parallele al-
le px, po rilperrivamente, faranno - 0Z.oh (ovvero xh ).xb.
Cio che era &c.

CoNSEGUENTZA L

6o. Per la fimilitudine de’ triangoli ¢Zo,0hm (ovvero
mhx),%bn, de’ quali i lati omologhi 07,0h (ovvero xch), b,
ed anche ¢Z,mh,nb {i rirovano contin. geom. proporzio-
nali , rifuleano tali anche le afliffe , o fia le bafi .= co.om
( ovvero mx).xn.

CoNsEGUENTZA 1L

61. Dati tre termini continui proporzi‘onali per clempio
2 6 18 ‘

= 1. 3. 9. [e i trova una quantita 18, che fia terza pro-
porzionale alle due differenze 2 , 6 di deti termint, \l'ag-
gre‘gato di quefta q‘ﬁanriri 18 o cerzo t.crmi‘ne 9 fara un
quarto termine proporzionale alli te dati 1.3.9 ;_pcrclm
le differenze di una ferie qualunque di termint contin. pro-
porzionali {fono pure continue proporziogali.; ¢ pero ficco-
me dererminate le due prime -differenze fappiamo qual de.bj
ba rifultare la terza , cosi determinati 1 piimi tre termini
confeguiamo il quarto, coll’ aggiungere la terza d}ﬂcxcnta
al tetso termine . Quindi nella Figura effendo delli tre ter-
mini =+ EZ.Eh.Eb le differenze Zh , hb, ovvero Zo, ol
ed eﬂé‘ndo pure per quefta Pfopoﬁzione = Zo.oh.xb; per-
cid fard <2 EZ. Eh.Eb. Bb +xb. Ma la rera condotta da
q per d in Y effendo terza proporzionale delle due bD,bp, -

fifla pure nella retta HE una terza proporzionale EY alle due
‘ ante-
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antecedenti Eh, Eb 5 onde == EZ.Eh.Eb.EY 5 e quindi de.
termina nel medefimo tempo la bY eguale ad x4,

ConNsEcGcgUENZA IIL

62. Perche poi hD, hp fono eguali, perché oppofte ad
angoli eguali del triangolo ilofcele Dhp, percio Zh= hp,
cioc Zb, che per efler in fimile fito ¢ egnale ad hD, fara
anche eguale ad hp; come won altrimenti fard hb e bY = by,
cioc che di due ordinate condotre nell’ area di un 7gono
da nngo_lo ad.?ngolo, la m.ir{ox‘e ¢ eguale all a‘g'gré‘géto
della prima pit la fecenda differenza . La maggiore ¢ egua-
le all’ aggregato d_e]ln feconda pit la terza differenza del-
le quattro proporzionali fuddette. k

PROPOSIZIONE.IV.

Delle tre proporzionali EZ,Eh ,Eb, /q prima differenza
Jha mf/a Jeconda , come tutte due le dlﬁﬂnzgga/‘/a
maggior ordinata . Stanno Zh.hb::Zb. bq.

3. Eflendo Je ho,bp parall. fard zh. ho=sib :: Zb. bp = by.

: .Annota({one.

64. L perche hf o bY ( num. 62
prima difterenza fta alla feconda ,
ma ¢ feconda fta alla fomma
qual fomma ¢ hp « bY.

)= bg fegu;ta che la
come la fomma della pri-
della feconda e terza , la

PRO-
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PROPOSIZIONE V.

Le tre proporzionali EZ, Eh, Eb fono tali, che il primo
sermine ¢ a tuste due le differenze, come turte duc derie
differenze alla feconda differenza. Dico che EZ. Zb.hb.
Secondo . 1l primo termine ¢ a wutre duc lo diffcrenze,

come la fomma del fecondo ¢ rero termine a detro tev-

%o termine. Ciot EZ. Zb:: Eb+Eh (= EH). Ib.

65. Per difporfi a ricevere la_prefente Propolizione bi-
fbgna prima provare , che una retta menata .da T nd’ M
fia eguale a TQ. 1l chie & certiflimo; perch¢ fotrratto Pan-

I = 4y da or. 180, valore torale degli
lo ToM (= gr.128 =) da gr. 180, g
golo (=g - 3

angoli del triangolo ToM, reftano gr. 51 ==, metd de’ qua-

li, cioé gr.zs ;;—é il valore dell’ angolo TMo. Ma que-

fto per la prima Propofizione ¢ pur vnlorf: dcl_l'nngolo TQ{ol,l
ovvero DEZ , che ¢ lo fteflos dunque i .latl M? , TQ;L
wriangolo MTQ, perche oppofti ad angoli cguali, {aranno
imenti eguali. : .
Pa?:.leCi(\) %emcﬂ‘o ecco una nuova analoglfl oh. hp z oT.TM,
ma oh = hb; ed ihp (n.62) = Zbhb=o f? pe.rchc polte ;{1
{imili {icis come anche TM = EZ. Dunque {oihmﬂcndanule i
valori a quelli, rifulta = hb. Z(».]Y.:Z; &)ch{fo = LZ.Zb.hb.
Cio che ‘era la prima partc da dimol mr: » e
Snolrre oT. T}l)\/i ::oF. FVs e pcrchc ol = lzz, TIVIQ 6 ZVLC‘—,
Eb= oF; FV = EH, avviene che bZ.ZL ::<L‘b IH. z/ |
o EZ.Zb::EH.Eb. E per ellere TH = Lb - Th r u‘m
lpoc:r ﬁ.nc EZ 7h:Eb== Eh.ED. Cio che cra l'alura parte.

Gg Aino-
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Annotazione.

67 Ben fi {corge, che quando foffe poflibile la precif;
divilione geometrica di una data recta EHin 4 edPl e
e rar . ifc 1 : ]
me ehge I ﬁggm, farebbe rifolto il problema d'eha d l"c?
jlﬁpe geometrica dell’ 7g0n0; giacché avieflimo poiegnh
ittierenti maniere di {tabilire inft i ! o
K meniete di la giufta pofizione della rerta
- tlpetto ad EH, per formare un triangolo ifofcel Eb,
ovvero KEH, del quale ¢li angoli alla b T N
no wipli dell” ancolo lb' "B i e ero, claléa-
tueea ta diffcolrd Dﬁ ﬂﬁ"e{“f“c% o Che confifle Epuge
utra 1 di quelta defcrizione. Ir ché dara che
s ifhcolel di q e. Imperocché dara cls
olie o EH divila in b ed h, come fi ég " 'C‘he
mente alle due differenti maniere, che WA S
] At é ¢ C X
per la deferizione del e dalls ey (232
el sgono) fofle dalla' metd di | 2

11 verlo 7 una per '
a perpendicolare i i
condotra da T per i{)} i

| [J‘l‘l'tim_
1ata; la retta poi
cetlecalle v 1 11450>uf1:§>07, 1dove la perpendicolare- S‘ifﬁ-
lefini R : col centro in E A

‘);(::”{Cbbtl il tiangolo bEq, che farebbe ilgd'raPcrftflé ‘E[])
;} g th&ET a medelima rerra EH divifa comgjifpg.fr?f O
tirare u)n;aﬁMEbbe ( per eflere b H = HJK ed El»bf‘-‘ekgKm
his C;;?r{a df1 Eal punwo K d'interfez’idne di (Tl‘le ar)

o in b cﬂd 1cenno in H, ed apel'rufa H'b;‘l"altr(‘) ‘col Cen:

> °¢ apertura BE; perche K EH farebbe pur anche

il propofto rri ’
) 1an 7'O{O . t
ticame g Dunque fe fi poteflero trovare geome-

nte tre terminj .
. [ termint proporzionali tali =: E7 Eh. Eb, che
arumenti rifuleaffe - o T
e alle = EZ.7b . hps & Sy
o ILI'I)- Lb. E che percio ilhb, eSIaI]CI]e ol LbiEb o El
condizionj dj - problema riftreree
}’r<>porziom(liwemme dererminato, cio¢ che Jitct)l. da (lue'ﬂ?
o . nom poteflero accadere in njun’ 4] e rermini
0 altra ragione

differente dj Il

la divif quella che concerpe alla §

dCfCrizio(:]n: L}C:}l'a retta EH in bed h COEUI':}‘, _farc.bbe dara
dell’ Ettagono gifolrg e 1 richiede, e la

Ma
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Ma quefto ¢ un affare, che non dobbiamo forfe afpet-
rarfi , che fia cosi prefto {pedito, e che lufinga rurravia al-
cuni , perché non ¢ ancora ftato dimoftraro impolflibile .
Ragione per vero dire , che prova abbaftanza quanto a
torto i biafimino anche quelli, che procurano la quadra-
tura del circolo, o lfa trifezione dell” angolo, pur che lo
facciano in modo , che non perdano troppo di vilta le al-
tre pitt acceflibili {peculazioni . In farrd avrebbefl mai in
Geometria fatta la fcoperta di due Teoremi cosl importan-
ti, come quelli che in un tratto di penna ha dimoftrato
il Chiariflimo Francefco Zanouti (1) circa alle figure circo-
{critte al Circolo , ed alla Sfera, fe {gomentaco dalle dith-
colrd, onde parevano circonvallati, non ci avefle penfato:
Da Archimede fino a noi un fol Geometra entrato n que-
fto campo aveva meflo la falce ad una {pica, ma ena al
Zanotti rifervato di mieterlo. Cosi fogliono andare le cole,
e le belle i ritrovano di raro, non pcnllé [lano rare, ma
perche per lo pitt fi cercano per le vie diflicili, quando di
raro furono trovate belle, che non foflero anche facili. Un
celebre Francefe (2 ) egualmente dotto ¢ faccto non dubica,
che non ¢ abbiano un di a veder ¢li uomini a volare per
Paria, come gli uccelli. Cid che io ficcome non ardirei di
affermatlo,, cosi non farei ranto avverlo a quetto farto, che
condannafli colui , che rentafle di rendgre alla focierd un
cost importante {ervigio; mallime quando con feliciflimo
fucceflo furono gid vilti come Cigni (3) a nuotare ne ficd
Pil\l difficili del Danubio. Ma torniamo a 171'()&70[‘1{(7.

. Gga2 PRO-

vité co w'a pas b1é vl daigle, & il

cn a quelque fois cofitd a ces porvCi

oyfJeanx i bras , o une jmbe 5 mais ci-
fin ccla ne reprefente encore ,queles pri-
micres planches, que U on a mifes fur

Peany & quiont (té le commmencement de
woler ne fait

(1) Lettera ftampata in Tirenze
I'anno 1729
(2) M.t de Tontanclle. Entr. Jur la
pluralité des Mondes. Second. foire. On com-
mence deja a voler nn pen s pluficurs per-
fonnes differentcs ont tronvé le fecres de
Cvagufler des afles, qui les fouticnnent en la navigation ... L art de -
air , de leur donner dn mowvement L& cncore, que de naftre, ilA[ev]vcr[cﬁzunusm)
de paffer par deffus des vivieres , o de & quelgae jour Gll‘zr‘z‘]/{jq/gc ala Lunc.
woler d un clocher @ wn antre. A lave- (3) Aui di Lipfia 1691 pag37-
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PROPOSIZIONE VL
]{ rettangolo del laro del 7gomo nella [futtenfa a due /dt.;'
¢ cguale al vettang. della furrenfa a tre moltiplicata in
Zh, ovuero bS differenza del primo rermine EZ af
Jecondo Eb . Diciam breve bhp = Sbq. '

¢8. Abbiamo gia (n.63 ) dimoftrato, che Zh.hb::‘Zlf.bg-V.

Ma Zh = Sbs Zb= hp; onde Sb. hb ::
bhp= Sbq. Cid che gc. -hb::hp. by, D‘unque

CONSEGUENTZA.

G g =
9. Dunque anche le fole metd bhm = Shau. Ora effen-

:{]«r)(cé[ dr::Gb. by, fegue che dr x Gb = Gd x bn; ma
X Gb=bhm, perché¢ ficcome nel rectangolo bhm tue-

w il lato bh ¢ ftato moltiplicato per la mera di hp; cost %

}erocontrario i I
pet ¢ nel retangolo dr x Gb & moltiplicato turto

hp=hD=aG) A
p=1 per la meta del lato bh = ds. Una {imil
cola dite del rettangolo Gd x bn rifpetto al 1‘ettango?o§?;1l.l

N
ono dunque dr x Gb, ovvero Gd x bn=bhm, ovvero Shu
RARd 7y C D0

Dunque tureo il rettangolo bhp, ovvero Sbg a quello egua

¢ 1'1 'll Ire T
l I d 4 rang 010 (1[ X Gb [ D‘

PROPOSIZIONE vIL

I vetrane e /7
ng. delle affiffe foetsanti alla minima ordipara ud

Jha (I/ ) .
delle qtfz::g. della rerza diffevenza nella prima differenza
Divg s 0 proporzionali EZ ,Eh, Eb EY, co;
70 pirt chiaro cos): yro. Y b 1 L ome L4 4.
M e . 4_ .

70. Lile =Y :
ndo = lbl)hhz, come pure -z r0.0h (: bh).o;ﬁ.

faran-

ArrTicoLo QUINToO. 233
{aranno ¥ 0. Yb ::hZ.om 5 e pero il retcrangolo vom = YIS,
Pcrché bS =hZ. Ma il reuang. rzo fta al rerang. vom,
aaamma D, s 2, et ), s ),
come td ad ohs e ¢d ftaad oh in ragion duplicata del-
le radici rd ad oh ; ed inoltre #d.oh:: 1.2 . Dunque

ot 7, e ,

td . oh it 1.4. Sicché rro.vom:: 1. 4; ¢ foftituendo
Y5S ad rom rilulta finalmente rro. Yb68::1.4. Cioche

era &c.

CONSEGUENZA.

s1. Perché(n.61)bx= bY; 0Z = bS; fard il rectangolo
bx x 0Z = YbS. Dunque rro.bx 0Z x4, Per la me-
defima ragione eflendo anche Yb x hZ = YbS fard anco-
ra vto.Yb<xhZ:: 1. 4.

PROPOSIZIONEL VIIL

Primo. Le vete QT ) TN, NV fono tre Jati di wn 1 4g010.
Sccondo. Le verte QT TM,MA fono tre Lati di un 72000 -
Terzo. Ma di un 7gono infevitto entro un circolo, ebe puf-

[a &ye. come i propofe anche nel 5gono.

-2. Le reite QT,TN,NV {ono cguali s pcrth& fi ¢ gi.\L
(n. 65 ) dimoftrato, che TM = "TQ. Onde anche TN po-
fta in fimile fico ¢ eguale a TQ, ad NV & g {ccondo
luogo eflfendo gli angoli di qualunquc‘tr;xpcziu ()\TNV pre-
fi infieme eguali a quattro retti; ed eflendo pure oli ;111'«5()11
TQV, NVQ_ eguali , come anche QTN cgualc TNV ;L an-
golo QTN fara complimento dell” angolo TQY ad un f{emi-

N §
circolo. Ma Iangolo TQV (= DEZ) ¢ (n.53)= gr.as >

.
quali pero fortrarti da gr. 180, reftano gr. 54 valore

dell?
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dell angolo QTN. Ma gr. 154 ..;. ¢ appunto il alore

dell’ angolo alla periferia di un r4gono. Dunque QTN
ovvera TNV fono angoli alla periferia di un 14gono ; é
quindi le rette QT, TN, NV fono tre lati di effo Poligo»~
no. Cio che era la prima parte &e. : '

73. 1l Le reree poi QT, TM, MA primieramente fono
come gia difli, (n. 65 ) eguali . Secondariamente eﬂéndc;
il wriangolo QTM , ovvero TMA ilofcele coi lari QT, T™M
ovvero TM, MA - eguali,. gli angoli a deui laci oppofti fa:
ranno parimenti eguali . Sottratti dunque TQM QMT

dalla fomma di turei gli angoli del triangolo QTM ; ciog

- . 5 ]
loteratto gr. 2 5 = a2y }Z = or 51 ’;T da gr. 180, il refi=

o "- A\ b ’ . L
daoo gro128 2 a3 il valore dell angolo' QTM , ovvero

7
TMA. Ma per la prima di quefto. Articolo. quefto ¢ ap-
punto il v;lorc dell” angolo alla periferia di un 7gono .
Dunque gli angoli QTM,TMA fono angoli alla periferia

djl\unl 78010 5. e percio le rette QT, TM, M A {ono. &c
Cio che era la feconda parte da dimoftrare, -

74- 1L La prova poi dell ultima parte , ficcome & Ila

;*nedt.“ﬁm”!, Che ‘U. { 7 P i sg

« ac do[tﬂ ( n. 4. er 11 ono 1 a.
] - « p COSs1
(IUCHQ mu l'ln’letto o - ) ‘ g

ARTICOLO SEST O.
Dell" Ottogono.

PROPOSIZIONE L

Tvifezi . , ' '
ifezione geometrica dell’ angolo al contro di detto Polizono..

75+ Prodotei 1 lad delp .
dotei 1 laep del] 8gono ( Fig.8.Y fino all'interfe-

zione

ARTiCcoLO SEsTO. 23y
sione ultima pofibile, gli angoli della Figura rifultano, co-
me {legue:

Ang. MNB = Gr. 135 )
BNT . 3¢°
pENET On 45 =
' %gl}\;}: Gr. 90
“BNT  BTN; BTE ~ MNB
Onde PEN = = —_ = 2 = T3

Volendo percio tripartire il 45 angolo al centro di detco
’ LN — or ange
Poligono fi {otrragga dell’ angolo PEN = gr. 45 .un.1{1‘1?0~
lo di 3 ollibile ¢eomerricamente , che il refiduo
o Fhd Tan icer {1 srrebbe
gr. 1§ fara I angolo ricercato , angolo , che i ouee
anche per alira maniera , cio¢ dividendo detri gr. 30 pef

\
merta .

\  Aunotazione L
trifezione dell’ nngolo MNB,

serche guidatc le
golo EGP in te

K.76. Brilla in un trato la :
ovvero PGP alla periferia dell’ 8gono 51
rette GN, GD, quefte dividerebbero ' an

ﬁ}; N g Ii
parti ciafcupa eguale a gr. 45 = . Cio¢ gli ango
PGN , NGD, DGF farebbero cguaji ciaf?unol
he & manifefto , perche fono tuttt angoll, ¢ endo il
ilztiie nel punto, }G Jella circonferenza , infiftono ?u mdfltl_
ecouali PBN, NMD , DQE; ed ellendo cialcuno di queltt
5 >

i ' {cun arco ¢ di
archi fottefo da due lati dell’ 8gono, cia

1 :mgoli al cen-

a gr. 47 - 1l
1 avendo il

; indi iche gl
. = 45 :90,equmd1,po1‘c.a . e
%(Z fgr);o doppj degli angoli alla periferia , dett angoli al

la periferia PGN, NGD, DGF {ono ciafcuno di gr- 45-

,,Anno-
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Annotazione 1.

77. £’ qui degno d’oflervazione , che I'angolo al centro
di quefto Poligono ¢ una terza parte dell’ angolo alla fua
periferia s e pero I'angolo al centro di un 8gono ¢ me-
dio proporzionale tra un terzo di df:tto angolo alﬂ,Genrro,
¢ I"angolo inticro alla periferia. Coficché 15. 45 ::45.1575;
OVVEIo % 1§.4§5.135. ;

PROPOSIZIONE IL

Le tve ordinare, wna efteriore RT (che wnifie i pun-
1 di concorfo dei duc Jati GP, NBs' e delli due.
MN, PB prodoui), ¢ due interiori PN, GM Joso . -
cont. geom. propor. Dico == RT.PN.GM. 1

78. Menata la retta GN abbiamo EG.EP:: GN.PT; ma
perche (0. 76) fi fece vedere , che I"angolo PGN = gr. 45,
¢ peto (n. 75) eguale all’ angolo PEN , quindi anthe i fa-
t NE, GN a quelli oppofti faranno egbali. Inoltre ¢
NE = PE pofta in fimile fito . Dunque anche GN = PE.
Ora loftituendo quefto PE ad NG rifulta EG. EP :: EP . PT.
Ma per quella medefima ragione che ¢ PE = NG; ¢ an-
d’_c ‘PT = RE. E percid {oltituendo R E a PT, viene
poirEG. EP ::EP.ER, cio¢ == EG. EP. ER . Ovvero con-
vertendo - ER. EP. EG.

T B T O ekt s s
bomo chiie it s fiG delle proporzionali medefime ; e
deftns propon 1<:{gcuno angolo HEK faranno nella me-

por- chie tono anche quelle. Onde < RT.PN.GM-

(.410 Che €ra da d”“oﬂ:lalﬁ )y € Che fa[t-l la CO“T[UZIOI]C d m

o o l . - . . l
( 2 O

t lon a uattro an abblalll flll]llule[]te dlII)O“.’IEer nc

Con-
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CoNsEGUENZA L

80. Hanno qui luogo le confeguenze app:qrtenenti ﬁﬂla
feconda Propofizione dell’ 7gono . Imperocche le parallele
TP, NG, ed MY, che pafla per F, fon? pure contmd. ge(_)‘r_n.

roporzionali; e ficcome ivi la gY, cost (yn‘la MY 15((2} nl;;c
nella EH un punto Y tale , che faranno < ER.EP.EG.LY.

CO‘NSEGUENZA IL

81. Menara Gx para]lela 2 PB fino all’ incontro dell” afle

'EQ, che pafla per il centro C, accade che < BR.BP.xG;
>

verificandofi in appreflo in quefta figura, quanto ft elpole
| i | con tutte tre

nella rerza Propofizione del fuddetto 7gono,

le Conféguenze ivi dedotte.

CONSEGUENTZA I1L

icordare < nel calo dell’
82, Reftringendomi {olo a 1'1cmdauli 1.(12‘11& ndm; \m:m
. i i ellc o all ordinata PIN,
G in vece di efler eguak a i PN, con
?gono e ' itr {olo eguale a PT; ¢ con 1\,111_
fuccede nell'7gono, fi ritrova lolo g ! 5 ¢ cosl TVt
i efl e ior ordinata GM, i
vece di effer egualg alla maggior wta G, e
accade , qui {i ritrova eguale ad NG. sccolxlul e dn ot
] g cla a (ol al-
: pata da Y parallela a ¢
yare, che upe lethYZ {me\ quarta }51‘(§pOl‘2ionalc alle alue
i A 2
fard per il punto Q, e lard onale ale 10¢
a PMentrg benche paffi YZ per Q, no!mﬂnntg ret e(}m‘
“e”' la ad MG, cioé P angolo GYZ fi mantiene tuttavia €l
rallela a , g

le all’ angolo EGM = gr. 67 L5 perche eflendo YM paral-
e g = -

ceN — or. a5 ma nel
lela ad NG, I'angolo GYF fara = 1:(\31\:“ gr- 45 ’DHL:;(]H;L
triangolo YGF anche Langolo FGY ¢ ™ glr" 141'53.0110 coua-
anchg i lati FG,FY oppolti ad angoli 1c~gl;‘1’l—j IG bgrciﬁ
li, ed il triangolo ifofcele . (I)_;ahl’e‘c T T A
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fara anche = FQ; ed il triangolo YFQ _fari pure ifofeelo:
Olcele;

di cui I'angolo YFQ fara
o ara per la coftruzion
bo s o YFA (= gr.9o) + AFQ (= LEG ealcomp-oﬁo di
}“)dotr—; _g;. 45 ) fard, difli, = gr.90 we 45 = vertice op.
etr: s = gri13s;qu
atti da gr. 180, che ¢ | importare di tut%; Iff’qua‘
del triangolo fuddetro YFQ | fard I glt angol;
> r. — N
duo 45, valore dell’ gl 2 . e del refi-
colo GYF el angolo FYQ; quale agginnto all gy,
. o U [jaraya

gol() intiero GYQ:.LL = e : dell
L 45 =6y ';v;’alore‘dell’éh«,”

(T()lO ]L(JL\/[ . S]‘CCO[’I‘IC ‘ ().
PllﬂYZéme e-
5 . nata dal PuntOY
3 X ’ .

che TP, NG, MY fono tre contin. geom

proporzi

()Sl\ L”:l YZ I'”.‘i P re a e jar‘i
( A L] u tcha PI‘OPOI‘Z G 1 -

quarta a rutte tre T
1 He e TR’NP’MGa giacché fono anche com .
' ancne compre.

fe tutte nel nmedelimo 0 s
ang lo HEK. Onde = T} MG :
. 2 IRNPMGZY S

Co :
NSEGUENZA IV

83. Una retra M
£a me””;‘i per A Parallelka..alla‘ ru'd‘kd'e‘t‘r‘é’z‘ .
o angolo HEK fard un'alira,

é\'IG? ¢ comprefa nel mede
Pcyr;n.gi‘{)bol_"&i;_ﬂnle alle fudderte Perche effen
S , in \ . e eflendo (n.o8
rn ER = RG cxep;rg]\e ?};: RG pofta in Bnez?lioétn'~'7"(g)
I’,“'ER'-EG::R"’F O ER.EG::i1.2; od eff; T
fard anche EG ESM 5 quindi RT.GM :: ’l Sj Cge;:d?‘ pu-
Pc)ﬁo aA I S l.2 5 impero . T EI'O_Colel
Coll i )P“a.“ela ad MG, eg Mcghe eflendo per il fup-
in ﬁmilaﬂ{EJ viene Ga = MA = GA patallela a2 Ga per la
i et 1. por e, fiecome EG. G LeaSh =G polta
dunque RT.’G"'MGJ “ 1.2. Dunque aHChe::GIMz 5. cost del
zionale tra RT, g M"GS" Laonde eflendo PNy ci_ag:: .25
nale alle tre TR Np 1\/’I ed eflendo poi Y7 media propor-
porzionale tra GI(/I ejd G, anche detta Yqufl_:rr;a Pr(()igorzlo-
? ag; e Peré 5 T lara-media’ pro-
P.MG.ZY ga.
Anno-
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Annorazione.

nella prova di queﬁa {econda Propolizione
vito del metodo praticato nella dimoftrazio-
ne della feconda Propofizione dell’ Articolo antecedente, che

nte I iftefla , avrei nonoftante potuto farlo rerta-
¢ nella coftruzione una li-

me vuole , puo farne da {e

84. Benche
non mi fia fer

¢ precifame
mente , fenza_né meno introdurr
nea di pitt . Di che ciafcuno, co
I efperimento. '
PROPOSIZIONE 111.

il quadrato di una [uttenfa

La differenza, cbe paffa tra
“a due lari, e quello della [uttenfa_a quariro (che ¢
diametro del circolo cireofcritto all’ 8gono ) ¢ equale
a due quadrari del lato GP pin due yertangoli GPR .
i —_—2 —_— —
Dico PN =GM — 2GP — 2GPR . Secondarid~

—2
“mente dico, che PN . GM 1.2

‘g5. Effendo I'angolo PRN retto , troviamo pet la 47-
£ Euclide Lib. 1.} che PN = PR + NR . Ed eflendo, per
la Aquart;_L-ib. 11, -1"&—1{ = —1;]“131 e ﬁl-« 2NBR;

quindi PN = PR 4 NB - BR -+ 2NBR.
E Perché-i')_f{l-v-' EE?: —P—I;Z:: E;, ed NB = GP;

ed NBR = GPR, percio rifula * PN = 2GD == 2GR

36. Andiamo adeflo in cerca del valore di GM . Laon-
- Hh 2 de
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de eflendo I'angolo GNM retto per la coftruzione
3

—_— s
GM — MN o= NG; ma I§\ . .
; ma perche ¢ parimenti retto |’ :
110 GNE, C.Che (“\ 78) GN= NE, il prodotto di atngO_
aGE ne“a- fua meri definita dalla perpendicolare NR o
per la . lib. 1L Eucl. , il rectangolo GER rifulea ecru":leclofi
B Radif a

{ard

NG. T percio GM = MN - ‘
E percio GM = MN = GER . Secondariamente avviene

che GER = GR «+ RE, cio¢ (perch¢ GR = RE) 'GER = LERZ

I' per quefto GM = MN as ZGT{. Ora, per la 4. lib. 11

Pucl, GR = GP « PR -+ »GPR . Dunque

— [,

{ l\/[ = M s 3 of= ' e })
) [\1 2_(_)[) 2 PR 4GPR . Ed eﬂ%ﬁdo Oi
I\IN — (JI)) ed 'lﬂche ZPR -
34 ( A ] Z o GP ﬁna[m‘ente riﬁllta
*GM — ApGP Ll b ) ! V. : O i 3
4 GPR b dx'll (lu.al ‘al‘(}re f ttraendo ora

= o '
2GP 4+ 2GPR refta la differ. tra detei due quadrati

[—

. == 2GP
2GP e+ 2GPR . Onde concludo per ultimo, che

N —_—
PN — G *
— M —_— )_GP —_— G N
nella rim: 2GPR. Cio che era da di
a par . . - t
aler P pare, ¢ che farebbe riful i moftrarf
HHA via pig {PCdI.m f: A falo 1n un tratto per
recee, tralafei 2, le avelli agoiunto alla £
o alafciate per non confonderls @ higura due
7. CUmG l . . a. .
7 che poi la fecond
onda parte dj
i quefta Propofi
o

Zi()ﬂﬁ HlLll[l d I }

A al {olo valor ’

a i N L alore de (Iua "ty il s -
puo pltﬁamente dimoﬁrar(, d[a“ - tt, tutcavia

2

ER . LG .., anche cosi icl
1.2, abblamo ancl RT 1 Poiehe (n.85)

—_ anch .. ,

PN, ) -GMii 125 ma

Gﬂl:: PN GM
RT.GM. Dunque PN.GM ‘ 1

aree. : ’
par 2. Che era l'alira

Con-
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VICOI‘QSEGUENZA.
88. Quindi feguita, che RT % GM.PNx YZ::1.2
Come parimenti Q{zB(:E;).QCB (:E::l) nr.z. &c
IPROP_O»SIZIONE 1V.

1l vestangolo della differenza YG nella [uttenfn a
guattro lari GM ¢ doppio del vettang. della dif-
ferenza GP (Jato del poligono ) nella futrenfa PN
a due lati . Dico YGM = 2GPN.

89. Poich¢ (num. 80) ER. EP :: EG. LY fono anche
le differenze RP.PG :: PG.GY 5 ¢ componendo abbiamo
RP.RP~PG:: PG.PG+GY; ciot RP.RG :: PG.PY 5 od el-
fendo pure per il luogo citato RP = LG.RG= PT;PY=GN;
viene quefl’ alcra analogia LG.PT :: PG.GN. L pero il
rettang. GPT = rettang. LGN . Perche poi PN, GM lono
nella medefima ragione di PT ad NG ; foftituendo percio
da una parte dell’ equazione PN in vece di PT, e dall’al-
tra parce GM in vece di NG, fara pure GPN = LGM.

Effendo ora ficcome =3 LR.EP.EG; cost le differenze
- RP.YPG.GY. L perche il terzo termine LG ¢ per la
coffruzione doppio del primo rermine LR, cost la terza
differenza GY ¢ doppia della prima differenza RP, ovve-
o LG, cui ¢ eguale. Sard percio rettang. YGM = 21.GM:s

e perché GPN = LGM, fard per fine YGM = »GPN.
Cio che era da dimoftrarfi.

CONSEGUENZAL

9o, Perche fono ER.EP.LG.EY. Ea. ordinate nella
meoe=
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medefima proporzione, che < RT.PN.GM. YZ. ag ; per

N ; .
cio ficcome il rettang. YGM accade che fia eguale a due ret

tangoli GPN. Cosl fara GPN = 2PRT; aYZ = 2YGM

Onde in fomma fuppofto il primo rettangolo PRT =
fari GPN = 25 YGM =4 ; aYZ = 38 %cc. M=

CoNSECGUENTZA IL

91 Lflendo per la coftruzione divifa la HP per metd
in L, ficcome moftrammo ( n. 83) che la EG pofta i f}tﬁ
mile fito ¢ divifa per merd in R, e rifultando dal nl -
che LY = LG, quindi anche HY = GP ; e percio 'tu"u-:a7lja;

. e D

reca LH = 3GP % 4PR. Onde HE = 17GP z-o- 24GPR
Qgcﬂa 'e(p.reﬂ]one fomminiltra il mezzo di coniparare de )
gli alui piani fpettanti alla Figura. - :

)

PROPOSIZIONE V.

Le vere HG ) GN, NV Jono tre lati di un 8gono

ordinate in un circolo s £=E.

GP
L i :
,Cr92f.l Ceﬂrerrg HG, GN, NV fono in primo luogo eguali
(} ol C(;) fuzione , e per il n. 78 . L’ angolo poi HGN
q;(\i(ejg pEII\\I]V ¢ eguale all’ angolo HGF + FGN , ciog a“’”
.\’aiwqu (= g[‘.:!.;)—i" BTN (= 90) in turro -
qLmoﬂf}ipunm dell” angolo alla periferia di un $eono
‘“: ixll inrmn;_entc: ficcome fta il lato GP al raggio cGb COSE.
ey ato IG ad una quarta proporzionﬂeb r cm', del
colo circoleritto a derco 8o PO
v dgona HGNV &c. Onde detto
io rifulta quale i })l‘oPo(é — SGH ‘

— . Cio che erail
¢ dovevafi dimoftrare, “F

di cui il rvaggio ¢ =

fames gr.x35

o

Ao
libb

tutto , ch

ARTI-
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"ARTICOLO SETTIMO.

Dell’ Enneagono.
PROPOSIZIONE L
Valore degli angoli dell” Enneagono.
93. 1l valore dégli aTlmlgoli ( Fig. 10. Tav. 30.) formati

dai lati di un 9gono, che prodotti s’ interfeccano recipro-
camente rifulta cosi:

Ang, Deo = gr. 140

. 360
geo = gr. 40 = -;-
ego = gr. 100
e qN = gr 30
gNQ = gr. 6o
qNE = gr. 120
NEA = gr. 20
Onde NEA= 7¢0 ZE_Q\:QE — 70 ﬁ: Deo
2 3 4 5 6 7

E quindi troviamo , che nei fuddeui valori quefto Poligo-
no non ammette la trifezione geometrica dell” angolo, nc
al centro , ne alla periferia.

PROPOSIZIONTE IL

e tre ordinate wna cffeviore mQ ( che wnifee i punti di

concor [0 di un laro nD ¢ di una Juttenfa a due lati Be s
poi di win altvo lato GB, ed wi altra [uttenfa a due la-~
ti Do), e duc interiori BD, Gn fono contin. gcom.
propor(iona/i. Dico == mQ.BD. Gn.

94. Coftrurta la Figura come le antecedenti, rilevafi che

o
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EG.GD:=:EB.BQ EG.EB:: GD

RG.GD::Rd.de V'O RG.Rd::GD-S%
;AGa eg?do BQ = de polta in fimile fito ,‘quindi
RG.. Rd Z» i+ GD. BQ; ¢ pero EG.EB:: RG.Rd
Ma IB = RG per la coftruzione ; ed Rd
il punto m determinato da una retta me
come il punto d ¢ determinato da una re
poﬂ:a in fimile firo .
nalce == EG. EB.Lwm.
Ovvero =

= Em, fuppofto
nata per Do, fic-

II))unque {oftituendo quefte a quelle
unque fenz’ altro <= Gy . BD.m O
mQ.BD . GN. perch¢ fono parallele i

fe nel medefi i
medeflimo angolo. Cio che era da dimoftrarfi.

CONSEGUENZA L

. Quindi i k
95- Quindi fono continue geom. proporzionali anche ‘le

= QB.DG.ny, od anche le mQ.BD.Gn .yr. Come

altrove {1 ¢ norato in (imili circoftanze
L]

CONSEGUENvZA IL

9{6. Se folle condorta ung rect
moc o‘proyarebbeﬁ , che quelta ta
per elempio x, che EA  Ex:

Onde ¢ '
nde calando da derro punto x una parallela alle {oprad-

LlC[[C Ol"”[ll[@ G e C()ll{l) ¢la -
‘ 1IN n.BD &c I ] { nel me
A -la qual fO g

dtflln() al b(()lo \/EK y verre l l ’

patallela condotry per x. A[;Jbe parimeari G BD :: derca

a da N ad I, in fimil
glia Ia EV in un tal punto
: Em.EB. ovvero EB. EG.

PROPOSIZIONE IIL
GB fa ad AB | come
cioc GB. AR .
97. Anche que

GA ad AE, come EG
> dE
:GA.AE::IEG.EV.a v

[‘E‘ . . ~
t Propofizione 3 deduce facilmente dalla

coftru-

{ta menata per ¢B’

y €.com pre~ .
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coftiuzione della Figura, perché primo EG . Ga:: EV.VK;
ma Gun = GD pofta in fimile fito, e quelta GD = GA,
perche l'angolo GAD effendo eguale all'angolo gnQ= gr.6o,
¢ effo pure = gr. 6o, angolo alla periferia di un trian-
golo equilatero . Onde eflendo poi anche AG, AD eguali,
viene GD = GA, e pero anche Gn eguale al medeflimo GA.
Cost VK effendo eguale ad RE pofta in fimile {ito, ed. eflen-
do I'angolo RAE = gr..60, fono i lati AR,RE, LA egua-
li , onde ¢ VK = AE; e percio la {uddetra proporzione
fi tralmuta in quefta EG. GA i EV. EA; ovvero
* GA.AE:: EG.EV.
98. Secondariamente abbiamo oB. Be::ol. FZ ; ma
0B = GB; Be = BA, perche BA = Ac, ¢ l'ang. BAc= gr. 6o
Cosi oF = GA pofta in {imile fito; ed FZ= AL, impe-
rocché da gr. 180 fomma di turi gli angoli del triangolo
FoZ tolto via I'angolo FoZ = gr. 140 angolo alla perife-
ria di un 9gono, refta gr. 40, merd de’ quali gr. 20 vies
ne ad effere il valore dell’ angolo FZo; ma quelto ¢ pur
valore dell’ angolo FTZ , ovvero AN poflo in fimile \(no,
e per la prima Propofizione = gr. 20 - Llendo percio i
neft’ altro triangolo FTZ gli angoli FTZ, TZL egualt, an-
che i lati TF, FZ ad efli oppolti faranno eguali . B per-
che AE ¢ poﬁ‘o in {imile fico di FT fara anche ad eflo egua-
le, fara dunque eguale anche ad FZ. Softituendo dunque
nella proporzione quelti valori rifulta * GB.BA :: GA .AE.
Onde poiché avemmo poco fa * GA. AL ::1G.EV. Ona
fnalmente troviamo GB.BA:: GA.AL - EG. EV. Cio che

era &c.

i PRO-
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PROPOSIZIONE IV,

Cosi fta aG a GB, come aB a BD, come aA ad AE,
Cio¢ aG.GB::aB.BD ::aA. AE.

99. A prima vifta la Figura ci di go.0e::9B.BD::gF.FH.
Ma incontriamo quelte eguaglianze go = 4G; oe = GB;
9B = aB; gF = aA; percheé pofte ciafcuna in fimili fii del-
Ix Tigura s ed ¢ pure FH =1 AE, perché FH = FZ pofta in
fimile fito, e che per la ragione addotta nell’ antecedente &
cguale ad AE . Dunque prefi in ifcambio quefti valori
aG.GB ::aB.BD:: uA.AE. Cid che era &c.

CONSEGUENZ A.

t0o. Menata una retta da A ad F, potrebbefi quefta fo-
flicuire in vece del termine 4A , perché fono egua[i. So-
no poi eguali, perche dal triangolo ABF fottratto I'angolo
/AB_F = \D‘co = (n.93)gr.140, la med 20 del refiduo 40
( gmc:chlc FB,BA {ono eguali ) fara il valore dell’angolo AFB,
' cui fe fi inggiunge‘l’angolo BFa = QNyg Po[’co in {imile
heo, e per il num. fuddetro = gr. 60, fard la fomma di
dgm angoli AFB +BFa, cio¢ AFq = 20 == 6o = 80; ma
FaA = ¢gN pofto in fimile fito , e per il luogo {opracita-
0 = gr. 8o. Dunque giacché AFa, AdF fono eguali, anche

i lati Aa, AF a detei angoli oppofti faranno eguali, com’era
propofto. °

PROPOSIZIONE V.
Cosi fta SB ad SA , come BG ad AB.

tox. Dalla ¢ z1 i 1 ri i
coltruzione della Figura {i ricava , che gut-
data
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data AN fiano go.o¢::gA. AN ovvero go. gA 0¢. AN.
Ma go=SB; gA = SA; oe = BG, per eflere polte cial-
cuna in fici fimili; ed AN = BA, ‘perche eflendo AN };\1-{
rallela ad So, ed oppolta al medeflimo angol? ABN, 1c=
come So ¢ per la coftruzione eguale ad SB’, cosi AN ¢ egua-
le ad AB. Fatta dunque la fo[’tiguzionc d\l quefte q?}anl;i;
a quelle,la fuddetta proporz. {i crafmuta cost SB.SA ::BG. BA.

Cio che era &c.
PROPOSIZIONE VL

»- Prima. Le rerte TF, FH.,HM fono tve lati di i 1 8gonp.
Secondo. Le vetre TE,FZ,ZY fono tre lati di un 93/40;)101.,
inferitto entro un circolo , che pafja ped ceniro C de
ogono interiore 0BG &re. ’ .
Terzo. ¢ tiene il proprio nella periferia dellefter. TRE O°C-

102. La };rova della prima e feconda Pnrm'dl['qucrﬂ&
i - ] uso nevli Articelt ante-
Propofizione ¢ la medefima che f1 uso nugllA ol anees
cedenti. Circa pol alla terza parte balta oﬂcx_‘vl‘m..irtr Y
CLE ¢ ali ai lati TE.IZ, £
di quel 9gono TR ,RE,EY &c. fono cguﬂl ai R
di queflto.Onde dobbiamo pure aflerire , che ritult gu
inche i . de circoli circoleritti a detei 9gonts € quin
li anche i raggi de circoli circoferiti a 9ot e
di ficcome quefto pafla con la fua circonferenza [L[ "
1 e a k
tro di quello , cosi quello reciprocamente deve C(;ll -
' { per la ntic
paflare pel centro di quefto . E ranto bafti per fa

prova di quanto era propofte.

ARTI-
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Del Decagono.
PROPOSIZIONE L
Trifezione geomesrica dell angolo al cemtro di é/fo Poligono
103. Prodotti i lati di quefto Poligono farebbero ’ancora.

Ull' intcrfczione, come (ﬁ” 2, Tav.30 ' a ‘a o d -
: | : 17, L2, .30, l no i ue: ia
{1 A 5 MB m S, (& ll due A,BD iD. n'::-l nl o Ib—-

I I V , 1 ¢ verrep-

be poi un i
togono interrotto , e folo ri
» e lolo rifultante da due dif.’
: a due dif-

ferenti sgoni intrecciati infjem
‘ goni_ tntrecci; ad eguali diftanze. Ino

tre non farebbero ne me i nelh Fioam il
Fhi ne verrebbero di pit‘ln; I;)L;?cvliénlellrii Iljls%?m g“:éngéli;
;-” ar. 3\6 = DBQ, che gii abbiam o EVI
igura cost; 1 altro 4XS gvver L P anek il s
cpuale all" angolo BQD éome omy AL ¢ pure
Ang. MBD = ’ orora offerviamo. -

DBQ — gf. 144,
Xsi§ = e o6 =32
1o
aX$§
BQD} = gr. 108 :
EQX @ - A_‘
0 . DBQ EQX;
nde XL = =3 — FQX;QXE  BQD;aXS MBD
E perche abbiamo o . 3 - 74 ’

R N
{ca gia (n. 20

gcometricamente I anool ) veduro ,come {1 Confegui_
g !

0 = or |
8r 24, la {ua memn 12

fary = 3¢ ecual
; guale ad un terzo del

! angolo al centro del

10rono loe
g » coe ecuale AP
guale all angolo al centro di u
1 30g000.
oo

Anno-
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Annotazione.

yo4. E' da notare che 48. il doppio del fuddetto n.23.
1
fari eguale a ﬁ, eguale petcio ad un terzo dell’angolo

alla periferia del propo-fto Poligono.

PROPOSIZIONE IL

Le tre ordinate, una efteviove xf (che unifce i punti
di concor[o di un fato AT, ¢ di una f[uttenfa a
due lati BE; poi di un altro lato MB, od un’ al~
ira futtenfa o due Jati ED), ¢ duc interiori I'B ,AM

- fono contin. geom. piopor- Dico = xf.FB.AM.

105. Prodotta quinci ¢ quindi in Y ed /la DE {ue-
tenfa a due lati, e prodotta anche in a la B pur futeen-
{2 a due lati; e menata poi la x/,FB, AB, A M abbiamo
SA . AB :: SE. Ef SA . SE:: AB . Ef

VAL AB . VY.YD WV VAL VY[ ABLYDS

ma YD = Ff perché pofta in fimile fito.. Onde

SA . SE : . o
VA.\/;Y} .. AB . Ff; c pero SA . SF VA VY.
Ma VA = SF pofta in (mile fito; ed VY = S, (up:
ofto il punto % determinato da upa retea guidnm pet BE,

{iccome il punto Y ¢ determinato da una retta menata per
DF pofta in Gimile f{ito. Dunque foltiruendo quelti termi-

ni a quelli rifulta SA . SE SF.Sx; ovvero &= SA.SE. S.‘C:
E quindi = AM .FB.x/f, ovvero = xf. FB. AM, pcrch%
{ono parallelc, e comprefe nel medelimo angnlo MSA. 'Cio
che era da dimoltrarli, e che (luppofta la coltruzione d'in-
torno a cinque lati) ¢ quanto fi ¢ pur dimoltrato nella e

conda del Poligono antecedente .
pRO
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PROPOSIZIONE IIL

Primo . Le tre ordinate LX, FB

ordinats LX , FB., KN. fono. contin,
geom. propor. fono == LX . FB. KN.ﬁma Rl
Secondo. LX +FB = KN; onde -2 LX. FB.LX FB.

106. Le ragioni che p

] 3 rincipalm RS It et
Poligono fonc | palmente abbondano, in quefto

e medelime chie reocnano ‘
. ] mano nel_seon ma:
glor parte fono line il U)'n‘(‘l»ygono" - .3
flor b ne e retre divile media ¢ extrema ratio.
Ll.g SLM{]E([) cf)bbmmo o[Teryare antici'patamcﬁté.f‘c‘h@:‘:iv Jati
w(r,()“ DLchtr;(lSnEcglo SLB fono eguali,. perche: Opp i
ang 0. 103 ) egualis ed anclic FB of
jecli DI . guali; ed anclhie'F B efle
: ma rag ier el
o o a ajmne\eguale ad LB viene: ad: effe
{in Jato , che ¢& eguale ad LA = FK. perch ‘
tetria della figura LA, LB, FK Wit
pncrria dell LB, ono eguali. Non aler
m N ¢ eguale ad SF; od NK ( etr,ehé;' ver Vegua.
bl anza [dcgh angoli oppofti ¢ eguale 1§PN) ' ’
S ¢ e 4d'FIN:
cguale ad SF; ficcome e-rbt le eguagliar
per tale eguaglian

IX = LF = FC &c.
107. Lflendo pertant S it
FB.SE s kN ap 0 SF. FB i SK'. KN'; oyve
FB= sL; KEEKS ed ellendofi trovato di f0P$ﬁa’(ﬁ¥‘io?6r‘(;'
= SL.SE.SK EL'ZE'“PEICIO SL. SF:: SF . SK;. ciod
L F, K COm'Pl‘el“elm 1lanch§ }e ordinate cadenti dai Siin
ot o nel medefim KN foon s
;E””[L £e0m. propor. cio¢ faranno Osua?.g)(éloy e falaqq?
¢ erala prima parte da dimoftra f - FB-EN Al
(08. Ma LX = [ p rarfi..

Dunque ayr . » come fopra: fi diffe ; K e G

dia ((19“ extr;;::o - LF SL.'SF; e la retta SF I:WM{' oy

¢id non altrion rfltIOW\C’ m L, ed Cgu»a[e ad LF S:\LI‘.a.,vmtT.

ftrarebbe "‘ncl'eml fara LX « FB — KN. In f-i' f dPCI;_
anche per glgp ; RN - Tattl If dume-

che KP:: R P aVIF’;CheeH'a retia & cost divif

~ LX.FB. IfJ;{( ;P}TN = F\B - Dunque p:ref(i:gzl divife m:‘P"f

B. Cio che era 'altra parte.

. PRO-
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PROPOSIZIONE IV.

L QTﬂinata FB taglia I’ affe eq (ciod la EP Jurtenfu a quat-

tro Jati del 10gono)cosi, che =3 en.nc.en a4 ne = <

109. Effendo primieramente gli angoli EQX,EXQ_ alla
bafe del triangolo XEQ_ (n.103 )= gr. 72.,¢ I'angolo al
vertice QEX = gr. 36 rifultano gli angoli alla bale di det-~
to triangolo XEQ_doppj ciafcuno dell’ angolo al vertice. Ma
Pe_rch?: {1 fcorge dalla Figura, che a quefto ¢ fimile anche
I’altro triangolo XGM, perch¢ hanno due Jati XE, XG,
ed anche XQ, XM coincidenti ,ed i lad £Q, GM pa-
ralleli , quindi del pari ambidue avranno gli angoli alla
bafe doppj dell’ angolo al wvertice.

“pro. Ora quando {i meni una retta da X per Dal cen-
tro C, perche quefta forma I'angolo XcM equale agli an-
goli di detri due triangoli, ciot eguale a gr. 72. (giacchc\i
XcM doppio dell’angolo DcB al centro di un rogono ¢
a gr 7z.eguale)perci6 taglia (0.27) il lato GM ch tri-
ang. XGM media o extrema ratione in c. Tagliera du.n—
que cosi anche il lato EQ in D del triang. X EQ. E quin-
di avremo oidinati T progrellion continua geometrica _h
triangoli XD Q, EQX, MXE, ovvero BLE; ¢ non aleri-

ment le bafi = DQ. QX. LF; ma DQ = mF polte
in fimile fitos QX = XD = DE per I'eguaglianza degli
angoli oppotti, ed anche egualc ad FA pofto in {imile fito.
E per quelta medefima ragione LF = mA = AK. Dun-

ue -= mE. FA. mA ,ovvero AK. Onde le ordinate ti-
rate da detti punti nell'afle ¢q lo divideranwl_a me-

defima proporzione, ed avremo =5 en. BC. e == e =7
Cid che era &c.

CoN-
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ConNsEGUENTZA I

N 11 II-‘EHC‘“‘{O mK, DP per la coftruzione parallele e chiy.
JL m{'ténpD 3(II(P parallele parimenti per la Coﬁr’diioﬁé
e mK, rifultano epuali. Onde cal S 0 Srdinats
K, D. guali. calata ¢iuun’ ordin
da F, il diametro DP del circolo circofcrit%o al logdno ?};a
ri da effa fegato cosi = Do. oc. Do -+ oc = GP :

CONSI:;GU ENza IL
e :

) 15111 CEncioﬂ}acché abbiamo avuto di fopra{;"( L )
= mll"-( 77AA). SE(=LK).SK. ¢ quivi (n.x 1‘5')"ébb1a o
i ml . AK; ed anche = DQ. QX e o
progreflione fi porrebbe aggiungere i warto ter i ’
ficcome nella progreflione de’ triangoli }%D CEDRN

fi PO“'L‘bbe ﬂg“iunn 8 Q-.’ EQ.X,M E

. prungere il triangolo M LT
che ha per bale LA, onde verreb] XGa pvveto LA

- . bbero —=: D 7
L ralhe . 2 DQ.QX: ;
quindi poi farebbero tucti li termini contin, pidl’xjd‘r\(l’ o

: or: tchieratl lu

d'una medefima retta cosi - mF.FA (= QX).LF LA .LK.SK.
CoNseEGcuEeNnza IIL- itk
113. Eflendo fimili i trian
oltre (n. 110 )= mF. FA
polte in fimili fiti, faranno

4

%;)III{ aE_e: aFn, aGe, ed in-
» cloé =3 ¢E. EF. EG
an 'a — e

cora-: ae.en.pc = an.

PROPOSIZIQNE \%
Il quadrato dv/ raggio del cfy, .

\ colo circoferi
10gono ¢ eguale al yeerayy cofcritto ‘ad un
/.

del fio lato nella Sfu-

“nfa atre dioffi hui. Dico Ae = App
114. Abbiamo o R .
vato (n. N ..
ma FL | ovver ;o 112 )= AF.FL( — )
°LX = Ag, prima perche L(X Lz'}&(()?‘ii;?c;

P(’J[’
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per la coftruzione parallele , e poi fono anche intercetee
fra due altre LA, Xc parallele pure per la coftruzione;
onde debbono effere anche eguali . . La rewa poi LA e
(n.106) = FB. Softituendo pertanto Ac ad FL, ovve~
ro LX , ed FB ad LA, la proporzione {i trasforma’ cosi

[E——

3 AF. AC. EB. Onde viene Ac = AFB. Cio che &c.
C'ONS'EGUENZA.

115. Poiche Am, mD, Dc fono cialcuna cguale al rag-
gio Ac,e che 'angolo AmD ¢ eguale all’angolo AFB, po-

~ trebbefi al quadrato Ac {oftituire il rombo AmDc, od al

fuppoﬁo recangolo AFB il romboide ATFB; onde verreb-
be il rombo AmDc = AFB romboide 5 e levando a tut-
i due la parte comune AFoc reftarebbe co B = FmDo.

116. Ora deriva dal n. 110, che EB ¢ divila media &
extrema vatione in 03 fara dunque per la 3o0. Lib. 6. Lu-
clide ‘co = oB; onde fla cD x 0B = BoD -+ coB. Ma

eD x 0B= AFoc; indi coB= EmDo; fura dunque la (o-

Qituzione rifulta AFoc®= BoD - FmbDo = mEB = EB x oD.
Quindi perché oc . oD :: nc . me leguita gentilmente che
Acxcn= FBxnc; onde turta AM x ¢ . FB > ne:2. L

PRODPOSIZIONEL VL

1l rerrangolo di una vetia guidata dal cenivo C della
Figura fino afl’ ultima intor fezione S moltiplicata per
BH f[uttenfa a duc lari del vogono interiore ¢ cquale
al rerrang. di una NG Surzenfa a4 lati del 10gono
efleriore moltiplicata per Ja retta condotta da detto ©
atla feconda inter fexione a. Dico CS x Bl1= NG xca.

try. AVvegnachE quefta Propofizione porti in fronte una

.
< cere
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cert’ aria recondita , non lalcia di non eflere femplicif
o ere femplicifin
per non dire ridicola. Baftava dire che ¢a ,;?I;l;}l*.ﬂ’fﬁmak,
CS.:ANG; d’onde veniva rtofto ca. ¢S :: BH ) < che
quindi ¢S x BH = NG x ca. i . NG, e
Le rette ca, BH fono eguali BRI o
: ) , perché. fono due
lele intercerte fra due altre gparallell:.- E?Zc lgolslo e 'Parfl['
o ?}’P&n(ce dalla fola fimetria della Fiédfa "’cfl:qlrpsphm;
l{"”‘;f c d%}guanto altrove (num. 106.) fi c’ii[f: ;ﬁ‘%‘t{%le
do = F - FR — . , 1 «
e = ¢B; FG) I;BE FK; SB= XN e non altfim:;t'
A ; = GK;-e¢ e leFc,cB,EG, GK eo g
i, liegue che ¢S5 GN filano 2T TR T GK egua.
gonmali” di d : o pure eguali per eflere dia
ponal b i jiape) SFeB, NKCF, fimili ed eguali
formatit dalle {uddette ]j T P
e linee rlfp‘etm‘ramgnc?v '?glii '

PROPOSIZIONE VIL
Primo . Le vetre KF, FB, BN e

¢ .'ll(’//ll’l Pl’[Y"i/i’Viﬂ di un 5gomo. g
. {'('0)1{0. ¢ rette LF, Fe SonsaT

lati di un 5 zo0no P['r/f(,ltlo‘CB’ BX)XL ./bno-.r' e

T'L)TK,O' ]/ l{j {‘[“‘ el \ R - o
) S
ne delle due Sutrenfe gg’f"g’gf’/ punto d inter fezio-

Jono tre Jati ordinasi

118. I. Primierar ¢eKF,FB. B N | ( 67 |
. amente Je re ’ on“o. vn k o‘ ’
Cg.UAh . Secondariamente dau g ’3 Gvo ’ o‘ nn a: ; d. ! 1’1,)
ol anyoli del trapczio FEDB lvr.[[ l’ p 1(:1 ] iy
orrracti li duge alla iferi
g g 1 due alla Pellférla

di un rogo :
gono FED JEDB, cjoé grox

¢ divilo per met il ref] T44 o 144 = 288
olo EFB g refliduo 72, (ara or. 44 = 288,
ffd ’ Lgl:f ;liguale-ﬁiftmtm da turto Pal?gofoglg‘;ialéof ;I.,cll an-
angolo alls penferia (o000 BEK. Ma quetto & valure dell

ellere anche «ili emlv(il' 20) di un sgono. D o
fono tre lac; %ango‘l\ KFB ,FBN egua“‘b o l'e't'[ Kuizl?lue per
119, IL LeLf' Clo'Che era la Pl'l'llll’a - ¢ , FB, BN
(e bt LE, Fa, B, BX,X}L rlz‘no (n.106.)

. , o6,

egua—

. Petr

ArTicoLo OTTAVO. 255

eguali', e facilmente fi rileva, che gli angoli da efle com-
refi fono ciafcuno eguali a gr. 108 valore dell’ ang. al-
la periferia di un sgono. Dunque le rewe LE, Fo &

che era Daltra parte da dimoftrarfi.

12q0. 1II. Facilmente rrovafi anche che il centro di que-
fto pentagono fia collocato nel punto d’ interfezione delle
due retre BE, DF fenza cractenerfi con difaggio in "una
pofitiva dimoftrazione ; onde fuppongaﬁ gid {oddisfatto an-
che a queft’ ulima parte.

'ARTICOLO NODNO.
Del Ehdecagona.
PROPOSIZIONE L
Trifexione geom- dell” angolo al centro dell’ Endecagono.

121. Ecco preventivamente (Fig.13., Tav. 31.) elpotti
i valori di quefto Poligono.

Ang. hba = gr 147 ;3;

‘ 8 360
abQ_ = gr 3* iy = 7
) 6
bQa = gr T4 T
)
aQA = gr 65 7
o
QAD = g 8t 7
. i 2
QAR = gt 98 I
o, 14712?
‘ SRA = gr 49 ;77— 3
K k2 SRX
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I0

SRX = gr. 130 —

Ir

RXE = or. 16 i
Onde RXE = 4Q SRA . faQ.A Ay
o = =2 34D qar

Qa
—_—
— - I

joge]
—
-

11

S
I

SRX héa
7 8 9 °
Q‘indi blﬁi f ‘ (o] ’
dlta lottrarre un mgolo C . o
d ) me geom‘et'ric '{nk nte
: _ax ente ﬁ

puo, di gr. 120 dell"angolo_SRX =

l’CﬁdLlo or 8 \
gr.o 32—~ fard la ¢
7 lara la cerza parte dell’ ‘
angolo al
2] al centro

d(_‘l llgono \
, ¢ fard T'angolo al :
al centro di un e
R.-33gon0.
Annotazione I.

122. La trifezi -
- one . Dad - :
di quelt . geometrica dell’ i A
elto Poligo angolo ‘alla barifeii:
gono non pus eflere pi TFelice. ,Peng‘ff,“a
’ : y pexrche l'an-
¥
[o49 o 1472
8- 49 = ¢ appunto = /n»

un terzo *de“'angolo‘ hoa al

golo SR A =
cioé eguale ad

la periferia "del 1igono.
Annotaq'_bne 117
12 3. Notate che j
N e il valo
¢ come 1.3 Ly re deglt angoli R
3.0 ciod in oidls ngoli RXE, SRA, hbe
Pla proporzione geometrica. Cost

ancora ¢olj 3 .
ang
meri Or%inacibiolil 10Q,aQA, SRX fono :
proporzione dupla geom come Ii tre nu-
o etrica 2. 4. §

PR Q-

y IQ oo
gl‘. 13:0, ;*I', Che ll

ArTicoLo NoxNo. 2517

PROPOSIZIONE [
Le tre ordinate , una efferiore 1q (che wunifce i punti
di concorfo di un lato ab , e di una furtenfa a rre
Jati nhy poi di un alivo laro mun, ¢ di o alrra
Juttenfa a3 Jati be),e due interiori nb, ma fono
“contin. geom. propor. §0no dico = rq. nb. ma.

12 4. Coftrutta pertanto la figura,come gii fi (uole, ri-
Jeviamo che Fm.mb::Fn.nq . Em.Eu::mb.nq
Bm.mb ::Bd. dh ov Bm.Bd::mb.dh

Ma dh = ngq. pofta in imile fito della figura . Dunque

]I;}::l E‘Z}:Mb' ngs; e ’per?) Fm.En:
biamo Bm = Fu; Bd = Fr, luppofto il puoto ¥ deter-
minato da una retwa condotta per be ; ficcome il pun-
to d fu determinato dalla retta hn prodota ¢ pofla in fi-
mile fito - Softituendo dunque quelti termini a quelli, vie-
ne Fm. Fa::Fan. Fr ; ovvero =% Fm. Fn. Fr. Donde

er confeguenza rifulea = ma. nb. 79 perche fono pa-
, By Comprclc nel mede-

rallele, calate giu dai punti m
{fimo angolo mFa. Dunque poiché ¢ lo feflo = vq.nboma
. -~ »t

cio che era da dimoftrarls. ‘

B, Bd. Ma ab-

CONSEGUENZA.

125. Per la medefima ragione = Hg- mb. ya; e ca-
lata da y la y¢ abbiamo pure <ipq. nb.oma. Yt
Amnotazione L
FV ed un’

a provarei,che Fc;

;26. Non d’altra mahnier : \
punto {a la TV determinato per

altra comprefa tra F ed un

v

Wi
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una retta condotta per fN , farebbero tre contin. geome.
triche proporz. ficcome anche di leggiero fi feorge che
Em.Fn :: Fe FV i Fx (luppofto il punto x determinaco
da una retta, che folle guidata per £G). FT.

Annotazione I1.

127. Le eguaglianze lineari che occortono in quefto.Po.
ligono fono Tn = nb = ng; TK = KH; TB = TL;
/e = pe condotta che fofle; oP = PZ; NVi= Vu; e
forfe ve ne faranno dell” altre da :
te rifultantd dall’ eguaglianz
vamente fono oppofte . Percid puo chi vuole {oftituire que~
fte ad aleri termini’y, che fono nelle proporzioni regn: 0
in quclto Poligono, il numero delle quali Pi"dfé

fuo (n. 144 ) luogo, non avendo voglia prefe
d'inolerarmi di piu. Fa

me non: avvertite, tuts

PROPOSIZIONE II

Le vetre ZM, MH, H& fono tre lati di un z,;gdnbl
Le rette ZML MR, RX fono te Jati di un 1 17010
defevitto in un circolo ¢, cope S cnunziate-alsrove.

28, Abbiamo derto poco fa (n 127.)che TB = TL;
L“gi ¢ TB = ZM = He& polte in fimile fito ; cost pure
T L = MH = MR pofte in fimile fito. Dunque le ret-
wZM, MH, H&, ed anche ZM, MR, RX fono eoua-
li. Che poi gli angoli ZMH, MH& fiano égualif ed

angoli alla perifer i i :
SO alla periferia di up 5, ;
ZMR,MRX fiano alla weei. 80105 e che gli angoli
5 fano alla periferia di up 11gono, i rile
va ge a medeﬁr\na Maniera che fi tenpe e’ Poligoni an-
te TS ‘
I}LCC Een;l . E cosi nel medefimo modo i dimoftra che que-
O Endecagono ¢ j i i :
gono ¢ inferitto entro yp circolo, che pafla &c.

AR-

a degli angoli ai quali rifpetei-
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'ARTICOLO DECIMO.
“ Del Do.decag,on(}. -
PROPOSIZIONE L
. Valore degli angoli di quefto Poligono.

i ; ’Efa’minator il valore degli angoli di qucﬁo Poligo-
no (Bfg;'lg 1 4., Tav. 32.) lo troviamo quale {cgue

Ang. abd = gr 150

o 360
~ II:;IFQD = gr.o3o . =T
%{{_;11:} = gr. 120

drB

= or. 60

- BDG- -7 2.
fGD} = gr. 90
: qu tdq drB;BDG YGDsrgq—_‘éqdiBHF: jﬁd
Onde HED = ——=.7"", =, = ——"—‘*J} p

Se Pe[ queﬂ: Valo[ f ) { > -l i’ Om(-‘[llca.
1 1 Oﬂc Pom[ llc l:l []fLZlOl]L (4 )
“ a g d : 3 I o [ no; OV Ve
dckl"l n dlo 1 ¢gr. o ﬂl centto dl Q ULﬁO PO F‘ ] ) ‘ )
V g s e f ria iﬂ‘lebbe da[ﬂ anche
TO dl or. 1§50 alll Pel] < > l la de(C[l
Zione oeo o f) - ¢ « endo .
nietrica del Tono pClCl 1132111 ]g g 3
1 5 1¢ 1 l r

cloc ¢ [e] Y Q A4 cro g 1 0O Vi C dCH
3 4 (6]
1 ¢ r. 1 al Cdeﬁ mo ) er l'(.‘.bl)

) o {orratco da

2 : . Cosl pure {ot _

o ono . !

angolo al centro di dett 9gci0é v, 50, reftarebbero pur
' ipr. 150 . k )

gr. 9o un [erzo _dl gr. 150, olot‘;ll oo di detto 94000

anche gr. 40 per il fuddetto ang . mente

) S U'altro , perche v
‘Ma non abbiamo né l'uno ne Paltroy | quefte
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quelfte tali delcrizioni dipendono da un’ arte tuttavia in.
1  divider : . . . : In~
cognita di dividere la periferia di un circolo in lpafti d tn
ate.

PROPOSIZIONE IL

Le tre ordinate, una efferiore X p (che unifee i punti
;11 concorfo di un lato la, ¢ di una Suttenfa a sre
atd ob 5 poi di un altro late go, e di ‘un’ altra
Juttenfd a tre lati ae), e due interiori oa g‘l Sono
cont. geont. propor. dieo < Xp. oa. gl. P
130. Guidate le line e

‘ ( e neceflarie alla coftruzione quali’

(E)l]() m ﬁgl“—a abbian‘lo C ﬁrHZIone quah

o, ga :: Fo. op Fo ‘

Ke.za :: KN.Nb ovvero Kég KN i

Ma Nb = in fimi s

: . Nb = o0p pofta in fimile fito; onde

I\'L:(. KN } “1ga. op; e pero viene Fg. Fo:

MaKg = Fo o ,
- S = pofta in fimile e
KN = F : . 1o della-Fi i
o C()ndol;if,l)f:;})giﬁo il pu n;o X determinfx;o da usxllzcﬁil:tc
) ; come i N e s
retta menata per W punto N ¢ definito da una
ﬂ'ituliosln.['} }I)en b o pofta in fimile fito. Onde fat dal o
o {.e rulta Fe Fo i1 Fo. FX s ovvers = E, tha 13, [o_
—:JX;HOTCI’C/I‘: parallele comprefe nel m;:ieﬁfn.olzo"‘l:}%;
= . . . Cid C ano
pofta la cof’crﬁzi(,ioa;l;e“:m dda dimoftrarfi, e che (?L?P(.)
o i ata ‘int : IERER Yol v
mo precifamente dimoftraro anche “e(if:({)‘e:ollea lc:izti ) abbia-
el r1gono.

PR O-
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PROPOSIZIONE IIL
§'ta Fg adFo, come Fm ad FG. Cio¢ \Fg. Fo :: Fm.FG.

131. La Figura ci prefenta tofto da offervare, che
Fg.gauFm.mQ o . Fg.Fm::ga. mQ.
Kg.ga::Kn.nq OVVELS Ky Kn::ga.ng.

Ma mQ = ng pofta’ in {imile f{ito ; onde
Fg.Fm} ga.mQ5 e pero Fg.EFm::Kg. Kn;

Kz.Kn
ofta in fimile fito; Kn = FG per la ftefla

ma Kg = Fo po
ragione. Dunque abbiamo Fg. Fm:: Fo. FG; ed alternan-
do Fg.Fo:: Fm.FG. Cio che era &c.

CONSEGUENZA.

i dai punti 7,0,m,G
famnno l)UI‘C Pl’()l)Ol’—
upna retta condotta

13 2. Sicche qualunque parallele cader
comprefe nel medefimo angolo aFg,
zionali, come per elempio le g/,0a,
da.m a quelle parallela, GQ.

*

PROPOSIZIONE 1V.

Determinato [u la Fg il punto y per nna retta
condosta da Q_per B. Dico ¢he <3 Fm IG . Fy.
133. Determinato fu la Kg il punto x da una reua gui-
data per BG , abbiamo
Em. mQ_ FG. Gf et
Kn.nq K. x B
Ma ng = wQ;xB=

Em. FG = mQ. Gf.
Kn.Kx::ng.xB.
Gf perche pofte in {imili fiti . Dunque

L1 tm



262 DerL DopEcAcoNoG
Fm. FG
Kn.Kx} mQ.Gf 5 e perd Fm .FG :: Kn . Ko
l[\(/)Ia“Kn = FG pofta in fimile fito; e Kx b'.: Fj' determ
mmopuqfto y da una retta guidata per QB-’, "ﬁ.cerm!‘na_-
,1“ " olc F determinato da una retra guidata ,er Béome !
Ovvlﬂsl ¢ lito. Dunque fatta la foﬂituzione'Fi;’z PFG : P:I%PO&Q

e . .FG :: FG.

= Fm.FG.Fy. Cid che era da dimoltrarfi. 4

CONSEGUENGZA

134. Qlla[unquc I)Zl'“l cle compre e‘ i ei ‘ . -
| I'G ” I P [‘ lefim a1 -
0 I E tc ld(‘ 1t d PL 1t n’) (J,y lalapllo PLII.'& &C. v

Annotazione I,

ol lijfa.riElﬂ)c-nd(l))(H' ”'9'.) I'angolo “ng’:."BDC’: i :‘r 6 .
()ndc Ja = 5’5 {\l/ICguah ; il triangOIO Dgaé e;;ll%atergy
i e 1 . bt gl 1 gl DAF, DFs
a quelli e o eguali, anche 1 lati Da, D,
G Fspc}{)ofh.fonp eguali. E (Il.li;]di fifultq“lal? Da,DF
oppia di op; Fm doppia di sz? 4 doppia

Coiid o

Anotazione 11,

N IH;G. Le eguaglianze
a figura fono mo)

detro, il triangolo

e hgol h.neaf\i,'c:he s'incontrano in que-
. Dga e P:_f[cmchc eﬂ"e_ndo,cOme_ ho pur ora
fallela ad uno de’ (o 1 qutlatero, quindi ciafcuna recca pa-
nngO[o ¢Da,ha o f at ga, e Compreﬁ,_ nel q [P
GB = B‘D & ) I‘ I\‘- {ue eguali. Onde ob IJD medelimo
. &c. Inoltre N = sma = oD;
¥ . el‘Ch(:oJ . smag =g
—*BE; ed V)Bq {ono 1-et£’ ela bmhe?\ﬂgdollll (ﬂ.lzg)yGD,_ovverb
—_ o 'ILO . Ci()é ) a e .an o[ .
golo drp Pilre < l angolo Dy B — or. ¢ g\o GrB (= ’qu
gt 60, feguira cl? .DOB’ ¢ couale all'an-
o e B[) I . .
> ati oppolti

ad angolj i
goli eguali fiapo eguali; fic
» liccome pure -de
per la mede-
{ima
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fima ragione feguita, che fia Dr = rb; De = eb; Do = ob;
Dh = hb; DS = Sb; DT = Th; fupponendo-giﬁ. defcrit-
te le linee che mancano in figura. .

Si rileva pure, che il raggio ce del circolo circofcritto.
ad un 12gono fia egnale ad b {utrenfa a due laci di det-

to.1280N0, perche effa diventa lato di un Efagono.
II’ antecedente modo, che Dz = £C5

Si ritrova ancora ne
cost non alcrimen-

De,= ¢c; Dm = mc; Dn = nc &c.,
ti KV = VD = DP. Non deve parer ne men ftrano,che

Do R . : . .
fia BD = - gxacché il trmngolo oBD & fimile al trian-

golo Fags onde ficcome il lato di quefto Fg I'abbiamo
trovato doppio del lato ga,cost il lato fimile Do di quel-
lo viene ad effer doppio, del fimile lato BD.

137. Tutte quelte eguaglianze diverfe fi {fono annove-
rate , accid, volendo, 1 poflano {ofticuire in luogo d'al-
tri termini comprefl nclle proporzioni fpettanti a quelto
Poligono , ¢ delle quali fi Produrrﬁ il numero (0. 145-)

fuo- luogo.
PROPOSIZIONE V.

Primo. Le vetre FQ,QZ, ZR fono sre Jazi di un 124000
Secondo. Le rewre FQ, QM, MV fono e Jati di

un Efagono.
Terzp. Inferisto entro un civcolo che paffa &

138. La dimoftrazione di quefta Propofizione ¢ a un
di. preflo la medefima, che le altre cofe pari, fu propa-
fta negliArticoli antecedenti. Perche dette rete fono egua-
li; e perci?J che riguarda gli angoli
prime comprendono un angolo di gr.

fra efle intercetti, lc
150 alla periferia

di un 12gono; le altre di un angolo di gr. 120, 2050
lo alla periferia di un égono &c.
. L1z AR-
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ARTICOLO UNDECIMQ,
Offervazions fopra I; .Polz'gom" n gémhﬂeﬂ |

Trarren.mmoct ora a]quamo d’intorno 'a certi ra; I
o convenienze, che occorrono ne’ Poligoni in ‘gEnéfPIQ‘m’
ale, e

. > i H

(I»lt occuparono gid la mia attenzione, e non dovreb
nicnte meno {oddisfare | iofica Fi SR
i 0 distare la curiofitd de’ Filofofi. Come f,
lul)ﬁ)c o rifpetto al valgre degli angoli i
le terlezioni , che fi generano "
o pure rilpetco al numero delle
angolo ad angolo 5 cost al num
propor. ¢ ad altre particolarity, ¢

nelle leguenti Propofizioni. Onde

producendo i loro lati

ordinate c011kdl;1'c\iﬂ5i1i?fa'a§"
ero delle contin, ‘gebhi.
he proporré d’efaminare

PROPOSIZI‘O‘N'E I

(—‘ . . . . - . \ s
i angoli formati dai i prodotti di un Poligono tan

10 pin fono acuti o '
. uanto piy ; . : ‘
ir0 dell Fig’ur-ai) 7 pin fono diftanti dal cen-

1[[:'39‘ La ragion di ¢id fpicca da
T c ¢ y ‘.
tmentt, perche nel 1200ono per efy io i

g per e[empxo immaginando

chenl lato o¢ | rif;
: rifperto al | :
luoe 7, ato og {up 1 i
Hogo, F pafli in d¢, poiin b4 N indlip(ijﬁo ZmQHIOble, mu?
comprell e ¥ . > n a0 &c. oli angoli
; delv(m(, f':r(.]ue-[}l due‘}atl prodotti cog, dmg [)Gaa;gnb“(z)cl
oo ¢ Pl acud, perche feconde [¢,) i g
pano tu la periferia o N che detti lari oc-
@, il loro punto ' " punto piu ['uno dall’ alero diftan-
derci L a1 ){‘( mt.ert?zmne s'allontana, finche pervenuti
mamente I_EUJLIOFI'I. dxamctmlmeme oppofte Pe i
punto ' ine ;{‘H']’ quali fono fe due go t}:f v f(’{” I
erie . 3

nell' tnfinn ezx?n‘e_,\ ¢ detri g pmdo’tri ﬂ))n;,a?:.rci;ii
1 l\-l(.lO dlvcllta[i Pﬂra“t‘l- R att .

15 dal qual ftato

PI'O*

5 e
fe, né ‘puo. avvenirne

o al numero del.
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prdgredendo- innanzi ritornano, e diventano anche conver-
gentt.dalla parte oppofta, come #3,0g, che s'interfecano
nel punto R. '

CONSEGUENZA..

140. Non v’ ha dubbio percid, che un lato, il quale
come tangente muovafl per tutti i punti della periferia di
un circolo, non formi, rifpetto ad un altro lato prodot-
to ed immobile, weti gli angoli appartencnti ad infini-
ti Poligoni.

Annotazione.

_141. Per fapere poi con qual legge detti angoli fcemi-
no pit che dal centro fono rimoti , noraremo principal-
mente che (trafportara per efempio parte della Fig. vo.
del 9gono nella 11. Tav. 30.) n¢ Poligoni di denomina-
tore difparo I'angolo al centro (che ¢ eguale all"angolo
efterno QDe¢) fta all’ angolo alla periferia ¢Dn lempre
come 2 al numero denominatore meno 2 : nell addoro
efempio come 2 a 7 =9 — 2. N¢ Poligoni di denomi-
natore pari detto angolo al centro fempre fla all angolo
alla periferia , come 1 alla parte minore di due parti ine=
guali maflime poflibili del numero denominatore: nel 8go-
no per efempio come 1 a 3 (=8 — 5 ) parw minorf
delle duc parti ineguali mallime poflibili 3, ¢ 5. Cib
che fi rileva anche dalla prima Propofizione {pertante a
ciafcun Poligono, e da una Tavola, che or ora (n. 156.)
produrremo , che comprende la ragione appunto di deto
angolo al centro, all’angolo, alla periferia. ‘

142. In fecondo luogo offervate cio che ¢ coftance 1n
tutti i Poligoni, ciot che li due angoli alla bale di cial-

cun wiangolo defcritto in Figura BEN, oNQ, QD 1{‘1-@_
’ 1
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i infieme, fono eguali all'angolo ¢Dn alla periferia.; op-
de BEN « BNE = ¢D#u : cioé (legnati i numeri ,"ch,é fo-
no i minimi ¢fponenti del valore rifpettivo di ciafenn dif,
ferente angolo, che occorre in figura ) 1 we 6 = . /Cos‘;
ancora. ONQ_ + OQN = ¢Dn : ciod 3 4 — '7_ Reft
QD+ ¢DQ = eDn: cioé 5 = 2 = 5. Gli‘allgoli ot d;}
cialcun triangolo prefi infieme fono eguali al nil'ﬁlerg d :
nominatore, perche eflendo I'angolo efterno fempre e u:—‘.
lea 2, rifulta 1 o ¢ 4 2 — 7 sz =t Q;egll%l[m;
S R A b LI JE RPN S e
_ 143, Finalmente per venire a quanto appartiene 1n9r
uco_larc_a quefta Annotazione , fi deve riﬂet’cére, cheP;Q:
ighgﬁgl ([_{-l C«{Je[nox‘nm‘atore di(pgro, gli ang'ol‘iyypiﬁ_che, fo-
) 1L dal centro della Figura decrefcono dalla me.
defima parte a deftra de’ laci prodotti , e dalla mede
pate a finiftra crefcono per il binario; coﬁcck:l\l’é'déc‘l;é;gzi
1_10 come 7. 5. 3. 1 a deftra; ovvero crefco\n'oﬁa ﬁﬂl
come 2. 4. 6. Nei Policoni poi di den“d inatore. by
decrelcono per la medeﬁmz e
fimillra per unic bate 2 de:ﬂra;»c:.

PROPOSIZIONE 1L

Le divevfe forie de' sopmiy;

ny . . )
amo nella figura di up Poligono caftrutta come.

T ¢ fatto | [

7/‘ . d;'/ljfr})i” ./0;10 tante , quante fono [e inter fezio-
: /e s coe an efla occary

defima finey . Ir one fopra upa me-

proporionals , che tro-

Y44, (! . . .
ete?nain Lleﬁl& Propofizione ¢ evidentilfy
are 1 Pl'illci io ad .

. ad una ferie dj Tni .
nali i flamo j P - ¢ dI termini proporzio-
di thfOne? in fit[tl prefifli di voler prendere '}sz uneo

¢ n ony 1 : -

medefing rerta%('? diverfa interfeziopne che occofra Pfu Ia
> humero delle dette ferje nog pud non

ellere

ma, perché fe per
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eflere egualc'al numero delle‘iptc.r(ezioni‘. Quindi_(lfig,—/_
Ty4v.29.) nell’ Ertagono per efetnpio 3 eflendo d?tu dwerﬁ
Pt.j,mi'wd'incerfezione E, Z,h,fono 3 anche le feric. La pri-

a rifpetto al punto E, cioé :
gZ. ZPD s EE hp :: Eb.qu::lES. SN :: EH. HK.
feconda rifpetto al punto Z, perche
Iiall. ho :: Zl[)). bp P 75.SM:: ZH. HV :: ZQ. QL.
La terza rifpetto al punto h. Onde
hb.bo:: hS. SD::hH.HA:: hT. T? X hE. FE
‘t45. Ma cid che molto pil importa d’offervare , ¢ che
vi ha un certo numero di [crmini!(.fqno 10 l}cll addotto
efempio) per ciafcuna ferie, dai (Jllall r‘l[l.lltaﬂo dn_/crfc .egual—
olianze de’ pieni prodotti da detti termint Broporz}gmah mol-
2r,ji‘k"vlicauti‘ infieme. Supponiamo che detti termini fiano
3. 1 iv4.2:06 %3118, 43500 4.
Onde avremo prima quefte eguaglianze .
IX4=2X232X 6= 4X353X 8:6xﬂ4){lo,:§ 5 ;
E poi queﬁ:’ altre 2 3¢ 5 =1 X 105 4 < 4_7‘1 5 i&» C});(t—
cid nell’ 7gono fono 6 eguaglianze per ciafcuna (gn'c,.
no 18 per tutte infleme. La "Tan)la an‘ne.ﬂa pre (:l?la 111 1]1}1
cratto il numero delle interfezioni, ¢ ferie di Ll.’llLLlI'-)ll() i-
03 il numero de’ termini _di cialcuna {erie; ed il nu-

oon - - . - - _
n dotte dai predetii termint mol

mero delle eguaglianze pro
riplicati infleme .

TA-
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TAVOL A

Del numero d :
elle Inter [ezioni . ; .
fezioni , e Serie , Termini . e .
s Tertmmni, ed E

glianze de piani compreft in quefti Poligoni

3gono .
4gono .
5gono 2 ' SE
6gono Inter(n * 6 3 X2 = ¢
Ne] 78ono | neerkr ¢ 3 X =6
8gono C‘Scnc " |Teemini ro <2l
9gono fono ; 1o =
1ogono 4 4
L1gono I4
12gono d 18
5 18

St vede d
. unque che il -
lezioni 1 che 1l rogono .
N i I ¢ per conleguenza % feri PZF_ zfifmp
y Clalcuna . d ‘e i 1 [
da quali cre(ii“e quali- ferie ¢ COmIPOH:Fdi ip
ano . s S
Quetle eguagli ? eguaghaﬂZe diverfe di di 4. termint ;
tlfc ; q\mg lanze eﬂendo 9 per i e di dlﬂ‘erenti*‘:Piénif
A Crcro per “ a cialcuna f LA ;V.7_f
fomma poi (Ei I mumero delle ferie 4 I'fel[.!e' .,‘,"')[g‘Olt}P’hr-i
prefi nella Twollfte le eguaglianze dj tu;[ji ilu ‘t:a?o_:’ 6. La
li negli Articoli a prefe infieme alcende a ' PO"‘gQ“PPom’—T
chiﬂime o pe 7“\Eecedemi io non ne ha 240, Dcuequa_
. > rche A o SHEaT
arda dyelc”?l}])zq 1¢ non mi parve che mﬂ(‘)ﬂrare Che"po—
‘ o ‘ C aveller -
potelle di Ic(‘r(rijl- > ancora perché io erg pe leo una certa
e - i ] d A
tuendo a“dlbebj o }|pa(ra1‘le {otto 3’ flloi[ r Tafo, che aleri
» . occhj da f& s
»1 quali foffero (Cci;lf(’[g'
ij eab-
ti ,
in ﬁgura ad aliri rer

PRO-
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PROPOSIZIONE 1L

ai angoli di wn Poligono al
in cui & inferitio, producono
bili eguale alla fomma
unity, meno ['ul-
Je al numero delle

Le ordinare condotte d
diamerro del circolo,
un numero di piani compara
di una progreffione crefcente per
timo termine , che fempre ¢ cgua
ordinate moltiplicato per 3.

146. E' da offervare in primo luogo , che a qualunque

he fa nel diametro due aflifle, h

ne tre quadrati; 0 3 rettangoli, de’ quali comparandoli 1n-

fieme, fi pntrcbbe indagarne il rapporto. Nel ggono per
efempio ( Fig. 4 Tav.29 ) all ordinara M appartengono

ordinata, perc anno relazio-

R ) ——1, —_—2 —_— ) ) .
3 quadrati AM, mM, Mr. ovvero li 3 recaangoli equi-
valenti rAm, rmA, Avrm; Al ordinata Qa I afpettano

),
Q, oppure li 5 cquivalcmi ret-
gono, come ben

———2 —1,
li 3 quadrad rQ, #Q,
tangoli Av#, Anr, rAn. O nel penta
{i vede, le ordinate {ono due Mm , Qi bifogna dunque
moltiplicare quefto numero 2 - dell” ordinate per il 3 nu-
mero de’ piani, che appartengono 2 cialcuna ordinara, ¢
verri 6 , cio¢ ¢ piani, © quamitz\x {uperficiali, © termini
che fi vogliono comparate 2 due a due.

Supponiamo dunque che que-

@i fei termini {iano per efempio a - b, . d. ¢ f

ed efaminiamo quanti binar) ne ab. be. cd.dec. cf.
ac. bd. ce. df.

rifultino. Ben {i vede, che fono ‘
x-hz+34-4+5:15:alla ad. be. ¢f-

fomma di una progre[ﬁonc cre- ac. bf.

{cente per unicl menQ 6 uliimo  af-
M m

ter-
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te 1 A N
m[nmle' eguale, come {i ¢ moftraro, al numero dell’
moltiplicato per 3. Cio che er ell’ ordi
. ¢ era quanto dove . mate
: vafl dimoft
. M rare,

Annotazione 1.

147. Lo fcopo dunque di ’
1e di D .
ftrare primierament e < qge[’fa Propofizione ¢ dj ,
fto folo ricuard e (]u:mu_ piani appartenghino N0-
i di e guardo ad un POthIlO dato SCC(i]d per que-
omparazione di efli piani ) do quanti cy~
marj, eiacche non f] L piani contenga: cio¢ quanti bj
i r 1 potrebbe fapere il rappor 51 i bi-
’PLL [0ll U paragonaflero infieme a dvueP :10 A o pla-
Croaltro non (\: blﬂ) . a dye.
no d]_ '“]da : T g
to numero 1 5 é re in cerca de : ‘
rare fccondoyf C(.)I formare tutea la piramide; ml Izpfildd?th
tellione. i Ciil?g[?'h[ Pell. rilevare la fbmm;; ,di?'., uaa ope-
‘ - ofle I'ultimo termi (1 .4ha pro-
o ) . ri . P
mero difparo, e fofle p _ tine per ef‘e[‘np‘loill v nu-
nelle PF()”(’GIT . pure y il numero de’ termini 5
nendo ol toni crelcent per unita : mint, come
wendo L'ultimo termine = 4. § a accade. Onde fuppo-
li fomn , . ne = g; il numero de” terniin; ppo
mma de'termini = M verrebb o de"terminl = f;
fo — ; e M (nel noftro ca-
-—qu):a*lx —I*(X_‘.I :
2 >+ E feil numero de’ pia-
er elempj v
o}x)u: 1'ifer1nplo 9 , coficche I'ulii-
ulrafle 8 numerapari, 1[1

ntinvece di eflere ¢, foffe
1 rmi ’
10 termine della -progref(li
[Ql C'l(() [ [
alo farebhe =
M (=36 numero cer -
CEICALO ) = A ap 1 X— .
: — : .

Anota(jone 11

248. Non mj
mi
la, cl pare cola fuper .
3 che contenogy § uperflua dj I
no; il nume gadll] nimero delle Ordin tprcc)ﬂune une Tevo.
to delli Piyni ate di ci :
i Piani, che f; devono fafcun Poligo-
comparare a due

a due; ed j
il num
. L ¢ro de’ Bira v
1o de piani ¢’ Binar .
ani. js che rifule c
a da eflo nume-
1¢-

T A-

Che contiene il numero de
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TAV OL A,
Jle Ordinate ; il mumero de’ Piani [pet-

tamii ad effe Ordinate ; il numero de’ Binarj, o fia de
caff di comparazione a due a duc.

‘3gono 1 3 3
4gono 2 6 1§
“ggono 2 G 15
“6gono- 3 9 36
Nel 78°%° | Ordinate 3 | Piani 7 | Binarj 36
8gono 4 12 66
9gono 4 12 6G
1ogono ) 1y 10§
11gono 5 15 L 10§

129000 6 [ 18 53
584

Di i quelti 584 Piani non ne ho cfpofti aleri che
tre nel ggono ivi gid (n.38.) rimarcati , per non cariear-
(= y . )

mi di un elame fenza fine , ¢ perche fors anche l;ugbbc

ftaro difficile o impoffibile I additare nella figura li efpo-

nenti del loro rapporto. Laonde bafti per ora di aver co-

. ~ \‘

nofciuto , quanto per quefto 1'1guardo , € per quanto fi ¢

moftrato nella Propdﬁzionc antecedente, quanto difh, avrcb?

befi a fare in un {olo Poligono qu.alunthc , di cul venifle
a taluno in animo di darpe un minuto mgguaglm.

Mm 2z PRC-
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PROPOSIZIONE IV,

[)[’ ('y'l.f‘v - s - .
“f / ;emloﬁ ¢ Poligoni nella manieva da me i
4, Intor ‘ . ¢ m
v un 1;”?. atlo f"/f 0 CnIYO, intorno a cui ff ”;fjgﬂa»
# Loligono di d . L fi deferi-
K dato denominat ;
Ve rante voll remiingrore d, fe ne defeyi
te vobre 10/M wn altro di dato dcnomt'n&{orea -
Poligos (({'wmlm as talmente che o d — -4
tro 21 ;/0 /I denominatore a fi defcrive iny o n} i
dell’ altvo Pols ) . ovno.a -
ol ro lollgouo di denominar Aedan
volts n. atore d numera di

1. .
‘o {19' Sll})pom(lmo ne= 2 g .
M y “~ —— M '* . ok
o u.n(zmln;m;rc d = BX =1 45 qumdl far‘l fll‘fmlme-
+un 5‘:;()[]0 , 1l quale ; X4=8,¢ la Fi(furéf
to fa nalcere quale: ( Fig. 8. Tuw. 29.) nell’ ofle gura la-
- appunto 2 quadrari “efler deferic-
potevamo 5;“\1 "lPCEfu‘ﬁ | atl eTa’h, LR 4] Ma non
N . ‘ * altri H : o i el
G i BB, NM, Dy pa g, Mmperocch trovandof
aleri NM, EG al > Q, FG, due PB. DQ o .fl f0)8
) > LG - a DA
all'alero ¢ parall 11' fernatamente difpolti ,l’un(j ,d ‘;,due
ke R elr, prodotti H O -dirimpetto
‘lht I}()crclo non {j 5,’51(}5 1[; IPOI a{pclw che {bnc'ﬂati,PPé\F’
che formar ot 2 loro lituazj ' T
are u . azione ‘
fati ancora CPn gliadmro ¢eTdh. Cost de€r}'uolnhv'PQterono,
= « T -
indi due aliri {%NN, MD, QF, perchd 31 aélfl‘_q,uattru
« ‘ y ¢ du A
Cla a {:ﬁlCCil ) {)%“ {O[]O Pul.e Pa[q.”e“ . e dl.) ) NID,
: rodore: : o )
slrato LRbI’ prodotei che flano, formapo . [lnacl fac-
. un altro
Nel . o qua-
i larg ]})Og;;l{]& (}X:y addurre un ale G
. =1 HR . p - Altro elempio Y {1 &r
U con 1y, g > PT, AF vi rovanoc
1 ang vicend - . s
volo alla \.v?‘OI.(’ eguale all’aneolo D eVoln.ka inclina-
formang periferia diunf“ono-b 'Q\B di gr. 108 an-
prodorti “t sgono mQ'g‘? & g EPPGYC[O' prodotti che flano
QO Po1 cha £ «c. o -
Mano lm} (:E che fiano i farj DB L;wg_a; medefima ragione
ULo g : .
55010 0pb e, perchi anmnes i L E for-
\ appunto nel pr ]
! rodug=
e
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) . - .
effi lati non pero Qi gualta la loro reciproca convergen-

re
le altre cole pari, milita per qualunque

221 difcorfo che,
alcro Poligono.

PROPOSIZIONE V.

Deferivendo alla mia maniera un Poligono di denomi-
natore difpavo , i deferivono anche 3 lati di un al-
wro di doppio denorsinarore , ¢ 3 di un aliro di de-

nominatore eguale .

1l ultima Propoﬁzione di taeri 1i antecedentt Po-
abbiamo dimoftrato, che la

rgo. Ne
e abbiamo propolh). Ma

ligoni di denominatore difparo
cofa fi pafla in faui cosi , com
non abbiamo addotto pitt precifamente il perche cost deb-
ba veramente (uccedere , € cio ¢ appunto quanto, produ-
cendo una dimoftrazione non gid particolare, ma gencra-

le, intendo ora di fare .

Tralportata dunque  pet maggior chiarczza parte del-
la Figura 7.* per clempio nella 9. torno a ridive (Lig. 7-
¢ 9., Tav.29.) .

Primo. Che le rete QT, TN, NV, indi QT, ™,

MA f{ono eguali. .
Secondo . Che l"angolo QTN ovvero TNV comprefo
dalle prime ¢ angolo alla periferia di un Poligono di
denominatore doppio del denominatore del Poligo-

no bda &c ‘

Terzo . Che I'angolo QTM , ovvero TMA comprelo
dalle feconde ¢ angolo alla periferia di un Poligono
{imile al Poligono dato bd,a &c.

153. Dero circa al primo capo effendo la linca TM pa-
rallela al lato da prodotto in V, le due TM, AV fanno
alla medefima reua QV gliangoli TMQ, dVQ_ lempre
eguali ; ma I'angolo dVQ ¢ cguale all angolo MQ\T& po-

1348
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fto in fimile fi i
to della Figur
TMO conale all gura . Dunque  far) Iag
e [?ﬁeb’;i/ff al%(a)ng. TQM. Dunque faqrann'o Pm}eangolo
att TM, TQ, e per confegu ‘ ceha-
polte in fimile fito MA, TN,L?\}:;M futee le
152. Circa ¢ > O
rc[m)’fl‘N l(f)C)’l (a({ {(.Cﬁfldo capo ¢ da fapere, che meff;
un Policon }P{) v angoly TN angolo alla eflf‘a'un%
i i{(,f'cgl orcato bda &c. in modo che il criing -1l etz di
n Z" angolo efterno QTN fard fem T
erifer 1 . ‘
11] ! eria di un Poligono di denominatore dPFC Aangqlqialla‘
.;{ulmnu,)rc del Poligono dato bda &c. E cid OPP-IO;‘, del de-
‘i_uld()l)l ]ﬂngolo TdN alla iJCl'iFCl'ia Pl\ (l:fo vPel‘ChC (nLO)
dt un Policono eoual . o en
5 guale alla fom ' i oli
&.ilihlg(ﬂo TNd, ed ellendo Poinl]»a & Itum gli_ angoli dek
, ang soiials ha
lxjre;;})?o{[‘}o all 3“.%010 alla periferia l:?ﬁi: aTdT‘ eguale per
- > ) \ (
P d%;me _1&\1&[][10 eguali ﬂu’ango[o. alngo ldTN,TN‘{
Uincier (cio¢ la medd di detto angolo Cletllyfqu,,“ed,pn
d()})}!i:)o ;n]g?lo al centro dj §0"0 .2 “cetitro), fari
del denomitnatore dj ’ ‘
Op b o : di queft’ aler G
‘u cllendo langolo al Cent:lo "11':..10 Pohgonqbdﬂ_&c-,ﬂ
tlguﬂic a due reri, fard |3 le Iangolo alla eriferia
due rerti dcll"angolo JTN ngolo QTN coxn.plii"fjfehrd*é

feria del |
a del fud i
denominn ‘)dC[EO Poligono di denomi 5
‘p are del Poligono dato 4 4 qz“azorc doppio del
153, Per il ter ; T & o
N rz *
M pacallela o HOJCRPO ba[\h avvertire , ‘che “per efle
feta Qd eli ang ]~( » € pero facendo ad un b d fere
Polivono CO[ ) 59 1_ QTM) Qdﬂ eguali, d ; m‘c o
8 erto fu il Jaro QT,()VVC?O ’11",1\/Im;‘e r;lu[tare\il;
, imile al da-

to P()“(r(”
54 10 [Jda q{
Cid ch '¢d &c. Dunque defcri
3 e er; cicriv .
L2 in weo da dimoftray endo un POIlgono‘&c‘,

€ .

altre rerge

PRO-

angolb al Centro' .

16 Dol DR Teeniod
Poligono’ di denominatore

e perd o 1 '
3 e pero fard. angolo alla peri-
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PROPOSIZIONE VI

Primo . L angolo verro fta all’ angolo al contro di qua- .
lunque Poligono, come il fuo denominaiore Jta al 4 nu=
mero coffante. ,

Secondo. L angolo verto fta all” angolo alla peviferia di
gualungue Poligono, come il [uo denominatore fta al
denominatore , pin la diffevenza di effo denominatore

al 4 numero coffante .

zione ¢ comunemente ricevuta, ma
Quando percio io ho detto, che
entro di un Poligono ({1
e (ta il fuo denominatore

154 Quefta Propofi
non fo che {ia dimoftrata .
Iangolo retto fta all’angolo al ¢
per clempio un pentagono ), con

: ol . I -
al 4 numero coftante , era lo fteflo che dire , che Z‘dl un

1 : .
circolo fta ad 7 come 5 a 4. Ma cio ¢ evidente per-

chéi‘. A 55-} it 5. 4. L perche poi qualunque fia
dell’ ana-

bbiamo {empre da una parte

il Poligono dato 2

. . I N

e di comparazione —, Clo¢ un
4

logia per primo termin an-
golo retto, cost dall’ alera parte avremo fempre per ulti-
mo termine un 4. .

155. Per prova poi Jdella feconda parte di quefta Propo-
Gzione ¢ da riflettere che (Fig. 4., Tav.29.) |"angolo alla
periferia GPQ pit I'angolo ctterno QDB (ovvero McQ_
al centro, cui ¢ eguale) di qua]unquc Poligono eflendo egua-
le a due retti, ed eflendo pure un Ieteo aggiunto a-ie el
due retti, 'angolo retto i rirova medio ant-
| centro, € I'angolo alla periferia s e

delle Progre{ﬁoni aritmetiche la diffe~
' renza

{o egualc a
metico tra l'angolo a

quindi per la natura
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renza tra. l’ango‘lo al centro, e |
defima che pafla tra detto an
periferia.

Cio premeflo I'angolo retto,

B U ,
golo all’angolo al centro, fara eguale all angolo all
N . . N M \
feria, cioc lara — § o 13

giacché nel mede
del sgono abbiamo oflervaro ,
anzolo al centro, come

= 1. Ma il numero denominarore ¢ 5 .

retto (= 5) fta all’angolo alla periferia
me il denominatore 5 tta al medefimo denomina’rOre; =+ |a
differenza 1 di effp, denominatore 5 al 4 numero coftanre,
Un tal difcorlo {ullitte, le altre cofe pari per (}Ualudqu‘é: altro
Poligono; onde s'intende dimoftrato, quanto era propofto.

Dunque l'angolo

Annotazione. 1.

156. Una Tavola efibica (1)d
tragione, che nei Polj
golo all

al P. And rea Tacque
he ¢ .goni pafla tra |

a periferia , acciod p
(o ergere up qualunque d
quanto contiene [3

I quale non (o

moltra
angolo retto, ¢ l'an-
er efla f] pofla fopra un ;’déto:‘la’-,
te dato Poligono . Io qui inerendo a
prelen;e Propolizione ne produtrd un’alira,
o rapprefenti 3 fuddetra ragione, ma anche
redeflimo angolo rerro all’'angolo al centro. ‘Perche
quindi in un circolo daro f polla defcrivere un qualunque
Poligono, non gid tentando | divifione fopra tucra Ia pe-
riferia del dago circolo, ma fopra un folo quadrante, Av-
vertendo c[ze I comunj divifori adoperati el coftruerla -

non {ono lempre i maffim; > accio pit chiaro apparifca
quant’ ho propofto.,

TA-
(1) Elew. Geom. Lip, 45 Prop. x6.; prol, )

"angolo retto rifulea la me-
golo retto, e I"angolo 4]

piu la differenza d; detto an-

a. peri-
{imo elempio
che I'angolo retro fta all
5 a 4, onde la differenza rifylea

(=5 1), co-
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 TAVOLA
Ang. al| Ang. Ang.-alla Db
centro | retto|  perif.
.. | 4]0
‘ 9o ::il4) 4
ono {90 90 & 4
4g0no 72 90 108  ::f 4 2 ‘|
igono 6o 9o | 120 4 Fl
Bl 3 o] 128 4\ 7 3
7gono 51-—_; 9 1”7 I
8gono 14§ 90 :
B P T
k 6 90 144 4-l
10gono (36 ¢ N DI
2— |90 147-> 1: |
11g0ono-{32— = el
12gono 30" 90 | 150
<!

' t | h (1 O i 1 ¢ ume-

| u [ ﬁ lllﬁ& > Chc Il tre n

()’ ate che LICHZO (égl] .. g -l o l’ o

rl Nante])oi{i a] fem 10 {bllo il] PI‘OPOI‘ZIOHC [6)] Llll]:l[ 1, ll‘(‘;

l; tre ]l]“”(:ll 1) {t liori - Ondc trO\)andO n(:l / :,)OHO P(-
i 1 1 OLLer

jire, che
. ' 8..4'_::7.1037'*"3"“10IL ’
efempio 9o0. 12 7

e
ta a 128 il angolo alla periferia di u
‘ a
I'angolo retto 9o -

b (o) ] ace l‘.l( d(_'ﬂO—
o de 1 i (o] LI (ll me ILW ]
ettagono , come i ominatore { . ‘
minatore 7 e 131 : - 1 i d’ 7 (ll . nummero co-
- . y b il diﬂ‘er(.an dl (,[IO A .?‘ 11 )[ii’h‘ri‘
{Eam:e “a. ,7 dﬂ‘ COiTle 7 a 16 ()ndc lel a la })( ] ( 11

1 lln‘ (]\1‘] e 7 1 arco dr 3 al-
d. ’ drante’ in Parti 5 Cd aggmnto .an “. (ll ( 010
re (l] (]cljl(e lli j’ll‘;l, tutro dC[[() arco n-]ll[ll a (I[(]_ )l ‘l‘]".

i })a < -
i ’ (o] O&O oono . Se PC[ 1 ['ﬂ(":dc mo elem-

'11[3. PC[ife[la dcl Pl' P 70

P ¢ — f) 4 7 .
1 . Q
ﬁ con detl, llC nella a Ola S :
10 (0] {l C I Y vV ¢ M

o) i ar-
i IO datO n ¥
i dran c dl un A | l , )
{10 lllﬁ.ca CllG: dl Vv 1{0 un qua ' t A Cl‘l\( 0]
» l U 4- dl H Pa. 1 {al;’. I -
1 {Cl‘te arco Cg lale a elic I Illi 1ra (l(: an
o '

N n
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157. Nella medelima W L e
o]o)’étt ¢ di ; T-aVOIa ﬁ, V,ed ancora ; ch’e Pall.-'
g o ¢ medio aritmetico tra | anigolo al centro, e Iap
g{olo alla periferia, ficcome abbiamo afferito di fopra ; P;;‘
che ’ . ST Opra 5 per~
¢ nell xgngono per elempio ftando i numeri 4. 115 18

o 3 , NN
come 52 7. 90. 147 =, dall’ addizione de’ pice

11’

nenti 4 ~ 18 = 11 =+ 11 fi rileva molio Piu pre

3 3 @
anche 32 N 1477 = 90 4 90. Da que
zione_ feguira poi, che noto l’angolo al
cognizione dell’angplo alla periferia, e reciprocam
si nel 9gono per elempio noro I'angolo al%éﬁtr’op o
2:;) 995-:-9(9)(;—; 40 = 140 angolo alla ‘periferi:
40 = 40 angolo al centro di

centro

PROPOSIZIQNE VI

Qualunque numero (mazgi o b
o . ggior del 3 di lati eouali op- -
dmn{z nella peviferia di up circo/z ) dd;?;fﬂ;g?%_ g
J 0”1/1}’6/ Ire .comin. geom. propor. m p bq' . d'3 321{,7;:'/0 :
L, e o ot o e
> 895 ¢ @l due qa, bn ‘prodorte pu

Z‘L}:Ic;/l‘utt)cnfc’ ad I'/nfo,_.ﬁ? nella Figm"g iplat; /gngu "
J i, fi i”/;fﬁ}t‘l;; 5 (g S s (Figag)s o
H arr fono o, o g

bq, dg wnifeono e eﬁremitlz“: dli7a?u’e ?c'- ve avire g
ra malfimamente diflanti . e dari nella F gu-

158. Ona non voglj i p

0o hate )

) -« g g af]

detrannﬂlma Propoﬁzione perch
>

: ettare la ‘prova di quefta
tma adoperata nelle feconde d

3N

;a‘ ¢ la medefima generalif-
egliArticoli antecedenti. Sa“p'-'
pia- -
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piate piuctoflo, che effla contiene in fomma non {olo quan-
to {i engnzio nelle feconde. Propofizioni {uddette . Ma pro-
pone inoltre che dette feconde Propofizioni fiano vere in
qualunque altro Poligono fuperiore . Cioc che la feconda
per efempio del 7gono fia vera non {olo nell’8gono, come
{i dimoftrd n.78; ma in qualunque altro Poligono fuperio-
re 9gono, 10gono &c. quando {i reftringa Ja coftruzione
dintorno a tanti foli lati, quanti {i adoperarono in detto
Eittagd‘ild .“che furono 4, cio¢ bh, ho,o0p, pq comprefi nel
triangolo bEg . Onde qualunque Poligono fia, per cfempio
la Fig. 15, bafta che in efla fi reftringa la coltruzione d'in-
torno a 4 foli lati per ottenere 3. contin. geom. propor. -
mp,bg, dg nel medefimo modo, che fi ottennero per mez-
zo dell’ 7gono . Cosi fe ratte le Figure della Tavola 33 fol-
ero [empre un 17gono, fecondo che la coftruzione verfal-
fe d’intorno 2’ lati 4, 5, 6 &c. di eflo 17gono, le propor-
zionali mp, bg,dg rifultarebbero benst di ordine differente,
ma fempre come’ nelle Figure x5, 16, .17 &c. contin,
geometriche . -

159. Di pit fe i lati della data Fig. 15 ovvero 16 &c-
non foflero né meno parti aliquote di un qualche Poligonos
e qualunque’foﬂ‘egrande o piccola la periferia, fu la quale
{orio ordinate ( purch¢ non fi dilataffero olere la merd diel-

fa fe non di un mezzo lato, come . occorfe in tutce le fe-

conde. propofizioni de’ Poligoni di denominatore difparo)
la Propofizione mai percio farebbe meno ficura. Laonde tro-
vandola io. s bella e st eftefa mi duole a dir vero aflai, che
non forgendo effa che pur ora da una fola arida fpecula-
zione , le fovraggiunte mie occupazioni prefenti non m’ab-
biano permeflo di recarla a qualche folida utilitd, o almeno
di {pingerla un poco pit innanzi e dilatarla infieme con
I'altre poche offervazioni , che {ono anzi un aborto, che
un parte dello {carfo mio ingegno .

N n 7. AR-
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ARTICOLO DUODEC IaM O.
Deferizione organica di dert; P‘ol’z’goni.’?;;\‘ g

160. Avven

ga che io abbia gii applicato a
ferizione due a

leei Iftromenti, uno chiamato PENNA GEo-

METRICA , I'altro Compasso Loxobromico, e benché bure al-
i fi ufino, e che potrei proporne anche degli aler fe
pratica migliori, nonoftante m'induco a produrne

quale, fe non altro per una tal quale fua vaghezza ,
qualche confiderazione . Egli ¢ (Fig.» 1.Tav.34.) c
di 6 volte tantj regoli ‘

> € 3 volte tant pivoli, quanti
lati della Figura. Cin

que di efly regoli ad, de, e
debbono effere eguali, e mobili d'intorno a pivoli , co
li ftanno inf;

eme conne(lj
cepirli mobjle d’intorno

dctt{ eguali regoli; e pell
faccia, che ricey

»ed un altro regol
a

m dev
d un pivoletro ¢ comune
e due feflure una da ¢ yerft

: a il pivolo m, che pué‘d'eititrqpcl‘ I
g0 drucciolare da g fino ad ¢,’e che connett

lis e nell’ alera fellura da ¢ verfo a riceva il plvol ;

ne congiunge quattro, e che pug fcorrerq'libcr&mﬁﬂt
fino ad 4. | pivoli psi 4

o >, 1, d, ¢ rund gli altri poft i
‘it tuogo della Figury ff dilatino un poco in cerchio |
4 paree inferiore, coftrutti a fpira con

) e ¢ per di fopra fiano
4 lua vite | e enere i regoli infieme uniti. I

- aa o pollang ¢

pivoli e, g b o tutti quelli che flanno alla medefima di-
ﬂanz? dal centro dell, Figura fiano non folo fabbricati a
queft O58etto come quelli , mg per di fotro lungherti pitt
di quelli terminino jn yp, punta, accid roccando efli foli
A P1ano, poflane Marcare un punto fy Iy carea. a

eEeiti)x. II)a L\ma‘tale coﬂr}xzione parmi di dover afpettar‘e\ un
o2 € Cgrande ardimeno Pafferitlo fenza averge an-
Uctpatamente fap, Prova. Ciod che levando via i pwoh

ms.

quef’ca ’ de-
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a ) éc’i?‘aprcr‘ldo 'ordigno in fuori, reftino tll'?aYladl'
Y"’" e‘t’lh’kh’K KL & fempre ordinati nella periferia di
r1 o LDy - ) | e b
a nl‘ag?i‘rior circolo, di cui i regoli .dn, wh f‘Scc ne 1}3-
o (emin% i raggi. Come per contrario to!ta vu:l 1lma ipia[i
'Prezim dn ‘ov?/ero due am,hu, e re&rmgt'en ;to, Cir
’ . N - l‘l _
r(:elle'lrch:;mo rimanghino difpofti nella periferia di u
colo minore. . - :

ar v per . ire mof-
Cio. mi par vero, perch¢ non poflo concepire m
, Jk@fuf s recolo am, che nel medefimo iftante
,“')er: ‘elem 10 un ) i s C " Anto ber
gc;ic}he il’tliyttiwlgli aleri regoli non fi Equovano a(ltrelit‘mlm?}mi
i ro conneflione; cofic
{2 della vicendevole lo ‘cche parmt
'C?u non Pbﬂh muoverfi un regolo am che gll_a e(rgm-
"‘l:'lkiri‘ad 1;(1:1 alla petiferia non rimanghino tuctavi lcb .
. [ ~ ’ . - . - e' -
""'k'D'u‘f;quye dovendofi anche gli a!&fl Ll([g()ll p;uci)v e 2
¥ 4 . M oy T 7 ria 3
: anche ¢li circa effi alla perifer
tanto , anche gli a‘}g"l‘ o i ad. db &e. fem-
,6~;Pari‘me11ti eguali; e quindi i lati : ’l e fem-
'tre?'cdl‘c?ituikc'i nella circonferenza di un c{}xco r'>c e
l\ja che . come norammo anche altrove, fempr
fempre-éguélme'me a msdgﬁfm Patrltle Poligono maggio-
163, Voler anto defcrivere u
163, Volendo perta : [Bono eee
re dels‘ugo‘no rapprefentato in figura , bifogn a7

. s
‘ “ [le[ 1 b § omento t e pa[‘tl Cluallte Per ll nuov

criverne inore
Poligono occorreflero . E volendo d(:((lllll\i’ell)l;.i :r;cxl];uho,
avrebbefi a tagliar via le fuperflue; pere 1;\,/0}“ A
ﬁell'iltro calo premendo alclusmo i pivoli l,m[i !
Tafel {lero {ul piano della carta 1mprefﬁ tanti p ,te -
l?fm‘a{felo i rlatli) del propolto Poligono. Ma .ﬁ av{ycr che
'c:lletfc‘(;ie[r’cc;olmemo non potrcbbe ellere dimmm{:gr;h f in(;)un"
i 0 ir 1ogono. Pe
d'“e_fOIC Paflﬁl’nz ﬁrz,ﬁ:‘rn:iul&? gli aleri fimili (fii troval—i
[1 b(llnler{o:milgetai) calo ’peernuti fino 'Fl c‘:fn&roic[éppsve n%n
e ivi o a fe ftefli in ) !
regoli P‘?r wlﬁ’:;) ncicz‘:ﬁc;lfiim’i['uttavia l’i[t-ro_mcnto lord}:;:
POt\relbbel;ogg lfompminiﬂ:ra anche la delcrizione del t
to al 12

golo .
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gOlO_: del 4to, dell’ 6gono, lalciando andar vani dej fo
gnati punti, 4 nel primo calo, 3 nel fecondo, 2 nel ter.
;'c.)ﬁalternatamence . Ed occorrendo il Pehtago o o ini‘.

Htromento : Sl e
di denomi nle o al 17g0n0, 6 ad altro Poligono
natore multiplo del denominatore del propofto

Polizono, lafci 1 -

g 1‘, Iqucxando poi a_ltemammente'andar vano un pun-
;o si de altro no nel primo cafo; due st ed uno no nel

- \ * b ~

econdo &c. E cosi {i proceda anche per I'7gono, ed il
9gono, ageiungendo all’ifty [ e
g g g all'iltromento tante parti, quan :
bifognarebbero per un Polj di S
g ) gono di denominatore mul
del denominatore del Poligono dato. - i

Annong'om_

16.4. oo
mcnr: ﬁD{a d‘]“aﬂrolﬁ efpole in propofito del 10gono
deduce, che, ordinaro ['iftr :

7 iftromento a detto Pol
no, madan divenrarebb ' JAoastg Son
0 ; ¢ un triangolo, di cui i lati am.
tilulearebbern Jios i > dicui i lati
ilultarebbero divifi meds, & extrema ratione in

voli connettenti | regoli rifpertivi

I'L FINE

NOI RIFORMATORI
'DELLO STUDIO DI PADOVA.
A-‘V{eﬁdyo veduto pe'r la fede di re\‘rviﬁone, ed approvazio-

. 'ne del P. . Giacinto Maria Marini Inquifitor Generale
del S. Offizio di Venezia, nel Libro intitolato: Nuowi Iftro-
menti per la defevizione di diverfec Curve aniche ¢ mo-
derne ¢oc. del Conte Giambatifta Soardi Brefciano . Ms.
non v effer cofa alcuna contro la Santa Fede Cattolica,
c pariinente per atteftato del Segretario Noftro , niente
contro Principi, ¢ buoni coftumi , concedemo licenza a
Gian-Maria Rizzardi Stampatore in Brefcia, che pofli efler
ﬁ ,yp;a"to' , offervando gli-ordini in marerta di Stampe, ¢
pyeféqtando le folite copie alle Pubbliche Librarie di Ve-
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