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TR X Geometricaarbore hos fructus felegi, pri-
NP mogenita fané laborum meorum indoles , ac
elucubratio, Vestre bensgmtatis, Jlluftriff.
mi Proceres, Numini y ac Tutaminiy dican-
3| dos foredecreus . Hac etenim felicster ex-
T culti, erupuerunt ingermina y @ cvfque ad
maturitatis pignorafuccrenere, Par in omnes obfequinm attra-
Fit animum o nam equé merito pratatiseximij . Nec Paris
slle qui potiora d:winitatis infignia dsfcrenit s cutnans’ debere-
turoblatio, museflatis, probitatis ac Virtutis fingulumex
vobis , magifqué dignum [pectmen feligeret. Eigo [ingularts
dewiciffima mea propenfionss y veftrum flemmatt , ac Nomi-
a 2 n




mipariter bec arvha facretnr . Beneficis adfringi , an an-
gustins, cvel angustins dixerim nequibam . Trina me bu-
manitatis vix dewixit . Uos , qui gratiarnm munns triplex
ac numerwmyefertis , allexifis fhanster calamum., compulli-
s iagenum , vt opellule hurus cverticem vefiro Nomine
@ titulis coronarem . Addidit ad hec calearsa > quod fem-
pervobis fludium impends, Vibis itagu?, qui inter cali-

cos Venets Empors; Heroas amite Nob:litatis radijs corru-
featss y @ ndimsdue preStantie fulgetus infignibus, hoc ex-

celfiori ommum omine ductus , primogemte elaborata mo-
mimentas appendo . Profecti, Nobulyfima cveftrum progs-
mies Maiefiasem., mfulatas trabeas, purpuras preclariffimas ,

ymé'm honorem: auxit ANFONIVS ille (ORRARIVS .
vite fanctimoma, magis quam cognomento Eminent:[5imus 5

morums. [wauttase . @ innocentia , potius-quam: N omine

FLORIDVS: Qui feﬁmtiamzﬂw candorem [ purpn-

vadecorauit , vt proinde nonrecte Rofa fuperbiar Veneris

cruoribus depitta in prrpuream : fummwm, ac Dininum in

teris fmpersum,, cunsyin GREGOR 10" XII. Pontifs-

eatis acpreclayyffimis operibus cwere-Maximo ,: diademate:
[emelexornastis comas ;. fed'millies promeruiftis decus , per-

territamei cvenerabatur ferustus y. tennifaué muneris obla-

tam coslitatem a/‘bemaéamr animus .. Sed timorem correxit

impauia’m; ditanst mmqui’ munufiuls faop am [umma vou

uentis dewotio , que-Brusr illus quondam alumna, [ilnefivi-

bus teFum inuolucris ,. pratiofiorem: exbibust cvenerabunds
affeEus emxam.,. Excpite wgisur hilares boc qualecumque
Votwm, cvefirumque dignum ; ciom nec minimum (pondeat’,

qui totum promst quod bhabet .. Parcant cvobis Parce qus.

QLernitati PInitis,.

AD

¥ IBELL VM hunc Geometricum tibi
o propono, Benigne Ledor . Verfatur
equidemcircares , ztate noftra , negle-
@as; at f1alius, quam Geometricus exta-
ret, nequaquam his temporibus ad eo
bonisartibus aduerfis illum tibi exhiberem. Haud
ignoro, ferreo hoc fzculo, quo Mars, 8 Bellona vbigs
triumphant , exigi non animi, fed corporis vires. Ve-
rim{olius Mathefis, inter alias facultates, peculiare
agnofcitur, non minus paci, quam bello inferuire.
Yorfitan conclamabis. Quidboniin reb. tamvilibus >
1. meris nugis?in tuis Problematibus. Fateor equidem
P. “blemata hoc Libello comprehenfa, nugas effe, fed
nugas Geometricas, proindeq: rebus etiam in alijs fa-
cultatibus eminentibuss nequaquam poft habendas.
Etenim Mathefi euenit, quodin nobiliori, perfeicsi:
que {pecie, refpectu ignobilioris agnofcitur . Ignobi-
Lius cnim inviduum fpeciei fuperioris, praftatperfe-
&iori




Giori {peciei inferioris. Sic Geometria,adeo fuper cz-
teras humanas facultates fua extollitur certitudine, vt
Geometricgnuge d Viris,qui propri¢ Viris,& non fues
fint, margaritz pretiofz cenfeantur . Hecconfcribo
putans aliquos mez indolis Geometras forfitan adin-
ueniri. Etenim res Geometricas fic efurio,.vt libenter
perlegam eaomnia, queGeometriam aliqualiter re:
dolent. Sic puto,aliquos faciliter eflc reperiendos,qui
hec, quxcumque fint libenterpercurrent, obferuent-
que illud Do&oris gentium pronuntiatum. Omnia
probate , qued bonum eft tenete. Hzc tibi commu-
nico cupiens laborum meorum aliqualiter periculum
facere. Etenim,fi aliquando mihi compertum erit,
hzc tibi haud'difplicuilse, forfitan aliain nonmodica:
quantitate, vel hispulchriora, vel histurpiora,. ali-
quando communicabor..

Verlim antequam opus precipuuny aggrediar, de
duobusvelem te monitumefle. Primum eft; Euclidia-
norum Elementorum citationesin hoc Libello nun-
quamafferri. Secundumeft; Sectionesper axem i
Conis, Sphzris , alij{que folidis, quamuis neceflarie:
profolutione Problematunt , frequenter, paffimque’
omitti .. Caufa primi ¢ft. Quia cum Problematahxc:
circa Conos; Spharas, Superficies.Conicas, Spheari~
cafque prxcipué verfentur, ac proinde fupponant Le-
&oremin dottrinis. Apollonij Pergi, & Archimedis:
verfatum,.jpfum multo magis requirunt Euclidis Ele-
menta peroptime ¢callere. Praterquam quod, cum..
fer¢n llumverbum proferatur, quod-ab Elementis
non dependeat;. & attamen. omnia.loca afferre 1abor:

ime-

-immenfuscenfeatur, maluiomnia pretermittere,

quim aliqua dumtaxat adducere. Secundum confi-
milemcaufamagnofcit , nimirum hzc confcriptaefle
pro Lecorealiqualiter perito, cui Sectiones peraxem
neceflariz, funtobuiz. Hisergo pramiflis, omiflif-
que parergis,ad ergadeueniamus.. Vale.
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Reuerendiffimi Patris Generalis.
LAVDETVR IESVS CHRISTVS.

PVS infiriptum ; Sexaginta Problemara Geome-
O trica > compofitum ab Admodum Reu. P. Stephano
de eAngelis Veneto profefo Nofiri Ordinis Jefuatorum, ac
in Prouincia Ueneta Definitore , concedimus Typis deman-
dari | dummodo habeat neceffarias licentias , @ approba-
tiones , que de inre funt neceffarie &/c. Fn quorum fi-
tlelfz Pm_/éntg: man propria Jubferspfimus 5 ac proprio No-
$trs Offecj [igillo muninimus . |

“Datuws Brixie in Noftro Monafierio (orporis ((hrifis, die
quarta Nouembtis 1657,

F1. Antonius Nouellus Gen. Iefuat,

Locus Sigilli.

LEM-

LEMMA PRIMVM
PROPOSITIO PRIMA.

Con habent inter f¢ proportionem
compofitam ex proportione
bafium , & altitudinum.

2REHINT duoconi,BAC, DBE, quorum

> axes, feu altitudines fint A F,BG. Dico
S™ Proportionem coni A B C, ad conum
BDE, componi ex proportione A F,ad

@I BG, & ex proportione bafis BFC, ad
bafim DGE.,

A

H B

B ¥ CD G E

Super bafim B C, fiat alius conus, cuius altitudo fiz
A FH,



F Ifl ,¢qualis alticudini BG. Tamconus ABC, ad co-
"wum B D E, deforis fumpto cono BHC, habet pro-
portionem compofitam ex proportione coni ABC, ad
conum H B C, & ex proportione conl HBC,ad conum
DBE: Sed viconus ABC,ad conum HBC, fic ( pro-
ptes eandem bafim BEC, ) altitudo AF, ad altitu-
Jinem HE, fet ad BG, ¢i gqualem: 8 vtconus HBC,
.d conum D B E, fic ( propter zquales altitudines HF,
& BG,) bafisBFC,ad bafim DGE. f.rgo propottio
coni BAC, ad conum DB E , componitur quoque €%
proportion¢ A F, ad B G, & ex proporstione bafis BFC,
2d bafim D GE. Quod oftendere oportebat.

LEMMA IL PROP. IT

Conus ad Spharam habet proportio-
nem compofitam ex proportione
Jltcudinis coni ad Semidiame-
trum Sphzrz , & ex proportione
quadrati rady bafis coni,ad qua-
dratum Diametrt Spherz.

O T conus, ABC, cuiusaltitudo fic, AD, & it

fphara, cuivs centrum, G, diameter, EF. Dico,
conum ad [pharam habere proportionem cmppcﬁtam,
ex proportione, A D, ad,F G, & ex proportione qua-
drati , B D, (i, D,fit centrumbafis coni ) ad quadra-

tum, EF.
’ _[ntel-

A r\

N
/ /\«/// \/\,«’
[ / //\__,./' \\\
B D CL H F K

Intelligantur duo coni, quorum altitudo fit, GF,
femidiameter fphere , &fint, GHK, cuius bafis dia-
meter {ic H K, zqualis, EF, &G L M, cuius bafis dia-
meter it, LM, 1plius EF, dupla. lam probatum eft
ab Archim. 1. de Spher. & Cylindro Prop. 32, conum,
HGK, efle quartam partem {phzrz, cuius diamerer,
EF; (ed etiameft quarta pars coni, L G M, quia, §8)°
bafis eft quarta pars bafis;ergo {phara,& conus, L G M,
{funtzquales. Ergo eonus, ABC, ad hzc duo folida
habet eandem proportionem.Sed proportio coni ABC,
ad conum, L G M, componitur ex proportione , A D,
ad, GF, & ex proportione bafis, BDC, ad bafims,
L EM, nempé ex proportione quadrati, BD, ad qua-
dratum, L F, fed ad quadratum EF. Ergo etiam pro-
pottio coni, ABC, ad {phxram componetur ex pro-
portione, AD, ad, GF, & ex proportione quadrati,
BD,ad quadratum, EF, Quoderatoftendendum.

A 2 L EM-



TEMMA IIL PROP: IIL

Conusfua fuperficie conicatangens
Spharam, eftad portionem fphe-
re ab iplo inclufam , vt quadra-
tum refidut diametr: {phere, ad
re¢tangulum comprehcnfum {ub

di&o refiduo , & fub fegmen-
to diametri Intercepto inter cen-
trum fphzre, & bafimconi; vna
cum reétangulo {ub {emidiame-
tro {pharg, & {ub przditta -
tercepra.
1T SPB;;;; ABHC & fit conus rectus ,EAH,
' cuivs {uperficies conica tangat {phzram ; & ome

nia intelligantur fecta per axim , aded vt , ABHC,
fic circulus maximus; D, centrums; EA, EH, late-
ratrianguli peraxim; AF H, diameter bafisconi; BE

CE, diametercirculi,3 axis coni . Dico conum,EAH,

ad portionem (pharx, ACH, abipfo comprehenfam,

effe vt quadratum BF, ad re€tangulum, B FD, cum_.»
se€tangulo,BDF.

Coni

)
Coni ad portionem propottio componitur ex pro-

portione coni ad 1’phx-

ram, & (phzrz ad por- E

tionem: proportio coni

ad {pharam componi- ]

tur €x proportione s, | K ——
EF,ad DB, & ex 3

proportione quadrati, c

AF,ad quadratum_s, 1

CB, exPropol. antec. /

& pariter proportiop/ F

fphaxrz ad portionem \ ' H
cotmponitur ex propor- ~ID

tione quadrati, BC, ad

quadratum, CF, & ex

proportione, D B, ad

FB, continuatam..,

BD, vt deducitur ex B

Archi. 2. de [phera, & Cylin. Prop. 4. Ergo ratio quo-
que coni s A EH, ad portionem , A CH, componetur
ex quatuor rationibus; nempe ex ratione, EF, ad DB ;
D B,ad, F B, continuatam, BD ; ex ratione quadrati,
AF,ad,ad quadratun, CB; & quadrati, C B, ad qua-
dratum,CF. Sed duxrationes, £F,ad DB, & DB, ad
F B, continuatam, BD, faciunt rationem , EF, ad F B,
continuatam, D B. Et pariter duz rationes quadrati
AF,ad quadratum, CB, & quadrati, CB, ad quadra-
tum, C F, faciunt rationem quadrati, A F, ad quadra-
tum, C F. Ergo proportioconiad portionem, compo-

netur

W



6
netur ex ratione, EF, ad, F B, continuatam, DB, &
ex ratione quadrati, A F, fed reGtanguli, BF C, ei ®qua-
lis, ad quadratum, FC,
hoc eft ( propter ean-
demaltitudinem, FC,)
, ex ratione, B F,ad,F C.
K. Sedvt, EF, ad, FB,
continuatam, BD, fic
( {umpta , FD, com-
muni altitudine ) re-
Gangulum ,EFD, feu
cizquale, CFB, (nam
H  duta, AD,obtangen-
tem,E A, &angulum
re¢tum, EAD, qua-
drato,F A, cltzquale

cui etiam quadrato,AF,
el xquale rectagulum,
CFEB,) ad reGtangulum (ub, FD,in,FB, continua-
tam,BD. Ergoproportio coni ad portionem compo-=
netur ex ratione, BF, ad, FC, & ex ratione rectanguli,
CFB, ad rettangulum fub, D, in FB, continua-
tam, BD. Rursum proportio rectanguli, CEB, ad
Ie&a“g“}“m {ub, FD, in, F B, continuatam, BD,
componitur ¢x ratione, CF, ad ,FD, & ex ratione,
F 3B, ad, FB,continuatam, B D. Ergo a primo ad vlti-
mum, proportioconiad portionem eomponitur ex pro-
portione, BF,adF C; FC,ad,FD (qua duxfaciune
ratio-

re@tangslum , EFD,

rationem, BF,ad, FD, ) & ex ratione,BF, ad, IgB,
continuatam, BD, Sed iltx duz raticnes componunt
rationem quadrati, BF, ad re¢tangulum fub, FD, in
F B, continuatam, BD; quod reftangulum eft poftea
xquale duobus re¢tangulis, BED, BDF. Ergo co-
nus ad portionemeft, vt quadratum, BF, ad d?lo re-
&angula, BFD, BDF. Quod erat oltendendum.

COROLLARIVM.

EX ditis infertur , quod diuidendo erit excefTus

coni {upra portionem ad portionem, vt quadra-
tum, B D, ad duo re&angula, BFD, BDF. Nam_a»

quadratum, B D, eft exceflus quadrati, BF, {upra duo
re&angula sBED, BDF, vt confideranti patet.

LEMMA 1V. PROP. IV.
Sitre&talinea, AB, fe&a bifariamin
C, & non bifariam in, D. Dico
quadratum, A D, maius efle qua
fexquitertium duorum re¢tangu-

lorum, ADC, ACD.

Voniam enim duo retangula, ADC, ACD,
! funt minora duobus reGtangulis, ACB, ABC:

& quadratum, AC, eft tertia pars rectangu-
lorum,



lorim ACB, ABC; ergo erit maius quam tertia
)

g $ —

In < b B

pars retangulorum, ACD, ADC. Ergg cc:rml;?so‘
nendo, quﬁdratum , AC, cum duobus re X%u eri:
ACD, ADC, nempe totum quadratum, (,:D
maius quam fexquitertium re¢tangulorum , ACD,
A DC. Quod erat oftendendum.

SCHOLIVM.

X diéis infertur in figura Pro of. 3.conum EAH,
E ad portionem, ACH, habere proportionem.»
matorem fexquitertia. Nam in eadem propoﬁngnu
oftenfum et conum ad portionem habere rationem
quadrati, BF, ad duo re&angu.la, BDEF, BF.D.. Ec
iam patet, BC, fecaribifariam in , D, & non bifariam
i[),F. :

LEMMA V. PROD- V.

Datam AB, {eétam bifariam in G,

rursum {ecare in D, inter CB, vt

quadratum A D, ad duo reétan-

- gula ACD, ADC, fitin dara
proportione, o
ata

9

\ Ata pioppstio fif, quam habet, EF, ad F G;
D quampatet debere efle exceflus,{ed ex Lemmare
anteced. minorem fexquitertia. Inter E G, EF, fitme-
dia proportionalis H. Cim ergo E F, (it maior quam
fexquitertiaF G ; ergo EG, eritmaior {ubquadrupli_
EF; ergo eric etiam x_naior'fubduplaH. Si ergo fiar,ve
EG,ad H,{icAC, ad AD,punctunyD, cadet intes

A C D B
C,B. Fiatergo; &aflero pun&umD, effe quafitum,
Quoniamenim faGtumelt, vt EG, adH, ficA C,ad
A'D. Ergo, & ytquadratum EG, ad quadratum H,
fed,vtEG, adEF, fic quadratum A C,ad quadratum
AD. Ergo,&conuertendo,vt FE, ad EG, fic quadra-

tum A D, ad quadratum AC. ‘Etper con-

uerfionem rationis, vt EF ;ad E G, (ic
‘quadratum A D, ad exceffum
ipfius fuper quadra.
~ wm AC,
nempe
adduo re&tangula ACD,
CADC . Quod erat

faciendum.

B PRO-



PROBLEMA I PROP' VI -

Circa datam {phcram defcribere co-
aum rectum includentern ali-
quam fpherz portronem 4. cuius
fuperficies conica tangat fuperfi-
cier {pharicam, & quod conus
fit ad portionemab jpfo inclufam
in data proportione.

At fphafr%t-ﬁt :
circulus maxi.
mus A B H C, cuius
centrumm D, diameter
BC, & data proportio
fit, quam habet DC,
ad X, quam ex fupe.
rioribus patet, maioré
efle [exquitertia. Tunc
datam retam CB, di
uifam bifarid in D, di-
uidamus rursim in F,
inter C,D, vt quadra-
tum BFE, {itadduo re-
Gangula BDF,BE D,
vt BC, adK, ex Lem-

nmate

It
mate antecedentis, 3 pun&oF, erigatur perpendicula-
ris F A, vique a%‘.,.circumfcrcntiam, & a puncto A,
ducatur AE, tanpéns circulum, occurrens diametro
produdz in E§ & inrelligantur omnia revolui circa
dxim E By'maqte geomecrico, donec redeant ad prin-
cipium motus. [am paret acirculo reftirui (pharam o
datam, & ¥ tiangulo retangulo EAF, fieri conum
re¢tum E A'H, iftludentém portionem ACH, & (ua

bt bt

{uperficie conica tangentem {upetficiem {phzricam,
Dico talem conum efle qufitum. Nonimmororcit-
ca demonftrasionem , quia ex pizmiflis et "nimis

clara. P

{ o
A

LEMMA VI,PROP. VIL
Reétangulum, qtod fit fubtangen-

te, & lubfinureéto alicuius arcus,
“eft maius quadrato chordz eiuf-
dem arcusi

OVIT circulus, cuius diameter fic BC, centrum D,
) AE, fittangens arcus A C, accyrrens diametro

produdtz in E; AF, it finus reCtus; & A C, fit chor-
da eiufdem arcus . Dico reé’tmgulum EAF, maius
efle quadrato AC .- :

Ducatur A D ; & quoniam ptopter angulum retum
EAD, duo triangula EAD, ADEF, funt fimilia.
Ergoerit, vtED, ad DA, fei ad DC, ei zqualem,

' B 2 fic
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ficDA,fed DC, ad
DF. Ergo, & diui-
dendo, eritvt EC, ad
CD,fic CF, ad £D.
Ec permutando , erit
viECadCF ficCD,
ad DF.Sed CD, eft
maior D F; ergo, &
EC , erit maiot CF.
Ergo componendo ,
tota LF, erit maior
dupls FC. Ergo re-
Gangulum {ub DA,
E T, maius ¢ricreGtan-
gulo fubD A, indu-
plamCF. SedreGtan-
gulo fubDA, in du- :

plamCF, eltxquale reGtangulum fubdupla D A pepn:
pe fub diametro BC, in CF; & huicre&angulo cft’xqua-‘
1§ quad.racum AC. Ergo rcé‘tang}ilum-'fib‘ﬂ A, in_s
EF » €Il _maius quadrato AC. Sed quohizuﬂ pr,o ter
fimlitudinem triangulorum DAF, EAF 1'6&315 -
lum {ub DA, in EF, eft xquale rc&angulo E,%F
(nameft,ve AE | ad -EF, fic DA | 4 ”
AFs). €rgo re&a‘;ngulum . E‘AF':~
€t maius quadrato AC,.
Quod erat often-
dendum.a. -

SCHO.

I3

SCHOLIVM:

Licitur exdictis, & ex oftenisab Archi., quod {1
E tim circulus , quim triangulum E AF, intelli-
gantur voluicirta BE, donec redeantadinitium mo-
tus , aded vt 3 circulo generetur [phara, & a triangulo
conus E AH; elicicur inquam, quod {uperficies coni-
ca’erit maior {upetficie {pherica portionis abiploin-
clufa. Namcumoftendat Archi. r. de Sphera, & Cy-
lindro prop. r4. cuiuslibetconi recti luperficiem efle
aqualem circulo , cuius radius fit media propartionalss
inter latus coni, & [emidiametram circali bufis; 6&)°
pariter cum oftendat propoficionibus 40. & 4. eiul-
demlib:i, uperfictem {phericam portionis (Hhxe -
quale el circulo, cutusradius ficliaea ductid poload
circumferentiambafis; & circuli {intad [einuicem vt
quadrata lemidiametrorum; [equitur, quod [upeincies
conica erit ad {uperficiem {pharicam portionis, vt qua-
dratum medix proportionalis inter latus, & femidiame-
trum fux bafis, Aue erit, vereCangulam {ub laterz_,
& femidiametro bafisy hoc eft in prafenti, vr redtan-
culum EAF, ad quadiatum A C. Tam vero re&an-
gulum E A F, often(ume ft maius quadrato A C; qua-
re, &’fuperﬁcies conicaconi EAH, erit maior fuper-
ficie fpharica portionis A CH;s & infuper totus perime-
tro cont ¢rit malot toto Pcrimctroporcionis.

L E 1\"{"



LEMMA VIL PROP. VII

Dati circuli diametrum producere ,
vt ab aliquo punéto ein{dem ca-
metri duétis tangente , {inu recto,
& chorda alicuius arcus, reétan-
gulum {ubtangente, & {inurecto,
fit ad quadratum chorde in data
ratione polfibili.

1T datuscirculus, E
S cuius diameter,
B C; centrum Dsopor-
tet producere diame-
trum,puta in F, ve du.-
&istangente E A,finu o
reto AF, & chorda -
A C; rectangulum_,
EAF, fit ad quadra- ‘
tum A C, in data pro- T

A
portione .
Ex dictis patet opor-
tere proportionemn s D
datam ele majoris inc-
qualizaiis. Sit ergo ea,
quint habet DC, ad ‘

D

K; fiat

Is
K; & fiat, vtexceflus B C, fuper&,ad K,(ic BD, ad D F.

patet DF, minorem efle D C;nam,cum DC, (it maiot
K 5 ergoexceflus duple D C, (uper K5 nempé exceflus
BC, (uperK, eritmulto maior K; quate, &DC, [cd
BD, eritmaior DF. A'pancto ergo F, erigatur per-
pendicularisF A, &apuncto A, ducaturtangens A E,
occurrens diametro in E, & iungatur AC. Dico fa-
Qumefle, quod imperebatur. Eodem proceflu, quo
facum el in Lemmate anteced. oftendetur effe, vt £ C,
ad CF, ficCD, ad DF; & componendo, vt EF, ad FC,
fic CD, cum DF, nempc BF,ad FD. Eft aurcai
vi BF,ad FD, fic BC,adK; ( nam cum factam (ir,vc
exceflusBC, fuperK,ad K, (ic BD, ad D F; erit com-
ponendo vt BC, ad K, fic BF, ad FD.) Ergo erit
ctiam, vt EF,ad FC, fic BC, ad K; & vranteceden-
tium dimidia, nempe vedimidia EF, ad FC, (ic DC,
ad K. Sed vtdimidia EF, fed vt FM (divia FE, bifa-
riamin M, )ad FC, {ic ( lumpta communi altitudine

CB, ) retangulum (Wb FM, 10 CB, adretangulum

BCF; nempe ad quadratum A C, eizquale; & cum
re¢tangulofub MF, BC, fitzquale rettangulum (ub
EF,in dimidiamBC, nempein A D; ergovet DC, ad
K, fic eric reGtangulum (ubEF,in D A,ad quadratum
A C. SedreGtangulo (ubEF,D A, eltxqualereftan-
galum EAF, quia (‘propter fimilitudinem triangulo-
rum EAF, DAF,elt, vt AE, ad EF, ic DA, ad
AF.) ergo ,& vt DC, ad K, fic re¢tangulum E AF,
ad quadratum A C. Quod eratfaciendum.

PR O-



PROBLEMA II PROP. IX

Circa datam {pharam defciibereco-
um retum includentem aliquam
{pharz portionem , & tangentem
{ua fuperficie conica {uperficiem
{pharicam, adeo vt fuperficies co-
nica fit ad f‘uperﬁcmm {phericam
portionis ab ‘eo inclufam m data
proportione.
Atet ex Scholio
Propofitionis 7.
oportere proportioné
datammefle maioris inc-
qualitatis. Sitergo da-
tz [phere circulus ma-
ximus, cuiuscentrum

D,diameter B C,& da-
ta proportiofitea, qua:

habet DC,ad K. Dia. \
meter B C, produca-

tur taliter in E, vifa-

Gisijlidem, queinan.

teced. Lemmare, re&ta- |
culum E A F, fit ad '

qua3

{
quadratum A C, in data ptoportione DC, ad K.7 Ee
intelligantur, confueto modo,omnia reuolui circa B E,
Dicofatumefle, quod imperebatur. Deducitur enim
ex Arch. {upra citato, fuperficiemconi, EAH, ad {u-
petficiem portionis A CH, efle, vt re€tangulum E A F,

ad quadratum A C; feu , ex factis, ve DC,ad K. Quod
crat faciendum g

LEMMA VIII PROP. X
Sint EB, BD, BC, treslinez con-
tinue proportionales ; & F B, fit
maior BE ; & producatur FC, in
G, talicer, vt rectangulum FGC,
fit zquale quadrato BD. Dico
E B, maiorem efle C G.

D

E E B €C G
A M re¢tangulum FGC, eltzquale retangulo
N EBC, quiaambo(unt zqualia eidem quadra-
toDB. Ergoerit, vt F G, maiorad BC, minorem—»
fic EB, maior ad C G, minorem. Ergo C G, eft minor
EB. Quod oftendere oportebat.

C LEM.
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LEMMA IX. PROP. XL
Datam re&tam A B, {fc&am in pun-
&o C, bifariam, rursum in D), in-
ter C, B, ralicer dimdere, verectan-
gulum A BD, fit ad re¢tangulum
%Dc,cum reétangulo fub AB,

in CD, in data proportione .
Ata ratiofic, quam habet AB, ad H. Ob eui-
tandam vero confufionem , exponatur EK, -

qualis A C, quz ex vna partecontinuetur in N, vi N K,
it tripla EK; & ex alia parte continueturin L, veK Ly

' 2 ¥ ‘ t——
N E X L G
ficequalisH; &inter EK, K L, fitmedia MK. Tuanc

(({perial%alijs fata) data media proportionali MK, &
tadifterentia sxcre: L5 v diea e ’
dataditferentid sxtremarum N L, in ordine trium con-

tinue

19
tinue proportionalium, inueniantar extreme, qu {ine
N G,GL; &ipfiGL, farzqualisC D, qux per Lem-
ma, antecedens erit minor E K, fea CB. Dico pun-
&um D, effe quafitum.

Quoniam enim duo re¢tangula EKL, NGL, funt
zqualia, quia ambo {antzqualiacidem quadrato MK;
ergoeftvi NG, ad KL, ficEK,ad LG. SedEK,eft
zqualis A C; KL, elt zqualisH;L G, eft zqualis CD;
&NG, eltzqualis uiple AC, CD,& H; ergo, &vt
tripla AC,cumC D, 8:H,ad H, fic AC, [eu ei xqua-
lisCB,ad CD. Et diuidendo, vt tripla AC, cum
CD,adH,ficBD,ad DC. Ergo factum (ubexeremis,
erit zquale facto (ubmedijs; nempe factum (ub wripla
A C,cum C D, in C D, erit xquale facto (ub D B, in H.
Ergo reGtangulum {ub CB, in D B, ad hc, habebit
candem.proportionem. Sed rectangulum [ubCB, ins
DB, ad re¢tangulum (ub DB, in H, eft, ve CB,ad H.
Ergo etiam grit, vt CB , ad H, fic re¢tangulum CBD,
ad reGangnlum {ub compofita extripla A C, cum C D,
inCD. Et vtantecedentiumdupla. Ergo,ve AB,ad
H, ficre@tangulum AB D, ad faltum fub tripla AC,
cum CD,inrC D. Sed fattum flub tripla AC, cum
CD, inCD, eftaquale retangulo fub A B, in C D,
& retangulo A D C, vt confideranti patet. Ergo,&
vt AB, adH, {icerit retanguloam AB D, ad rectan.
gulaAB,CD, & ADC. Quod erat faciendumv.

C 2 L EM-



" LEMMA X PROP. XII:-

Sit datus circulus, cuius cencrum fit
D, & diameter eius BC, fit pro-
ductain E, & a punéto E, du-
cantur tangens £ A, & {inus re-
&us AF. Dico dimidiam E F,
maiorem efle finu verfo FC.

Juidatur E F, bi-

fatiam in M.
Patet enim , quod
du& s AD, pro-
pter angulum re¢tum
EAD, & propter fi-.
milicudinem triangu-
lorumre@angulorum
EAD, DAF, erir,
vt ED,ad AD, fei
ad DC, eizqualem,
fic AD, i DC, ad
D F. Et dividendo,
erit i EC,ad C D, fic
CF. d DF. Ft pet-
mutando, vt EC, ad
CE,{icCD, ad DE.
Sed C D, ¢ft maior

DF;

21

DF ; ergo, & EC, eritmaior CF. E conflequenter,
dimidia totius EF, nempe M F, eritmaior CF. Quod
oftendere oportebat.

LEMMA XI PROP- XIII
Datis jfdem, quz in fuperiori propo-
ficione, & c?iuifa E }1*) bifar}i')ampin

M. Dico efle, ve MC, ad CF,
fic dimidiam CF,ad FD.

7\ Voniamenimduo re¢tangula EFD,BFC, f{unt
Q xqualia inter {e, quia {unt aaqualia eidem..s
quadrato AF; ergo erit,vt EF,ad FC, f'ic
BF, ad FD. Etantecedentium dimidia, nempe erit,
vt MF,ad FC, (icdimidia B F,ad FD. Etdiuidendo,
erit, viM C, ad CF, fic exceflus dimidiz BEF, (uper
FD, ad FD; hoc eft, ita erit dimidia CF, ad
FD; quiaexceflus dimidiz BF, fuper FD, clt xqualis
dimidiz C F. Quod patet, quia dimidia BF, eft dimi-
dia CD, cum dimidia DF 5 exceflus autem dimidix
CD, cum dimidia DF,{uper DF,eftidem, acexcel-
fus dimidiz C D, fuper dimidiam DF; cim vero CF,
fit excellystotiusC D, fupcr totam DF. Ergo,&_,
dimidia CF, erit exceffus dimidiz CD, (uper dimi-
diam DF. Quare patet propofitunis.

LEM-
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LEMMA XII. PROP- X1V

Dati circult diametrum caliter pro-
ducere , vt ductis tangente, {inu
recto, & chorda alicuius arcus, re-
¢tangulum fub tangente , & finu
recto , vna cum quadrato finus
recti , {it ad quadrata chorde

& finus recti, in data proportio-
ne. | -

SlT datus circulus, cuius centrum D ; diameter
J fic BC. Oportet ipfam diametrum raliter con-
tinuare in E, veductistangente E A, finu reco AF,
&chorda AC; rectangulum EAF , cum quadrata AF,
fitad duo quadrata C A, A F, in data propbrtio-
ne_s. '
lam in propofitione 7. patuit proportionem datam
debere efle exceffus, Quia, cum retangulum E AF,
oﬁeqfum fit maius quadrato A C 5 etiam addito com-
i“”g‘lzquéflfatO.A F, reGtangulum EAF, cum quadra-
0 AF,erit matus duobus quadratis CA, AF, Siter.
gt:rggl)ﬁfgordam ea, quam habet BD, ad K ; & da-
e ‘: S letha bifariam in punéto D, rurstm taliter
aturin pulto F, jpeer C,D,vt tc&angulum BCF,

{1t

fit ad duo rectangula
BC,FD,&BFD, vt
duplus exceflus DB,
fuper K,ad K, per pro-
politionem vndecima,
Tunca pun&to F, eri-
gatur diametro per pé-
dicularis F A;8& i pun-
&o A,ducaturtangens
AF, occurrens diame-
woin E; & ducatur
AC. Dicoiuflumefle
adimpletum. Diuida-
tur E F, in M, bifa-
riam. Quoniam vero
faGum eft, veduplus
exceffus BD, {uper K, D
ad K, fic reGtangulum BCF, ad rectangula BC,
FD, & BF D; ergo, & vtantecedentium dimidia ;
nempe , vt exceffus B D, luper K, ad K, fic re-
@angulum (ub BC, in dimidiam CF, ad retangula
BC, FD,&BED, nempe ad re&tangulum fub com-
pofita ex CB, BF, in F D. Sed, vt retangulum
{ubBC, in dimidiamCF, ad rectangulum fub com-
pofitaex BC, BF, in F D, fic re¢tangulum BCM,
ad rectangulum {ub compolitaex BC, BF, in FC.
Ratio eft; quia proportiones horum reGangulorum
componuntur ex ijfdem proporfio\nibus. Namex Lem-
mate antecedenti, eft, vt dimidia CF, ad ED, fic
MC,




M Cd: 21dCF; & proportio B C,ad compoﬁtam exBC,
& BF,elteademin viroque antecedenti ad (uum con-
fequens. Ergo, &veexceflusBD, fuperK, ad K, fic
reCtangulum BC'M, ad re€tangulum {ub compofita_,
exBC, BF, inFC. Ergo, & componendo, vtBD,
ad K, fic reGtangulum B C M, cumre@angulo fub cé-
pofiaexBC, BF, inFC, nempe cumduobus rectan-
vulis BCF, BEC, ad duo re¢tangula BCF, BFC.
sed retangulum BCM, cum re&angulo BCF, facit
vaicum re®tangulum (ub BC, in M F, cui poftea eft
xquale reGtangulum (ub dimidia B C, nempe [ubD A,
in LT, duplam ipfius FM. Ergo, vt BD, ad K, fic
cltreangulum (wb EF, DA, cum rectangulo BFC,
ad duoreftangula BCF, BEC. Sed reGtangulo [ub
EF, DA, propet fimilitudinem triangulorum EAF,
FAD, el zquale reGangulum E A F ( vt fepe dictum
eft.) Ergo, & vt B D, ad K, fic reCtangulum EAF,
cum retangulo B F C, ad duo re¢tangulaBFC,BCFE
Sedretangulum B FC, et zquale quadrato AF ,K_ 4
retangulumBCF, eft zquale quadrato AC. Ergo,
&vtBD,adK, (¢ re(tangulum £ A F, cum quadrato
AF, adduo quadrar AC, AF; hoceft, ex Archime-
de fupra crtato, fic uperficies conica , & bafis, nempe
totus perimeter conj o {uperficiem {phzricam portio-

nis, & ad bafim, ho

D,0oceftad torym petimetrum portionis.
Quod erar faaenduuu . ' -

PRO-

1y

PROBLEMA III: PROP- XV-

Datis j{dem , que in fuperionbus

Problematibus, facere eadem, que

“ibidem , aded-vt totus perimeter

coni , {it ad totum perimetrum

portionis ab ¢o inclufam in data
proportione.

Roblema ex an- -

‘ tecede ntibus
Lemmatibus , & ex
Archimede [upra ci-
tato, eft facilis folu- T
‘tionis ; quapropter ~
in eius folutione_s
non eft amplius im-
morandum , fed eft
relinquenda_ indu-
ftriz Lectoris,  » A .

D LEM-



LEMMA XIIL PROP- X VI

Sic conus EA H, cuius «ifupcrﬁciesf

conica tangat {phzram ACHB,
modo fupradiéto; & ECFB, it

- avis €oni, & diameter fphere ; &
diameétro BC, fit normalis A F ,
& D11 fic centrum fphere. Dico
perimetrem refidui eoni, demptg
portione A CH, ad perimetrum
portions A CH, eﬂg , vt ED,

ceuhr tply DG, ad eriplam D C,
cam DE.. Y o

; | |

i _3‘}\\ }u A H IR S S ¢ TP I PO

VO";W?‘ F“(\t\tk 1citur ex Archimedelocis
refidat :?;: i;:::sc’ ) P“"Vifl-lf?EFr, folidi excauvati, fed
Portionfis Vt}rt’(‘:t Pta partione : eft ad perimetrums
ad qmﬂr;n AC 3ﬁi}gu[gm E Ai*‘ y CUm quadrato AC,
trimﬁl‘“&)'n;m F ,ﬂ}?ﬁ;\ & cum, propter fimilitudinem
zquale recting o (1 s P2 rectangalum EAF, fit
m] retingulo b A D, Gy DS, in EF; & pa-
& o berimerer ( 1ergqua]ereé}ar)gullllnBCF, Ergo,

perimeter folidi excauati ad perimetrum portios

nis;
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nis, fic erit re&angulum DC, EF ; cum re®angulo
BCE, ad duo re¢tan-
gula BCF, BEC,
Sed reGtangulum DC,
EF, duwiditur indao
re&tangula DCF, &
DCE ; & rectangu-
lum D CE, eltzqua-
le re¢tangulo {ubED,
inCF, ( vtpolter s
oftendetur;) ergo, &
perimeter {olidi-exca-
nati erit ad perimetr(

ortionis , Vvt rectan-
gulumED, CF,vna
cum rectangulo DCF,
& carectangulo BCF,
adreGangulum BCF, - B
cum retangulo BFC, Sed reGtangula ED, CF;DCEF,
& B CF, faciunt reGangulum fub compolitaex ED,
cum tripla D C,in CF; & pariter retangula BCF, &
BF C, faciunt reGtangulum {ub compofita exC B, BF,
inF C, nempe {ubtripla CD,cum DF, inF C. Ergo
erit, ve perimeter [olidi excauati ad perimetrum portio-
nis, {ic re&tangulum fub E D, cim tripla DC, in CF,
ad re&angalum f{ub tripla CD, cum DF, in CF, nemps

“(propter eandem akitudinem ¥ €, ) {ic ED, cumtri-

plaDC, adcriphm D C, cum D Fs Quod cratoften-
dendumn. | o
- "D Quod
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Qudd verd fupra allumptum eft, nempe rectangu-
JumDCE, c(fcfixﬁualc re¢tangulo,, ED, CF, patet;
quia cum, ex Zpé ditis, tres ED, DC, & DF, {int
continue proportionales s facil¢ deducitur efle, vt ED,
primam ad DC, fecundam, fic EC, exceffum primz
fuper {ecundam,adCE, excellum fecunda: fuper ter-
tiam; quare patst rectangulum ED, CF, elle zquale
retanguloDCE. | :

LEMMA XIV. PROP. XVII

Data media trium quantitatum con-
tinue proportionalium , inuenire
extremas , vt maior cum trlpla
media., fic ad triplam mediam
cum minore in data proportione.

1 H 1
EE Y S

F
DAta media fit A B, & data ratio fit > quam habee
AB,adBE, quam patet efle exceflys ; & inter

A8, BE, fit media’proportionalis H ; & producatur
BA,

29

" BA,inF,vtEB,fictripla BA; &abiplaFB, auferatur

FK,zqualistriple B E ( vbicumque cadat pun&um
K :)deinde data media H, & differentia excremam B K,
in ordiue trium continue proportion;xlium ,inuenian-
turexcremz BL, LK. Patet L K, effe minorem A B,
nam etiam media H, elt minor ea. Fiatergo A D,z qua-
lis LK, & fiat,vi AD,ad AB, {icA B,ad AC. Dico
tresCA,AB, AD, efle quafitas.

Quoniam enim quadrato H , {unt xqualia ambo re-
Gangula BLK, & ABE; ergoilta rectangula funt =-
qualiainter (¢ quare erit,ve BL,ad B E, ic BA,ad LK,
feiad AD, que LK,faGafuitequalis. SedBL, (unt
zquales BK, cum LK, hoceftcum AD. Quare,8 vt
BK,cum A D,adBE, fic BA,ad AD. Erad conle-
quentium tripla; ergo,vt B K,cum A D,ad triplam BE,
{icB Asad tri]gla,m AD. SedFK fatkafuictripla B E; er-
goeriye K.B,tum A D, ad EK, fic A Bad triplam A D.
Et componegdo,erit ve B Fycum A Dyad FK, fed ad tri-
plamBE, (B A; cum uipla ADad wiplam A D. Erad
confequentium fubtripla. Ergoerit,vtF Beum A D, ad
BE,fic BA,cumtripla AD,ad AD. Atvero,quoniam
tressCA,AB,&AD, f{unt continue proportionales,
eft veBA, cumtripla AD,ad AD, {icCA, cum tri-
plaAB,ad AB. Ergoerit etiam, vtCA, cum tuipla
AB,ad AB, ficFB,cum A D,ad BE. Ergo, & permu-
tando, erit, vt C A, cum tripla AB, adFB, cum A D,
nempead triplam B A, cum A D, fic AB, ad BE. Sed
C A, eft maior ; B A,eftincdia data ,& D A, cftiminor.
Quare fattumeft, quod imperebatur.

PRO-



PROBLEMA IV. PROP- XVIIL

Datis jjfdem,que in fuperioribus Pro-
blematibus, facere cadem,que ibi-
dem, vt totus perimeter folidi ex-
cauati, nempe refidut coni ablata
portione,{icad totum perimetrun
portionis 1n data proportl()nc.

Ata ratio fit, quam habet BD, ad K : & data
DC, mediain

ordine trium eonti- n
nue proportionalium
lnueniantur extreme
DF, minor, & DE,
maior tali lege , vt fit
ficut BD, ad K, fic
DE, cum uipla DC,
ad triplam DC, cum
D F; per propofitio-
nemantecedentem_s.
A' punfto autem_,
F, erigatur perpendis
cularis diametro F A,
& iungatur EA, quam
patet tangere circulg,
& fpharam; quia du-

cta
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Qa DA, camfie, ve ED,ad DC, fed ad D A
fic DC, feu DA, ad DF; ergo triangula EAD,
A DF, {unt {imilia. Vnde cum angulus AFD, fit re-
&us, etiam angulus E A D, erit retus, & proinde E A,
crit tangens. Cum vero EA, tangat circulum ; ergo,
& {uperficies coni facti 3 triangulo £ A F,tanget {phaa.
Reliqua (unt nimis clara, ided ex indultria omitcuncat.

PROBLEMA V- PRQP. XIX.

Diametrum {phere datz talicer con-
tinuare in puncto , vt a puncto
ducta tangente, & a punéto con-
tactus duétis perpédiculari ad dia-
metrum, & alia ad polum alterius
portionis , rhpmbi faéti ex reuolu-
tione circa diametrum, conus tan-
gensad reliquum conum fit in da-
ta proportione.

D Atz fphirx it diameter BC centrum D opor-

tet autem diametrum B C, taliter continuare

in E. vt ducta tangente AE, dinufla perpendiculari

AF, &iuncta A B, &reuolutotiiangulo E A B, aded

vt fiatthombus EABG; conus EAG, (it ad conum
: - ABG,



2 S
A 83G , in data’proportione , quz fit ea, quam habec
BD, ad H. Secetur
D C,taliterin F, vt
{itficut B D,ad H,
ficCF,adFD;&ad
puncto F , erefta
normali F A, & du-
Ctis AB, & tangea-
te AE, occurrente
diametroin E;& in-
telle&is conis EAG,
B A G,ortis ex con-A
fueta reuolutione . |

Dico efle quaeﬁ-\

e

D
tos.
Nam,propter ca- k
dem bafim A G, co-
nus E AG, adco- B
numBAG, eft,vt -<

axis E F, ad axim B F. Quoniam autem reGtangula
EFD, BEC, funt zqualia, quia zqualia cidem qua-
drato AF; eﬂ,vtEF,aC]FB,ﬁCCF,adF D; &CF,
ad FD fataelt, ficatBD,ad H. Ergo, & veB D, ad

H,ficconus EA G, ad conum BAG. Quod erat fa-
ciendum_s , ) ' /

LEM-

LEMMA XV. PROPD. XX

Datam rectam lineam taliter diuide-
re in puncto, vt rectangulum fub
tota, & {ub vna parte, {ic ad qua-

dratum aleertus partis n data pro-
portione .

[T data re&a linea A'B, & proportio data fit ca>
quam habet BA, ad A D, «i pofitam in dire-

Es
] / \ \;
a D F A C B

Gum. Oportetdiuidere A B, in C, Vtre&angulum_»
ABC, fit ad quadratum A C, in data proportione .
Super D B, ranquam fupra diametrum fiat (emicircu-
lus; &apuntto A, erigatar diametro perpendicularis
AE; diuifaque D A, bifariam 1o F, & iun&a FE, cen-
wo F, interuallo FE, fat (emicirculus GEC, fecans
AB, inC. DicopuntumC, elle quaficum.
Duo enim rectangula GAC, BA D, (unt zqualia
E

1nier
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inter e, quia zqualia cidemquadrato AE. Ergo erit,
viBA, ad AC,fic GA, ad AD. Etdiuvidendo, vt

/ \
! _ L
G D F A C B
BC,adCA,ficGD, ad DA. Sed GD, eft zqualis
A C, quia camtota GF, fitzqualis tote FC, &abla-
taDF, fit zqualis ablatz F A ; ergoreliquaG D, erit
xqualis relique AC ; quareerit, & vt BC, ad CA,
fic CA,adAD. Ergoties BC,C A, AD, eruntcon-
tinue proportionales. Quarere@tangulum ubBC, in
DA, et xqualc quadrato AC. Ergo reGtangu-
Jum A BC, ad hzc, habebit eandem proportionenis.
Sed re®tangulum A BC,ad reGangulum {ubBC, D A,
eft (propter eandem altitudinem BC,) ve B A,ad
AD. Ergo,& vt BA, ad AD, fic re-
dangulum ABC, ad quadra-
tum A C. Quod '
erat facien-
dum.

LEM.

LEMMA XVI PROP. XX

Sit circulus , cutus cencrum D, dia-
meter BC, continuatain E;E A,
fic tangens, & A F, fic {inus rec-
tus arcus A C. Dico efle, v rec-
tangulum D C F, ad reGangu-
lum fubdupla D F , in DF, fic
reGtangulum BE C,ad reGtangu-
lum CBF. E

Atet; quia pro-
portiones ho-

rum reGtagulorum
componicur exij(-
dem proportioni-
bus. Nam propot-
tioDC,ad DF, eft
eadem cum propor-
tione EB, ad BF;
& proportio CF,
ad duplam DT, eft D
eadem ci proper-
tione EC,ad CB,
vt ftatim patebit ; |
quare patet propo- B

fitum . E 2 Pfif
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Ig’rn"muni ergo , nempe, quod, veDCy ad DF, fic fit
E B, ad BF; patet, quia, cum, vt fepcdictum ef, fir,
cb xqualitatem L'f:cftangu]orum EFD,BEC, vt EF,
adFB, ficCF, ad FD, eritcomponendo, vt EB, ad
BF, ficCD, ad DF.

Secundum, nempé, quod fic, ve C F,ad duplam_»
FD,{icEC, adCB, pariter elt clarum; quia cum_s
pariter, vt {xpe dictum eft, fic, ve ED,ad DC, fic
DC, adDF, erit dividendo, vt E C,adCD, ficCF,
ad FD. Eradconlequentium dupla. Ergo vt EC, ad
CB, fic CF,adduplamF D.

PROBLEMA VI PROP X XII

Dadis yfdem que in ﬁiperiorf‘Proé
blemate, facere eadem | quz 1bi
dem, ve fuperficies conicx cono-
rum, {int in dara proporti!aﬁe

DAta proportio fit, quam habet BD, ad H, &
oporteat facere , quod imperatum eft. Datas
proportio BD,ad H, continyerur ad tertium termi-
num KL, aded ve fit »VtBD, adH,ficH, ad KL;
divifaque K L, bifariam in O ; diuidatur etiam, per
Lemrma antecedens, DG, inF, aded vt fit, ficatBD,
ad‘i\O, fic retangulum D C F » ad quadratam D F;
&a punGo F, erecty normali AF, dudta tangente_s
e A

. 3

EA, &fa&is conis EAG,BAG. Dicoells qu&zgtos
nimirim cfle, ve BD ,ad H, fic [upetficiem coni EA G,
ad [upetficiemconi BA G.

 Nam, ctum fic, ve
BD,ad KO, fic
reGangulum DCF,
ad quadratum DF,
Ergo, &vtBD, ad
KL, doplam KO,
fic reGtangulum_»
D CF, ad duo qua-
drata D F, fea ad
reGagulum fab du-
pla DF, in DF. A
Sed , vereGagulum /N
DCEF, ad re&tan- D
gulum fub dupls
DF,inDF, ficre-
&angulum BEC,
ad rectangulum o, B
CBF; ex Lemma-
te antecedenti. Ergo, & vtB D,adK L, fic re@angu.
lum BEC, ad re&tangulum C B F. Sed retangulo
BEC, eft zquale quadratum tangentis EA, & rectan-
guloCB F, el zquale quadratum BA. Ergo, & vt
BD, adKL, fic quadratum E 4, ad quadratum A B.
Sed, vt B D,ad KL, fic elt quadratum BD ,ad quadra-
wmH. Frgo, & vt B B, quadratum, ad quadratum H,
ficelt quadratumE A, ad quadratum AB. Quare_s,

' &




8

&:3tlineaBD, adH, icEA,ad AB. Sed (fumpta
communialtitudine AF,) vt EA, ad AB, ficelt re-
Gangulum E AF, ad reGtangulum B AF 5 veautem s
retangulum EAF, ad retangulam B A F, (ic fuperfi.
cies conica coni E A G, ad {uperficiem conicam coni
B A G, vtdeducitur ex Archimede primo de Spheri.
& Cylindro propofit. 14. Erge, & vt BD,adH, fic
etit (uperficies coni E A G, ad (uperficiemconi BAG.
Quod erat faciendum.

PROBLEMA VIL PROP. XXIII

Producere diametrum dace {pherz
in puncto , vt ab illo duéta tan-
gente, & a puncto contaétus du-
¢tis finu re¢to, & linea ad cen-
trumn ; & ex reuolutione triangu-
lqrum, orto rthombo; conirhom-
bt fint in data proportione.

1 data fphzra, cnius centrum D, & data ratio fit,
) quam habet BD,adH. Oportet produccreB C,
dumetrum darz {phzre inE, ve duétis tangente E A,

finure&o A F, & femidiametro A D, & facto rhombo

EdA}L;G, conusEAG, fitad conum ADG, viB D,
ad L. :

Fiat,

39

Fiat,vtBD, imulcumH ,ad H, icBD,ad DK;
& inter B D, D K, inueniatur media, cui fit zqualis
DF;&perF, excitetur AF G, normalis BC; &2 pun-
&o A, agatur tangens
A E, occurrens diame-
troin E; & iuncta A D,
intelligatur thombus,
E A D G. Dbico hunc
efle quefitum. Quo-
niam enim, vt fepédi-
Gum elt,tres E D, 0O C,
DF, funt continue_
preportionales; & quia
F D, eft media inter
BD,fed CD,& DK;
ergo, quatuor ED,
DC,DF, & DK, funt
continue propoitiona-
les. Ergo etit, vtprima
E D, ad tertiam DF,fic
{fecunda CD, ad quar-
ramDK. Sed,vtCD, ed BD, ad DK, ficelt BD,
fimulcum H, adH. Frgo, & viED,ad DF, {icBD,
cum H,ad H. Etdividendo,vt BD, adH, fic EF,
ad FD; nempcconus EA G, ad conum AD G, prop-
ter candem bafim A FG, Fa&umeft ergo, quod erat
faciendum_w .,

B

LEM-



L EMMA XVIL PROP. XXIV.

Datis duabus reétis lineis, vnam illa-
rum talicer producere, ve reGan-
gulum concentum {ubr ‘cbmpgﬁ_‘tal
ex data, & ex producta, & fub
producta, ad quadracum alcerius

lincx datz , fic n data proportio--

ne . \

Atz duz linez fint AB,&D. Oportet taliter
producere AB,in C, vt retangulum ACB,
livad quadiatum D, in data proportione, quz {it 1

.. D . H

Ky
b ]

M A L B C s
quam habet A B, ad H. Fiat ergo, vt H, ad AB, fic
D, ad K; & inter D, s inueniary
cicetur normalicer (uper B A,3pun&oB; &diml A B,

bifa-

biatur media BF, que ex-

 ar
bifariam Ls 8 du@a LF,centro L , interuallo L F, de-
fcribatur-femicirculus; & A B, protrahatur hincinde,
denec occurrat femicirculo in punctis M C. Dico pun-
¢um C, vel pun@um M, efle quzfitum. Duo enim_s
rectangula D,K, & MB C , funt zqualia, quia lunt z-
qualia eidem quadrato BF. Sed rectangalu M BC, el
zquale reCtangulo ACB, quia M A, et zqualis BC,
& MB,eftzqualis AC. Ergoeriam reCtangulum D, K,
eritquale re¢tangulo A CB. Sed reGangulum D, K,
¢(tad quadratum D, viK,ad D. Ergo,& rectangulum
A CB, eft 4ad quadratum D, vt K5 ad D; nempe, vt
AB, ad H, (faGum eft enim {upra conuertendo , vt
AB,adH,ficK,adD.) Quoderatfaciendum.

PROBL. VIII PROP- XX V-

Datis jfdem , qua in fuperiori Pro-
blemate, facere-eadem , que fu.
pra, vt fuperficiescont E A G, fic

ad fuperficiem coni AD G, in

dara proportione.

Ata proportio (it, quam habet BD,ad H, quz

coutinueturad K, aded vt lic,we BD, ad H, fic

H,4d K. Per Lemma autem antecedens, data B C, ra-

licer continuetur in E, vt reftangulum BEC, fit ad

quadratum femidiameui A D, viB D, adK; &3 pun-
F éo
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&o E, ducatur tangens E A, &3 pun&e-contact us A,
ducatur A F G, normalis CB; & intelﬁgancur cont

tos.

Quoniam enim, vt
BD, adK, fic re&tans
gulum BEC, nempe, -
quadratum EA,ciz-
quale , ad quadratom -
AD;& ,vBD,
ad K, fic quadratum
B D, ad quadratum H;
quare, & vt BD, qua-
dratum, ad quadratum A

H, fic quadratum E A, \/‘
ad quadratom A D. 5

Vnde, & vt BD,ad H,
ficetit EA, ad AD, \
SedveEAjad A D, fic |
({umpta communi al- -

titudine AF,) rectan-- B

culum E AF, ad reGtangulum DAF; & vt reGangu-
lumE A F,ad re®tangulum D A F, fic,ex Archimedc__,
fupra citato, fuperficies coni E A G, ad (uperficiem co-
ni DAG; quare, &ve BD, ad H, fic {uperficies coni
E A G,ad[uperficiemconi D AG. Quod erat facien«
duna. ' o

LEM-

EAG, AD G, vtinfchemate . Aio iftos efle: q ux(i-

LEMMA XVIILPROP-XX VI

Datam reGam lineam fe&tam in
duas partes zquales, rursiim ipfam
fecare in partes inzquales, vt rec-
tangulym {ub inxqualibus cotius
partibus contentum , ad quadra-
tum {egment intermedij, {ic in da-
ta proportione.

T\ Ataredalineafic A B, {z&a bifariam in puncto
C, &data proportio fir, quam habet AC, ad H,

A E ¢ D B
Qjobrt‘etipl‘éixg_taliter digidere in pun@o D, vtrectan®
gulum AD B, fitad quadraum DC, vc AC, ad He
Flatve AC, cumH,ad H, fic A C,ad CE; & fuper dia-
metro E B, fattofemicirculo, 3 puncto C, erigatur per-
pendicularis CF, qua erit minor CB. Fiat ergo CF,
zqualis CD. Dico Pun&um D, efle quxﬁtum}
2 Quo-



gu_dniatﬁ enimfaGumelt, vt A C,cum H,ad H, fi¢
AC,feieizqualis BC,adCE; &viBC,ad CE, fic
quadratum BC, ad quadratum CF, {ed ad quadratum
C D, cizquale . Ergo, & vt AC, cum H, ad H, fic qua-
dratum B G, ad quadratum CD. Etdinidendo, vt AC,
ad H, fic exceflus quadrati BC , fuper quadratum CD,
ad quadratum CD. Sed talis exceffus eft zqualis qua-
drato DB, & duobus retangulis C D B, quz omnia
faciunt reGtangulum A D B. Ergo, &vt A C,ad H,fic

retangulum A DB, ad quadratum DC. Quod erac
faciendum.

PROBLEMA IX. PROP- XX VIE
Datis j{dem , que in {uperiori Pro-
blemate, facere cadem .

Sl T pariter, vtin {uperiori Problemate, data ratio,
quam habet BD,ad H ; & pariter {it continuata
ad tertivm terminum K, vt {upra facum eft; & data
Te€1 B C, fetabifariam inD, pyrsym feceturinF, in-
ter C, i3, ( per Lemma antecedens ) vt reGtangulum.s
BEFC, {it ad quadratum ED, vtDB,ad K &ipun-
&n F, a®a, more folito » normali AFG, & ipdnao
A,ungeure AE, & intellecs conis EAG, ADG.

Dico iftos €l quxﬁtog . Nam cﬁm fa&ﬂln ﬁt, vt B D,b

ad lxl , fics “tangulumB F C, fed quadratum A F i -
quale, ad quadratum B & cum fit, e B D,ad K, fic
T ' qua-
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quadratum B D, ad quadratum H. Ergo, & vt qua-

dratum BD, ad quadratum H, fic quadratum A F,ad
quadratumFD; & ve \
linea B D, ad lineam
H, fic AF, ad FD.
Sedvt AF,ad ED, fic
( propter fimilitudine
trianguloum E A F,
AED,) EA,adAD.
EcvtEA, ad AD, fic
(fumpta communi al-
ticudine A F, ) rean-
gulum E AF, ad reQta-
gulum D AF. Vtau.
tem rectangulum
E A F,ad reGangulum
DAF, itd eft fuperfi.
ciesconi E A G, ad
fuperficic coniDAG.
Ergo, d primoad vitimum ,erit viB D, ad H, fic fu-
- perficies coni EA G, ad fuperficiems
- coni DAG. Quod erat fa-
-~ clendumew, T 7
(")

L EM-



1 EMMA XIX. PROP-XXVIIL

Datis duabus reétis lineis, vnam il-
larum taliter diuidere in punéo ,
vt reCtangulum {ub tota’, & {ub
vno fegmento ; vna cum rectan-
gulo {ub fegmentis,ad quadracum
alterius fegmenti , vna cum rec-
tangulo fub hoc eodem fegmen-
t0, & {ub indiuifa, fic in daca pro-

poruohe. -

P L ¢ . m

N D M o A € B
Are dux re@x linex fint AB, &EG. Oportet

A B, wliter dinidere in C, vt reCtangulum s
A BC, cum retangulo AC B, ficad quadratum A C,

vna cym xg&_angulq conggnto [ub AC, & ubEG,
1eito b A , G

, 7
fitin data proportione, quz fit ea, quimhaber A B,
ad H. Fiat ergo,vt AB, cumH,ad H, fic BA,ad -
A D, ci pofitam in'direGtum ; & f{uper diametrum_.
D B, fiat femicirculus; &3 puncto A, erigatur A F,
occurrens periphziie in pun@o F+ Pariter fiat, ve
BA,cumH,ad H, {ic EG, ad GL; & EL, fiate-
qualis AM, quz diaifa bifatiam in O, &iun&a O F;
centro O , interuallo O F, defcribatur (emicircalus
NFC, fecans AB, in C, ( fecabit enim, quia cunL s
DA,ficminor AB,etiam F A erit minor A B. Cum
vero OF, fitminor duabus OA, A F, erit multd mi-
nor duabus OA, AB, nempéOB.) Dico purictum
C, efle quzfitum. Quoniam enim reGtangula NA C,
BAD, funtxqualia » quia ambo a:qualla eidem qua-
drato AF; & retangulo N A C, elt xqualeretangu-
lum MCA, quia NM, AC, funt zquales; & rec.
tangulum MCA, eft zquale re®anguloMA C, &
quadrato AC; ergoreangulum BA D, erit zquale
reGangulo M A C, & quadrato AC. Sed,cum M A,
facta fitzqualis EL ; ergo reangulum M A C, eric
zquale retangulo contento ubEL ,& AC. Ergo re-
ctangulum BA D, erit zquale re@tangulo fub EL,in
AC, & quadrato A C. Quare communi addico rec-
tangulo (ub LG, in AC; retangulum BAD, cum
re€tangulo fub L G,in AC, erit zquale redtangulo
fubEG,in AC, vnacum quadrato AC. Quod fer-
uetuor.
Verim, quoniam fa&um eft, ve BA, cum H,ad
H, icBA, ad AD; & cum fit, v BA,adAD,fic
| qua-
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uadratum BA,ad retangulum B AD, (fumpra eas

c(llem altitudinemA B.) Ergo,&vt BA, cum H, ad
H, fic quadratum B A, ad rectangulumB A D.

P L ¢ , ®

¥

N DMo A C B

Pariter cum fa&um fir, ve BA, cumH, adH, fic
EG,adGL; &vtEG,ad GL,cumita fic (fumptis
communi altitudine AC, ) reangulum EG, A G, ad
reCtangulum GL, A C; ergo, & vt BA, cum H, ad
H, fic rectangulum EG, AC, ad rectangulum L G,
A C. Ergo in eadem proportione B A , cum H,ad
H, habemus, tim quadratum A B, ad re(tangulum s
BAD,quim re&angulum EG, A C,ad retangulum
LG, AC. Quare, &viBA,cumH,adH, licerunt
ambo antecedentia
quadratum A B, cupy reGangulo E G, AC,ad re&an-
gulum BAD, cam retangulo LG, A C  Sed cum
1.'@&aslgulis BAD, &L G, & AC,oftenfa fint zqua-
lia retangulum EG, AC, & quadratum A C. Ergo
qua_dmtum BA, cum rectangulo EG, AC, ad hze

habe-

ad ambo confequentia, nempe__s-

: . . 49
habebit eandem proportionem . Quare, & vt BA,

cumH, ad H, fic quadratum BA, cum rectangalo
EG, AC ,adrectangulum EG, AC, cumn quadrato
A C. Quare, & diuidendo, eritvi AB,ad H, fic ex-
ceflus quadrati BA , & rectanguli EG, AC, (uper
quadratum A C, & [uper rectangulum EG, AC, ad
rectangulum EG, AC, cum quadrato A C. Sed ta-
lisexceflus elt zqualis rectangulis ABC, & AC B, vt
confideranti patet. Ergo,& vt A B,ad H, fic rectangu-
laABC,ACB, adrectangulum EG, A C, cum qua-
drato A C. Quod erat faciendum.

PROBLEMA X. PROP- XXIX.

Data portione {phare maiori hemi.
Ipherio , producere eius axim in
p_un&o ad parcem verticts portio-
nis, vt ab ipfo puncto duéta tan-
gente, & a puncto conta&tus du-
étis perpendlculari ad axem, & li-
nea ad centrum bafis portionis,&
ex iftis triangulis reuolutis' circa
axim, faéto rhombo, <onirhom-
bi fint ad inuicem in data propor-
tone, G Data
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s Ata portiofit A C B, maior hemifpherio , cuius
D axis fit C D, centri [pharx E; data veto propor=
uo 115, quim habet C D,ad H. Oportet produsere DC,
in F,vta puncto F, ducta tangente F G, & a puncto
G, ductis perpendiculari GO, &GD, ad centrum ba-
fis portionis , & ex reuolutionefacto thombo F GD Kj

conus F GK, fic ad conum GDK, viCD, ad H. Sit

CL,diameter (phere | & datis C E, femidiametro, &
ED,diiaturtaliter CE, in O, per Lemma antece-
dens, verectangula EC O, EQ C, fintad rectangulum
D E O, cum quadrato OE, nempe ad rectangulum
DOE,viDC, ad H; & per punctum O, erecta perpen-
icu-

St
diculariGOK , &3 puncto G, ductatangente G, in-
telligantur coni facti confucto modo, FGK, GDK.
Dicoiftos efle qufitos.

Conus FGK, ad conum GD K, ob eandem bafim
GOK, elt,vtFO,ad OD. Sedratio FO, adOD,
de foris [umpta O E,componitur ex ratione F O,ad OE,
&exratione OF, ad OD. ErgoratioconiF GK, ad
conumGDK, componetur quoque ex ratione FO, ad
OE, & exratione OE, ad OD. Sed vi FO, ad
OE, fic quadratum G O, ad quadtatum OE, feti rec-
tangulum L O C, zquale quadrato G O, ad idem qua-
dratum O E. Ergo ratioquoque coni FG K, ad conum
GDK, componetur ex ratione rectanguliLOC, ad
quadratum O E, & exratione O E, ad O D . Sed 1atio
rectanguliLO C, ad quadratum OE, componitur ex
rationibus C O, ad O E, &L O,ad OE . Esgo ratio co-
ni F GK, ad conum GDK, componetur quoque ex ra-
tionibus CQ, adOE,L O, adOE, &OE,ad OD.
Sed duz rationes L O,ad O'E, & O E,ad OD, faciunt
rationem L O,ad OD. Ergoratio coni F GK, ad co-
num G D K, componetur ex ratione C Q,ad O E, &8)°
LO,ad OD, Sed iltz duz rationes faciuntrationem
rectanguli L O C, ad rectangulom D O E; & rectangu-
lo LOC, funt equaliarectangula ECO,EOC, (vt
confideranti patet.) Ergo, vtreetangulumEC O,cum
rectangulo EQ C, ad rectangulum DOE, nempé, ve
DC,adH, ficconus FGK, ad conum DGK. Quod
erat faciendum,

G 2 LEM.



'EMMA XX. PROP: XXX-

Sit reéta linea A B, fe¢ta in duobus
puncis C,D. Dico rc&:angulut}]
A B C, cum reétangulo A C,
B D,excedere reétagulum A DC;
re&angulis ABD, ADB.

‘AM reCtangulum ABC, eft zquale duobus re-
&angulis ABD, & AB, CD; re&gngulum

vero AB, CD,elt zquale duobusre@angulis ADC,
&BDC. Ergorettangulum ABC, exceditrectangu-

A C D B
lum ADC, re@angulo ABD, & retangulo B DCH
Sed reCtangulum CD B, cum re&tangulum AC, DB,
facit re@angulum ADB. Ergo reftangulum A BC,

cum-reCtangulo AC, DB, exceditreGan-

gulum A DC, duchus rectangu-
lis ABD, & ADB.
Quod erat often~
dendum ,

LEM-

LEMMA XXL PROP. XX X1 f

Datam re¢tan lineam A B, fe&am
in puncto €, rursim iplam fe-

.

care in puncto D, incer C, B |
ve rectangulum ABD, cum rec.
tangulo ADB, fit adlrcccangu-

lum ADC, in data proportione.

. H

3
1

L

\0

KA G FC DB ME
DAta proportiofit, quimhabet AB,ad H, & s
producatur AB, in E, vt BE, fit zqualis BC; &

flatve AB, cumH, adH, fic AB,ad AF; & pariter fic
BC,ad AG. Rursim producatur BA, inK, vtK A,
fit zqualis GF. Tunc (uper diametros FE, & KE,
fiant lemicirculi ad ¢amdem partem, & i puncto B,
¢recta BL, perpendiculari occurrente peri pheriz circuli

mino-



mi,{iﬁs inL; perpunctum L, dugatuy L_O? para]!ch_)
K E, occurrens periphxrix circuli maioris mO,: 4 quo
uncto O, dimittatur diametro K E, perpcndlculans
OM, &ipilM E, fiat zqualis BD. Dico punctum D.
efle quafitum. .
Nam, quoniam quadrata L B,& O M, funt ?equalxa,
etiam rectangula KM E, & FBE, iftis quadratis qua-
lia, erunt xqualia. Sed rectangulo FB E,‘cﬂ zquale_s
rectangulum BB C, quia BE, factacltzqualisBC ;&
rectanguloKME, eltxquale rectangulumK M,BD,
quia ME, facta elt zqualis BD ; e1go, rccmngulum
FBC,eitzquale rectangulo KM, BD, nempe duo-
bus rectagulis K BD,& M B D, inquz diuiditur rectan-
gulumK M ,DB. At rectangulum MBD, eft :f:quale
rectangulo C D B ; quia,cum BE, {it factazqualis C B;
& pariter M E, facta fit 2qualis DB ergo reliquaBM,
erit zqualis: relique CD; & rectangulum M B D,
erit zquale rectangulo CD B « Ergo, & rectangulum
F BC, erit zquale rectangulisKBD, & CDB; 8 ad-
dire communi rectangulo AF,BC; ergorecta ngulum
FBC, cumrectangulo A F, BC, nempe totum rectan-
gulum A BC, erit xquale rectangulis KBD; CD B, &
AF, CB. Sediectangulam A BC, diuidicur indub ré:
Ct;&;-.g:ﬂa, nﬁ‘mpé ABD;&AB,CD; & P’arite,jre‘t[an-
?»“\,“m K BD, diuiditur inrectangula KA, D B, 8
A3 D. Ergocommuni hinc inde ablato x'ectangulo
AD D, remanet ex vna parte rectangalum AB, CDs
zqualerectagulis KA, DB, CDB, & AF,CB. Sed

quiaK A, factaclt zqualis GF, rectangulumK A, D B».

erit

eritzqualerectanguto GF, DB; quare rectangfxfum
A B, CD, etitzquale rectangulisGF, DB; CD B,

AF,CB. RursumrectangulumAB,CD, diuidicur
in rectangula BDC, & A D C;ergo rursim, communi
ablato rectangulo BD C, rectangulum AD C, erit -

quale réétangulxs GF,DB, &"A F, CB. Quod fer-
uetur,

H

1
L R

L

\o

KA G FC DB ME

Quoniam vero factumeft, ve A B.com H,ad H, tam
tota BA , ad rotam AF, quam ablataBC, ad ablatam
AG ; ergo, &reliquaC A, eritad reliquam F G, vi to-
t1 ad totam , (et vt BA, cum H, ad H : at vero, v BA,
ad AF, fic ( fumpta communialticudine BC, ) rectan-
gulum ABG, ad réctangulum AF ,BC; & veCA sad
F G, fic ( fumpta communi altitudine DB, ) rectangu-
lum A C,DB, adrectangulum GF, D B; crgo, & vt
BA,cumH,ad H, ficelt tim rectangulum A BC, ad
rectangulum AF ,CB, quim recrangulum AC, DB,
ad rectangulum G F,D B, Ergo,& vt BA,cug ?,ad

_ ic



6
H ,jﬁc amboantecedentia adambo confequentia,nempe
duo reGtangula ABC, & AC, DB, ad duo reGtangu-
la AF, CB,&GF, DB, nempe ad rectangulum_.s
A DC, quod fupra, iftisduobus re¢tangulis probatum

et eqaale. Frgo, & diuidendo,vt AB,adH, ficex-

ceffus duorum retangulorum A BC, & AC, DB,
fuper re¢tangulim A D C,ad reCtangulum A D C. Sed
ifte exceflus, in (uperiori Lemmaie probatum elt zqua-
le duobus re¢tangulis ABD, & ADB. Ergo, &vt
AB, adH, fic duo reGtangula ABD, & ADB, ad
sectangulum A D C . Quod erat faciendum.

PROBLEMA XI. PROP XXXIL

Data portione minori hemifphario,
facere cadem , que 1n fupe-
- riori Problemate.

RS PR T

QINT dataomnia , quzin fuperiori Problemate o,
SA fed portio ACB, fit minor hemfphzrio. Data
L, Ic:&ainﬂp_uné'to D, rursim dyurdacor in O, intet
C, D, vt reCtangnla EC O, | OC,fiptad re&angul“m
KO D, viEC, adH; &3 pangto O, erecta normali
GOK, &2 puncto G, tangente.G F, intelligantur,
{ prius ducta GD,) coni F G K, D GK. Quos dico ef-
le quatitos. - .

Nam;codem difenr(u, quo fa&um eft in fupctibri

o eh

Pro-
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groblemate, de foris fumpta O E,, probabitur conam_s
GK,

adconum GD K, habererationem com pofitam

N\F
/ ]
—_—y
C

<

4

F

“Ta

ex ratione rectanguli LOC,
extationcOE,ad OD. E¢
ex iftis rationibus copy ponir
adrectangulum EOD. s
zquale rectangulis EC O,
eratfaciendum,

ad quadratum OE, & s

c_odem modo probabitur,
ationem rectanguli LOC,

d redtangulum LOC, eft
EOC. Ergo &c, Quod

H  scHo.



SCHOLIVM.

Vatuor antecedentia Problemata potuiffent pro-

poni {ub vno tanto Problemate: fed quia ins

wolibet horum quatuor caluum requirantur

Jiverfa Lemmatas ided, claritatis gratia, Problema di-
{tinctum eftin quatuor Problemata.

Pariter hic effent tradend conftructiones horum_s
duorum poftericrum Problematum in‘fu.perﬁcieb‘us co-
nicis ; ed quoniam non habemus foluuoncjnq nif1 per
locum folidum; &in hoc Opere non intelligimus tra-
dere lolutiones, nifi perlocum plana; ideo ex induftria
omittittur; releruando eart ttadition€ ad aliud tempus,
quo, Deo fiuente,alia circa hanc materia confcribemus,

LEMMA XXIIPROP-XXXIIL

Datis duobus femicirculis extrafe po-
{itis,nec fc contingentibus,quorum
diametri fint fibt 1n directum,, re-
petire nlinea intermedia incer duos
femicireulos punctum,a quo duc-
,ti%:t-aﬂgegtibu‘s {femicirculos, & 3
puncti cotactus ductls finibus rec-
us,ablaindant it finus verfos, feu
fagitas, in data proportione.s_

mne
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INT dati duo femicirculi BED,CGA, extra (2
| pofiti, nec fe contingentes,quorum diametri B D,
C A.fint vnalinea cotinuata. Oportet in fegméto intet-
medio C D, reperire punctum E, a quo ductis tangenti-
busE G, EF, & pariter duclis finibus rectis GK, F L,
ablcindant iftifinus verfos KC, D L, indata propo-
tione.

Centra [emicirculorum fint B
M, &N, & data proportio fit,
quim habet MC, ad H; qua,
vel et zqualis ei, quam habet
MC, ad DN, vel maior, vel
minor. Si{itzqualis. Dinidatur
CD,in E, vtfit, ficur MC,ad
DN, veladH,ficCE,ad ED.
Dico puné&tum D, effe que(utt .
Ducantur tangentes, & perpen-
diculares, & FN, GM, vtin
{chemate. Quoniamvc CF,ad !
ED,icCM, ad DN;; eigo, &
permutando, & componendo,
vt EMjad M C,{ic EN,ad ND; -~
vtautemEM, ad MC, fic (vt
fzpediCtumeft ) CM,ad MK ;
& pariter, VtEN,ad N D, fic
DN,ad NLj ergo ,& vtC M, A
adMK,itaDN,adNL® Ereo A

& per conuerfionem ratior's, vt .

CM,ad CK, ficND,adDL. Et permutando, vt
H .  CM,
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CM, ad N D, fea ad H, fic CK, ad DL.

Si vero proportioM C, ad H, fitminorEA, quim
habet M C,ad DN, nempé {1 H, {it maior ND; flat
DO, zqualis iph
H; & fiatvt ON, Q
ad ND, ficCM,
adDP, &OD,ad
PQ, ipi DP, po-
ﬁt% ig dire&uljn ,
vbicumque cadant
ifta puncta P Q. P
factis autem fuper .
P C, QC, femicir-
culis ad partem op-
pofitam prioribus,
& punéto D, ere-
&a normali DR ;
& perpunétum R, 3
du&a R T, paralle. R maamayy
laQA; &ipundo |
T , dimiffa perpen-
diculari T E. Dico @
pu@um E, efle_
quzlitum; hocef, M
quod dukis tan.
oentibus EG, EF,
% perpendiculari- A -
bus GK, F'L,eric, i MC,adH, icKC, 2d DL.

lam quilibet faciliter proprio Matte poteft cogno-

fcere,

6t
fcere, quadrata DR, ET effezqualia, ac proind<_,
zquale quoque effe re¢tangulum QEC, re¢tangulo
PDC. Ergo,vtQE,adP D, {icDC,ad CE. Etdiui.
dendo,vt QP,cum DE, ad PD, fic DE, ad EC,
Sed ( fumpta communi altitudine ® N, ) ve QP, cum
DE, adP D, ficre&tangula QP, ON, &DE, ON,
ad retangulum P D, ON. Ergo, v DE,ad EC, fic
redtangula QP?, ON, & DE, ON, ad reCtangulum
D P, ON. SedrectangulumQP,ON, elt xqualz_»
retangulo O DN, (‘quia fupra faGumeflt, ve ON, ad
ND,fic OD,adP Q. ) Et pariter retangulum DP,
ON, elt zquale seCtangnlo ND,CM, (quia paricer
fatum eft {upra,ve ON,ad N D,fic CM, ad DP.)
Frgo,& vt DE, ad EC,(ic re¢tangulum O DN, cum
rectangulo NO, D E, ad rg&angulum N D, CM.
Sedve DE, ad EC, ficelt ({umpta communi altitudi-
neND, )retangulum EDN, adreGangulom N D,
CE. Ergo,& vt DE,adE C, tim eft reCtangulum o
O DN, camrectangulo ON, D E, ad re€tangulam
ND, CM, quim rectangulum NDE, ad retangu-
lumND, EC. Ergo,& vt DE, ad EC, fic amboan-
tecedentia ad ambo conlequentis; nempe rectangula
ODN;NO, DE,& NI E4d regrangula ND,C M,
& ND, CE. Sed rectogula ODN; NO,D E&
N D E, faciunt re€tangulumOD, NE. Ertparits: c-
Gangula ND,C M, & ND, C%. faciunt retiagu-
lumND,EM. Ergo,&vt DE, ad £C, fic rectan-
gulum O D, N E, ad rectangulum ND, £ M. Quod
{eruetur. | |
Rur.
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Rursimve D E, ad E C ; fic ( fumpta comunial titu-
dine M C, ) rectangulum DE, MC, ad rectangulum
ECM; ergo& vt rectangalumO D, N E, ad rectan-
gulum ND, EM, o J T——
fic'rectangulum
DE,CM, adrec-
tangulum E CM.
Et Permutando s VE
rectangulum O D,
NE, ad rectangu-
lamDE,CM, fic
rectangulum N D,
EM, ad rectangu
lum E.CMi Sed ,\
vt rectangulum—n
O D,N‘Eb, ad rec-F'
tangula DE,CM,
fic rectangulum
O DN, ad rectan~
gulumDL, MC, -
(vt ftatim oftende- G
tur.) Etvtrectan-
gulum ND,EM,
ad rectangulum.
ECM, ficrectan-
aulumND, MC, '\ A
ad rectangulum_o : |
M CK, ( vt pariter ftatim oftendetur.) Ergo,& verec-
tngulum O DN, ad rectangulumDL, CM, fic rectan-

| ] gulum
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gulumN D ;CM, ad rectanguld MCK. Ee permuran.
do,vt rectanguli O D N,ad rectangulia D N,C M;nem-
pe,ve OD,ad C M, ficrectangulum D L,C M, ad recta-
gulum M CK,nempe,D L,ad CK. Ergo,& conuertendo,
viMC,ad DO, fett adH, (icKC,ad DL. Quod &.

Primum autem, quod aflumptum eft, nempé rectan-
gulum O D, N E,ad rectangulum D E,C M, efle, vt rec-
tangulum OD N, ad rectagulum D L, CM: patet,quia
proportiones homm rectangulorum ex ij{dem propor.
tionibus componuntur. Nam proportio D O, ad C M,
cfteademin vtroque antecedente ad fuumconﬁequens.
Proportio vero NE, ad ED, eft zqualis proportioni
DN, adDL; quia,cumtres EN, ND, & N L, {int con-
tinue proportionales, erir, per conuerfionem ratiagis
VvtNE,ad ED,icND,ad DL. ‘ . ‘

Eodem pacto oftendetur fecundum aflumpti,nempe
efle,vt rectangula N D,M E,ad rectapgulum E C M,fic
rectangulumN D, M'C, ad rectangulum M CK. Nam
pariterin vtroque antecedenti ad fuum conlequens, eft
proportio ND,ad M Cireliqua verd proportio M E, ad
E C, eodem-modo concludetur @qualis proportioni
MC,adCK. _ L

Si vero propottio data maiot fit ea,quam habet M C,
ad DN; nepe i H, et minor D N. Fiatei xqualis DO
& fat,viNO,ad ND, fic veraque fimul O D, & CM,
ad aliam; qua,vel erit zqualis D'C, vel maior ; vel mi-
nor; & ficifte calus habebir trescafus. ,’

Sit primum xqualis; & dividatur D C,in Q, in pas-
tes confequentes propoutionis; ncpe fit, vt N O,ad N D,

fic
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{ic 1\2C ,adCQ, &DO, adDQ; & lpﬁC.(.l, fiat
xqualis CP; & fuper diametro DFP, fiat {emicirculus
DTP, ad partem

oppoﬁté prioribus,- B
aca pucto C, eriga-
tur normalis CT.
Patet C'T,maiorem
efle CP, fed CQ,
& minorem CD.
Fiat ei 2qualisC E.
Dico pun&tum E, F

efle quxﬁtum. Sint
€rgo dudtz tangen
tes, & perpendicu.- N ’

lares, vt in fchema-
te. Quoniam tres
PC,CT,&CD,
funt continue pro-
portionales. Ergo,
& wres CQLCE,
& CD,eiszquales,
erunt continug_y
proportionales .
Quareerit,vt D C,
adCE,{icCE, ad
C Q. Etdiuiden-
do, vt DE;ad EC,
ficEQ, ad QC.

Et vt vnum ante-

oo ol

ceden-

6
cedentium ad vaum confequentium, nempé ve D Es, ad
EC, fic ambo antecedentia ad ambo confequentia _,
nempe tota D CQ ad EC,cumC Q. SedvtDQ, ad
EC,cum C %c (lumpra communialticudine N 0,)
rect;mgulum NO,DQ; ad rectangula NO, EC, &
NO, CQ._Ego& vt DE,adEC, fic rectangulum
NO, DQadrectangulaN O,EC,&NO, C Q. Sed
l-ectan%uloN 0,D Q, cftzquale rectangulum N DO,
(quialuprafactumeft, viNO, adND, itaD) O, ad
D Q;) & pariter rectangulumN O, C Q, eft xqualc_s
rectanguloND ,MC, ( quia pariter {upra factumeft,
vtNO, adND, icMC, ad CP, feiad C Q. ei z-
qualem.) Ergo, & vtD E, ad EC, fic rectangulum_.
NDO, adrectangulaNO ,CE, & ND, CM,

Pariterve D E,ad E C, fic ( fumpta communi alticu-
dineDO, ) reGtangulum ODE, ad retangalum_.
OD,EC; ergo&ve DE,ad EC, ficelt cimrectan-
gu]um NDO,ad rettangulaNO,CE,&ND, CM,
quamreGtangulum O D E, ad reGtangulum O D, EC.
Ergo,& vt D E,ad EC, fic ambo antecedentia , nem-
perectangula ODN, & ODE, adambo confequen-
tia, nempe ad tria re&angula ND,CM; NO,CE, &
OD,CE. SedreGtangulum ODN, cum reGangulo
ODE,eltzquale retanguloO D, NE; & pariter tria
retangulaND,CM, &NO,CE,&OD,CE, funt
zqualiare@angulo N D, ME, Ergo, & vi DE, ad
E C, fic redtangulum O D, NE, ad rectangulum
ND, ME.

Rursim,veDE, ad EC, fic (fumptacommunialei-

{ tudine
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tudine CM, ) rectangulum DE, C M, ad reGtangulum

ECM ., Ergo, &
vt reGtangulaO D,
N E,ad re¢tangula
ND,ME, ficrec-
tangula D E, MG,
ad rectangulum s
ECM. Etpermu-
tando , vt re&tan-
gulum OD, NE,
ad retangula D E,
C M, fic re¢tangu-
lamND, ME;ad
rectangulis EC M:
Sed , vereGtangul
O D, NE, ad rec-
tangalaD E,CM,
fic reGangulum

O DN, adreGan-.

gulum DL, C M,
vtpatet ex proba-
tione (uperioripri- @
mi aflumpti; & vt
reGtangalum N D,
ME, ad reGtangu-
lumE CM, fic re-
Gangulum N D,
MC, ad re&tangu-

lum M CK, v patet ex probatione (ecundi affumpti.

_Ergo

Ergo, & vtreGangulum ODN, ad re&angulum DL,

CM, fic rectangu-
lumND,CM, ad
reGtangulaM C K.
Et permutando, vt
rectanguli ODN,
ad reGtagula ND,
M C, nempe, vt
D O ’ ad\ M C N GC
reangulum DL,
CM,ad reCtangu-
lum MC K,nem-
pé icDL,ad CK.
Quare, & conuet-
tendo, ve M C, ad
DO, fevadH, fic
KCad D L%Qd
erat faciendum,
ST autemillas
alia ficmaior D C.
Sithze DX; &
pariter DX, diftin-
guatur in Q_, in.»
partes proportiona
les, nempc fiat, ve
NO,ad ND R {ic
tamOD,adDQ,
quaMC,ad Qf)f{L'

15)
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R

&ipQX, farzqualis CP, vbicumque cadanttrits

2

PUII'-
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pun&a Q, X,P. Deindefuperdiametram D P, fiat fe-
micirculus D T P & etigatur normalis C T , acdiuifa
CX, bifariamin Z, & iuncta ZT ; centro Z, interual -
lo Z T, fac {emicirculus ET R, qui femper {ecabit DC,
inter puncta D,C, vt patebit inferius. Dico punctum
E, efle quefitam. Ducantur¢nim tangentes, & per-
pendiculares. Quoniam enimrectangula D CP,ECR,
{unt ®qualia, quia zqualia eidem quadrato CT 3 &2
cim rectangulum R CE, fitzqualere¢tangulo XEC,
quia,cum Z E, ir zqualis ZR, & ZX, (it zqualisZC,
ergo reliqua EC, ericzqualis relique XR . Ergo, &
re€tangulum D CP, eritzquale reétangulo X EC.Ergo
vtDC,adCE, ficXE,ad CP, feiad QX, cizqua-
lem. Etdinidendo,vtDE,ad E C,ficEQ,ad Q X.
Et vt vaum antecedentium ad vnum conlequentium,
ita omnia antecedentia ad omnia confequentia; nempe,
vt DE, ad EC,{ic DQ, ad EC, cum QX. In reli-

quis fequatur przcedens demonttratio, nempe,vt D Qa_

ad EC, cum QX fic ({umpta communi altitudine_,

ON, ) &c. S ‘ Sy
Quod verd femper femicirculus fecet D CjinterC,D,

patet . Quia finon {ecat, vel caditin D, vel vlira D.

Nonin D; quia tunc puntum R, effet idem , acP; &

eflet idem femicirculus D TP. Cum ergo tota Z D, ef-
ferzqualistotiZP;&Z C,ZX; ergo,&:reliqué DC,
eflet ®qualis reliqua X P. Quare, addita communi
CX, tota DX, efler 2qualis CP. Quod implicat;
quia CP, facta eft zqualis tantum QX qux ¢ft pars
DX. Maius ablurdum concluderetur fi punctum E,

cade-

“effer zquale rec-
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caderet vltra D, v. b.in L ; quia tunc pun&um R, ca-
deret vlera P, puta "
in $; & tunc rec-
tangulum D C P,

ellet zquale redta- N
gulo L CS, quia Ig

ambo zqualia eide |

quadrato TC, exk L
hypothefifalfa.Sed D

retangulo LCS,

tangulum X L C,
quia XS, eft x-
qualis C L. Ergo
rectangula DCP,
cflet zquale rec-
tangulo X L C.
Quare , effer, vt
D CyminoradCL, G
maiorem fic XL, /[N
adCP. ErgoXL,
eflet minorg CP; M
cum CP, fit zqua- S
A

lis QX;, non folim

minor L X, fed

etiam D X. Patet

ergo allumptum. R
ST tandem i]la

aliafitminor DC, Sithzc DX ; & diltinguatur ins

Qn
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Q. in partesproportionis , vt {ic fic

utNO, adND, fic

CP. Ecfuper D P, facto femicirculo , & etecta normali
CT, divilaquebifariam X C,in Z, & iun&ta Z T ; cen-

tro Z,interuallo Z T ,fiac
femicirculus R TE, fe-
cans DC, in E, inter /. _
D, C. Secabit enim ,
quia, cim ZP, fit mi-{ . -
nor Z D, quia, ex hy-
potheli D X, eft maior E
DQ, hoc elt CP; 85)°
XZ,eft zqualisZC;
vnde Z T , eft minor *
ZD. Dicopunétum E,
efle qualitum. Nam du- -
&is ! vt prius, tangenti.
bus, & finibus; reGtan-
gulumDCP, eft zqua-.

lere®tangulo ECR . Er=" ~ / 1

go,vtDC, ad CE, fic
RC,adCP. SedRC,

clt xzqualis EX, -
CP, eft zqualis ];‘%:’;G

.5-—l!;-—n~1r.

Frgo,&viDC,ad CE, |-
fic EX,ad D Q. Etdi- R

uidendo,vt DE,ad E C,
fic exceflus X E, fuper D Q,adD

A
Q. Etvevoum an-

tecedenrium, ad vaum conflequentium, ita omnia an-

£ece-

r
tecedentia, ad omnia confequentia; nempe, vt ])715, ad
EC, ficexcellus D X, fuper DQ,, nempé QX , ad
DQ,cumEC. Sed, veQX; ad DQ, eum EC, fic
(fumpracommuni altitudine ON, ) &¢. vefupia fac-
tum eft, &.concludetur PYOPOchm . Fa&tum eft ergo
in omnibus calibus, vt M C,ad H,fic KC, ad D L.
Quod erat faciendum. , | '

PROBL: XII. PROP-XXXIV-

Datis duabus fpheris cum conditio-
nibus fupra pofiis , reperire punc-
tumE, ve duétis tangentibus EF,
E G, & a punétis contaétus di.
mifis perpediculanbus F L, GK,
ad diametros, & GM, FN, ad
centra; & ex reuolutione feGorum
planorum GM G, F D N, cir-
ca BA, facis {e&oribus {olidis
GMPC, &« FNOD; it fint

- ad inuicemin data proportione .
[\ Ata proportio fit quam habet R ,ad S; & fiat,
vtiCM,ad DN, ficR,ad Q; & pariter fiar, vt

R,ad Q,fic Q,ad P. Deinde ( intellectis prius fpha-

1S
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tis Zeé’cis per axem more folito ) per Lemmaantecedens,
inueniatur punétam E , v duétis tangentibus E F,
E G, & perpendicalaribus GK ,FL, fit, vt P,ad S, fic
KC,adDL;&intelligantur feGtores, vtin fchemate.
Dico punctum E, effe quzfitum. Cum enim factum
fic, iR, adQ, fic ~ = SR EE
MC, ad DN;ergo, o
vt quadratum R, ad
quadratum Q,nem..
pe, vtR,ad P, fic
quadratum M C, ad
quadratum D N.
Verimycim propor- ————
tioR,ad§, compo.——7——
natur ex proportig~ =

.neR,ad P& Pyad S;
& vt R,adD,fic fit
quadratum M C, ad
quadratum DN; &
viP,ad S, ficK C,ad
DL. Ergo propor-
tioR,ad S,compo.
netur quog; ex pro-
portione  quadrati

A

MC, ad quadratum DN, hoceftex dy
ne MC, ad DN,&eﬁépr ‘

vivna proportio MC,ad DN y{icAC, dupla’ CM,ad

oc. pla proportia-
oportione KC,ad D[, sed

DB, duplzu.n'DN + Ergo proportio R, ad S, compone-
tur ex wiplici proportione, A€mpe €x proportione _,

>
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MC,adDN, ex proportione A C, adDB, & ex pro-

portione KC, ad DL . S$ed proportiones A C, ad
DB,&KC,adDL, faciuntrationére&anguli ACK,
ad re¢tangulum BDL; nempe (du&tisGC,F D) qua-
drati GC, ad quadratum F D, Frgo proportio R;ad S,
componetur ex proportione quadrati GC, ad quadta-
tumF D, &ex proportione M C,ad DN. Sed he due

proportiones componunt rationem f{ectoris GM P C
ad feGorem NED O, vt elicitur ex Archimede lib. 1.

de Sphara , & Cylindro propol. 42. & exnoltra prima

propofitione huius. Ergo,vt R ,ad S, fic fetor GM P C,
ad {etorem F DON. Quod erat faciendum -

PROBL. XIII- PROP. XXXV-

Datisij{dem, qua i fupesiori Prob.
lemate, facere cadem,quaibidem,
vt fuperﬁues fpharica portionis
G CP,ficad luperficiem fphze-
ricam portionis ' D O, in data
proportione .

IVngantur ED, GC; & dataproportio fit, quam ha-

betR,adS; & flat, vt AC, ad DB, fic R,ad?,

&, perpropofitionem 33. dividacur C 1, in E, vt fatis

omnibus, qua ibidem, fit, vi P,ad 8, ic K C , 2d DL
K &
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& reuolutis omnibus , & fais portionibus G C P,

FDO. Dicoefle quafitas. Nam proportio R, ad S,
componitur ex proportione R 5 ad P, & ex proportio-
neP, adS; vtautem R,adP,fic AC,adDB;& vt P,
ad S, fic K C, ad D L jergo quoque proportioR , ads,
componetur ex propottione AC, ad DB, &KC, ad
DL, nempe, ex pro-
portione rectanguli
ACK, ad rectangu-
lumBDL, (cum_s
proportiones horu
rectagulorum com-
ponantur ex ij{dem
Proportionibus ) ex-
g0, viR,ad S, fic re-
ctagulum ACK,ad
rectangulumBDL,
nempc, fic quadratiz
GC, ad quadratum
F D; nemp¢, fic (u-
perficies [pharica s
portionis GC P, ad
fuperficiem {pherica
portionis FD O vt
cliciturex Archime-
de primo, deSphz-
1, & Cylindro propofit. 40, & 41. Ergo fadum eft,
quodfaciendum erat. |

SCHO-
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SCHOLIVM:

Vlta alia Problemata effent foluenda circa hanc

materiam s {ed quia eorum folutiones non te-

nemus, nifl, vel confufas, vel perlocum (olida ;& cim

in prefenti, vel careamust€pore ipfas diftinguendi, vel

non intelligamus tradere, nifi Problemata (oluta per

locum planum; ideo eorum folutiones ad aliud opus,
quod , Deo fauente, imprimetur, remittimus

LEM:-XXIII- PROP-XXXVT]

Datis duabus reétis lineis, vnam illa-
rum taliter'producerc, Ve quadra‘
tum Compoﬁtaa ex data cum pro-
du¢ta, vna cum quadrato pro-
dutz, & cum rectangulo conten-
to fub tota cum producta, & fub

‘producta, fit ad quadratum alte-
rius date linex in data proportione.

Atx dux retz linex (int AB, & D; &data pro-
D portio {it, quam habet A B, ad H; oportet pro-
ducere AB, in C, vt quadratum AC, cumquadrato
CB, & cum rectangulo A CB, (it ad quadratum D, ve
AB,adH. Patet proportionem A B, ad H, debere efle

K 2 maio .
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maiorem ea, quam habet quadratum AB, ad quadra-
tumD. Fiat, vt H,ad tertiam partem A B, {ic quadra-

_ D H_
K

————3

. M A L B C

tum D, ad quadratum K. Patet faciliter, ex determi-
natione Lemmatis, quadratum K, maius effe rertia par-
te quadrati AB. Engatur ergo a puncto B, linea BF,
perpendicularitex (uper A B, qua poffit exceflum qua-
drati K, fuper tertiam partem quadrati A B; & fecti
AB, bifariam in L, &iun&a L F; centio L , interuallo
LF, fiat{emicireulus , cui occurratA B, hinc inde pro-
datainpunctis M, C. Dico puntum C, effe quefi-
tum. Quoniam enim rectangula MBC, & A C B, funt
zqualia, & reGangulum MBC, eft xquale quadrato
FB; ergo reCtangulum ACB, eritzquale quadrato
BF. Etaddita communi tertia parte quadrati A B, eroo
rc&angulum A C B, cum tertia parte quadrati A ’B,em
xqual\e quadrato BF, cum tertia parte quadrati A B

nempe quadrato K, Ergo quadratum D, ad hec haj
bebit eandem rationem . Sed quadratum D | fadtym._ >

gﬂ;
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eftad quadratum K, vtH, ad tertiam partem AB . Er-
go,& vt H,ad tertiam partemA B, fic quadratum D,
ad re@tangulum A C B, cum tertia parte quadrati A B.
Ergo, & ad conlequentium tripla, nempe, ve H,ad A B,
fic quadratam D, ad quadratum A B, & ad tria rean.
gulaA CB. Erconuecrtendo,vt AB,adH, fic quadra-
tum A B, cum tribus reGtangulis A C B, ad quadratum
D. Sed tria rectangula AC B, cum quadrato A B, fa-
ciunt quadratum A C, quadratum C B, & vnumrectan-
gulum A CB; nam duorectangula ACB, cumquadra-
to A B, faciuntduo quadrara A C,CB, vtconfideranti
patet. Frgo,&veAB, ad H, ficduo quadrata AC,
C B, cumrectangulo ACB, ad quadratum D. Proda-
ctaeltergo A B, in C, &c. Quod eratfaciendum,

PROBL: XIV- PROD XXX VIE

Déta)'f'phaera, & datare@alinea, de-
Aeribere orbem {olidum , cuius
“craffiies fic datp linea, qui ad

fphgram datam , {it m data pro-

portione po{ﬁ bil.

OC Problemaeft determinatum, & determina-
tio, quz patebit ex procefsu demonftrationis,
eft, quod proportio data fir maior ea ,quam habet cu-

bus
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bus7 datz lineg, ad cubum femidiametri {phzrz datz.
Sit data ergo {phara, cuius femidiameter FK, & _,
data recta linea fit A B, & oporteat facere, quod
proponitur. Data proportio fit, quim habet AB, ad

H; & datalinea A B, taliter producatur in C,vefit, ficue
FK, ad H, fic quadrata) AC, C B, cumrectangulo
A CB, ad quadratum F K. Patet enim, ex determi-
natione Problematis, quod A B, poteric produci, cum
proportia FK ,ad H,maiot fit ea, quam habet quadra-
tum A B, ad quadratum.F K. Nam i effet 2qualis; cum
proportio AB, ad H , componatur ex proportione_s
AB, ad FK,& FK,ad H; veautemFK,ad H, cum
fic fic, ex fuppofitione , quadratum A B, ad quadra-
wumF K. Ergo proportio AB,ad H, componeretur ex
proportione A B, ad FK, & ex proportione quadrati
AB, ad quadratum FK , quz duz faciunt rationem
cubi A B,ad cubum FK; quod eft contsa determina-
tionem Problematis ;quia proportio A B, ad H , ftatui~
rur maior ea, quam habet cubus A B, ad cubur,n FK.
Ec
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Fe nuled sivaius ablurdum concluderetur, fi proportio

effet minor. Nam,codem difcurfu, concluderetur pro-

ortionem AB ,ad H, minorem efle proportione cubi
AB, ad cubum FK. Centroigitur C, interuallis AC,
C B, defcribanturcirculi , quorum diametri AE, B D5
quibus reuolutis circa diametros, defcripte erunt dux
{phare, quaram diametriitidem A E, BD. Siergo in-
telligamus 2 maiori ablatam effe minorem, cuius diame-
ter BD, patetrelinqui otbem, cuius crafficies eft A B,
Affero effe quefitum.

Etenim proportio A B,ad H, vt dictum eft, deforis
fumpta F K; componitur ex proportione A B,ad FH, &
FK,ad H. Vvautem FK, ad H, fic facta funt duo qua-
drata AC, CB, cumrectangulo ACB ,ad quadratum
FK. Ergoquoque, proportio A B, adH ,componetur
ex proportione A B,ad FK, &ex proportione quadra-
torum A C, CB, cumrectangulo ACB, ad quadratum
FK. Sediftz proportiones componunt proportionem
exceffus cubi AC, fuper cubum BC, ad cubum FK,
( vt fatim patebit. ) Vrautem exceffus cubi A C, {uper
cubum CB, ad cubum F K, fic orbis, cuius craflities
A B,ad {phzram, cuius femidiameter FK. ( Nam, vt
cubus A C,ad’cubum BC, fic{phera A E, ad [phz-
ram BD. Erduidendo, vt orbis ad {phzram, fic ex-
ceffus cubi AC, {uper cubum BC, ad cubum BC.
Vt avtem cubus BC, ad cubum FK, fic fphzra BD,
ad [pheramF G. Ergo,ex zquali, vtexcefluscubi AC,
fuper cubum BC, ad cubum F K, fic orbis, cuius crafli-
ties AB,ad {pheram FG.) Ergo, & vt AB, aC(i_ H,

ic
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fic obis ad fphzram F G. Quod faciendum propo.

nebatur.

Quod veroille duz proportiones AB,ad FK,&
duorum quadratorum A C, C B, cum rectangulo A CB,
ad quadratum FK, componant regionemiexceflus cu-
bi AC, fwper cubum BC, ad cubum FK ;-fed , quod
fattum (ubA B,in duo quadrata A €,C B, & in re¢tan-
gulum A C B, {it e quale excefTui cubi A C,{uper cubum
BGC; patet. Quia, duo quadrata A C, CB, cum retan-
gulo A CB,diuiduntur in quadratum A B, ip tria re-
Gangula ABC, &intria quadrata BC; in qua omnia
fi ducatur A B, fient, cubus A B, tria faQa {uh AB, in
quadratum BC, & tria fadta fub B C, in quadratum._
A Bj nempe exceflus cubi A C, {uper cubum BC.
Oftenfum eltenim ab alijs, fed prcipué ab incompa-
rabili Viro Bonauentura Caualerjo Praceprore meo
amantiflimo, libro fecundo Geometriz indiuifibilium
Propofit. 38. quod fire&alinea t&a fie in puncto, cu-
bus totius xquatur cubis partium, & tribus facis fub
qualibet partium in quadratum rcliqux .

Quod

31
i Quod: verd opotteat’proportionem datam maiorem
efle ea,'quam habet cubus A B, ad cubum FK ,'patuic
ex procellu Drobslematis, alioquin non potuifset con-
firai, | '

LEM XXIV. PROPXXXVIIE

Datis duabus retis lineis, vnam illa-
rum taliter producete, vt quadra-
tum compoficz cx data, & produ-
&a , vif-cim quadrito produc-

te, {ic ad quadratum alterius li-
nez datg in data proportione.

‘M A L B C

\ Atz dux rc&i&h:nc:e fint A B, &D; oportet pro-
ducere A B, iti' C, vt duo quadrata AC, CB,
L fint
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{int ad quadratum D, in data proportione , qua fitea,

quam habet A B, ad H. Patet oporters hapc maiorem
else ca, quam habet quadratum A B, ad quadratum D.
Diuidatur A B, bifariamin L, &fiat, v H,ad B L, {ic
quadratum D, ad quadratum K. Patet, ex dcter.mi.n?.-
tione Lemmatis , quadratum K , maius efsg Aimidio
quadrati AB. Nam, {i non eflet m.aius,‘ vel efset -
quale, vel minus. Non zquale; quia, cim fic, vt H,

- D H_
> H_

-
o
-

M A L. B C

ad BL, fic quadratum D, ad quadratum K, nempe ad
dimidium quadrati A B; efset, & conuertendo, & VE
antecedentium dupla, vt AB,ad H, fic quadratum
AD,ad quadratum D. Quod eft contra determinatio-
nem. Maiusablurdum concluderetur ( (upponeretur
quadratumX ; minus ee dimidio quadrati AB. Ergo
cum quadratum K| maius fit dimidio quadrati A B, li-
nea potens excellum quadrati K, {uper dimidium qus-
draur A B, ducatur normaliter (uper A B, ;‘;_Punéo B,

B3
& (it BF; &iun®alLF,centro L, interuallo LF, e
[emicirculus, cuioccurrat A B, hinc inde producta in
M, &C. DicopanctamC, efle quafitum.

Cum enim retangulum M B G, [eu A CB, ei zqua-
le, (it zquale quadrato F B, addite dimidio quadrati
ABj ergo rectangulum A CB, cumdimidio quadrari
A B, erit zquale dimidio quadrati A B, & quadraro
FB; nempé quadrato K. Ergo quadratum D, ad hac
habebit eandem proportionem. Sed quadracum §3,ad
quadratum K, elt ve H, adL B. Ergo, & conuerten-
do, eritetiam, vt L B, ad H, (ic dimidium quadrati A B,
cumrectangulo A C B, ad quadratum D. Er vtante-
cedentiumdupla. Ergo,vt A B,ad H, (ic quadratum
A B, cam duobusrectangulis ACB, ad quadratum D.
Sed quadratum AB, & _, duo re&angula ACB, fa.
ciunt duo quadrata A C, CB. Quare patet propoliti.

‘PROBL: XV: PROP. XX XIX:
Dais ijfdem s~ que in fuperiori Pro-
 Blemate s fadete eaden, quaib
- dem, vt totus perimeter orbis, fic
- ad fupetficien - fphare , in daca
proportione .
Ata broporti.o G‘t,’vt fupri, quam habet A B, ad H;

quam patebit, exproceflu demon(trationis, de-
2 bere
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bere maiorem elle ea, quam habet quadratum AB, ad

uadratum F K. Producatur AB, in C, vtduo qua-
drata AC, CB,fint ad quadratum FK, vt A B, ad
H. Vnufquifque, ex dictis in (uperiori Problemate , &
ex determinatione huius,poteft elicere , A B, pofle pro-
duci. Tunc centro C, interuallis AC, CB, delcri-
bantur circuli , quorum diametri AE, BD; quibus

renolutis circa A E), & intelle&is omnibus , vt in (upe-
riori Problemate. Aio fa@um effe propoﬁtum.! Nam
cum p?t.imctf:r talis orbis fint duz fuperficies fphzrice,
nempe interior, & extgrior; ﬁ_lpcrﬁcies vero E)hxricx
fintinter {e,vt quadratadiametrorum, fed femidiametro-
rum, vt facile elicitur ex Archimede primo de {phera,
& Cy.lmdro propofit, 3.’ erit perimeter orbis,, cuius
craffities AB, ad {uperficiem {pharz, cuius (émidia-

meter FK, veduo quadrata AC.C B. ad I
,C B, ad quadratum»
EK, nempe,viAB, ad H. Quod erat faciendum. ~

LEM-

LEMMA XXV: PROP. X1’
Diameter A B, {femicirculi A D B,

cuius centrum F | fic diuifa calicer
in G, vt BC, fic dupla C A; &
erecta a punéto C, perpendicu-
!arlCD, ac difa A C, bifariam
inE, un&taque ED. Dico ED,
elle zqualem F B; & AE, cum
ED, efle ¢qualem toti CB.

Voniamenim BA, eft tripla A C, nempe eft ad

. Tfam, vt 6,ad 2 ;ergo AF, dimidia AB, erit

fexquialtera A C, nempe eric ad ipfam, vt 3, ad 2.

Ergo FC, elt zqualis, tim CE, quimEA. Pariter,

quoniam BC, eft dupla CA; ergo, & quadratum

CD, duplumeritquadrati AC, & erit o&tuplum qua-
drati
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dratiC E. Ergo quadratum D E, erit nonuplum qua-
dratiEC. Sed pariter quadratum AF, {feu FB, cQ:
nonuplum quadtati E C; ergo quadratum E D, erit
zquale quadrato FB, &lincalinex. Et quia pariter
AE, eftxqualis CF. ErgoAE, cum ED, erit zqua-
lis CB. Quod erat oftendendum. .

SCHOLIVM

X dicis deducitur faciliter, quod i BC, fit maiot
E dupla AC, & fiant reliqua vt {uprd; deducitur
mquam, duas A E, ED, minores efle CB. ’

LEMMA XX VL PROP-XLE

Data reéta C B, feta taliter in A,
vt BA, fic dupla A C, inuenire
punétum inter A,B, puta D, vt
rectangulum C DB, fic ad qua-

dratum D A, in data proportio-
ne. - R

Dl\ta proportio fic , quim habet A B, ad H; & -,

fiat ve duplaA B, cum duplaH,ad H, fic BA,

3u A B, quampater effe minotem dimidia A'B ,hoceft

CA. ‘Fa’fto autem f{emicirculo fuper EB, & éreGta 3
pun-

8y

pancto A, perpendiculari AF, acdiuifa EA, bifariam
in G, iunftaque GF ;centroG, inreruallo GF, defcri-
batur femiciticulus KF O, producta AC, vlque ad K.
Quoniam BA, eft maiordupla AE, &dudtacft per-
pendicularis AF, & _,diuifa eft EA ,bifariam in G,
isnétaque et GF; ergo, per Scholium antecedentis
Lemmatis, duz EG, GF, hoc elt E O, erit minor
AB. Fiatergo ipli EO,zqualis AD. Dico punétuw:
D, eflequafitum ; nimirumefle, ve AB,ad H, ficre-
&angulumCD B, ad quadratum D A.

F I——-—l!...-.‘

/

K ¢ E¢ A © DB

Quoniam enim duo re¢tangula KAO, EA B, funt
zqualia inter ¢, quia funt zqualia eidem quadrato
AF; ergo communi addito retangulo KA E, duo re-
Gangula KAO, & KAE, nempe re¢tangulum fub
KA, in EO, erit zquale duobus rectangulis EA B,
&KAE. Sedrectangulum [ubK A, in E O, elt xqua-
le quadrato KA, feu E O, quiadue KA, & EO,{unt
zquales; & quia EO, fi&ta eft xqualis AD, quadra-
tum EO,elt zquale quadrato AD; ergo quadratum
A D, crit zquale rectangulo EAB,&_, reGtangulo

KAE.
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KAE. Sed rettangulum K AE, eft zquale rectangulo
A EO, quia, vt ditumelt, KA, eflt x”qu'zil?s EO. Er-
go quadratum A D, erit zquale rea_'a'n'guhs EAB,&
AEO, nempe retangulo fub AE, in compofitam_s
ex BA, E O, fed in compofitamex BA, AD. Er-
goquadratum B A, fimul cum !re&angulo DA B, hoc
eltre&angulum {ub A B, in compoﬁ‘tam exBA,AD,
ad hxc habebit eandem propottionem. Sed reCtangu-
lom {ub B A, in compofitam ex B A, A D, ad hizc habe-

bit eandem propottionem. Sed re¢tangulum (ub B A,
in compofitamex BA, AD, ad re¢tangulum {ub EA,
incompofitamex B A, A D,eft,viBA,ad AE;&BA,
afi A E factaeft, vt dupIaA B, cum dupla H, ad H.
Frgo, & vedupla AB, cum duplaH,ad H, fic rectan-
gulum (ub A B, in compofitam ex BA, AD, ad qua-
dritum A D, nempe fic quadratum A B, cum reétan-
gulo BAD, ( quia reCtangulum {ub A B, in compo-
tiiamexBA, AD, diiditur in quadratum BA , 88)°

trieCtangulum BAD,) ad quadratum AD. Ec di-
S uiden-

8
videndo, vt duplaB A, cum H, ad H, fic quadrat’um
B A, cum retangulo BD A, ad quadratum DA
Et rursum dividendo, ve dupla BA, ad H, fic triv,
reGangulaBD A, cum quadrato D B, ad quadratum
A D .Ecantecedentium dimidia. Ergo,vtAB,ad H,
{ic dimidium trium retangulorum ADB, & quadrati
D B, ad quadratum D A. Sed horum dimidium eft re-
Gangulum CD B ; nam, dimidiom duorum reCtangu-
lorum A D B, eft vnicum rectangulum A D B ; & dimi-
dium re¢tanguli AD B, cum quadratoD B, nempe_s
rectanguli A BD, eft re€tangulum C A,D B, quiaCA,
eftdimidia AB. Duoautem retangulaAD B, & CA,
D B, funtzqualia reGtangulo CD B. Ergo, & vtAB,
ad H , fic reGtangulum C D B, ad quadratum A D.
Quod eratfaciendum.

PROBL-XVI. PROP-XLIL

Datam 'fphxram , aliquo plano tali-
ter diuidere , ve vna illiys portio
ad conum fuper eamdem bafim
cum portionibus , cuius vereey {ic
vertex alterius portionis, fit in da-
ta proportionc.

SI T dilta (phara, cuius diameter AD. Oportet ip-
(am lecare plano B E C, cuidiameter fit perpendi-

M cula-
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cularis, aded vt, fa&o cono,, cuinsbafis (it BEC,&
vertex 1), portioB 4C, fit ad conum BDC, in data
proportione. Sithazc , quam habet 4D ,ad H, & pro-
du&a 4D, in F,vt4D, licdupla DF, dividatur, per
Propoﬁtionﬁm anteceden- A '
tem AF, inE, vt reétan- |
gulum FE4, fit ad qua-
dratum E D, vt 4D, adB E ¢
H; & per punctum E, acto’
plano BEC, cui AD, fic
normalis, & _,facto cono
BDC,vimornseft. Dico
faGtum efle propofitum_s.
Intclligatur etiam conus
BaC. Portio BAC, ad D
conum BDC, (de foris o H _|
fumpto conoBAC, ) ha- '
bet rationem compofitam
ex ratione portionis adco~ IF
numBA C,& coniBAC,
adcoiium B D C; {ed portio BAC, eftad conuB A C,
vt FE,ad D E, veoltenditurab Archimede 2. de Sphz-
ra; & Cylindro propofit.7. & conus B A C, ad conum
BOC,elt, vi AF,ad ED; ergo proportio portionis
BAC,adconum BD C, componetur quoque ex pio-
peitione F E,adED, & AE,;adED. Sed ha duz ra-
tiones componunt rationem rectanguli FEA | ad qua-
dratum E D, Ergoportio BA C, erit ad conumBD C,
vt reCtangulum FE A, ad quadratum ED, feu, vt
DA, adH. Qu,od erat faciendum. :

LEM-

LEMMA XXVII PROPXLIIL

Data hypotenufa trianguli retan-
guli, & data ratione, quam ha-
bet quadratum’ vnius laceris , ad
rectangulum, fub alio latere in per-

O

pendicularem duétam ab angu]o

recto in hypotenufam, ucane
triangulum. |

A — B

Ata hypotenufa it AB, & dataratiofit, quam

habet A B,ad H. Fiat,v:AB,adH, fic H,ad

K;deinde (uper A B,fiat [emicirculus, & per propol. 20°

huius, taliter diuidatur AB, inC, vt reCtangulum s

ABC, fitad quadratum AC, vt AB, 2dK; & pun-
M

2 clto
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&o C, ereto perpendiculo C D, fiat triangulum A D B,
Quod affirmo effe quzfitum ; nempe efle, ve A B, adH,
fic quadratum D B, ad re¢tangulum AD C.

R : ST S
D'

A < B

Quoniam enim fadum eft, vt A B,ad K, fic retan-
gulum A BC,ad quadratumA C; & retangulo ABC,
elt zquale quadratum D B; ergo, & ve A B, ad K. fic
quadratum D B, ad quadratumA C, At quoniamin-
ter A B, & K, efmedia proportionalis H, & pariter in-
ter quadrafa B B, & AC, eft medium pl‘oporti‘onalc
retangulam fubD B, in AC; ergo, & veA B, adH,
fic quadraturn DB, ad retangulumD B, AC. Sed,
propter ﬁmilitudinemrriangul’orum DBC, ADC,r¢-
ctangulo DB, AC, eft zquale re&tangulum ADC.
Ergo,& vt AB, ad H, fic quadratum D B, ad reftan-
gulum ADC, Fadumeft ergo, quod proponebarurt

PRO-
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PROBL: XVII. PROP- XLI1V-
Datis jifdem , qua in fuperiori Pro-
blemate, facere eadem | quee 1bi-
dem , vt fuperficies fpharica por-
tionis B A C, ﬁt!adp fupérﬁcicm
conicam coni B D C#in dara

proportionc.. o
DAta pidf)’b‘r‘tfg fic pariter | quam'hélic'c‘ AD ; adH.
Data crgo dlamqtm DJ’A,I' thf;c dgtx,tam quam

3 .

1 e n s
hypo‘tenufa manguh 1ec. A

ranguli, inueniatur trian-

gulumre@angulum 4DB, /7 |

vt quadratum 4B, fit 'adB | £ ¢
reGtagulumD BE, vi D 4, g

adH & intelligantur,por.
tioB AT &conusBDC.
Dico plang BC), fectame(-
{e {phaerany; vt (uperficies -
pottionis B AC, fitad fur >
pgrhciem coni BDC, vt ;
AD,ad H. Res eft clara,
?dja ex Archimede fxpe_,
x})igs citato, vequadsard :
AB,ad reGtagolum PBE, P
(ed,ve D Ayad Hofic fuper- -

ficies portionis , ad {upesficiem coni.

SCHO-
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R chimedss libro zl‘cfc'fﬁhx:rei , & Cylindro pro-
A: pofit. 7. fotuit hoc Problema. A'data fphzra
p_o,ruoncmf‘.abfcjglgirrq,tq.uxz ad conum fuper camdem
bafim, & in eadem alcitudine cum ipfa,. habeat datam
proportionein. | Arbitror non effe inwtilé loluere_,
ProElcma etiam quodd [uperficies.

LEMMA XXVIIIPROP.XLY.

In dato circulo inucaire arcum ; v
chorda ipfius ad finum. reGum |
fit in daca proportionet.

SIT datus circulus , cix.

ius diameter AD; opor-
tetinuenire arcum AE,yr -
chordaA B, ad finmredi
EG, fitin data proportio-
ne, que {it ea , quam habet B
AD,ad H. Patet oporte-
1e hanc efle exceflus, cum
chorda alicuius areyg , it
fempcr maior {inu recto,

Fiat ergo,w DA, ad H,

ficH, ad aliam, qu vtique -

erit minot AD; fichee = 0B

DG;
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DG; & a punctd G, ducantur GE, normalis DA, &
chorda EA. Quas allero effe quafitas. NamD A, H,
& DG, tunt tres continue proportionales. Ergo, vt
DA, ad DG,fic quadratum D A, ad quadratum H.,
Sed pariter,vt DA, ad DG, fic umpta GA, ¢com-
munialtitudine,) elt rectangulumrD A G, nempe qua-
dratum A E, ad rectangulum D G A, nempe. ad qua-
dratum EGjergo, & vt quadratum D' A, ad quadra-
tumH, fic quadrarum A Ead quadratum EG . Ergo,
& vt DA, adH,ficA E,adEG. Quod erat facicn-
dum_s. S

Velfic. Quoniun H; eft:minor DA , exhypothe-
[1, apretur ei zqualis DE; A puncto D, &Jducantur
EA, &perpendiculdris EG, [uper diametrum D A..

Quoniam duo triangula ADEy AEG, furt
(imilia ; ergd, vt AD, ad DE, feu
ad H, ¢i zqyalem, fic AE,
~ad EGY'Quod era
faciendim .

PR O-



PIQ{GCBLEMA XVHIPROP-XLVI

A data {phera portione abfcindere,
cuius {uperficies {pharica , ad fu-
perficiem conicam coni ineadem
bafi, & altitudine cum portione,
fit in data proportione.

Atz [phzrz , & eius circuli maximi {it diameter
D D 4, & data.proportio [it, quam habet D 4,

ad H. Per alteram wverp o . y
: N
duarum propofitionunis *1 i

antecedentit, aptetur 4E, .

& ducatur perpendicularis N

EG,vt4E fitad EG,wt E | c
|6

D 4, ad H; & intelligan-
tur portio , & conus E 4C.
Dico &c. Nam fuperficies
portionis eftad (uperficiem
coni,vtquadratum 4 E, ad
reGangulum 4E G, nem-
pe, ve 4E, ad EG;nempe, D

vedD; ad H. Quod erat faciendum.

LEM-

Jiatfemicirculus | cuius dj

L EMMA XXTX.PROP.XLVIL

Datam A B, taliter fecarein puncto
C, vt duo quadrata AB,B(C,
{int ad rectangulum ABC, cum
quadrato B C, in dara propor-

tione .

DAta propottio fit, quam habet A B, ad BL,

|_J quam patet debere effe maioris inxqualitatis,
Fiat, vt AL, adL B, ficB A, ad AD, eipofitam in di-

reé‘tum;&fuper diametro DB, fiat femicirculus, cujgs
centrum\ G &2 puncto A, ducatur A F, normali)s {uper
AB ; & apuncto B, erigatur pariter normalis BF, -
quahs IPhAE & duGa G : »centro G, interuallo GF,
ameter it HK , & ipfi BK,

N fiat
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fiat zqualis BC, (cum BK, fit minot BA , vt oftende-
tur.) Dico pun&umC, efle quaficum .,

In primis, quod BK, fit minor B A, patet ; quiz_,
cumdux A E,BF,fintzquales, erunt xqualia, 85"
illarum quadrata: quare , & retangula HBK, DA B,
crunt zqualia; &ideo erir, vt maior H B, -ad minorem
D A, fic maior A B, ad minorem BK.

-

HDA ¢ L ¢ BK

Quod autem pun&um C, fic quzfitum, fic proba-
bitur . tam probatum s, reGangulumD A B, eflc_»
zquale retangulo HBK , hoceft re ulo HBC,
quiaBC, fata eftzqualis BK; (ed re¢tangulum HB G,
quia (cum HD, it xqualisBK, eft etjam zqualis BC,)
elt xquale rectangulo D B C, & quadrato C B; ergo
reGaogolum D A B, erit zquale retanguloD BC, &
quadrato BC. Atrectangulum D AB, cff & ale_»
rangalis DAC, 6D &, CB; ergo, & dyo redtan
gula DAC, &DA,CBRB , erunt £qualia re&angulo
DBC, & quadtato BC, Parige; rectangulam DBC,

veft
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eft equale rectangulo ubD A,in BC, & rectangulo

A BC; ergorectangula DAC, &D A,CB, erunt z-
qualia rectangulo D A, C B, rectangulo A C B, &
quadratoBC. Quare communi ablato rectangulo fub
DA,in CB;rectangulumD A C, erit zquale rectan-
gulo ABC, & quadrato CB. Ergoad hecplanazqua-
lia, rectangulum B AC, habebit eandem proportio-
nem. AtrectangulumBAC, ad rectangulum D A C,
etveBA,ad AD,&BA, ad AD,factaclt, vt AL,
ad LB;ergo, & vt AL,ad L B, fic rectangulum BA C,
ad rectanguluni ABC, cum quadraro BC. Quare, &
componendo, vt A B, ad BL, ficerit tectangulum_.
BAC, cumrectangulo ABC, & cum quadrato BC,
adrectangulum ABC, cum quadrato B C. Sed duo
rectangulaB’AC, & A BC, faciunt quadratum B A.
Ergo,& vtAB, adB L, (ic quadrata A B,
BC, ad recrangulum A B C,
" cam quadrato BC.
Quod erat fa-
- ciendum.

{e)

43
L o

N 2 L EM-
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LEMMA XXX-PROP-XLVHL

Sifint quotcumqug magnitudines, &,
 aliz 1pfis numero zquales, qua bi-
ne-fumantur ,” & m eadem pro-
‘pordione . Quam proportionem
Eabebit faGtum -quodeurique fulr

quibuslibec magritudnibus’ pri-
me feriei, ad faétum fubalis ma-
gnitudinibus eiufdem feriei, fic fa-
¢um  {ub-magnicudinibus -fecun-
dz feriei antecedentibus homolo-
gis , ad fattum {ub magnicudini-
bus fecund= {erter homolo giscon-
fequentibus , exiftentibus omnibus
factis homogencis.

EM exemplifico.. Sint du (eries ;in prima finc

W, _quotcumque magnitudines A,B,C,& in feciida
alie iltis numero zquales D,E,F, quz binz {wmnantur,
& in eadem proportione, nemps fit, vt A, ad B, fic D,
wd E; 8 vibB, ad C, ficE, ad F. Intelligo ergo, quod
v.g. quadratum A , cum rectangulo A, B, fit ad qua-

dratam
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- A - .. D...
B ' E
c E

drargym C, vt quadratum D, cum rectangulo D, E,
dd" quidiatum F; & fic in altioribus poteftatibus, &
in factis diverfimode. Res eft facilis probatu; quirs
proportio primi fa&i ad fecundum factum,componitur
ex ij{dem proportionibus , ex quibus componicur pro-
portio tertij facti ad quartym factum. -

- SCHOLIVM.

X di&isinfertut , quod etiam permutando,, v pri-
E mum fa@pm in prima feriead primam fattum
in fecundaTerid, fic [ebundum fa&um in puima ferie, ad
fecundum Tactumin {ecunda ferie, dummpilo hac om--
nia faét{ﬁmﬁomé‘geﬁ‘ea. :

~Pariter.ex didisinfertur; quod {i hiatduo. triangala

fimilia, erit, vt quodlibet factum {ub quibusiibet late-:
& , Tit V1 et fadtuy
. . ¥ 14 * ¢ » .
1ibf S\\s\lrus,ad quodl,het Guny (ub quibuslibet late-
ribgs eiuldem, ita c]u’odli et fadkum {ub- tateribus alce-
rius 'antecedentibus in prfmo triangulo homologis , ad
quodﬁbgg 2 uh fubAireribus alterius , itidem conle-
quentibus Th primo” triangulo homologis; dummodo
hxc fadta, finthomogenea. Reseft euidens, quia late-
Ya duorum triangulorum fimilium,{unt duz feries trium
magnitudinum dilpofite fecundum conditionem Lem-

matis.
PRO-
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PROBL- XIX: PROP-XLIX:

Datis jj{dem , que in fuperiort Pro-
blemate, facere eadem , qua ibi-
dem , vt totus perimeter portio-
nis, fit ad tOtum perimetrum co-
ni , in data proportione .

Atz [phera fit citculus ‘maximus, cuius diame-

ter AD, & dataratio fit, quam habet AD,
ad H, quz debet efle ex- - S
ceffus. Diuidatur AD, in :
F, vt quadratum A D, cum
quadrato D F, fitad rectan-
gulom ADF, cum qua-
drato DF, in data ratio- Ef
ne AD,adH, per propo- |
{utionem 47. Deinde 3 pun-
&o D, aptertD E, xqua-
lisDF, & dimilla Pel'p‘f.‘n-
diculaiEGC, & iunQi,
E A, fa&a confueta reyo-
lutione, imcll‘igantutpog.
tio, & conusEAC. Dico k

. . zc folida effe | ux‘ltta'..;.
Cum enim faGum fit,ve DA ad H, ﬁc:dL?o uadra-

WAD,DF, ad retangulum ADF > cum  quadrato

DF,
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DEF, nempe’, (‘propter zqualitatem DF, D E, ) duo
quadiata AD,DE, ad re&tangulum AD E, cum qua-
drato DE; & ctim ( propret fimilitudinem triangulo.
rum AED, AEG) fit,viduoquadrata AD,DE, a4
reangulum A DE, cum quadrato D E, fic duo qua-
drata A E, EG, adretangulum AEG, cum quadra-
toEG, per Propof. anteced., nempe, ex Archimede
fzpe citato, perimeter portionis EA C, ad perimetrum
coniEA C. Ergo, & vt AD,adH, fic perimeter por-
tionis, ad perimetrum coni. Factum elt ergo, quod
proponebatur.

LEMMA XXXI. PROP.L.

Datam re&am lineam taliter {ecare
in puncto, vt quadratum totius,
ad reGtangulum fub tota , & fub
vno fegmento , cum quadrato
eiufdem fegmend, ficin dara pro-
portione. |

Ata reta linea fit A B ,&_, data proportio fit,
quam habet A B, ad BD, eipofitam in dirg-

ctum . Patet proportionem datamdebere effe talis con-
ditienis, vt A B, fitmaior (ubduplaBD, quia femper
quadratum A B, eft maius fubduplo retanguliABC,
& quadrati B C, Fiat BE, xqualis AB, quz fcfctur
bixa.‘
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bifatiam in T 3 deinde fuperAD , fiat femxc:rgulus, &
apunéto B, érightur pchchicuhrisB G;&a pl_m&o
F, dacatur linea ad punctum G ;centro autcm_.ff, inter-
wallo F G, defcribatur femicirculus CG K, qui femper
fecabit AB, vt pa;cbit‘infctius. Dico punctum C,efle
quafitum s, - :

Quoniam enim rectangulum ABD, & rectavngullum

X1

/ - / ,/”"i"?ﬁf\'\-\\ | | \\ |
N N L

LT Ty ¥ £ K

KBC, funtxqualiainter fe, quia xqualia cidem qua-
draioG Bs & quia KE, eft zqualisC B, Iectaxlgl}lum
KBC, elt.zquale tectangulo ECB; ergo fectangu-
lum ABD,elt zquale rectangulo ECB, nempe rec-
tangulo EB C, & quadrato CB. Sed qudlniranh EB,elt
aqualis AD, ergo rectangulum EBC, eft xqualerec
W":L’?‘{EO ADC, Quare, & rectangulum AB D, et
aqualerectangulod BC & quadrato BC. Quate_s
guadratum A B, ad haechabebir e3dem proportionem:
Sed quadratum A B, ad retangulum AB D, elt vt
AB,adBD. Frgo, & vtAB,ad BD, fic quadratum

A Pw: ad rf{mpgulum AB C, cum quad[ato B C.
Quod erat faciendum. -
Qliod

10§

- Quod wetd affuroptum eft, nempe lemicirculum
CGK,fecarc AB; {ed FG, minorem efle F A, patet;
quia, cimD B, (it minor dupla BA ; ergo , & quadra-
tum G B, erit minug duplo quadrati A B. Ergo qua-
dratum G B, ad qqadratum A B, erit in ratione minori,

quam{:ad};i tqui BF ,cum (ic dimidia BA, elt
eius quadratuin {ubquadrgplum quadrati AB. Ergo
duo quidiata GB,"BF; nempe quadratum G E, eric
ad quadratum A B, in ratione minori, quam 9, ad 4.
Sed quadratum AF, eftad quadratum AB,vtg.ad 4.

E oqu)d\t;tum G, eff minus quadrato F A ;& con-
feqigneer ‘eG- ritigifior FA.

%
e

PROBLEMA XX: PROD- LI

Datis yj{dem , qua in fuperiori Pro-
blemate facere eadem , qua ibi-
dem, vt fuperficies fpharica por-

~uonis EAC, fic ad perimetrum

~ coni, in data proportione .

Aricer data ratio fit, quam habet A D,ad H, quam

infra patebit , debere effe maiorem fubdupla. Di-

nidatur, per Lemma antecedens, A D, in F, vt quadra-

tum A D, fic ad reGanculum ADF, cum quadraro

DF, ve AD,ad H. Et pariter, v fupra factum eft, ap-

tecur gpuncto D, D E, &qualis D F, & fantomnia,
O vt
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vtin antecedenti Problemate, & arguatur congruenti
argumentatione, vtibidem. R
Tandem cocludemus , qua- o H
dratum A E, ad reGangula
AEG, cum quadrato EG,
efle,veA D, ad H. Qua.
re patet etiam, {uperficiem g
{phxricam portionisE A C,
efle ad perimetrum coni
EAC, vt AD,ad H.
Quod vero ratio AD,
ad H, debeac efle fubdu-
sla. Patet , quia quadra-
Eum AE,clt zxaiusqfubdu- o

plo rectanguli AEG, cum quadrato EG .

SCHOLIV M

X di&is habemus modum, quo foluamus Proble-
ma , in gratiam cuius tradicum eft prafens ; nem-
pe . Datis ijldem que intribus fupcrioribus Proble-

maubus.,fa.ccre eade_m » qu ibidem, vt totus perime-
ter portionis EAC,intus, & extm,dempto conoEA G,
ad perimetrum coni EA C , (it

y ) in data proportiona_s-

f\ig‘(?»lg;l“mcm tal's portionis extra, con&l;rc:t fuperh-

7c1f£cie Zl(fgifmt{jm“s » & circulo bafis;intra vero , (u-

510

hm S ergoﬁ’u PPOne?]S}O ablato cono, remanere ba-
o db, viex .

mn IdliC”(ume S ° ?SAD’ (UPCI‘H, ad H, (qum

alu proportio data debet effe exceflus) fic qua-

L

dra-
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dratum E A, ad re@tangulum A E G, cum quadrato £ G;
eritcomponendo, ve AD,adH, fic quadratum A E,
cum rectangulo A EG, & cum quadrato EG, ad re-
@angulum AEG, cum quadrato EG; nempe, totus
perimeter portionis , vt {upra expofitz , ad perimetrum
coni.

PROBL XXI PROP.LII

Data fphxrx portione quacumgc,
reperire conum circa camdem -
Xim cum portione , vt portio it
ad conum in data proportione.

Icet (olutio huius Problematis paflic haberi fuci-

, liflimé ex Archimede, ve patebic; quia ramen_»
potiumus ipfam foluere , quamuis dificilior: modo,
per quandam propriam propofitionem voigerfalem o,
quam cen(emus non [pernendam 5 ideo cum nelciamus
hanc aptiori loco collocare ;in gratiam noftrz propofi -
tionis, foluimus hoc Problema, primo faciliffime ex
Archimede poftea pramiflo proprio Lemmate vaiuer-,
fali.

Sit ergo datz [pherz, cuiusdiameter B K, centrum
L,data portio ABC, cuiusaxis BD, &dara fit pro-
portio, quam habet K B, ad H, & oporteat facerz_,
qued imperatum eft. Fiat,ve KD ad eandemK D,

g O 2 cum
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cum KL, fic D B, ad
DG. Ergo, ex Archi-
mede 2. de fphxra , &
Cylindro propof. 2. fi
fiat conus A GC, hic
erit zqualis portioni
ABC. Fiatergo&
fiac, vt GD,ad DB,
fic KB,ad M; & fiar,
vt M, ad H, fic qua-

dratum A D, ad qua- E D F
dratumD E. Fa&o er- -//
go cono EBF. Dico = . I o

huncefle qua’,‘ﬁmm. - X e

Nam conus A G C, ad conum EB F, habet rationem
compofitam ex ratione GD, ad DB, & ex ratione qua.
drdti AD, ad quadratumD E, per propofitionem pri-
mam huius. Sed,veGD,ad D B, ficfaaetK B,.ad
M; & viquadratum A D, ad quadratam D E ; fic'M,
ad H. Ergoconus A G C,feuportio A B C, ei xqualis,
ad conum E B F, habet rationem compofitam ex ratio-
neKB,adM, &M, ad H. Sed iftz duz rationes KB,
adM, &M, adH, faciunt rationem KB, ad H. E-
g0, &c. Quod &e. -

LEM.

LEMMA XXXII PROP. LI

Quodlibec Conoides paraboticumn,
vel hyperbolicum; qualiber portio
phare , vel fphzrordis , & etiam
conus , funt ad conum fuper can-
dem bafim, & circa eandem dia-
metrum cum ipfis ({ecta diame-
tro bifariam , & ordinatim ex pun-
&to fectionis appiicaca finea, ) ve
quadratum ord inatim applicat¢ ,
cum quadram portionis cm{dc’m
ordinatim applicat¢ intercepre 1n-
ter punétum cuifions , & larus
coni, ad duplum quadratum huius
intercepte.

IT ergo Conoides parabolicum in prima figura,
. vel hypeibolicum, vt inlecunda , vel qualibec
portio [phzrz, vel (pharoidis, veintertia, velconus,
veinquarta A BC, cuiusdiametrum A D & circadia-

metrum AD, & {uper eandem bafim BC, fir, invna-

quaque figura, conus BAC ! & diameter D A, fitdi-

uils,
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vifa bifariam in E, & perE, fit ducta EF, parallela B D,
fecans AB, latus coni inG. DicofolidumB A C,efle
adconum BAC, vt duo quadrata FE, EG, ad duo
quadra:a G, E. :

In conores eft euidens, quia eft propottio «’cquiﬁ‘
tatis. In portione {phare, vel {pheeroidis, fit diameter
tozius {pharz , vel (phroidis AH . In conoide hyper-
bolico, A H, (it diameter tranluerfa, & in omnibus iftis
fitccentrum K. o s

Tunc

11t

TuncinConoide parabolico. Quoni ex prim. conic.
prop. zo.quadratum BD, et duplum quadrati F E,cum
ficadiplum,veD A, ad AE, &elt quadruplum qua-
drati G E; ergo quadratum F E, erit duplum quadrari
GE; &duaquadiataFE, EG,erunt fexquialcer:i duo-
rum quadratorum G E ; nempe, vt Conoides BAC, eft
coni BA C, ex Archimede lib. de Conoid. & Sphzroid.
prop. 3.

In Conoide vero hyperbolico, & in portione [phe-
1z, vel fphzroidis, Quoniam quadratum FE, eft ad
quadratum B D, ex primo conic, prop 21.vt retangu-
limHEA, ad re¢tangulum HD A; & vt quadratuin
B D,ad quadratum GE, fic retangulum HDA, ad
rectangulum fub HD, indimidiamipfius A E, nempe
ad re¢tangulum (ub dimidia HD, in AE. Ergoexz-
quali, ve quadratum F E, ad quadratum G E, fic retan-
gulum HE A, ad re&tangulum {ub dimidia H D, in_us
E A, nempe (propter eandem alticudinem A E,) ve HE,
ad dimidiam HD, quz et KE, vt confideranti patet .
Etgo, & componendo,vt quadratum FE , cum quadra-
toEG,ad quadratum EG.lic HE, cumE XK ,ad EK.
Frad confequentiumdupla. Ergo, vt quadratum FE,
cum quadrato EG, ad duo quadrata EG, {ic H E,cum
KE,adHD. Sed EH, cum KE, facit dimidiam_.»
A H,cumHD, vtconfideranti patet ; & ex Archime-
de deConoid. & fphxroid.prop.; 1.& 33 lortioBA C,
vel conoides hyperbolicum,ett ad conum B AC, v di-
midiaH A, comHD,ad HD. Ergo portio,vel conoi-
des, eflt ad conum, viduo quadran EG, Quod &c.

' In
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In Conoide enim hypetbolico,patet, quod dimidia
HA, cum HD, facit {exquiakieram H A, cum

AD.
PROBL. XXII- PRODP-LIV.
 Idem.

luidatur BD, bifariamin N, &ducatﬁipcrpun.
GumN , NOP, parallela’A D, fecans B A,
latus coniin O & fiat, veduoquadrata PN, cunm.
‘duobus quadritis NO, : e
ad quadratum A D, fic
KB, ad M; deinde fiar, '”
vt M,ad H, fic quadra-
wm A D, ad quadratum
D E, vbicunque cadac .a/
pucctum E; & hatconus
E BF. Dico portionem
ABC,effe ad conum_.s
EBTF, vt KB,adH.
Quoniam enim ratio
‘porionis ABC, ad cont
BERF¥, de foris fumpto cono ABC, componitur
ex ratione porrionis ad conum A BC,& coniABC,
adconum EBT; & veportio adconum A BC, fic, per
propofitionemantcecedentem, duo quadrata PN, &_,
N O, adduo quadrataN O; & vt conus ABC, ad co-
num EBY, ficquadiatum A D, ad quadratum D E.
Ergo
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Ergo propottio portionis A BC, ad conum E B F,
componetur quoque cx proportione quadratori PN,
NO, ad duo quadrata NO, & ex propartione qua-
drati A D, ad quadratum D E. Sed proportio quadra-
torum PN, NO, ad duo quadrataN O | eft eadem_
cum proportioncduorum quadratorum P N, cumn duc-
bus quadratis N O, ad quatuor quadrataN O, quir_,
vtdimidium, ad dimidium , fic duplumad duplum_..
Ergo proportio portionisad conum E B F, componetur
quoque,ex proportione duoram quadratorum P N,cum
duobus quadratisNO, ad quatuorquadrata NO, (et
ad quadratum A D, ciszequale, & exratione quadrati
AD, ad quadratum DE. Sed vt duo quadrata PN,
cum ducbus quadratis MO, ad quadratum A D, fic
fataelt B K ,ad M ; & ve quadratum A D, ad quadra-
tum ED,fic M, ad H. Ergo proportioportionis AB C,
ad conum EDF, coponetut ex proportionibus K B, ad
M, & M,adH. Sedexijldemproportionibus compo-
nicur ratio K B, ad H. Ergo, vt KB, ad H. Sicpor-
tio ABC, adconumEBF. Quod erat faciendum.

SCHOLIV M.

V' M hzc huius Libelli imprimerentur,occafione,

qua Propofit. 5 5. v{i fumus Archimede libro de

Conoid. & Spharoid. prop. 23.in quademonftrat. Co-

noides parabolicum ad conumin eadem bafi, & circi

eandem diametrum cumipfo, efle in proportione fex-

quialtera incidimusin modum hoc idem demon ?r?di,
P CC
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Sed per auream methodum indivifibilium, quam qui
afpernantqr, aliam non merentur p&nam, quém priuari
fructu ex tali methodo colligendo. Vilum-eft ergo per-
optimum , huncmodum hac loco explicare, qui viique
eft diuerfus ab his, quibus veuntur columne berculez
Geometrarum ltalorum noftri feculi, nimirum Bona-
uentura Caualerius lib. 4. Geometrize indiui(ibilivig,
prop- 21. & Euangclilta Torrigeliius in exgmplis pro
indruifibihibus curuis sexempla: a4, Ne'ergo noftrum
ordinény incaptuin variemus , trademus hunc modum
per duas fequentes propoﬁciones extra ordinem {um-

ptas. | R
PROPOSITIO PRIMA.

Ffto parabola B A C, cuus diame-
ter DA, balis BDC, & in dia-
merro D A, fincfumptasduo pun-
&Ga K, & L, xque remota 2 pun-
ctis A, & D, per que fintducte
ordmasniapplicace E K, G L.
Dico duo quadran EK, G L,
elle xqualia quadrato BD.

QVoniam enim quadratum EK, eft ad quadra-
tum BD, vi KA,adA D; & pariter quadsg-

‘Tum

' | 11§
tumGL, dftad quadratum BD,ve L A, ad AD, ex
20. prim. Conic. Ergo, & duo quadrata EK, GL,

n 1> c

erunt ad quadratum BD, vt KA, feu LD, (imul cum
AL, nempeywt tota A D, ad AD. Quarc zqua-
TP S TR TS EETEEES S P ‘

SCHOLIVM

I=¥Acile elicitur ex di@is, quod i A D, diuifa bifa-
™ ram in M, &_, per M, ordinatim applicata
O MP, mente concipiamu's,fruﬂrum BOP C, parabo-
lz,rotari fuper €3 P, veluui fupercardinem, doneccollo-
cetut {uperO AP, adeo vi BDC, fitinTAV, &,
D M, congruat A M, & pun&um Dy congruatipli A;
puncta veso B, C, congruant ipfis punctis T, V;
wnfertur inquam , quod fiin A M, fumatur quodlibet
. P, pun-
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pur&um K, per quod ordinatim applicetur REKFS;

femper duo quadrata R K, KE, erunt zqualia qua-

drato NM. Res eft euidens .

PROPOSITIO SECVNDA.

Sit parabola ABC, & ei fit circum-
{criprum parallelogrammum H B
C K, & omnia voluantur circa
diametrum A D. Dico Cylin-
drum ortum ex tali reunlutione,
efle conoidisparabolici aupluxn.

SEcetur A D, bifariam in E, & per pun@tum E; aga- |

tur planum FXEV G, parallelum planis H <,
BC, & mente concipiamus fruftum parabolicum_»
BXV C,locari,aded vebafisBDC, ficinH A K, pun-
&um D, fitin puncto A, & lidea D E, fic fuper EA,

& (umatur in A E, quodlibet panctum: N, per qued.

agatur planum OPLNM QR faciens in Cylindro cir-
culum,cutus radius ON, in portione conoidis. X A Vv,
circolum, cuius radius L N, & in frufto X H KV, circu-
lwum_,_cuius radius P N. Quoniam enim quadratum H A,
:fur()> N ,(ei.l :e'quale qusdracis PN, & NL, ex Scho=
sio Propelictonts antecedentis, Ero -
o b ;} o anecs . E"oo’ 8&.1 circulus,
s radius » enit xqualis circulis, quoruin_a
1=dij
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radijPN, NL ;& pun&umL, fumptum eft vecum-

que. Ergo omnescirculiCylindri HF GK {umptiiuxra

H S b T K
o\P LALM_Q:_/R
NN
F 2 [l
X Y
B D B c

regulam plani HAK, {ed F EG, erunt zquales omni-
buscirculis frafti HXVK, & portionis X A V,stptis iux-
taeandem regulam . Quare & Cylinder HF G K, erit
xqualis frufto HXVK, {ei BX V C, & portioni XAV,
nempe erit'cqualis toti conoidi BAC. Sed Cylinder
HBCK,eftduplus Cylindri H F GK. Ergo talis Cy-
linder elt duplus conoidis BA C. Quod erat often-
dendum.

SCHOLIV M,

X di&is clarcinfertur proPoﬁtum, nempe Conoi-
E des efle (exquialterum coni fuperbale BDC, &
circa diametrum A D+ Ratio eft, quia conus eft {ub-
triplus Cylindri, vnde, quoram Cylindrus eft fex, &

conoides tria,conus erit duo.
o L EM-



[ EMMA XXXIEPROP.LV-

Datis duabus rectis lineis AB,BG,
continentibus angulum rectum,
A B C, dataque F , potentia , a
punéto G, ducere lineam occur-
rentem A B, etiam protractz, {1
opus {ic, n O, vt quadratum F,
it ad retangulum CO B,

- data proportione .

1T bhxc,quimhabetF, 2dG; &interF, & G';ﬁt-

media proportionalisH & fiat, vi BC, ad H, fic

H,ad BR, pofitam in dire&tum ipliA B; {ectagus_p

3C,
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B C,bifasiamin L, &ducta LK; centro L, interual-
lo LK, fiat femicitculus , cuius diameter (it MIN; &
fuper C N, ex parte oppofita, fiat femicirculus NOC,
fécans AB,inO. Dico punétum O, efle quafitum,
nempe ductaCO, effe quadratum F ad re¢tangulum
COB,vtF,ad G. DucaturO N. Quoniam L C,eft
aqualis LD, & ML,ipfiL Njergo & MC, eltzqua-
lis BN. Ergo quadratum BK, elt xquale reGtangulo
C N B, nempe quadrato NO. Ergo, & lineaBK,eft
aqualis N O . Cum autem ( propter {imilitudinem
triangulorum C OB, NOB) reGtangulum C OB, {1
aquale re¢tangulo (b CB, inON, feu in BK ;.48)°
reGtangulum CBK, fit xquale quadrato 1. Ergo &
re¢Gtangulum C O B, erit xquale quaciato H. Sed
quadratum F,ad quadratum H, elt,vtF,adG. Ergg,
& vtF,ad G, fic quadratum F, ad retangulum C O .
Quod erat faciendum. '

SCHOLIVM.

Fmma antecedens reducitur ad Problema Vie-
L teurn » Data bale uianguli reGanguli, &_,
media proportionali inter hypotenulam, & perpen-
diculum, inuenire triangulum.

R
o LS

PR O-
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PROBL. XXIII: PROP- LVI

Datis ij{dem, quz in {uperiori Pro-
blemate, facere cadem, quz ibi-
dem, vt {uperficies portionis, it
ad fuperficiem coni, in data ‘pro-
portione. |

Ata proportio fit, quim habet D B, ad H, &

ducta BA, oporteat facere, quod imperatum
eft. Datis etgo duabus AD,
D B, continentibus an. X . "
gulumre¢tum ADB, du- p! |
catur 4 puncto B, per pro- ,
pofitionem antecedentem,
B E, vt quadratum datz
B A, (it ad reGtangulum.
BED, viBD, ad H; &
fiat ex triangulo BE D, A
conus EBF. Quem dico
effe quzfitum. Demonftratio ex Archimede eft faci-
liffima, quapropter ad alia tranfeamus,

b

E D ¥ ¢

LEM-

LEMMA XXXIV: PROP-LVIL

Datam re&am A B, feé&tam vtcum-
que in G, rursim diuidere in D,
meer G, B; vt re&angulum
ADCGC; fic ad quadratum D B,

in data proportione .

Y £ »Oijpemhi-ft‘ibﬁpliwmi hale caflum, fecundim
- quod Pﬁopér;kio dara eft, vel zqualitatis , vel
exceflus, V._d défe&(ls-. Sific zqualitatis, foluctur fic,

- - -

. ¥

A [ D B

LU ;
Dividatur BC, inD, vtfit, (icut A B, ad B C, fic
BD,ad DC. Namcumfit,vtAB,ad BC,ficBD,

‘ad DC; ergo permutando, erit, ve A B, ad BD, fic
"BC,ad CD. Ergo, & dividendo, erit, ve AD, ad

DB, ficDB, ad DC. Quare reGangulum ADC,
erit £quale quadrato D B. o

VEL fic. Fiat AB, diameter cuiulcumque paral-
lelogrammi FE, & perpun@&um C, agatur HC G, pa-
ralellaF A, vel BE, & iungatur HE , fccans B A, inD.
Dico punctum D , effe quzfitum.

Quoniamenim triangulum A D E, eft (imile trian

- Q_  gulo
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A G

B T« IR
gulo HID B, & patiter ti‘iangulﬂm'E}D B, eﬁB; fimile_,
uiangulo HDC. Ergo,vt AD,adDB,ficED, ad
DH. VeautemE D, addDH, {x 8D, ad D Cyerifpo
& vt A D,ad DB, fic DB,ad:D C. Quare rfctan-
gulum A DC, erit xguaabe quadratoD B .

S autem proportio data fic exceflus, fitea, quam
habet AC,adCE, & fiat, ve AE,adEC, ita compo-
fita ex A B, & CB, ad BK, pofitam in diretum ipfi
A B ; deinde fa&o femicirculo fuper AB, & a punéto
C, ere&ta petpendiculari L, Beiua kB, far, ve
AE,ad BC, ficLB;ad M &interiLB, &M, inuc-
riatur media propor:ionalis, cuifrt ‘xqualis BN, ere-
.&a perpendiculariter {uper A B, 3 puncto B; [e&aque
BK,bifartam inO, & iun&a ON, fiat O D,ipi ON,
zqualis (infra enim patebit, pundtumD, cadere inter
C, B.) Dicopun&tum D, efle quafitus.

- Quoniam enim duo quadrata N B,BO , funt xqua-
lia quadrato NO, nempe quadrato O D (quia OD,
factaelt equalis NO; ) & quadratum DO, eft zqua-
d¢ duobus quadrasis DB, BO, & duobus rectangulis

. DBO,

123
D BO, nempe vhico rectangulo DBK, ) quia KB,
dupla et BO.) Ergoduo quadrata NB,BO, erunt
zqualia duobus quadratis D B, B O, & retangulo
DBK. Et communiablato quadrato B O ; quadratum
N B, nempe rectangulum {ub LB, & M, (quia N B,

M .

A 0 =
elt media proportionalisineer LB, & M, ) erit zquale
?uadraco DB, & rectangulo DBK. Ergo, quoniam

adthm eftlupra, v AR, ad EC,ficL. B, ad M; K.,
elt, ve L B,ad M, fic quadratum L B, ad rectangulum
MbLB,ia M, & quadrato LB, clt zquale rc&anztx-
luay ABC;: & pariter re@angulo (ub LB, & M, pbro.
hawunr eft iquale quadiatii I¥B, cum reGangulo D BK;
ergo eritetiam, vt A E, ad E.C,ficreGangulum ABC,
ad quadratudu DB, coim rectangulo DB K. Sed quo-
niam fuprafa@umel, vt A E,ad EC, fic campoflitt_,
exAB,BC,ad BK;&wt compolitaex AR, BC, ad
BK, fic ( fumpta communi alitudine B D, ) rectangu-
lumfab tali compofitain D B, ad reGangulum D BK;
& redtangulum (ubcompofita ex A B, BC,in BD, di-
uiditurin duplum retangulum C B D, &in reQangu-

Q Jum
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lum (ub AC; in DB . Ergo, & vtre@angulum ABC,

ad quadratum D B, cum rectangulo D B K /fic reans,
gulum A C. D B, cum duobus retangulis C B D, ad re«:

ctangulum D BK. Cum ergo fit,ve totum retangulum
ABC, ad totum, nempe ad quadratum D-B, cumtec-
tangulo DBK, {ic ablatum ad ablatum , Nempe rectan-
galum A C, D B, cum duobus rectangulis C B D, ad ab-
latumrectangulum D BK 5 ergo, & vt totum ad totum,
fet vt A E,ad E G, (icreliqum ad reliqum,nempe fic ex-
- M .
L Ny —

']
-4

A Ec D B o %

ceflusrectanguly A BC, ﬁlpusrec;:aﬁgﬁiuﬂ AxC,D B, 1

& {uper duo tecrangula CBD; ad quadtdimi DB,

Ergo, & componendo, vt A C,ad CE, fic talis exceflus,

cum quadrato DB, ad quadratum D B. Sed talis ex-

ceffus, cum quadrato D B, facit rectangulum AD C..
Nam, duo quadrata CB, BD, excedunt duoreGtangula
CBD,quadrato C D 5 & reCtanguluin A C B, excedit.

re¢tangulum AC, DB, re&angulo A CD, quod cum
quadrato C D, facit retangulom ADC. Ergo, & ,
vt AC,adCE, f(ic reCtangulum A DC, ad quadratum
DB. Quod-erat faciendum.,

Qrind
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Quod verd affumptim eft, nempe pun@um D, ca-
dere inter C, B, patetex proceflu demonftrationis. Quia
noninC. Nam, cum probatum fit, vt AE, ad E C, fic
retangulum A B C, ad quadratum D B, cum rectangu-
loDBK, nempe ad re@angulum K D B, nempe, ex (up-
ofitione, ad re@angulum K C B; & ciim fir, vt rectan-
gulum ABC,adreftangulum K GB, (icAB,ad K G;
erit vtAE,ad EC,(icAB, ad CK. Sed patiter factl
eft,vt AE,adE C, {ic AB,cum BC, ad BK. Ergo
effet etiam,vt AB,ad CK, ficAB,com BC,ad BK,
minotem CK'. Quod eft ablurdum. Et multd maios
ablurdum concluderetur fi punctum D,caderet vitraC.,
Ecgo caditinterC, B.
S1Vero proportiodata (it defectus, fit ea, quam.
habetAC, ad CE ; & fiar, vt EA,ad AC, fic, & du-

SR S SR ' '
plaCB,adBK, & EC,ad KM, poficasin directum,
tuminter fe, timipfi A B, & divifaB K, bifariam in N,
fuper CN, fiat femicirculus, & 3 puncto B, erigatur
psrpendicularis BL. Pariter {ecetur BM, bifariam in_.s
B,&iunctal P, fiat ei zqualisP D, (oftenderur infe-
ris punctum D, cadereinter C, B, ) & ipiD B, flat
zqualis CO. Dico punctum O, efle quaficum.

) Eodem
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“ Eodem efiim modo:, quo factmm eff fupra, oftende-
tur,quadratum L B, efle zquale quadratoD B, cum_a
rectangulo D B M, ac proinde etiam rectangula C B Ny
efle xquale quadrato D B, cum rectangnlo D B M.
Sed quoniam factum eft, ve EA, ad A C, fic duph
CB, ad BK,(eiCB,ad BN; &vtCB,ad BN, be
quadratum C B, ad rectangulum C BN, {ed ad.ei zquias
le quadritum D B, cum rectangulo DBM. Ergo.,.&
vt £ A,ad AC, fic quadratum CB, ad quadratumD B;
cum rectangulo D B M. Rursim,quoniam (upra factum
eft, vt EA,ad AC, fic amEC, ad KM, quinvdu.
plaC B, ad BK;ergoerir, v EA,ad A C, ficambo an-
tecedentia adambo conlequentia , nempe EC , cumyess
duplaC B, ad totam BM . Sed vt EC, cumdupla BC,
ad BM, fic ( fumpta communi alticudine D B,) rectan-
gulumfub EC,inD B, cumduplo rectangulo C B D,
ad rectangulom D BM. Ergo, & vt quadratum C B,
ad quadratum D B, cumrectangulo B BM, ficrectan-
gulumEC, DB, cum c}uobusgrectang\\]is CBD, ad
rectangulum D B M. €umergo fit, vitotum ad tots,
ficablatum ad ablatum; ergo, & teliqy | 'Iﬂ’“ft‘ﬁqum
erit , vt totum ad totum, feu vi EA, ad ATC. LEIg()", &
vtEA, ad AC, ficexceflus quadrati C B > {upet rectan-
gulumE C, D 8, & fuper duo rectangula CB D ,;ad
quadratum D B, Ergo,& componendo,vt E Cad G 4,
fic exceflus duorum quadratorumCB, B D, fu per reG-
ngulumEC, D B, & [uper duo rectangula € 8.Dy/ad
quadratum D B. Erconuertenda, vt quadmmtﬁ D B
feu, vi quadrarum CO, (quiaC O, ticta elt zqualis
DB,

12
O B,) adexcellm quadratorum CB, BD, vel Ci) ,
{uperrectangulum EC, D B,{cd ECO, & {uper duo
rectangulaCBD, (i BCO,fic AC,adCE. Sed,&
nAC,ad CE, fic retangulum A C O, ad re@angu-
lum ECO. Ergo,&vtAC, adCE, tim cft quadia-
tumC O, ad excefum duorum quadratorum CB, C G,
fupcr reGtangulum ECO, & {uper duo retangul s
BCO, quimrectangulum ACO, ad reGtangulum .
ECO. Quare, & vt vnum antecedentium ad vnum
confequentium , fei,ve AC, ad CE, fic ambo antc

L

E ACO DB NP X M
cedentia adambo confequentia , nempe fic quadratum
C O, cum rectangulo A CO, nempe rectanguli A O C,
.adexce{lum duorum quadratorum BC, CO, folum,
fupet duoze@angulaBC O, nempe ad quadratum O B,
Quod eratfaciendum .
¢ - Quod amtem affumprum eft, nempe pundum P,

“cadere inter C, B, patet. Quia non inC; nam cum
-probatum fit, efle, vt FA, ad A C, fic quadratum C8,

ad vectangulom MD B, nempe intalicalu, ad reQan-

gulumMCB; &cimfir, ve guadratum C B, ad rec-

tangulum M C B, ita CB, ad CM; effer, & vt EA,

ad AC,ficCB,ad C M. Quodeft abfurda, quia fupsa
fictum
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faé’c!uzme[‘t ,vtE A,adAC,ficCB, a.dl'olamBNci E:
maius ablurdum concludcre;_ux, ﬁ punctum D,ca’ ere

. Etgo patet propofitum. ) AR
YltgaE?) praegfeng Lerrl:mappoteﬁ vnica dcmo.nﬁrauone
comprehendente omnes calus facilius folui, fed per

locum folidum , quim non crit inutile hic{ubingere.

A K ¢ » B E

Sit crgodata A B,diuila in C,vqfup‘ta 3 &. dafa rjaz-
tio (i3, quam habevAC,ad H Producat.ur AB,in E,
vt C B, BE, fintxquales; &facta A E, dlax_netro,fcml;
circuli, erigatur a puncto B, perpendicularisBF ; 85
circa axim C B, diametro tranfluerfa A C, perprop. §3.
Ap.rimi conicorum , defcribatur hyperbolatranfiens per

unétum F , cuius vertex {it C; deinde fiac vt H, ad

AC, ficCB, ad CK, vbicumque cadat punctum K,

& {uper KB, fiat femicirculus ad cand_em partem cum

priori, acd punéto C, erecta perpendiculari CG, du-

catar G B, fecans byperbolam in puncto O; demilla
» §igo
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ergod puncto O, perpendiculari O D, fuper A B,

fecante ipfam in D. Dico punctum D, efle quz(i-
tum.

Etenim, propter fimilitudinem triangulorum GBC,
O D 3, eft,vtGC,ad CB, (icOD, adDB; & pari-
terelt, vt quadratum G C, ad quadratum C B , fic
quadratum O D, ad quadratum D B. Sed, vt qua-
dratum GC, ad quadratum CB, ficK C,2d CB , nem-
peAC,ad H, (&um eft enim {upra,vtH, ad A C,
ficBC,ad CK quare conuertendo, erit, ve KC, ad
CB,ficAC,adH.) Ergo, vtAC,ad H, fic quadra-
tum OD, nempe reGangulumADC, (quod ci often-
deturzquale) ad quadratuma DB. Quod erat facjep-
dum_.,

Qudd verd retangulum A DC, fitzquale quadra-
toD O, fic patebic, Nam, quia BC, cft zqualisBE,
reCtangulum A B C, erit zqualeretangulo

ABE, nempe quadrato BF. Sed, ex
propofitione 1. primi conico-
fum, eft vt reGangulum
A BC,ad quadratum
BE, ficre®an-
gulum_o
ADC, ad quadratum
DO. Quare_,
patet propo=
ficum,

R LEM-
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LEM XXXV- PROP: LVIIL
Data bafetrianguli reétanguli , & da-
ta media proportionali mter com-
pofitam, ex hypotenufa’, & per-
pendiculo , & ipfum perpendicu-

lum, inuenire triangulum.
Ata bafis fit AB, & data media proportionalis
it C , & oporteatinuenire triangulum. Fiat,ve

AB,adC, fic C,ad BD, pofitam in directum ipfi A B;
deinde data AD, fectain B, rursum feceturin E, vt re-

A B E D

&angulum A E B, fitzqualequadrato DE, per propo-
fitionem antecedentem, & fuper A E, fiat femici rcufus,

aca puncto B, erigatur perpendicularis BF, & ducan-
tur AF, FE. Dico tiangulum AFB, effe qufi-

tum—_».
Quo-
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Quoniam enim rectangulum AEB ,eft zquale tim
quadrato ED,quam quadraco E Fsergo, 8 duo quadra-
ta ED, EF, patiter duz linez ED, E F, erunt zquales.
Tunc;quoniam re€tanguli A BD, et xquale quadrato
C,per conltructionem ,& pariter eft zquale retangulis
ABE,&AB,ED; ergo, & quadratum C, erit zquale
rectangulo A B E, nempe ( quadrato BF,) & A B,ED,
nempe A B,F E, quiadue D E, FE, often(x {unt 2qua-
les. Sed, propter fimilitudinem triangulorum rectan.
gulorum A B F, BFE, rectangulo A B, FE, eft zqua-
le rectangulum AFB. Ergo quadratum C, erit qua-
le quadrato F'B, & rectangulo AF B, nempe rectan-
gulofubcompofita, ex hypotenufa A F, & perpendicu-
IoF B, & {ubperpendiculo F 3. Quare patet propo-
fitun s,

LEM:XXXVI PROP-LIX.

Datis jj{dem, que n propofitione s 5.
facere cadem , qua didem , vt
quadratum F, fit ad re¢tangulum
C OB, cum quadrato OB, in
data proportione.

SI T data proportio, quim habet F,ad G, & inter

F, G,inueniatur media H. Data autem BC, ba-

fetrianguli rectanguli, & data H, mediaproportionali
2 inter
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inter compofitam, ex hypotenufa, & perpendiculo , &
iplum perpendiculum , inueniatur ttiangulum CO 3.
Dico factumefe, quod proponebatur

.k M

—

, H

l"——-e-———-—l

4\. 0 B
M

Quoniam enim rectangulum fub compofita ex CQ,
& OB, & fubO B, el zquale quadrato H; ergo qua-
dratumF, adhzc, habebit eandem proportionem..s.
Sed quadratumF, ad quadratum H, e¢ft v¢ F, ad G.
Ergo,& vt F,ad G, fic quadratymF, ad rectan-
gulum {ub compofitaex CO, O >
inO B, nempe ad rectangulum
C O B, cum quadrato O B,
Quod erat facien-

dum,

6
B

PR Q-

PROBL: XXIV.PROP.LX.

Dais yfdem, qu in fuperiori Proble-
mate, facere eadem, qu ibidem,
VC tOtus perimeter portionis it ad
totum perimetrurn coni, in data
proportione.

Xponaturlinea K, potens fimul duo ‘quadrata_
E BA, AD; &dataratiofic »'quim habet AD | ad
H. Datisautemduabus A D, D B, continentibus an-
gulum reGum A D B,duca-
tura punéto B, linea BE, \ Tt
vefit, vt A D,ad H, fic qua- A p

dratum K, ad re&angulum /?K\ ,
| C

B E D, eum quadrato E D,
D F

per antecedentem propofi-

tionem, & flatconusEBFE,

Quem dico efle quafitum, /-
Quia, vt A D, adH, ﬁcA E

quadratum K, nempe duo

quadrata BA, A D,ad re¢tangulum BED, cum qua-

drato ED, nenpe, ex Archimede, totus perimeter por-

tlenis @BC »ad totum perimetrum coni EBF, Quod
efat faciendum,

SCHO-
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SCHOLI1V M.

Vamuis Propofitione §7. propofitum (it Lemma
{ic vniuerfaliter , attamen , vt patuit Propofitio-
ne 5 3. non indigebamus ipfo ad folutionem anteceden-
tis Problematis , fic vniaerfaliter propofito, {ed rantim
in proportione xqualitatis . Verum ad vberiorem_s
{cientiam , & quiaex iplo dependent alia Problemata,
quamuis non pertinentia, nec ad conos, nequead (phaz-
ras , nec ad {uperficies conicas, necad {uperficies [phx-
gicas ; propofuimus ipfum vniuesfaliter . Vtergo capia-
mus fii@um ex iplo manantem,foluemuys duo fequen-
tia Problemata. o :

PROBL- XXV. PROP. LXI:

Datis circuli diametro A ‘B, conti-
nuata in C, reperite inter. B, C,

punGum D, vt abipfo ducta tan-
gente DE, fithecad D C, in

data proportione .
DAta'mtio- fit, quam habet AB,ed H, quz con-

tinuetur ad tertium terminum K ; deinde, per

Propofitionem §7. data AC, feGtain B, taliter fecetur

inD, inter C, B, vt reCtangulum AD B, fic ad quadra-
' tum

| 13§
tumD C, vtA B, ad K; &4 puncto D, ducatur tan-
gens D E. Dico fa¢tum effe, quod proponebatur .,

-0

Quoniam enim reftangulo A DB, eft zquale qua-
dratum DEjergo, & viAB, adK, fed, vt quadra-
tum A B,ad quadratum H, ica erit quadratum D E, ad

quadratum DG; & vt AB, adH, fic DE, ad DC.
Quod erat faciendum,

PROBL-XXV]I PROP.LXIL
In triangulo B A C, 4 puncto A,

fint du&tz duz linez, A D, oc.
currens BC, inter B,C, & AFE,
parallela B C, indefinita; 3 pun-
&oB, ducere BG H F | tali Je-
ae, vt quadratum BG, ad regtan.

gulum FGH, fit mdaca propot-

tione . Data
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\ Ata re®ta BC,{e@a in D, rursim fecetur inK,
inter D, C, per propafitionem 57. vt reGtangu-
lum BK D, fit ad quadratum K C, indata proportio-
ne, quz {it ea, quam habet v.g., BC, adL, & per
punctum K, ducatur K G, parallela CA, occurrens
A D,in G, & perpun&ta B, G, ducatur linea B GHF,
fecans AC,inH, & occurrens A E, in F. Dico lineam

BF,efle quafitam.

A 13 E A T E
N //
Ak \/H L

e

E D Yt ¢ B D <
Quoniam enim reGangulum BK D , ad cLua'dratum

K C, habet rationem compofitam ex rationibus B Kjad
KC,&DK,adKC; ergo, &ratioBC, ad L., compo-
netur ex iltis proportionibus. Sedve BK,ad K C , {ic
(obparallelssGK,A C,) BG,adGH; & pariter , vt
DK,KC, icDG,adGA, & 5 (ob parallelas A F,
BD,)vtDG,adGA, ic BG,ad GF, Ergo, & BC,
proportioad L, componetur exduplici proportione_,,
nempe BG,ad GH, & BG, ad GF, quz duz faciunt
rationem quadrati B G, ad teGtangulum FGH. Quare
patet propofitum .

Quamuis vero hoc Problema fit fic vnierfale , atca-

men
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men nonerit inutile tradere aliam propofitionem in. s
proportione xqualitatis , quz non (upponce propofi-
tionem §7.

Datis ergo, qua fupra yducatur D H, patallela A R,
& per B,& H, ducatur BGHFE, Quimdico efle quai-
tam. Nam (obparallelas HD, BA,) duo triangula
AHB, ADB, funtccqualia; & dempto communi trid-
gulo AG B, triangulum A GH, ertzquale triangulo
BGD. Nunc;quoniamtriangulum BGD, ad tran-
gulum A GH, habet rationem compoflitam, ex ratione
trianguli BGD , ad triangulum G A I, & trianguli
GAF,ad triangulum G A H; vt aurem triangulua.
BGD; ad triangulum GAF, fic (quirifta triangula
{unt (imilia ob parallelas B, A =) quidratum G B,
ad quadratum G F; & vetriangulum G A F, ad triangu-
lum GAH, (icFG,ad GH. Ergotritngulum B G D,
ad triangulum A GH, habet rationem compolitam_s
ex rationibus quadrati BG, ad quadratd G F, nempeex
duplici ratione B G, ad GF, & G- , adGH . Sed
nationes B G, ad GF, & GF,ad G H, ficiune
rationem BG, ad HG. Ergo triangulum BGD, ad
triangulum A G H, habet rationem compofitam, ex ra-
tionibusBG,ad GF,&BG,ad GH Sed itz duz ratio-
nes componunt etiam rationem quadrati B G, adrec-
tangulum FGH. Ergovt triiangulum B G D, ad trian-
gulom AGH, fic quadratum B G, ad re&tangulum_s
FGH. Sed triangulum BG D, probatum eft xquale
triangulo FGH, Quare &c. Quod &c.

S FRO.
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PROBL XXVII

Data fphare portione , conftituere
conum fuper camdem bafim por-
tonis , vt portio {ic ad conum in
data proportione.

Q1T dataportio A BC, (phare, cuius diameter F B,

139

PROP-LXIIT LEM XXXVII PROP- LXIV.

Dato quolibet trangulo ABC, cu-
ws vercex B, ducere a vertice
B, lineam B D, occurrentem la-
teri A C, etiam producto , vt qua-
dratum vaius lateris, puta B €

centrum E, & data proportiofit, quam habet F D, ﬁt Eld re@cangulum {Ub a]io‘ ]ate-
adH. Opol-tetfacere &c. Fiat, vt FD ad FD, cum re in d &3 nempe ad rectan-
FE, icDB, ad DG, & ’ ’ uétam , nempe ad reét:

fiat conus A GC, cuius
axis {it G D. Ergo conus
A GC,ex Archimede fu-
pracitato, eft zqualis por-
tioniA BC. Fiat ergo,vt
FB,ad H,licGD,ad DK,

vbicumque cadat K, 88" p

fiat conus AK C. Quem
dico efequzlitum. Nam
conus GAC, [eud portio
ABC,eltad coni AKC,
vt G D,ad DK;{ed vt
FB,ad H. Quod erat
faciendum .

c gulum AB D, i data propor-
N tione poffibili .

PRoportio poflibilis eft, quod fi proportio (it ex-

ceflus fit, Bon maior ea, quim habet quadratun

L

A C D
BC, ad reangulum fub B A , in perpendiculum, quia
aliter B D, noneflet ducibilis,cim ellet minor perpen-
: CoT T S 2 dicu-

LEM-
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diculo. Dataratio fic, quam habet AC, ad H, & fiat
vt AB,adBC, ic BC,adK;8& flatve AC, ad H,
fic K, ad aliam, quz non erit minor perpendiculo
r,rlanguli y VC patebic ex determinatione Lemmatis,
ac proinde {1ducatura puacto B, occurret A C;0ccur-
ratin punéto D . Dico quadratum B C, effe ad retan-

gulum ABD,indara ptopottione AC,ad H. Nam
quoniam faGumelt,ve A B, ad BC,fic BC, ad KT
crgo quadratum BC, eritzquale rc&aﬁgulo fub A BJ
&K. Ergohecad reCtangulu A B D habebunt eandem’
proportionem. Sedreftangulum fub A B,inK ad re-
cangulum A BD,eft, vtK,adB D; &V[K,aleD

ficAC,adH. Ergo,& vt A C,ad H, f{ic quadratum_.:
BC,ad reangulum A B D. Quod erat faciendym .

Iude ‘ i
Quod vero B D, nonfit minor perpendiculo, patet
vedixt, ex determinatione. > Pkt

PRO-
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PROBL. XXVIIL. PROP-L.X V-

Dadis jjfdem , qua in fuperiori Pro-
blemate, facere eadem , quee ibr-
dem, v: {uperficies {pharica por-
tionis, fit ad {uperficicm conicam
coni, in data proportione.

Ata portio fit A BC, & data ratio fit, quam ha-
bet AD, ad H. Oportet ficere, quod impe-
racum eft. Ducatur B A. Infra patebit oportere propor=

tionem datam minorem efle ea, quam habet quadratum
A B, ad quadratum A D.

A’ vertice ergo A, dati F
trianguli AD B, ducatur . b1

A E, occurrens D B,in E, joN T —
vt quadratum A B, ficad T
reGtangulum EAD, vt /o 3_“\“\\‘\

o
R B

A D, adH; & ex trian- /4
guloEA D, reuolutocir- /// /
caE D, fiatconus AEC. | //
Dico conum AEC, effle / , .
quefitum. Patet ficili- 4 D C

ter; nam fuperficies por-

tionis A BC, ad {upe:ficiemconi E A C, eft, ex Archi-
mede fché citato, vt quadratum B A, ad reGtangulum

EAD, nempe vt AD,adH., Quod erat faciendum,
‘ Quod
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Quod verd proportio data debeat effe minor e,
quam haber quadratum B A, ad quadratum A D, pa-
ret; quiaalitercamnon pollicduci AE , conus EAC,
non effet conftruibilis.

LEM-XXXIIX-PROP.LXVI
Sit portio A B C, cuius vertex B, axis
BD, diameter bafis A C, & du-
catur A B, flatque ve D A ,ad A B,
ita A B, ad aliam, qu erit ipfa
A B, maior, & {it A E, occur-
rens D B, produ& in E .. Dico,
quod {1 ex triangulo E A D, fiat
conus £ A C, fupcrﬁcies conica
talis coni erit zqualis {uperficiei
fphericz portionis ABC.
I\priciatur (chema.‘anteccdcntis Propofitionis. Patet
propofitum, quia re&tangulum EA D, eft zquale

quidrato AB. Eigo, ex Arcl}imede » & [uperficies
portionis, etitzqualis (uperficiei coni.

COROLLARIVM.

X di&is d;ducitur, totum perimetram portionis,
l ; effe zquale tou penimetro coni, addita nempe baft
communi « . SCHO-

43

SCHOLIVM

[C ctiam non eritinutile notafle,quod (i por-
tio {it hemifphxrium , latus coni erit zquale
diametro {pharzx, quiatunc A B, eft media proportio-
nalisinter A D, emidiametrum (pherz, & diametrum.
Notetur etiam, [1 placet, totum perimetrum coni effe
triplum circuli maximi [phaiz ; ac proindefe habere_
ad circulum maximum, fev ad {uam bafim, vt Cylindrus
ineadem bafi, &altitudine, ad conum.

PROBL-XXIX.PROP-LXVII

[dem.
DAta pro{PortioﬁtA D,adH; & fiatconus AL C,

cuius {uperficies ﬁtxqualisfuperﬁciei (pharicx
ortionis. Patet ergofa-

ciliter, quod {1 Problema k }
debet [olui, oporter ra. /N ,_12’:-“, 4
tionem A D, ad H, efle / LA

minorem ea, quam habet / 5 \
re¢tangulum E A D, ad AN

quadratum AD. Fiater- /f EAVARN

go,vt AD,ad H,{ic EA, ("/// \\
ad aliam, quz ex determi. (/ | \}
natione erit maior A D, v v
ac proinde, fi ducatur 3

puncto A, occurret DE, occurrat in T, & fiatconus
' AFC,

~.

D C
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AEC. Quemaio eﬂ'equreﬁtum: Demonftratio eft fa-

ciliflima; quiave AD, adH, ficEA,ad A E, nempg,
({umpta communi altitudine A D, ) reétangula EA D,
ad reGangulumF A D. Nempe quadratum B A,zqua-
le reGtangulo EADad reGangulumF AD . Nempe,
fupetficies portionis A BC, ad {uperficiem coni AFC.
Quod erat faciendum.

LEM. XXXIX. PROP- LXVIII:

Dato riangulo A B G, cuus vereex
13, ducere a vertice B, linea BD,
occarrentem A C, produéte ( i
opus fit ) rali lege, vt duo qua-
drata C B, B A, {int ad re&an-
oulum D B A, cum quadrato
B A, in data ravone poflibili .

*Tiam hicoportetproportionemdatam non effe__,
E maiorem: ea, quam habent duo quadrataC B,B A,
ad quadratum B A, Gmul cumreétangulo {ub BA,in
perpendiculumaliter B D, non poflet duci, quia ef-
fez minor petpendiculo, vt confideranti patet.

Dartaergeratio it, quamhabet A C,ad H, & eriga-
turd puncto A, ipli A B, perpendicularis A E, zqua-

is ipti B C; & ducarur BE. Tuncfiat, vt AB,ad BE,

1<
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fic BE,ad K; deinde fiat vt A G, ad H,ficK,ad aliam,
quz ex determinatione Problematis, non erit minor
compoﬁta exAB, & perpendiculo » Vt patebit ex pro-
ceflu demonftrationis . Quare {1 abip(a auferatur zqua-
lis AB, & reliqua ducatur avertice B, vtique occur-
ret AC. Occurrat crgo, & (it BD.

B, H
K 1
E
\
\ N
A c D

Q_uoniamenim fa&um eft, vt AC, ad H, (icK, ad
DB’ fimul cumBA,& vtK,ad DB,cum BA, fic ({um-
pta communi altitudine B A , ) reGtanguium fub K, &
fub BA, adretangulum fub compofita ex D B, X
B A,inAB, nempe ad reangulum DB A, cum qua-
dratoB A. Ergo, & vt AC, ad H, ficretangulum (ub
K,in AB, nempe quadiatum BE, (nam factum eft
fupra, vt A B,ad BE, fic BE ,ad K, ) ad retangulum
DBA,cumquadrato BA. Sed quadrato B E, {unrt -
qualia duo quadrataBA, AE; & quadratoA E, eft z-
puale quadratumBC, ex conftructione. Ergo, &_,
vtAC,adH, fic quadrata AB, BC, ad rectanguluin
DB A, cum quadratc A B, Quod crat faciendum .

T PRO-
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PROBL: XXX PROP- LXIX.

Datis y{dem quz in fuperiori Pro-
blemate , facere cadem | quee ibi-
dem, vt to:us perimeter portionis,
it ad totum perimetrum coni, in
data proportione.

Ata proportio fit, quam habet AD, ad H, quam
patebit oportere minorem effe ea, quam habent

duo quadrata BA, A D,ad duo quadrata A D. Per Lem-
ma ergo antecedens vni-

uerfalius propofitum , 3 E

pun&to A, vertice dati A =
trianguli BA D, ducatur / —
A F, vt duo quadrati_,

BA,AD,(intad re&tan- B —~

gulum FAD, cum qua- F

drato AD, vt AD,ad
H;&extriangulo FAD,
reuoluto circa F D, fiac
conus AFC. Quem di- A
co efle quafitum,

Nam, veAD, ad H, fic dyo quadrataBA, » D, ad
reé’tan'gullum F AD, cum quadiato A D n’ef D,a
fxpg dictis , perimerer portionis AB G, ad’ crj?npci;ufﬁ
Cbtl)m AI;TC . [?Cfermlnatio elt euidens, quil: aliterkl’m.

ema eflet infolubjle, vy confideranti fier manifeftum

PRO-

P
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PROBL XXXIPROP-LXX:
[dem.

O C idemProblema foluetur aliter, & facilius.
Inueniatur conus E AC, cuius perimeter fit x-
qualis pevimetro portionis A B C. Deinde fiat, vt
AD,adH,lic EA,cum AD, ad aliam, quz ex deter-
minatione,critmaior dupla AD. Quare,(1exipla au-
feratur xquulis A D, reliqua erit maioripla AD. Ergo
poterit duci 1 puncto A, in D B. Ducatur ergo vbi-
cunque cadat, & fic A F ; & fat conus , vt prius, AF C.
Quem aflero effe quafitum.

Demonftratioeft facilis; quiave A D,adH, ficEA,
cumA D, adF A, cum AD, nempe ( {umpta communi
altitudine A D)) rectangulum EAD, cum quadrato
AD; nempe perimeterconi A EC, ad perimetrumaws
coni A FC. Quod erat faciendum ,

SCHOLIV M.

Vo fequentia Problemata , quoad folida ab alijs

demonftrantur, ac foluuntur, i nemine vero,

quod fciam , quoad fuperficies; quarciplos foluemus
quoad fuperficies.

843
43

T . LEM-
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LEM:- XL PROP-LXXT

In dato triangulo duéto perpendicu‘-
lo ab angulo verticisin bafim, du
cere ab eodem angulo aliam linea
in bafim protraétam etiam {1 opus
fit, vt retangulum fub duca, &
{ub perpendicu]o , vna cum rec
tangulo {ub vno latere, & fub eo-
dem perpcndic‘ulo, fic ad hoc 1d¢

re&angulu m, cum quadrato alte-

rius lateris, in data proportione.

Atum triangulum (it A BE, data veroratio, qua
D habet A B, ad H; & fit ducta perpendicularis
BD. Opoﬂet ipun&o B, dué‘;rc B-C, Vbi(cunun
occurrentem A E, vereGangulum CBD | cum re@an-
ABD, {itadidem retangulum AB D, cum quadrato
BE, viAB,adH, o R

Y'atet in primis, Lemma quinque habere cafus , fe-
cundum digmﬁmcem anguliverticalis , & diverfums
modum cilus perpendiculi. Poteltenim, vel caderein-
ter A E,vtin prmza ﬁgura’ svelin ipfo puné’co A, vtin
fecunda, quando falicet perpendiculum eft idem, ac
latus BA 5 vel in ipfo puncto E, vt in tertia, quando

fcil@-
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fcilicet eftidem, ac latus BE ; velextra A E,ad partes E,
vtin quarta; veltandem extra A E, ad partes A, vtin_s
quinta. In primo,quarto,& quinto cafu,oportet,quod
fiproportio {it minotis inzqualitatis, tamen [emper (it

1L

/N AN

maiot e, quam habet re@angulum A B D,cum quadra-
to B D, ad re@tangulum A'B'D, com quadrato
BE. In fecunds cafu oportet effe maioremea , quam
habent duoquadrataBA ,ad quadrata BA, & _, BE.
Tadem intertio calu,opottet femper efle proportionem
maloris inxqualitatis . Deteminztiones facilé erunt
manifeltz confideranti ; nam,fi aliter effet, quam deter-
minatum eft,B C, non poflet duci ; nam,vel effet:ﬁqua-
1S
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JisBSD, vel minor ea, His prhabitis .. Fiat, vt pet-
pendiculumB D, ad latus BE, fic BE, ad F; deinde
fiat vi H,ad A B, fic compofitaex A B,&F, adK L,
quamaio futuram waiorem ipfis 4B,BD, (vt patebi
inferius.) Siergod maiori KL, auferaturK G, zqua.

K G 1L

A DE CAETD A E ¢
lis 4B, reliqua G L erit maior BD. Ergo poterit duci
a puncto B, ad aliquod pun@um linez 4 E, etiam
dudtz , fopus fit ; ducatur, & it BC. Dico faGum s
¢fle, quod proponebatur. Patet . Nam, quoniam fa-
Ctum eft,ve £r, ad 4B, fic 4B, cumF,ad KL ,nem-
pe adduasA B, BC ; ergo conuertendo, eric e 4 B,ad
H,fic 4B,cumBC, ad 4B, com F. SedveC B, cum
: B4,

PI'O'

. rs1
B4,adB4, cumF, fic (fumpta conimuni alcitudine
BD,) re@tangulum CB D, cum rectangulo #BD , ad
idem re¢tangulum 4B D, cum retangulo ub B D, in
F, nempe cum quadrato BE, ( quiafactum cft, ve BD,
adBE, fic BE,adF.) Ergovt AB,ad H, fic duo re-
¢tangula CBD, & ABD, ad idem reGangulum_

A B D, cum quadrato BE. Quoderat faciendum.
Quod KL, fit maior AB, B D, patet ex proceflu

demonttrationis, & ex Lemmatis determinatione .

SCHOLIVM.

Ropofuimus hanc propofitionem aded vniuerfali-
ter, quamuis pro {olutione futuri Problematis,

non indigeamustanta vniusrfalitate , ad vberiorem_—s
{cientiam ,

PROBL XXXII- PROP. LXXII

Dato fectore {phzrico,inuenire rhom.-
bum conicum , cuius vnus conus
{ic idem, ac conus feétors, & ba-
{1s conorum fit bafisconi feétoris,
adeo vt {uperficies rhombi, fit ad
(uperficiem feétoris , in data pro-

YOrtione.
p Hoc
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O C Problema triplicem habet calum , fecun-

l "l dum quod fector , vel et maior, vel minor, vel
xqualis hemifphzro, [cilicer quando fector degenera

-

K K

inhemilpharium ; & fecundim diuerfos cafus, Prople-
ma recipit diuerlas determinationes™. Sit ereo (phara,
cuius diameter GF, centrum C, & (it feétor D GEC,
vel minor hemi(phzrio, vtin prima figura, vel maior,
vtinfecunda, vel zqualis, vein tertia, ( quamuis im-
proprie hc.mifphazrium dicatur fetor, ficur, & rhom-
bus inucniendus, non eft thombus , fed! conus, quiLs
hemii-

133
hemifpharij non eft conus ) Paricer in fecunda figura,
fetor maior hemilphario non habet conum, fed et
minor portione D G EP, quantitate coni D CE. Intel-
ligatur circulus maximus D GET, ortus ex [sctionz
& rcliqua,vt moris elt 5 & inomani cafu, ducta D G, ac
infecunda figurafadta PL,2qualiP? C, &iun&is DL,
LE, acintclle&tisconisD CE, DL E, patet iftos efle

xquales. Dataergo ratio fit, quam habet EC, ad I1.

Oportet,quod fi hac fit minotis inzqualicatis, (it tamen
in primo, & lecundo calu, maior ca,quam habet rectan-
gulum CD P, cum quadrato DP, ad reCtanguluni.,
CDP,cum quadrato DG. In tertio vero calu, o-
portetmaiorem elfe ea, quam habent duo quadrataC D,
ad quadratum €D, cum quadmto DG. Tunc,petante-
cedes l.emma, dato triangulo C D G,& ducto perpendi-
culo DP,ducatur DK, vere¢tangulum C D P, cum re-
&anguloK DD, ad retangulum CD P, cum quadra-
to-B Gt vt F Cadth &lincelligatur thombus KDCE,
in prima; KDL Es-infecunda, & conus KD E, intertia
figura. Dicofactum efle, quod proponebatur.

Nam , in prima-figura , proportio re&tangulorum
CDP,%&KDP, ad retangulumCD P, cum quadra-
te D G, ¢ft cadem cum proportione périmetri rhombi
K D CE,ad {upetficiem fectoris DG CE, ex Archime-
de [zpe citato. In (ecunda verofigura, eft eademcum
propottione [uperficiei thombi K D L E, ad fuperficiem
{ectoris DGEC. Quia fuperficies leGtotis conflar ex
fuperficie fphzrica portionis DG E, & _, conica coni
DCE, cui eft zqualis conica cont DL E. Intertiv s

\% figura
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figuraautem , eft eadem cum ea , quam habet totus pe-

rimeter coniK D E, ad totum petimetrum hemilpharij
DGE. .
Determinationes , & reliqua , petenda {unt ex ante-
cedenti Lemmate ; nam prelens Problema , aliud non
clt, quam antecedens Le mma .

PROBL. XXXIII.PROP-LXXIII

In daca fphzem reperire {c&torem, cu-

ius {uperficies fpherica , fit ad fu-
perﬁuem conicam {ul coni, inda-
ta proportione .

Atz [phere (it dia-

meter D B, cen- ¢
tru £y8data proportio fit, 1
quam habet% EP, ad HE. I:L
Oportet facere, quodim-
peratum elt. Sumaturip-
bus HE, dupla HG, & 5
fiat, ve EB, ad HG, fic
HG, adK; deinde diui-
datur BD ,in O, ve (i, (i-
cut BE,ad K, {ic BO, ad
0D, vbicunque cadat
PU(}CE& O, & per O, duca

[§s

‘tur p:rpendicularis AOC, ipiBD, & reliqua fiane, ve

in (chemate ; &intelhgantur folida, &c. Dico inuentl
elle (etorem A B C E, fiue maiorem , {lue minorem
hemi(‘Phxrio,cuius fuperficies (pharica ABC, ficad
{uperficiem conicam coni AEC, vi BE, ad HF.
Nam, quoniam factumeft, v EB, ad K, fic BO, ad
O D,& proportio B E,ad H G, eft fubduplicata propor-
tionis BE,ad K, & pariter proportio BO,adO Aeflt
(ubduplicata proportionis BO,2d O D. Frgo,& vt BE,
ad HG,ficBO,ad O AL Erad conflequentium dimi-
dias . ErgovtBE, ad HE, fic BO, ad dimidiam A O.
Sed, vt BO, ad dimidiam A7), fic ( {umpta communi
altitudine BD, ) redangulum DB O, nempe ei equa-
le quadratum A B, adrectanzulum [ub D B, in dimi-
diam A O, nempe ad rectangulum {ub dimidia B D,
nempe {ubAE,intotam A O. Ergo vt BE, ad HF,
(ic quadratum A B, adreGangulum EA O; nemp_s
{uperficies fpherica portionis A BC, ad luperficieniw
conicamconi EAC. Quod ¢rat faciendum.

SCHOLIVM

T diximus (apra, hoc Problema comprehendit,
V tim fectores maiores, quam minores Eemifphx-
rio, & femper pun&um O , diuidet BD, vt poflit fieri
conus , praterquamquod, quando proportioerit dupla,
quia tunc,punctum O, cadetin E , nempeincentio.

Dominus Ricardus Albius Anglus, \fir nobilitate_o
{anguinis , ac eruditions confpicuus,, in fuo hemifphz-
o >3 110

-
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rio diffeto propol. r1. {oluit hoc Problema. Conum
fegmenti, ad conum reGtangulum, in quacamque data
ratone conftituere. Curauimus aliquando,(vluere hoc
Problema in fuperficiebusconicis , at animaduertimus,
et o : P

Problema pofle proponivniuerfalius, n6 folumin cono
rectangulo, fed 1n omnicono, & non folum in herail:
phario, fedin quocumque folido rotundo ortoexreuo-
l‘uuone circa axem, cuiusbafis fit circulus ; fiue tale fo-
hd'ux_n fic quoc.ihbet conoides, vel portio fphere, llvhx-
roidis, velfolidum cycloidale, vel quodlibetaliud.

PROBL.X XXIV-PROP.LXXIV.
Dato quolibet folidorotundo ADB.
circa axim D C, cuius bafis fi- cir-
cutus, cuius diameter fit A C 3,
vereex ¢ius {it punétum D, & da-
to conoECF, circa eandé axem
CD, cuius bafs fit circulus EDF,
tangens folidum in vertice D; fe.
care {olidum A D B, & conum
ECF, plano GM, baf; parallelo
vtfacto cono GCM, fit hic, ad.
conum HCL , abfcifsum 3 cono

ECF, in data proportione.
Data
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Awa proportio fit , quamhabecCD,ad P, &
furvel, ad D C, ficquadratum DE, ad qua-
dracum D O, & iun&a O C, perpunttum G,vbiC O,
fecat fuperficiem foldi,
ducatar plana GHKLM, P .
bafi ACB,paallelum,% g £® p T N

int‘elligamurconiG‘CM, o -
}/‘?}iK L/ N

}?CL. (@/osdi;co'eﬁ't_‘,
quafitos Eft enim viCD,
ad P, fic quadratum O 1),
ad quadratum D E; nem- |
pe(ob parallclas OD.GK) \A (& B

{ic quadratum GK,ad qua- )
dracum HK. Vi¢aatem quadratum GK,ad quadrata
HK, ficcitculus, cuins diameter G M, ad circulum_s,
cuius diameter HL , nempe conus GC M, ad conum

H CL. Quoderatfaciendum.

PROBL: XXXV PROP-LXXYV.
Dadis yfdem, que in fuperiori Proble-
mate, facere eadem, queibidem,
vt {uperficies conit GCM, sit ad
fuperficiem conicam con1t HCL,

viCD,adP.

\ltclligantur omnia fe@a plano confueto modo; &
 datis duabus retis lineis CD, DE, continentibus
o angu-
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avgulumre&tum CDE, ducatur CO,vere t"mng’(ilum
C OD, fit adre&tangu ‘
Jum CED, in data pro-
portione CD,ad P, per
propofit. 5 5. & per pun-
Gum G, agatur planum,, -
& fiant omnia, vt in [u-
periori Problemate. Dico
&ec.

Na, ob parallelas OD,
GK, facilc patebit, effe, -
viredtangulum CO D, ad retangulum C E13, nem-
pe,vtCD,ad P, fic reangulum C G K, ad re&ange-
lom CH K, nempe fuperfieiemconi GC M, ad [n;;eg-
ficiem coni H CL. Quod eratfaciendum .

PROBL XXXVI- PROP- LXXVI .

Daas y{dem , quee in {uperiori Pro-
slemate, facere eadem, qu ibid¢,
vt totus perimeter cont C G M,
ad torum perimetrumconi CHIL,

sit ve CD, ad P.

D foluendum hoc Problema, veemur prop. 6 8.
[ \ nempe; ducemus C O, vt re@angulum CO D,

cum quadrato O D, ficad lineam potentem reGangull
CED,qum quadrato ED,viCD, adP; & perpuns.
T @um
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&um G, ducetur planum, vt prius, & reliquafient ve
prius. Dico perimetrum coni GC M, effead perime-
trum coni H CL, vt CD, adP. Demonftratio eft fa-
cilis, ac proinde omitticur.

LEM-XLI PROP. LXXVII{
Sicreétalinea A B.feéta in C,vel bifa-

riam, vel non bifariam,{ed adeod ve

A C, fic maior CB. Si rursum
CB, fececur in D, & D C, fece-
tur bifariam i £ tria rcétzmgula
A CB, erunt maiora tribus reta-

aulis AC, E B, tribus rectangulis
EDB,& duobus quadratis CE.

| Voniamenim BE, maior et B D, & DE,EC,

Q funtzquales; ergo tria rectangula BEC, erunt
maiora tribus retangulis B D E. Sed & tria qua-

drata CE, funt maio-

ra duobus quadratis

CE; ergo tria rectan- | i

culaB EC,cumtribus A C ED B

quadratis CE; nempe |

triarectangula BCE, erunt maiora tribus rectangulis

BDE, & duobus quadratis CE. Sed, fi linca A B,

fecta
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fecta eftbifariain C, triatectangula BC E , funt zqua.
lia tribus rectangulis AC E; fiverd A C, ¢t maior CB,
tria rectangula A C E, '[unt maiora tribus rectahgulis
BCE. Ergo,in veroque cafu, triarectangula A CE,
erunt maiora tribus rectangulis BD E , & duobus qua-
dratis CE. Et communibusaddizis tribus rectangulis
AC, EB. Ergo uia re¢tangula A CE, cum tribus
A C, E B; quz omnia faciunttria rectangula ACB,
erunt maiora tribus rectangulis A C, E B, tribus rectan-
gulis ED B, & duobus quadratis CE. 'Quod erat of-
tendendum.

SCHOLIVM.

X dictis claté tensrar, qudd , cim tria rect angula
AC, EB,vnacum tribus rectangulis E D B,88)°

cum duobus quadratis C E, (int minora, quam wipli v
vniusrectanguli ACB. Si proponatar. Datam rectam
lineam A B, fectam in punctoC, rursim fecare in.s
puncto 1D, inter C, B, verdrsim feeta DC; in punc-
to E, bifariamy, tria rectangula AC; E B, cum wibus
rcctang‘u'lis EDB, & cum duobus quadratis C ., fint
ad rectangulum A CB, in proportione, vel tripla, vel
maiori tripla; tenetur dico quod femper A C, debet el
feminor CB. Et¢cona, fi proportio fit minor tripla,

tenetur, Problema pofic (olui, fiue AC , fit xqualis,
{iue maior CB,

LEM-
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LEM XLIFPROP- LXXVIII

51

t reéta linea A B, feta in punétis
C.D.i,F,G, fic, i D C, fit
dupla A C; D F, fit dupla FB;
& DE, ﬁtduplaG B. Patet,qf.lod,
cum tota BD, {1t fexquialeera OF,
& DE, cum G B, fic fexquialtera
DE et reliqua EG, erit fexqui-
alcera EF. S1 D E, fececur bifa-
riam in H, tia re¢tangula CDF,
cum reétangulo DE B, erunt -
qualia,re¢tangulo ADE, triplo
retangulo C D, FHE | triplo re-
¢tangulo HE F, & duplo qua-
drao DH .

e

A C | |

—

G B

___;
DHE KF

Voniam enim BG, & D H, funt xquales, quia

dimidiz cin{dem D E; ergo retangulum DE.
X GB,
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GB, eritzquale re&angulo EDH, {eud duobus qua-
dratis DH . Communtaddito re¢tangulo DEG. Ergo
reGtangulum D E G, cum reGangulo DE, G B, nempe
totum rectangulum D E B,erit zquale reangulo DEG,
& duploquadrato DH. Sed re¢tangulo DEG, elt z-
quale triplum re&tangulum H EF, quia G E, eft fexqui-
altera EF, & DE, efltdupla HE. Ergo retangulum
D E B, erit zquale triplo reétangulo HE F, & duplo

e e e e

i

AC DHE K F G

quadrato D H. Etcommunibus additis tribus rectan-
gulis CDF. ErgouiareGangula CDF, cum retan-
gulo DEB,erunt zqualia tribus reGangulis GDF,
(nempe tribus reCtangulis CDH, & tribus rectangulis
CD,HE,) tribus retangulis HEF, & duplo qua-
dratoDH. Sed tria rectangula CD H, quia AD, eft
fexquialteraDC, & D E, eft duplaD H, faciunt reGan-
gulum AD E.Ergotria rectangula C DF, cum rectan-
gulo DE B, eruntzqualia rectangulo A D E,triplo re-
ctangulo CD ,HF, triplo rectangulo HEF, & duplo
quadrato DH. Quod erat otendendum. ’

SCHOLIVM 1

X dictis infertur,
& DB,fquuialt
alwraCD, &exDB,

quod (i DF, ﬁtmaiorD C,vnde,
cra DF, fit maior AD, fexqui-
auferaturK B, xqualisAD. In-
fer-
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fertur inquam, quod, cum tunc, duo recta,ngula ADE,
&DE,KB, {int a':q_ualia ,{i bxc hinc indeauterantur,
etiam reliqua remanebunt 2quilia. Vnde, tria .ectan-
gulaCDF, cum rectangulo D EK,, erunt Zquain tri-
bus rectangulisC D, HF, tibus rectangulis HEF , &

duobus quadratis D H.

SCHOLIVM IL

Nfertur fecundo, quod f{iimperetur. Datam CF, fe-
ctam in puncto D, rarsim diuidere in E, vt diuifa
D E, bifariam in H ,tria rectangula C D, HF; vnacam
tribus rectangulis H EF, & cum duobus quadratis DH,
fintad rectangulumC DF, in data proportione maiori,
quamtriEla, Infertur inquam, quod Problemaerit de-
terminatum. Etdeterminatio erit, vt facta DB, fex-
quialteraD F, & ab (ipfa ablata BK, {exquialtera C D;
Prop’ortio,data , non {1t maior ea, quam habc:criplun!
retangulam CDF, cum quadrato dimidiz DX, ad
retangulum C DF. Nam, cum fupra probatum fit,
illa plana effe xqualia triplo re¢tangulo CDF, &
reGtangulo DE K, patet, quod ex omnibus rectangulis
fa&is (ub fegmentis DK, diuilz in puncto, rectangu-
lum fub partibus zqualibus, feu quadratum dimidiz,
eft maximum.

wr
b
X 2 LEM-
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LEM-XLIII PROP. LXXIX

St recta linca A B, fit alicer focea in
C, vt A C, fic, vel minor, vel
zqualis tertie parti C B; & tursim
CB, feceur in D, & CD, fece-
tur bifaria in £. Tria rectanoula
A C B , erunt minora'trjb‘!.lsfD re-
ctanguls A C, E B, tribus rec-

tan uis ED B, & d 1-
Tk CE Hobus qu

VoniamenimBC, elt vel tripla, vel maior tripla
] AC. EFrgo reGtangulum BCE, erit, vel 2qua-
€, velmaius triplo retangulo ACE Sed retanguli

‘ =
) -
| A CED B
BCE,clt xquale rectangulo B
wDE, velCE,v ranti

D L, ve » Viconfideranti patet. Ergo,& rectan-
sguinm BD E,cum duplo quadr. o \
_ - P'o quadrato C E, erit abfoluté
m.ni,ls > gt'i’k’ "f&’“gulo ACE. Fr communi addito

tipiotectingiio AC EB. k i |
AL EB, cumriplor B- Ergo tripluin sectangulum
c:I , ',CL P Ol?amf—wlu LD By & cum dunbus
quacratis > €Ut malus trlplo l'eﬁangulo ACE, &

tri Plo

DE, & duplo quad‘ra-
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triplo rectangulo AC, EB; qux omnia faciunt tiiL_
reGtangula ACB. Quare patet propofitum.

SCHOLIVM.

X dicis infertur, quod fi’linea AB, fecta in Gy
E proponatur taliter fecandain D, vt lectaC D, in
E, bifariam, tria retangula A C, EB, cum tribus rec-
tangulis E DB, & cum duobus quadratis CE, fint,
veltripla s vel minora , quam tripla, re¢tanguli ACB.
Infertur inquam, quod A C,non potelt efle, nec minor,
nec zqualis tertiz parti CB, led maior.

LEM-XLIV.PROP LXXX.

Si linea A B, feéta bifariain C, ror-
sum {ecetur in D, mter U, B, &
C D, fecetur bifaria in F. Tria
reétangula A C B, munus qua-
drato CD , erunt zqualia- ibus
re€angulis A C, E B, tribus rec-
tanguls E D B, & duobus qua-
dracss CE .

Vonianenim, tria rectangula BCE, funtequalia
tribus rectangulis BD E, & fex quadratis D E,,
Lol
A2
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velC E,'vt confideranti patet; & patiter {unt zqualia
tribus reGtangulis ACE; ergo tria rectangula ACE,
crunt zqualia tribus rectangulis BD E, & fex quadra-
tisC E. Etcommunibus additis tribus rectangulis A C,

i |1
A C E D B

EB. Ergotriarectangula AC E, cum tribus rectangu-
lisA C, EB, qua omniafaciunctria rectangula A CB,
erunt zqualia tribus rectangulis A C, E B, tribus rec.
rangulis ED B, & fex quadratis C E. Et ablacis hinc
inde quatuor quadratisC E, quz funtzqualia quadra-
toCD. Ergo tria rectangula AC B, minus quadrato
CD,erunt xqualia tribus,rectangulis.A C, E B, tribus

rectangulis ED B, & duobus quadratis CE, Quod
«erat faciendum. |

SCHOLIV M.

X hoc Lemmate habemus, quod tria rectangulis
AC,EB, cumtribus rectangulis BDE, & cum
duobus quadratis C E, eruntmaiora, quam du pla rec-
tan guli ACB. Namoftenfaf{unt atqua]ia tribus rectan-
aulis A C B, minus quadrato,C D. Sed hzc{untmaio-
ra quim dupla rectanguli A C B; quia quadratum CD)
elt minus quadrato C B, nempe vno rectangulo A CB.
Vonde habemus, quod fi proponatur. Dividere lineam
AB, [cthzm bifariam in C, rursiim 1n D, vedila CD,
bifariamin E, tria rectangula AC, E B, ¢t cribus BDE,
&

e §
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& cum duobus quadratis C E, fint adrectangulum
A CB, in data proporticne minori tripla, hzc tamen
proportio debet efle maior dupla.

LEM-XLV-PROP-LXXXTI

Sit recta linea A B, taliter {eéta in
C.,vt AG, fitmaiorCB, &CF,
fit fexquialtcra CA, & FK, fit
fexquialeera CB, quz CB, fitfe-
&a vecumque in M, & CM, {it
{ecta bifariam i1 N. Tria rectan-
gula A CB, minus rectangulo
KMC., erune zqualia tribus rec-
tangulis A C, N B, tribus rec.
tangulis NMB, & duobus qua.
dratis CN.

lat CG, {exquialtera BC. Quoniam GC, eft 2-
F qualis FK,quia ambe facte (unt fex?uialcerz CB;
ergo rectangulum FK, CM, ericzquale rectangulo
GCM, nemperectangulo BGM, & rectangulo G B,
MC. Sedrectangulum G B,MC, et zquale rectangu-
lum BCN, quia BCeltdupla GB,& CN, c&gimi-

ja
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diaC M &rectangulum BTN, elt zqualerectangulo

BMN, & duplo quadratoCN,, vt confideranti patet;
& pariter rectangulum BCM, ecft xqua]e quadrato
CM, &rectangulo BMC, nempe duPlp rectangul_o
BMN. Frgorectangulum FK,CM, erit zquale tri-
bus rectangulis BM N, ducbus quadratisC N, &
: quadratoC M. Et communiaddito rectangulo KCM.

Ergo duo rectangula FK,C M, & KCM, nempe
rectangulum F C M, erit zquale tribus rectangulis
B M N, duobus quadratis C N, quadrato C M,
& rectangulo K CM. Sed quoniam rectangula F CM,

e | =11 I |

F A K CNMB G

eft zqualetriplo rectangulo ACN, quia FC, eft fex-
quialtera AC, &C M, eltdupla CN;& _, pariter 1c-
ctangulumK CM , cumquadratoC M, facit rectangu-
lumK M C. Ergo, & triplum :ccitan%ulafé;ﬁ‘\c N;erit
zqualetriplo rectanguloN M B, duplo quadrato C N,
&crectangulo KM C. Quoablato hinc inde, & addi-
tis tribus rectangulis AC, NB. Ergo triarectangula
ACN, cam tribus rectangulis AC, N B, (quz fa-
ciunt triarectangula A C B, ) minus rectanguloKMC,
erunt &qualia tubus rectangulis AC, N B, tribus rec-

tangulis B M N, & duobus quadratis C N\ Quod erat
oftendendum. _

LE M-
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LEMMA XLVIPROP.LXXXIL

| Sit re&a linea F B, fecrain punctis

AK, C, vt infuperiori Lem. fed
CB, fit{ecta rantum bifariam in
- M. Tnarectangula A CB, minus

'recténgulo KBC(C, erunt zqualia

tribus rectangulis A Cy, MB, &
duobus quadrats CM..

lat GC, lexquialteraC B. QuoniamFK, & GC,
(untzquales , quia ambz fexquialterz CBjergo
reGangulumF K ,CB, erit @quale rectangulo GC B,
nempcre&angulo GBC, & quadrato BC. Sed quia
tres GB, BM, & M G, [unt zquales, reGtangulunL_s

! { 1 !

F A K CMB G

G!BC, eft zquale duplo quadrato BM,vel M C. Ergo
reCtangula FK, CB, eritzquale duplo quadrato C M,
& quadrato C B. Et communi addito re¢tangulo KC P,
Ergo duo reftangulaF K, CB, & KCB, nempe rec-
tangulum F C B, eritxquale duobus quadrats C M,
quadraro CB, & rectangulo KC B. Sed rectangulum
F CB,eft zquale tribus rectangulis AC M, quiaFC,
elt fexquialteraCA, & BC, elt duplaCM; & paritex
1 rectan.
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rc&:ngulum K CB, cum quadrato CB, facit rectan-
gulum KB C. Ergotriaréagula A CM,eruntzqua.
Jia duobus quadratisCM, & re&tapgulo K BC. Quo
hinc inde ablato, & additis tribus reGangulis AC,
M B. Ergotriarectangula AC M, cum tri%us rectan-
gulis A C, M B, nempe triarectangula A CB, minus
reccangulo K B C, erunt zqualia tribus rectangulis
A C,M B, & duobus quadratis CM. Quod erat often-
dendum . -

SCHOLIV M.

VM lineaFB, fiteadem in duabus propofitio:
C nibus {uperioribus , & eodem modo diuifa,pre-
terquam quod in 82 linea CB, tantdm diuiditur bifa-
riam , &in 81. dividitur priusin M , poftea C M, bifa-
riam in Nj & cum rectangulum K BC, fit maius rec-
tangulo KM C, & quocumque alio KM C, quod ha-
beatur {ecando lineam C B, in puncto M ; fequitur
etiam , quod tria retangulaA C B, minus rectangulo
KBC,fintminora quibufcunque tribus retangulis
A C B, minus recrangulo K M C, quod habeaturex tali
1Fétlone. Vade, {i proponatur. Datam lineam A B,
{e'&fun in punéto Cadeove A C, fitmaior C B, rurstim
diuidere in M, inter C, B, vt {ecta bifariamC M, in N,
triarectangula A C,N B, cum tribus rectagulis N M B,

& cumduobus quadratis C N, fing ad rectangulum s
ACB, indata ptoportione minori , quam tripla ; pa-
tet, hanc proportionem debere efle aded minorem tri

pla,
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pla, viramen {ir maior ea, quam habzat tria rectangu-
laA CB, minu: rectanonlo KB C, facto ex compofita
ex KC, qua fir exceflus fexquialtere A C, fuperfex-
quialteram C B, & ¢x CB,inCB , ad rectangulum_

A CB; vtconfideranti patet, alioquin C B, non pof-
fer diuidi.

LEM-XLVII: PROP-LXXXIIL:

Sit recta linea F G, fecta in punctis
A B, &C, vt FA, fic mnor
A B fed maior cius tertia parte,
&G B.fit dimidia A B.& GG, fic

-~ MfexquialteraF A, & CB, it diifa
- 10 M,& AM, bifaria in K. Triare-
“ctangula FA B, minusrectangu-
lo AMC, erunt xqualia tibusre-
ctangulis F A; KB, tribus KM B,

& duobus quadr;v:is AK.

I s S L I

B ACK M B G
Voniamrectangulum M A K, eft zquale duobuas

Q quadratis AK, quiaMK ,&KA, untxqua]cs.

Ergocommunibus additis tribus rectagulis AK,
- ' 1 2 BM,
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B My,duo quadrata AK , cum tribus reGtangulis BM,
AK,eruntzqualiarectanguloM AK, & tribusrectan-
gulisBM, AK. Sed re¢tangulum M A K, cum retan-
gulo BM, AK, facit re@angulumB A K; & duo rec-
‘tangulaBM, AK, funt zqualia rectangulo BMA.
Ergo duo quadrata A K, cum tribus rectangulis BM,
A K, erunt zqualia rectangulis BAK, &BM A . Sed
retangulum BAK , eltzquale reGanguloBG, A M,
quia GB, eftdimidiaBA, & MA, elt dup]a AK. Ergo
duo quadata A K, cum tribus reGtangulisBM , AK,
[cti B M K, erunt zqualiaretangulo BM A, &rectan-

A

1 1
i ] 1

B ACK' M B G

guloGB,M A, que duo faciynt vnicum re€tangulum
GMA. Sed quoniam G C, eftfexquialcera FA , & _,
A M eltdupla A K; ergotribus rectangulis F AK, erit
zquale rectangulum GC,A M.._ Sed récrangalum G G,
A Mieft zquale rectangulo GM A, & rectagulo CM A
Frgoablafo reGtangulo CM A, tria re‘cti‘g’uliFAK, mi-
nus rectangulo C M A,erunt zqualia reGtangulo GMA.
Sed re@ingulo GM A, oftenfa {unt , fupra , 2quati»
duo quadrata A K, & wiplum re&an‘gdl\dn&) KMB.
Prge warcctangulaF AK, minus rectahgulo CMA,
erantequslia, duobus quadratis A K, & tribus rectan-

gulisX &' & Ez communibus additis tribus rectangulis
K 7 ™ ';’f"r‘r . . = " . a *.
FALKD. "reotiaveGtangulaFAK, com eribus rec-

tanguhs [ A, KB, nempetria rc&angula FAB, minus
©rec-
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retanguloC M A, eruntzqualia , tribus rectangulis
F A, KB, &tribus rectangulis KM B, & duobus qua-

“dratis AK. Quod erat oftendendum.

'LEMIIL PROP- LXXXIV-
Sit recta linea F G, fetta in punctis

‘A, C,B,vt infuperiori Lemmate,
{fed A'B, tantim in K, bifariam.
Tria reGangula F A B, minus re-
éangulo ABC, erunt zqualia
duobus quadratis A’ K, & tribus
re¢tangulis FA, K B.
N TAM eé&;ih 1ﬁc'>do‘~,-?qu!o ~{'up'ra probabitur tria
N reGtangula F AK, efle zqualia rectangulo G C,
A B, nempe reGangulo GBA, & rectangulo CB A.
Quo ablatg hincinde, & additis tribus rectagulis F 4,

I — ] e |

'F -+ A CK B G

KB; patebit, triaretangula F A B, minusrectangulo
CBA, zqualiaefle, tribus rectangulis F A, KB, & re-
ctangulo GB A, hoceft, {quia tres G B, BK ,& K A,
funtzquales, ) duobus quadratis A K. Quod erarof-

tendendum,
SCHO-



T SCHOLIVM.

Tiamin duobus {uperioribus Lemmatibus, pater,
E lineam F B, diuidi eodem paczo, praterqua quod
quando punctum M, caditinC. Vnde cum rectangu-
lumC B A, {it maius omnibus , qua habentur,quando

punctum M, cadit inter C, B, fequitur etiam, quod
tria re®angula FAB, minys rectangulo CB A, fint
minora quibufcumque tribus rectangulis F A B, minus
rectangulo CM A, quod habeatar extali fectiont .
Vnde {i proponatar. Datamrectam FB, [ectam in A,
vt FA, (icminor A Byfed maior eius teitia parte, &ins
C, inter A,B,vtfacta G A, fexquialtera A B, etiam G C,
fitfexquialtera F A 5 rursim dividere iplam in M, in-
ter C, B, vt fecta A M, bifariam in K ; tria rectangula
FA,K B,cumtribusrectangulis KM B, & cum duo-
bus quadratis AK, fintad rectangulumF A B, indata
proportione minori quamtripla s patet hanc propot-
tionemadeo debere efle minorem tipla, vetamen (it
maior ea, quam habent tria rectangula FA B, minus
rectangulo CB A, factoex A B, in excefum fexquial-
tere F A, [uper dimidiam AB, ad rectangulum F A B.
Quod facile patet confideranti, alioquin non poflet

ataidi .
te3

LEM-

LEM-IL; PROP.LXXXV-

Datam re@&am lincam A B, fe&am
~in C, rursum diuidere in D, in-
ter C, B, vt diuifa C D, bifariam
in E , tria reétangula AC, EB,
cum tribus rectangulis ED B, &
- cum duobus quadraus CE, fine
ad reétangulum A CB, in data
proportion .

HOG Lemma quinque habet calus. Nam, vel
propottio data eft maior, vel zqualis, vel mi-
not tripla; &fi et minor, vel A C, eit zqualis CB,
vel maior, vel minor. In omnibus iftis calibus, Lem-

HL/\
o & A CfD B F

ma recipit aliquas determinationes , quas aflignabimus
vnicuique. Sit ergoproportio data maior quam trip-
la, & it ea,quam habet OC,ad CA. In hoc calu,

I.emma recipit duas determinationes , vna, quz habe.
tur
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tur ch Scholio propofitionis 77.¢ft, duod A C, it mi-
nor C Bjalia,quz habetur ex Scholio 2. propo('7 8.8&¢ft,
quod fata F C lexquialteraCB, & ab:ipﬁ? ablata FK,
fexquialtera A C, proportio data né firmaior ea, quamn
habet triplum rectangulum A C B, cum quadrato dimi-

dizCK,ad mctangulum ACB. )

Quoniam O C, eft maior tripla C A,flat GC, eius
tripla, & {uper CK, fiat femicirculus , & fiat, veC A,
ad O G, ficrectangalum A CB, ad quadratumC H,
linex erectz perpendiculariter 3 puncto C, fuper AB.
Patebitinferius , hanc non effe maiorem dimidia CK.

HL <
1T
0 G A <tp kB F

Siergo per punctum H,ducatur H L, parallela A B, hzc
occurret femicirculo. Occurratin L, & dimittatur pex-
pendicularis L D . Dico punctum D, effe qu(itum,
Secetur C D, bifariaminE.

Quoniam ecim, conuertendo,faccumeft, ve O G, ad
C A, lic quadratum C Hyad rectangulum A CB. Ergo
& tribus vicibus componendo,vt O C, 2dC A , fic qua-
dratum C H, cum tribus rectangulis A CB, ad rectan-
gulum A CB. Sed quadratum CH, eft zquale qua-
drato DL, fed rectangulo CD K. Ergo, & vt OC,
ad C A, {ic rectangulum CDK, cum tribus rectan-
gulis ACB,ad rectangulum A CB. Sed triplam rec-

tangu-
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. tangulpm. A CB, cum feetangulo CD Ky éx Schol 1.
- propofisr78. et zquale triplo rectangulo A C, EB,
triplo rectangulo ED) B,& duobus quadrans C E. Ergo
& vt O,C,ad CA, ficuiplumrectangulum AC, £ B,
cum triplo rectangulo ED B, & cum duplo quadrato
CE, adrettangulum ACB. .
- Quodverd HC, fit minor dimidia CK, patet ex de-
termindtione ; alioquin, eodem progrefu,, probarémus
efle, ve OC, adC A, fictiplum re@angulum ACB,
cum quadrato majotis dimidia C K, ad retangulum_s
A'CB! Quod repugnat determinationi . -

S I veto proporrio data fic tripla , ex Scholio propos-
{itionis 77. habemus, quod A C, debet effe minor C B,
fed ex Scholio propofitionis 39 habetur debere effe
taiorem eius tertia patte. Fiat ergo B F, zqualis AC,
& exF B, auferatur F D ,zqualis dimidiz CF, que ex
feterminatione poteritauferri.: Dico pun&um D, efle
,quzfitum. Secetur C D, bifariam in E . Quoniam_.

0 A ,C BEFDEB

AC,FB, {unt zquales; ergo, & earum triple erunt
zquales. Vnde tres AC, erunt equales etiam tribus
BD, & tribus DF; nempe DC, quz eft tipla D E.
Ec omnibusductis in C D; tria rectangula AC D, erunt
zqualia tribus rectangulis BDC, & quadrato C B.
Ec {ubduplatis omnibus , tria rectangula A CE, crunt
zqualia tribus rectangulis BD E, & dimidio quadrati
CD, nempe duobus quadratiCE. Evaddicis commu.
B Z nibus



178
nibus tribus rectangulis AC, EB; tria re&tangul
ACE, cum tribus rectangulis A C, E B, ( nempe tria
~rectangula A CB, ) erunt zqualia , tribus rectangulis
A C, E B, tribus ED B, & duobus quadratis CE.. Ergo
.hxc funt uipla vaius rectanguli ACB, nempe funt
adiplum, vt OC,ad CA. Quoderat faciendum,
81 vero proportio data fitminor tripla,fed A, fit
-zqualis CB. Patet ex: Scholio propof. 80. debere-effe

[ { AN | | I b

G o A CEBE DB
iaiotem dupla. Fiat G¢, tripla CA. Etgo GO, ex
determinatione , eritminor A€, vel ¢ B Si‘ergo inter
GO, & ¢ B, inueniatur media, erit minor ¢ B. Sit
hzc ¢ D. Dico punctum D, efle quafitum,

Dinidatur C D, bifariam in E. Quoniam re®an-
gulum GO, C B, elt zquale quadrato C D, Ergoco-
muniaddito rectanguloOCB, dwo retangula GO,
CB,&OC B, nempe totum re€tangulum GCB, erit
zqualerectangulo O C B, & quadrato CD. Sed quo-
niam GC, eft tripla C A, rectangulum G CB, erit z-
qualetriploreccangulo A CB. Ergo, & triplum rec-
tangulum ACB, erit :cqqalcvre&angulo OCB,& ,
quadraio C D. Quo hincindeablato, tria retangula
A CB,minus quadratoC D, erunt xqualiarectangu-
lo OCB. Sed viOC ) ad CA, ﬁc [ec[a_ggu,lmn OC B,
adrectangulum A CB. Figo, & viOC, 2d C A, fic
triplum rectangulum A CB, minus quadrato C D, ad
reCtangulum ACB. Sed tria rﬁetanglllg(\ C B, minus

Cllll‘
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quadrato CD, ex propofitione 8o. fum zqualia, tribus
rectangulis A C,E B, tribus retangulis E D B, & duo-
bus quadratis EC. Ergo,&ve O C, adCA, fic tria
rectangula A C, EB, cum tribusrectangulis ED B, &
cumduobus quadratisCE, ad rectangulum A CB.
$1 vero proportio data {1t minor tripla, fed A C,
fitmaior CB. Fiat CG,tripla CA, & fiat CF, fex-
quialtera AC, & ex ipfa auferatur F K, fexquialtera
BC. Determinatid huiuscafus eft , ex Scholio propol.
82. quod {it maior ea, quam habent tria rectangula
ACB, minus rectangulo KBC, ad rectangulum_s

ACB,.
N

¢ 9.0 F AP LLCED D

- dnter GO, CB, it media proportionalis CH, erec.
ta normakitet 2 punéto G, fuper AB, & dinifaK C, bi-
fatiaminL, & iun&a L. H; centro L ; ingerualloL H,
fiar femicirculus PH D, qui, vt patebit, fecabit C B,in
D. Dico punétum D, efle quafitum. Secetur C D,
bifariam in E.

ReQangula eninGO ,CB), & PCD, funt zqua-
lia inter [e, quia ambo funt zqualia cide quadrato HC,
ex conftructione. Sed reGtangulum P C D, cft xquale
rectangulo K DC, quia PK, ¢t zqualisCD. Ergore-
ctangulum K D C, erit Zquale rectangulo GO, C B.

Z Ergo
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Frgo communi additorectangulo O C B, duorectan-
gula GO, CB, &O(C B, némperetangulum G B,
erit equale _rcctangulo OCB, & rectangulo KD C.
Sed quia GG ,eft uipla A G, reGtangulum G CB, eft
zquale tiibus reGtangulis AC B. Frgo ria rectangtla
A CB, erunt zqualia rectangulis OCB,&KDC.

Quo hincindeablato,triarectangula A G B, minus fe-
Gavgulo KD C, erunt zqualia rectangulo O C B.
Sed rectangulum O C B, eftad reGangulum A CB, vt
O C,ad A, Ergo, &vtO(C, ad C A, fictriphim
reGtangulum A CB, minusre@tangulo KD C; ad reta.
gulum A CB. Sed, per propofit. 81. tria reCtangals

c 6 ¥ L PLXLED B

A CB, minus rectangulo K D'C, Lunt zqualia tribus
reCtangulis AC, EB, tribussectangulis ED B, &_ 5
duobus quadiatis CE. 'Ergé', &vtOC,ad'CA; lic

uia re€tangula A C, E Bcum wibus rectangulis E D By

& cum duobus quadratis CE,ad rectangulum A C ‘le

Quod erat &e. :

Quod vero femicirculus fecet CB, in D, patet €x
determinatione ; alioquineodem progreffu demonftra-
bimus efle, viOC, adC A} fic trif;lum rectangulum
A CB, minus re¢tangulo K B C,vel minus maiori eo,ad
rectangulum A CB. Quod determinationi aduer fatar.

St
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S1 tandem propottio data (it minor tripla, fed A C,
fitminor CB. In primis, ex Schol propofit, 79. patet,
oportere A C, efle maiorem tertia parte CB. FiatF C,
(exquialteraCB, & auferatur FK, fexquiahcra AC.
lTam pun&tum K ,cadet inter C, B; nam cum AC, fit
maior zertia paite C B; ergo,quorum C B efttria, & _y
BT, ¢t vaum cum dimidio , A C, eft magis, quam—

! 1

G o AP < Lirk DB F

vnum, & eius {exquialtera FK, eft maiorvno cumdi-
midio, nempe maior BF. Patet ergo, his pramiffis, ex
Scholio propofit. 8 4. oportere proportionem datath_
maiorem cffe ea, quam habent'tria re¢tangula A CB,
minus rectangulo K B C, ad rectangulum A CB. Sece-
turergo CK, bifariamin L,&inter GO, & C B, (it me-
dia proportionalis K H, erecta normaliter fuper AB, a
puncteK, & iuncta L H,centro L, interuallo L H, de:
fcribatur femicirculus PHD, fecans K B, in D, ({eca-
bit enim, vt patebit. ) Dico punctum D,efle quafitum.
Secetur C D, bifariamin E,

Quoniam rectangulaGO,CB, & DK D, funt 2-
qualia, quia ambozqualia cidem quadrato K H; & re-
ctangulo P K D, eftzquale retanguluin C DK. Figo
rectangulum G O, CB, erit zquale rectangulo C D K,

Qua
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Quare,, cominyniaddito re(hangulo O C B. Ergo due
zectangula GO,C B, & OCB, nempe vnicusn reta-
ngulum GCB, fed triplum re¢tangulunm A C B, quia
GC,eltriplaCA, erit zquale reGtangulo OCB, &
rectangulo CDK. Quohincinde ablata., triplam re-
ctangulum A CB, minastectanguloC DK, erit zqua-
g rectangulo OCB. Sed rectangnlum O CB, elt ad

& o AP <LifL DB F

adirectangulum ACB, veOC, ad CA. Ergo, & v
O0C,adCA, fic triplum. rectangulum A CB, minun
ectapguloC DK, hocelt, ex. propofit. &3. tria retane
gula AC,E.B, cum tribus, tectangplisE D B, & cums
ducbus quadratis E.C, ad-reGangulsm A € B Quod:
eratfaciendum. |

- Aflumprum patet ex determinatione & ex: procefs
{udempnfirationis, & etiamex hvis,, quadigta. funs im

aliiscafibys.
i

LEM:
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LEM:L PROP-LXXXVI

Sit reéta linea A B, {eéta in punttis
C, & D, vteumque, & GD,fic
{céta bifariam in E . Rectangu-
lum fub compofitacx DA,AC,
in {exquialceram D B, cum rec-
tangulo fub compofita ex D A,
& dupla A C, i dimdia C D,
nempe in CE, erit zquale tribus
rcctangulis A G; E B, mbus re-
¢tangulis E DB, & duobus qua.
dratis C E.

NA M rectangulum fub compofita ex DA, AC,

in [exquialteram D B, zquatur duobus reGan-

| —1 i i -1

A CED B

gulis {ub AC,in (exquialteram DB, &icctangulo {ub
CD, in fexquialceram D B. Reltangulum vero {ub
dupla A ,in {exquialcemm D B, xquatur triplo rec-
tangulo A¢, D B. Ft pariter rectanguluinfub € Dy in
fexquialteram D B, zquatur wiplorectangulo ED B,
Frgo
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Frgo rectangulum {ub compofitacx DA AT, ins
fexqaialteram D B eqaatur wiplo reGtangulo’A C,D B,
&ttiplorectangulo LD B.

Pariter, rectangulum {ub compofitaex DA, & du.
plaA C,inCE,zquatur triplorectangulo A C E, & re-
&angulo D CE, nempe duplo quadrato CE. Ergo re-
ctangulum (ub compofitaex DA, AC, in fexquialte-
ram D B, cum rectangalo {ub compofica ex D A, & du-
plaA C, inCE, zquatur tubus rectangulis AC, DB,
tribus rectangulis E D B, tribus rectangulis A ¢ L, {iue

"AC, ED, & ducbus quadratis C E. Sed tria rectan-
gulaA C, DB, cum tribus rectangulis A¢, ED, fa-

ciunt tria rectangula AC, EB. Quate patet propofi-
tiame.

PROBL. XXXVII: PROP. LXXXVII
Datam {pharam , cuius diameter {1t
A B, fe&am plano D E F, cul
“diameter A B, fit perpendicularis,
rursum {ccare plano GHL, pla-
no DEF, pzirallelo, vt facto co-
no,cuus balis DEF | axis HE,
axIs etiam {cgmenti intermedi
GBEH; fegmentum fic ad co-
uun DHE, i daca proPoftioﬁm

Datam
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Ata pl’OPOL‘CiO fic, quam habct A B, 2ad K, & data

D A B {ecain puncto E, rursum fecetur in H, in-
ter E, B, vefecta E H, bifariamin C, fic, ve AB,ad K,
{ic ttipluxla reGangulum AE,CB, cum triplo CHE,
& cum duobus quaduatis CE, ad rectangulam A EB,
pet propol. 8 5. & per punctum H, agatar planu GHI,
planoD EF, parallelum, & flatconus DHT. Dico fac-
tum efle, quod proponebatur.

Nam, per abalijs often(a, praecipué i Caualerio b3
Geometr indiuilib. propol.
3.proportio (egmenti inter- X
medij GDFL, ad conum
DHF, eft cadem, cum pro-
portione rectanguli compo /
fitxexHA, & AE, ins G
fexquialteram BH, vnaca
rectangulo compofitx ex .
HA,&duplaAE,inEC. \/
Sed, per propof. anteceden- DX
tem, hacproportioeft ca-
dem cum proportione tipli
rectangult A E, CB, cum
triplo rectangulo CH B, & cum duplo quadiato CE
ad reangulum A-EB. Sequitur ergo, quod , vt trj ](;
rectangulum A E, C B, cum triplo rectangulo C HB
& cumduplo quadrato C E,ad 1‘ectanguhm)1 AEB, ﬁc,
fit (egmcnmm mtermediam GD FL, adconum DHF,
&; AB, ad K. Vnde cum prx(fns Problema non fic
au.ud,qquam propof 8. fcquirur recipere caldem deter-
minationes cum 1pfa., Quare &,

Aa LE M-




[EM-LI PROP LXXXVIIE

Sint duo triangulare¢tangula ABD,
ABC, quorum angulus rectus,
qui ad B. Dico DB, ad DA,
hypotenufam minorem , habere

- minorem_proportionem , quam

habet BG, ad C A, hypotenu-

{am maijorem.

Voniam enim quadratum BC, maius eft quadra-
Q toB D, ergo quadratum A B, ad quadratum»
B D,habebit maiorem pro-
portionem , quam ad quadratum C
BC. Etcomponendo, quadrat
A B, cum quadrato B D, nemps
uadratum A D, ad quadratum
B D, habebit maiorem proportio-
nem ,quam quadratum A B.cum
. quadraro B C, nempe quadratum
A C, ad quadratnm CB. Quare, A b
& linea A D ,ad lineam D B, ha- :
bebit maiorem propostionem v,
quam AC, ad CB. Et conuer- £
tendo BD, ad D A, habebit mi- g
norem proportionem, quamBC, ad CA.

D

SCHO-

SCHOLIVM.

X didiscolligitur, quod (i producatur C B, in E
E minor erit proportio rectanguli fub EC, inD B,
ad re@angulum DA B, proportionc'rcctanguli ECB,
ad rectangulum C A B. Nam, proportio rectanguli fub
ECy in DB, ad rectangulum D A B, componitur ex
propoitione C E, ad A B, & BD,ad D A; & proportio
rectanguli E C B, ad rectangulum CA B, componitur
ex eadem proportione EC, ad AB,&BC,adCA.
Sed proportio B), ad D A,oftenfa eft minor propor-
tione BC ,ad C A . Quare patet propofitum.

LEMMA LII PROPLXXXIX:
Data re&a linea AB, & data DC,

ei perpendiculari, ducere a punc-
to D> D E, occurrentem B €,
inter B, C, vt retangulum fub
BA, in E C,f{it ad rectangulum
E DC, i data proportione.

OC Lemma clt determinatum , & determinatio
eft, quod ducta B D , proportio data, fitminor

ca, quam habet rectangulum ABC, ad rectangulum
BD C. Qu determinatio patet ex fuperiori Scholio.

Aa 2 Sit
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Sit crgo’ pfopogtio lata, quam habe; H,adDC, &
fuper D C, ‘fat’ femicircuius ad ;
partes B C, {ecans B 1), in puncto /B
F, &iungatur F C; deinds fiat vt T S
BA,adH, fre.D C, ad aham, quz
intra oftendetur minor CFjyquae
aptetura punctoC, & it CG, &
per puncta D, G, ducatur O GE,
occurrens B C,in E. Dico factum
efle, quod imperebatur.

Quoniam enim proportio D C,
ad H, componitut ex proportione
DC,adAB,&AB, adH. SedD
viB A,ad H, ficfactaet DC, ad
C G;& proprer humiliendinem trna A
gulorum DCG, & DEC, viDC, -
adC G, (icet DE,ad E C. Frgo proportio DC,ad H,
componetur quogue ex proportionibus D C,ad A B,&
DE,ad EC. Sed iltz duz rationes componunt quo-
que ratonem rectanguli EDC, ad rectangujum fub
AL, nCE. Frgo,&vtDC, adH, fic rectanculum
ED C,ad rectangulum (ubAB, in CE. Qua»rer,, &y
conuertendo,vt H, ad D C, {ic rectangulum (ub B A,n
C E, ad rectangulum EDC. Quod erat faciendum.

Quod verd C G, minor fit C F; patet,quia fi effet z-
qualis, vel mator, eodem difcur(y probaretur efle H,ad
B Cvelmn xquali,vel in maiori Pl'OPOI‘EiOn.eréccatiguli

ABC, ad receangalum BDC., Quodeft contra pro-
pofitam determinationem,

PRO-

193

PROBL-XXXVIII- PROP-XC.

Dagis jifdem , quz in antecedent
Problemate, tacere eadem, que
ibidem, ve fuperﬁmes {pharica fe-
gmcnti GDFL,fitad {uperﬁciem

coaicam coni HDF, n data pro-

por{ione :

Tiam hoc Problema eft determinatum eadem de-
E terminatione, qua determinatum ¢lt Lemmaan-
tecedens, nempe, et neceflfe, quod proportio data it
minor ca, quam habet rectangulum A B E,ad rectangu-

lom BDE, prius ducta_s
B D. Sit proportio data,
quam habet A B, ad K, &
datis duabus rectis lineis
A B,& DE, {ibi inuicem
perpeudicularibus, ducatur
a puncto D, linea D H, oc-
currens EB, inter E, B,per
antecedensLemma, vt {it
ficut AB,ad K, {ic rectan-
gulum {ub A B,in HE, ad
rectangulum H D E, & per
punctum H, agatur planu
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GHL, &fiat conus DHF. Dico factuny effe, quod

imperebatur. Nam, vt rectanguluny fub A B, in E Had
rectangulum HD E, feivta B, adK, fic fupcrﬁcies

fpherica fcg,mcnti- GDFL, ad (uperﬁcicm conicam

coni D HF, veeliciturex Archimede lib. . de fphera, &
Cylindro propofit. 40.8 41. Quod erat faciendum.

Quod vero dererminatio fit ea, quz aflignata elt;

pates,quia prelens Problema, noncltaliud , quaman-
tecedens Lemma.

LEMMA LIII PROP-XCI

Daas y{dem | quz in Propofic. §8.
Dico, quod BD, ad DA, cum
A B, habebit minorem proportio-
nem, quam BC, ad CA ', cum
AB. ;

NA M, cum probatum (it

BD, ad D A, habere mi- D
notem proportionem proportio~ '
ne BC, adC A & pariter ,cum
minor BD,ad B A, habeat mi-

norem proportionem, quam_o B
maiorC B,ad BA. Ergo DB, A
ad vrrafque fimal D A, A B, ha.
bebit minorem proportionem,

quam 4F

19 S
quam CB, ad vtralque fimul CA, AB. Quod erac
oftendendum.

SCHOLIVM

Tiam ex Lemmate prefenti elicitur , r eGtangulum

, fubEC, in DB, ad retangulum compofite cx

DA, AB, inA B, nempead rectangulum D AB,cum

uadrato A B, habere minorem proportionem, quam

retangulam EC B, ad re@tangulum C A B, cum qua-

drato A B. Etenimeodem modo, quo fattum <ft (u-
pra, difcurretur , & patebic propofitum.

LEM:-LIV: PROP-XCIIL

Data hypotﬁnuf;l trianguli retan-
uli ,” & data proportione viius
%atcrls ad afuad latus {imul cum

hypotenufa, inuenire triangulum.

Ata hypotenufafit AB, (uper quam fiac {emicit-
D culus, & dara ratio fit , quam habet H,ad A B,
quam patetopoitere efle mineris in:{:qualitatis. _ Fiater-
z0,vt A B,adH, ficH,2d BC, poliamin direGum
ipi AD,cui AB, fiaczqualis BD; deinde fiat,ve AC,
adCD),ita AB, ad BE; & 3 pundto 4, aptetur AF,

zqualis AE, & ducatur I'B. Dico tnangulum 4F B,
elle
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efle quafitum , &incoclle,veH,ad AB, (icBEF, ad
compofitam ex BA, AF. . ’
Quoniamenimelt ve 4B,ad BE, {ic (fumpta com-
munialtitcudine A B,) quadratu A B, ad rectangu-
lumA BE, & vt quadratum A B ,ad fectanguluais
A BE, ficduo quadrato 4 B ,ad duo rectangula A B E.

/—\ l H 1
F \
//r'!\\ ‘ ‘
/1 \
// i
L6 E D B c

Frgo, & vt A B, ad BE, ficerunt duo quadrata A B,ad
duorettangula A BE Sed pariter vt A B,ad B E,fic (si-
ptacomunialttadine A E,)eft reCtanguld B A E,ad rec-
tanguld A E B, & duo rectangula BA E, ad duo A EB.
ErgoeritveAB, ad B E, fictam duo quadrata A B, ad
duo rec;angula ABE, quam'duo re’é’mngula BAE, ad
duorectangnla AEB. Freoerit, vr voum anteceden-
tium ad voumconlequentium, vel ve AB, ad BE, fic
-ambo antecedentia adambo conlequentia, nempeduo
quadmta A B, cum dp.obus reccanguhs BAE , 4d dbo
rectangula A BE,cumducbus rectangulis A EB. Sed
ABy,ad BE, faGaelt,vi AC, ad CD. Er o,&Ve
AC,adCD, lic duo quadrata A B, cum duobus rec-
tangulis BAE,adduo reGtangula 4 BE, cum duobus
reCtanguiis AEB. Erad conl‘equcmium dimidiz_,.

Ergo
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Frgo,vt AC, adCB, (icduoquadrata A B, cum duo-
bus rectangulisB A E, ad reCtangulum ABE, cum_
rettangulo AEB .~ Ftdiuidendo, ve AB,ad BC;fe
excellus duorum quadratorum A B,cum duobus re¢tan-
gulisB A E, fuper reGtangulum A BE, & {uperre&.in-

ulum A E B, ad reangulum A BE, cum rectangu-
Jo A EB,imul. Sed talisexce(Tus, eft zqualis vno qua-
drato 4B, vno quadrato A E, & duobus rectangulis
B 4E ; quiavnicum quadratum A B, exceditreCtangu-
laABE, & 4E B,ipfo quadrato A E. Ergo, & vt A B,
ad B C,fic quadratum A B, cum quadrato A E,fed cum
quadrato AF, quia AE, &AF, falte funt zquales,
8 cum duobus rectangglis BA E, fed B AF, ad rectan-
gulum ABE, cum rectangulo A EB. Sed quadratum
A B, cum quadrate AF , &cum duobus rectangulis
B AF, eft zquale quadrato compofitzcx BA, & A F.
Et pariter, re€tangulum A BE,cum rectangule AE B,
elt zquale exceffuiquadrati A B, (uper quadratum A E,
fed AF,cuietiam exceflui, elt zquale quadratum F B.
Ergo, & vt A B,ad BC, [et vt quadratum linez A B,
ad quadratum linez H, fic quadratum compofite ex
BA, AF ad quadratum linex F B. Quare conue-
tendo, vt quadratum H ,ad quadratum A B, fic qua-
dratum F B ad quadratum compofiizex FA, &A B.
Quare, & viH , ad A B, ficFB, ad compofitam ex
FA,AB. Quod erat faciendum,
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"SCHOLIV M.

X hoc Lemmate potelt etiam (olui fequens Proble-
E ma ; nempe triangulum retangulum conftituere,
vetotus perimeter tniaguli, (it ad voumduoram latera,
in data proportione ; vt confideranti patet. Sed hoc
Lemma potelt facilius folui premifio Lemmate fe-
quenti.

LEM: LV- PROP-XCIIL

Quodlibetlatus trianguli rectanguli,
eft medium proportionale , incer
compofitam ex hypotcnufa , &
ex alio latere , & 1nter differen-
tilam eorundem. A

gulum A BC,cuiusan- D

gulus reCtus , qui ad B. Dico,

quod v. g« A B, erit media B '.
Proportionalis inter compofi-
tamex A C,CB, & nter dif

ferentiam earundem AC,CB. |C
Centro C, interualloC B, de-
{cribaturcirculusfecans C A,
in1), & A C, producta eioc-
cur.

S 1T triangulum reGtan-

ki
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currat in E. Quoniam ergo A B, tangit circulum,quia
aogulus ABC, elt rectus ; ergo quadratum A B, eft 2-
qualerectangulo EA D, Sed AD), eft differentiainter
AC,CD,fed inter AC, CB; &AE, eft compofica
ex AC, CE, hoceltC B. Quare patet propofitum.

LEMMA LVI PROP XCIV.

Datis #{dem facere eadem , qua in
| . qu
| Propoﬁtxonc 102,

R zmiffo hoc Lemmate, {oluetur antecedens faci-
lius. Dararatiofit,quamhabet K L, adK H;&
fatve HK,ad KL, icKL, ad KM, & MK, pro-
ducaturin N,ve M N, ficdupla M K. Paricer BA, pro-
ducaturinC, vt G B, ficdupla B A, & flacve HN, ad

C B A D E B
KM, icCB, ad 3D, &D B, fecetur bifartiam in E;
& fuper AB, fatto femicirculo, iniploa puncto A,ap-

tetur AF, 2zqualis AE, &iungatur FB. Dicotrian-
Bb 2 gu-
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gulum AF B, efle quafitum, & in iplocfle, vt HK,
ad KL,icBA,cumAF, adFB.

~ Quoniam enim factum eft , ve HN, ad NM, fic
CB, nempedupla A B,ad B D.-Ergo & dimidendo,
viHM, adM N, ficBA, cum A D,jad DB. Frad con-
fequentium dimidia. Ergo, veHM, ad MK, ficB A,
cumA D, ad DE. Etcomponendo, vt HK,ad KM,

Jd

A
;
/ 1

C A D E B

fic AB, comAE,ad DE,eiad EB. Sed AE, facta
eltxqualis AF. ErgoBE, erit differentia inter A B,&
~AF. Quarcerit, vt HK, ad KM, ficB A, cumAF,
ad EB, differentiam inter hypotenufam, & latus. Sed
HK, adK L, eftin {ubduplicata ratione HK ,2ad KM,
quiattes HK , KL, & KM, funt continue proportio-
nales; & pariter , ex Lemmate antecedenti,B A, cum
AF,adE B, eftin{ubduplicata ratione BA, cum A F,
adEB. Ergo, & vi HK;ad K L, fic BA,cum AF,
adFB. Etconuertendo, viKL, adK H, fic FB, ad
BA,cum AF, Quod &e

LEM-
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LEM:LVII PROP XCV‘
Datis iifdem, qu in propof. 89. fa-

cere cadem, que ibidem, adeo vt
rectangnlum fub AB,in CL, ad
re¢tangulum ED C , {imul cum

quadrato D C, fit in data pro-
= portione.

OC etiam Lemma éft determinatum , & deter-
H minatioeft, quod proportio data {1t minor ea,
quam habet reGtangulum A BC, 1B
ad re¢tangulum BD C, cum qua-
dratoD C, vt conftat ex Scholio™—"——"
propofit.9 1. Dataergo propottio
fit, quam habet H,ad DC. Data
ergo DC, hypotenufa trianguli E
rectanguli, & data proportione,
quam habet AB,ad H, inuenia.
tur triangulum rectanguld DCG,
vt fit, ficat AB, ad H , fic compo-
fita exCD, DG, ad GC, quz
inferius oftendetur minor F C &D

b
DG, producatur quue ad E. Di-
eo factum efle, quod impereba- A 1
tur .
Etenim, vedictumeft fupra’, proportioD C, ad H,
come
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componitur ex proportione D C ,ad AB,&A B, adH.
Sed vt A B,ad H, fic compofitaexCD, DG, ad GC;
& vt gppopolitz ex CD, D G,ad G C, fic propter fimi-
litudinem triangulorum CGD, & EDC, compofita
ex ED, & D C,ad CE. Ergo propottio quoque D C,
ad H , corsponstur ex proportiane D C, ad AB,&_,
¢x proportione compofitgex ED,DC,adCE. Sediltz
duz rationes componunt quoque rationem rectanguli
EDC, eum quadrato D C, ad'recrangulom AB,CE.
Ergo, & conuertendo,vt H, ad D C, {ic rectangulum
fub A B, in CE, ad rectangulum ED C, cum qiadrato
DC. Quoderat faciendym. - -

Quod verd C G,fit minor C.F,patet;aliaquin,eodem
difcurlu , concluderetar contia determinationeim.

[

PROBL XXXIX- PROP-XCVE

Dans yfdem, quz in fuperiori Pro-
blemarte , facere eadem, quz ibi
dem , ve {uperhcies fpherica feg:
mend meermedyy, fit ad perime-
trum cont, in data proportione.

ETian? hoc Problema e} determipatum, & dete;mL
natioeft, quod proportio data,{itminor ea, quam
habet rectangulum A B L, ad rectangulum B DE, cum

CIU’A"
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quadratoDE. Qu'z-dct;w' : ¥
mittatio patet ex- {aperio- B
ribas , ficut etiam conltra- B
&io Problematis. Namo
proportio {uperficiei [pha- G H 1L
rice {egmenti intermedij,
GDFN, ad perimetrum.s
coni D HF,efteadem cum
proportione retaguli A B, p
HE ,ad rectanguli H DE, E
cum qu_afvc]mto»_,l)'ﬁ,; vt de- 1
ducitur ex Archimede (u- A
pra citato,

LEMMA LVIILPROP-XCVIL

Datam retam lineam A B, fe&tam
in puncto C, rursum diuidere in
D, meer C, B, vt reGangulum
A CB, fitad re&tangulum ADB,

indata propartionc.

-
i

Ata propottio {it, quam habet A B,ad H. Li-

' nea autem A C, reflpectu linez C B, fe habet

talt patto, vt fit, vel ea minor,vein prima figura, vel na

minor,vtin fecunda. In primis patet, femper oporte-

re, proportionem A B, ad H, efle talis conditionis, vt
non
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non fic minor ga, quam habet reGtangulem:A CB, ad
quartam partem quadrati AB. Reseft euidens, quia
ex omnibus reftangulis, quz poflunt haberi ex (e&io-
ne AB, inpunéto, factis (ub duobus {egmentis , maxi-
mum eft quando linea (ecatur bifatiam , & tunc tale__»
redtangulu et zquale quadiara dimidiz, nempe quartx
pafti quadrati A B. Tuncpatet,quod 1 A C, it minor

Pgﬁ ¢
A C PE A C DB

C B, Lemma potelt folui in quacumque proportione
uniuerfaliter, preter quam quod in qualibet propor-
tione defectus ; quia in proportione defe@us , Lemiva
et coarctandum , vt non fit minor ea, quam habet r¢-
&angulum ACB, ad quartam partem quadrati A B
Sivero A C, non (it minor CB; tunc Lemma nequit
folui nifi in proportione majoris inxqualitatis ,-quias
femper retangolum A C B, eft maius-quocumque_s
re¢tangulo AD B, ve confiderauri pater. His pr-
miflis. ) -
Super A B, fiat {emicirculus, & 4 puncto C, erigas
wur perpendicularis CE; tunc fiar, ve AB, ad H,fic
quadratum E C, ad quadratum linez, quam ex deter-
minationibus {upra expofitis; patet nunquam ell=
maio-
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maiotem dimidia AB; quarefiin CE, (umarur ei =-

ualis , (iue hac {it femper minor EC, vtin (ecundo ca-
{u, Gue fit minor,{iue zqualis,iue maior,vt in prima fi-
gura, ( quamuis ponamus in [chemare minorem, j quz
{it CF, & per punctum F, ducamus FG, parallelam
A B, hac [emper occurret circumferentiz . Ducatur er-
g0, &occurratin G, & A puncto G, demittatur perpen-
dicularis D G. Dico punctum D, efle quaficum.

Resefteuidens, quia cum factum Git, ve A B, ad H,

fic quadracum E C, ad quadratum CF, feu ad quadra-
tum DG, ei zquale, & quadratis EC,G D, fintzqua-
liareCtangula ACB, & AD B, alterum alteri. Ergo,
& vt AB,ad H, fic reGtangulum A C B, ad rectangu-
lum A DB. Quod erat faciendum,

" SCHOLIVM

[ vice femicirculora c'on&iituerenrur['uper A B, fe-
S mielliples , nihilominus eodem modo fierec pro-
poiicum 5 quia quamuis in cllipﬁ, quadmto v. g C E,
non (it xqua]c rectangulum A CB,attamen, ex pr(;pof.
a 1. primi Conic. et , ve quadrarum CE , ad quadratum
DG, ficrectangulum A CB, ad retangulum A D B.

Pariter {1 loco femicirculori, vel lemicllipfium vea-
mur duabus quibufcunque parabolis, nihilominus fa-
ciliter habebimus propofitum, fupponendo A B, efle
voam ex ordinatim applicatis ad axem, veldiamerra.
Naw, {i per punctum C, dacatur C E, parallela axi, vel
diametro , & fiatve A ByadH, fic E C, ad CF, & fant

Cc reliqua,
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reliqua, vt {upra; punctum D, erit quafitum. Nam
vt alij oftendunt, {ed pracipue Caualerigs lib 4. Geo-
metr. indiuifib. propof. 3. vi EC, 2d GD, fic eft rec-
tangalum A CB, ad rectangulum A D B.

PROBL. XL PROP-XCVIIL

Datis jldem, quzin fuperioribus Pro-
bietnatibus ; facere eadem , qua
iLicem, ve fadis duobus conis, né-
pe DH F , {uper bafim datam, &
GEL, fuper bafim non daram,
quorum communis axis fic k£ H,
fint in data proportione.

Voniam enim duo- k K I |

Qe -

o e

funt inter fe , ve bafes .
Quare conusD HF, eritad
conuGEL, vt bafis DEF,ad
bafimGHL,{eu vt quadrata
DF,ad quadrari GH, feu vt
retagula AEB,ad retagu- D ‘ E T
1a AHB. Quare coltat pr- \&/

{ens Problema reduciad an.

L

tece-
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tecedens Lemma, & habebimus intentuny , vt vnuf-
quifque facile poteft cognofcere.

SCHOLIVM.

- w1C foluenda venirent Problemata circa fuperfi-
cies horum conorum, (ed ipfas referuamus ad
aliud tempus , ficut etiam hzc, nempe. Datam (phe-
ram, vt in fuperioribus Problematibus, {etam plano
D E F, rursdm fecare plano GHL, plano D EF, paral-
Iclo, vt faocono G E L, fuper bafim nop datam s vel
fegmentum intermedium G DFL,adconum G EL;vel
fuperficies fegmenti ad ['uperﬁciem , vel ad perie
metrum coni, {it in data proportione .
Sed hzc, vt diximus, re-
{cruamus pro '
alio Ope-
I
quod, Deo fauente,
imprime-
tur .

e W

Cc 2 LEM-
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" LEMMA LIX. PROP.IC
Efto triangulum A C B, cutus an-

ulus C, fececur bifariam a linea
C D, & latus A C, {it minus la-
tere C B, vnde, & A D, {it mi-
nor D B,cut AD, it facta zqua-
lis D F, & fic du®a CF. Sifu-
per balim D B, fiac trangulum:
zquale triangulo FCB, perpen-
diculum ipfius duétum a vertce
G, fcmpcr minus erie D F , feu

D A.

Voniam C B, maior fupporicur C A, fiat ipfi CA,
Q 2qualisC G > & ducarur DG. Quoniam trian~
guii ACD:sduolateraAC, €D, funt a:clualia
duobus lateribusDC. C G, trianguli D C G, alrerum
alteri> & angulus A C D, eftzqualis angulo D C G;er-
go bafis A D.eritzqualisbaliD G, & t;iangu]a erunt
zqualia. Sed etiamtriangulo ACD eft xquale trian-
gulum DCF. ErgotriangulaDCF & DCG, erunt
xqualia. Quareaddito communi triangulo A C D, to-
tum triangulum A CF.eritzquale trapezio AC GD.
Quare: & reliquuin FCB, erit zquale reliquo D G B.
Sed.

309

A ED HF B

Sed in hoc. dimiffo perpendiculo G H s patet ipfum mi-
nusefle hypothenufa D G,hoceft ipfa DA.feu DF.

Quare patet propofitum.

Vel poftquam facta funt omnia, vt fupra> & conclu-
fum eft triangulumD CG zquale effe triangulo DCF,
fi auferatur communetriangulum DCK.&_, addatur
commune trapezium F K G By nihilominus facilius con-
cludetur propoﬁtum . Reseftclara.

LEMMA LX-PROP-C

Sint faca , & oftenfa eadem , qua
in {uperiori Lemmate , & fic duc-
tum C E,perpendiculum trianguli
ACB. Eric,tDB,ad BF,fic

CE, ad GH. o
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Voniam {upraoftenfum eft, triangulum G D Bz-
quale, efle triangulo F C B, & trianguli BG D,
elt xquale retangulo contento fubD B, indi-
midiamGH, & pariter triangulum FCB, eft xquale

A E D HF B

retangulo contento {ub F B, inr dimidiany CE. Ergo,
& heee rectangula, & iltorum dupla erunt zqualia,nem-
pereGtangulum ubD B, inH G, eritzquale reGtangu-

lofubFB,in CE. Quare,vtDB,adF B, fic CE ,ad
GH. Quod erat oftendendum.

LEM LXI PROP- CT.

Data bale , perpendiculo, & pro-
portione later.um. trianguli
inuenire triangulum .

Sx proportio data {it xqualicatis, res ¢t aded facilis,

Ve pudcat in hoc verba profundere, Siautens

fic
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fic inequalitatis; tunc Lemma debet determinari . Si
crgo eft defectus , vein pra(enti lupponimus , determi-
natio talis et . Oportet proportionem daram , & pet-
enidiculum talis eMe conditionss , vt feéa balein data
proportione, & facto vt maius [egimentum ad exceflum
eius (upraminus, (ic perpendiculum ad aliam, hzc fic
minor minoti fegmento . Determinatio patet ex pro-
pofitiontbus antecedentibus. Namin propofrt.99. of-
tenfum elt GH, efle minoxem DF, fei D A. In 100.
vero oftenfumelt DB, ad BF, efle,ve C E,ad G H.

|
|

\i . j’
A régc\

D

Sitergo databafis A B, & data proportio fit, quam
habetAB, ad H, perpendiculum vero datum fit BC,
crectum normaliter fuper A B, & puncto B. Diuidatur
AB, inF, vefit, ficur AB,ad H, fic AF, ad F B, fiat-

que
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queFG, zqualis AF, & {uperF G, fiat (emicirculus,
fatque viF B,ad BG, fic C B,adaliam. Patetexde-
terminatione,hanc effe minorem F G.  Ergo poteritap-
tari in femicirculo , cuius diameter F G ; aptetur , & {it
FD, flatque eizqualisFK , atque i punétoK, erigatur
KL, normalis{uper AB, qua fit zqualisD G, & per

b fl&,‘«' : ‘ f{ ’ L (:f:
L
o)
G
“ FU ’
D

punétum C, ducta CM, indefinita, & parallcfa AB,
per puncea B, L, dacatur BL M, occurrens C M, in M,
( occurret enim , cum anguli M CB,CBM, fint duo-
bus retis minores ;) tunc ducatur M A. Dico uiangu-
lum A M B, elfe quafitum. Nam eft (uper bafi AB, &
{oum perpendiculum C B. Qudd vero fit,ve AB,ad Hy
ic A M,ad M B, ﬁcpatebit. DacanturM F, MG, &
FL. Patetduouiangula AMF,FMG,cfle zqualia,

FL'O'
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propter bafes A F,F G, zquales, & proptereandemal-
titudinem . Cum autem fadtum (it, vt EB, ad BG, fic
CB,ad DG, fedad K L;ergo rectangulum (ub F B, in
KL erit xqualc rectangulo facto [ub CB,in B G. Frgo
&illorum di midia,;ncmpecriangulaFLB, G M B,erunt
zqualia . Quare communiablatotrapezio 1.OG Bsat-
que addito communi triangulo FMO, triangulum__.a
FML, acitzqualetriangulo FM G,[ea A MF. Cum
autem ﬁ]pereandem balim M F, {intduo trianguli_
MLF, & MGF, zqualia, ducta L. G , erit parallela MFE.
ErgoangulusF L G, erit zqualis alterno M FL , &
angulus externus A F M, erit zqualis interno, & oppo-
fito F GL. Verim cumdue FK, K L, (int zquales dua
busFD, D G, &anguliFKL, FDG, abipliscontenti
fint equales, quiarecti. Ergo,& F1., erit zqualis F G,
fed FA. Cumauteminstiangulo LFG, duo lateraF L,
F G fintxqualia. Ergoanguli quoque adbafim, nem-
pe FLG, F G L, erunt zquales. Sed angulo FL G, elt
zqualiseialternuisMFL & angulo F G L,often{us eft
xqualis ei externus , & oppofitus AF M . Ergo habe-
mus duotriangula MFA, & MFL, quzhabentduo
latera &qualia duobus lateribus, alterum aleeri, &,
angalus A FM, coentus fubzqualibus lateribus vaus,
elt zqualisangulo contento (ub zqualibus lateribus al-
terius . Ergobalis A M, ent @qualis baft M L, wian-
aulum erit xquale triangulo, & angulus AMF erit .
qualis angulo FM L. Ergo, vt AF, ad FB, led vt

AB,ad H, fic AM, ad M B. Quod erat facien-

dum.

Dd Si
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Si proportio data fic exceffus , foluetur Lemma

facilicer, faciendo, vt prius ex alia parte, & conusr-
ICﬂdOJ

PROBL XLII: PROP-CII-

Dawa AB, magnitudine, & pofitio-
ne , & data CD, ei parallefa,tan-
dirn poficione 5 inuenire in C D,
puné¢tum E, ve iuné&tisAE, EB,
& ducta perpendiculari E F, &
reuolutis triangulis EAF, FEB,
crca A B, vt fiant coni; fuperfi-
cles conica coni ¢x triigulo AEF,
ad fuperficiem _conicam coni ex
mangulo FE B, fit in data pro-

portione. |

Ata ratio fit, quam habet A B, ad FI. Problema

faciliter {oluetur ex antecedentibys Lemmati-

b, Namcum duz AB, & C D, fintdat pofitione,

dabitur eriam EF, magnitudine, per Propof- 32.dato-

rum. Dataergo bafi A B, & dato perpendiculo EF, &

data ratione laterum, que fit proportio data A B,ad H,
inue-

21§
inueniatur triangulum AEB, hoc eft duo triangulx
AFE,BFE, vt fitficut A B,ad H,lic A E,ad EB. Dico,
q‘fxod f ex ipfisreuolutis circa AB, fiantconi, quo’d
etuntquglici. Namefltve AB,adH, (icA E, ad E B, n¢-
pe rectangulum 4 E F,-ad rectangulum B E Fynemps, ex

< E_
IHAA_’

[}
|

A 3 B

Archimede (pe citato , {uperficies conica coniorti ex
feuolutionetrianguli AFE, circa AF, ad (uperficiem
¢onicam coni orti ex reuolutione trianguli EF B, circa
FB. Quod erat faciendum .

LEMMA LXII PROP-CIIL
Spheraad rhombum fibi infcriptum,

elt vt quadratum inferiptibile n

circulo maximo , ad quadratum

radij circuli, qui eft bafis rhombi
' Dd 2 Sit
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I T infphzra, cuiuscentrum E, rhombusinferi-
ptus BFD G. Dico effe &c. Fiat rhombus BADC,
cuius latera (int chorde
quadratis. Quod aute
{phzra ad rhombum_.
BADC,fit vt quadrart
B A,ad quadratum A E,
patet; quia, ex Archi-
mede 1. de {phara, &
Cylindro propolit. 32.
(phxra efttalis rhomhi
dupla, ficut stiam qua-
dratum B Aseft duplum
quadrati A E. Tunc;
quonia rhobus BaDC,

eltad thombum BED G, vt quadratum A E, ad qua-

dratum F K. Ergoex zquali, {pheera ad thombum
BEDG, erit, ve quadratum BA, ad quadratum F K,
Quod ctatr oftendendum. | |

PROB L XXXXII PROP-CIIL
In data fp_hsera inuenire rthombum ,
vt fphera fit ad rhombum, in
data ratione pofﬁblh.
RA:io poflibiliseft, vt proportio data non fitmi-

- nordupla, quia maximys rhombus infcriptibi-
Jium
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liumin fphera, eft zquilaterus, qui eft fphare (ub-
duplus. Dataergo {pharafit ABC D, cuius diametri
(e {e decufsantesad angulos rectos in E, (intAC,BD;
& fic ducta B A, & data ratio fit,quam habet B A, ad I;
&inter B A, & H, inueniatur media proporrionalis,
qua vtique non erit maior A E,(ed vel minor,vel gqua-
lis, vt patebit. Sigqualis, fatothombo BA D C,erit
quzlitus. S$i autem (it minor AE, fithec EL , & per
pundum L, ducatur LF, parallela ipli BD, occurrens
{phzrz , vel ex vnapatte, velexalia in F, & per pupc-
tum Fy a&o plano F KG, cuidiameter B D, {1t perpen-
dicularis, fiat thombus BEDG. Dico hunc el quz-
fitumo. x

in ptimo cal, reseft clara; nameft, ve A B,ad Hfic
quadiatum B A, ad quadrarum A E, nempe {phera_s
ad thombum BA D C, per antecedens Lemima.

in fecando verdcalu, res elt clariffima. Nam pariter
eft, vi BA, adH, fic quadratum B A, ad quadratum_s
EL, nempe ad quadratum FK; nsmpe (ic {phera ad
thombum BFD G. Quod erat oftendendum.

Quod verd media proportionalis inter B A, & H, nd
fit maior A E, patet ex determinatione s quiacum BA,
non (it minor dupla H; ergo nec quadratum A B, enit
minus duplo quadrato L E, fed F K.

s

PRO-
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PROBL XLII PROP CV-

In data fphera, dato thombo infcri-
bere alium rhombum, ad quem
thombus datus fit, in dataratio-
ne pofsibil.

RAtio poffibilis et ,VE nonﬁfminbr‘ e, quam ha~

bet quadratum femidiametri balis datt ad'qua-

dracum femidiametri-(phare, quia: proportio quadrati

radij balis datr thombi , ad quadratum: (emidiametr’
[pizwe, eft proportio: S
rhombidari ad themba
maximum. infcriptibilé
infphara; ergo.non por: .
telt efe minorea.

- Sigergo thombusda:
tus FBGD;in dataiphe- -
ra A BC D, auius dia-
metri e fecantes ad am.-
gulos re@tos,fint B D;.
AC, & data ratio fit,.
quam habet AB,ad K,
&fiat viAB,ad K, fic
quadrata F H, ad qua-

dratum alterius linex , qu non erit maior A E, fed vel
¢i aqualis, vel minor . Si zqualis, thombus BADC,.

estl.
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erit quafitus. Siminor, per L,aGa LM, parallela B®,
occutrens circumferentix ,aut ex vna, aut ex altera par-
te, in punctoM, & intellecto rhombo M B O ), 1pfe
etit qufitas . Res cft aded enidens, vt non mereatar
prolixioremdifcur(um, ‘

PROBL. XLIV- PROP-CVI

In data fphwra inferibere rhobum,ve
fuperficies conicg conorum ,
{int ad inuicem, in da-
ta proportione.

Atz (phxrz dia-
meter it AD,

& dara proportio ﬁt,q ua
habet D A,ad H. Diui-

—
daturD A, in G, vefit,

ficut quadratum DA ad E/\

quadratumH, fic DG, M AC
ad G A ; & per punétum
G, a&to plano E GC,cui
diameter D A, {it nor-
malis , fiat thombus

AEDC. Quem dico
efle quaficum. D

Quoniaenim vt DA,

qua-
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quadratum, ad quadratum H, ita f2&ae® D G,ad G A;
Yrauté D Gyad G A, fic (supta comuni altitudine DA))
retangula ADG, DAG, & re¢tagulis ADG,DAG, {une
zqualia quadrata DFE,AC.altert alteri. Ergo,8 vt qua-
dratd D A,ad quadratd H,fic quadratd DE,ad quadra-
tum A E. Ergo, &ve D A,ad H,licDE,ad EA. Sed
ve D E,ad EA, {ic re@tangulum D EG, ad reStangula
A EG ;vtautem re@angulum D EG, ad reGtangulum
A EG, fic{uperficies conicaconiED C, ad (upetficiem
conicamconi EA C. Ergo &c. Quod &ec.

PROBL-XLV:-PROP-CVII
ldem .

Dem Problema foluetur
I aliter, & farfica facilius.
sint data omnia,qug fupra,
& data proportio fit, qua
habet’A B,ad H. AB,FG,
fint diametrife fedecnlsa - ™
tesad angulosrectos in Qs _
& dividaturBA, inC, v;F
{icicutB A,ad H, c BC,
ad CE;&perpuntta GC, |
ducatur linea occurrens /
circomferentiz in L3 &, B
1 puncto [,ducantur L A,

LB;&perPédic ularis LD K

arl

& intelligatur thombus AL BK. Quivtique erit que-

fitus. Cum enim duoanguli ALC, BL G, fint zqua-
les, proprer zqualitatem circumferentiatram A G, G B,
quibus infittunt. Ergo viBC,ad CA, {ed, vi B A, ad
H,{icBL, ad L A; nempe reCtangulum BL D, &c.
In reliquis {equatur pracedens demonftratio.

LEM-LXIII PROP-CVIII-
Sit qualiber portio fphere A C B;

diameter totius {phere C D cen-
qun B F, ficéorum bafis portio-
nis,& ducto quolibet plano GHK,
bafi A £ B, parallelo, flatthombus
nfcriprus inportioneCG FK . Dico
portionem A C B, adrhombum
CGFK else,virectagulum DFC,
camrectangulo ECF, ad retan-

galum D H C.

F lat, i DF,ad D F, cumDE,{ic CF,ad FO; & fiat
conus O AB. Frgo,ex Archimedea. de {phar &
Cylindr. {upra citato,conus O A B, erit zqualis portio-
ni ACB. Queniam veroconus O A B, ad rhombum
CGF K, habet proportionem compofitam ex propor-

Ee tione
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tione OF,ad FC, & ex proportione quadrati A F, ad
quadratum GH. Ergo, & portio A CB, ad thombum
FGCK, habebit proportionem compofitam ex ratione

OF,ad FC, &exratione quadrati A F, ad quadratum
GH; nempe ex ratione rectanguli D F G, ad rectan-

O

\
G/NM//C

INEAA

A F BA

..D --D

alum DHC. SedvtOF,ad FC,{icED, cumDF,
ad DF,ex conltruGtione; & proportio rectanguli D F G
ad rectangulum 1 H C, componitur ex tationibus FD,
ad DH,& FC, ad HC. Ergo, & proportio por:ionis
A CB,ad thombum CGF K, componeturex rationibus
ED,cumDF,ad DF;DF,ad DH, &F C, ad HC . Sed
duxrationes ED, cum DF, ad DF, & DF, ad D H, fa-
ciunt rationem E D, cum DF, ad D H. Ergo quoque_o
proportio portionis ad rhombum componetur ex ratio-
nibusE D,cum DF,ad DH; & FC, ad CH .. Sediltz

duz

21§
duz rationes componunt quoque rationem re@tagulo-
fum DEC, & ED, FC,{ed ECF,ad retangulam DHC.
Quare patet propofitum.

Vel intelligatur conus A C B, lupercandem balim,
& circa eundem axim cum portione, quz it ACB. Er-
goportio A CB, ex Archimede 2. de (phar. & Cylin.
propof 7. elt adconum A € B, vi DF,cumD EadDF;
fed vt DF,cum D E, ad D F, fic { umpta communi al-
ticudine FGC,) re&angulum' D FC,cum rc&an’gulo DE,
CF, hoc et cimre¢tangulo E C Fyei zquale,ad retan-

olumDF C; vt autem conus A C B, ad thombum_s
€ GFK, (ic (propter eandentalticudinem CF ) et qua-
dratum A F, ad quadratum G H, feu reGangalaDFC,
a‘dre&angulum DHC. Ergoex xquali,portio‘ ACB,
eft ad thombum GCK E, vt reCtangulum DFC, cum
retangulo ECF ;ad re&angulum DB C. Juod erat
ofteridenduns . o

SCHOLIVM.

¥—~0rfitan non erit inutile notafle,, propoitionenis
F (phare ; 8 hemilpherij ad (uum rthombum , ¢fle
candem; proportionem verdmaiotis poitionis ad fuum
rhombum , effe is maioreny, minoris vero minorem.
Quod pater, quia, cim portio & CB, {it ad thombum
G CKF, vtrectangulum DF C, cum rectangulo £ CF,
nempe cum quadrato EC, ( (i portio fic hemifphaeria)
adreGangulum DHCj patet , quodin hemifphario,
feangulum DFC, [ed DEC, (et quadratum EC,
' Ee 2 (quia
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(quia haec ombiafunt vaum, & idem) cum quadrato:

E C, et duplum vnius quadrati EC. Quare hemifphe-
riumad rhombum fibi incriprum,eft, ve quadratamin-
feripuibile in circulo maximo,ad quadratum G H, que
proportio elteadem cum proportione Iphzrz ad fuum
thombum, per propofit 103. Quod etiam facilius pa-
tet, fupponendo portionem A C B, effe hemi(phxrium,
& mente intelleGto rhombo CG DK, cuius balis eadem
GHK. quiacimduo thombi CGFK, & C G DK,ha-
beant communem balim G H K, erunt inter fe, vtalti-
tudines. vndecum in tali cafy, alticudo C D, Gt dupla
altitudinis C F, ficut etiam {phara et dupla herifphe-
11y patet permutando, (pheram ad thombum GCK D,

¢fle vt hemifph¢rium A C B, ad thombum CGF K.
(Quod veio proportio maioris portionis ad fuumitho-
bum (it maior his, & minorisminor ; patet , quia recta-
galamD F C, in primo calu,cum reGangulo ECF, clt

maijus duplo quadrato CE, nempe quadram in-

fcripubiie i circule maximoj; in fecun-
‘doverdcafu eftminus, vt elpe-
rienti patebit.
Res.enim
el
facilis deman-
ftratu.

LFMe.
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LEMMA LXIV. PROP-CIX:

Datam A B, vtcumque {eétam 1n
C, rursum fecare in D, inter G B,
vt re¢tangulum ACB, vna cum
reétangulo dimidiz AB, mCB,
fit ad rectangulum A DB, da-
ta ratione poﬂibili.

EL AC.eft non minorC B, vt in primafigura,
vel minor, vt in fecunda. In quolibet cafu f(u-

per A B hat femicirculus, cuius centrum fic Py & data
ratio {1z, quam habet A B,ad H, qua i primo calu,de-

K _, —H

E e
0 —— o=

\

i 7 ¢ DBLAC } RQDE

bet efle maior proportione retanguli ACB, cun n‘:c;1
tangulo fub dimidia A B, nempe fub P B.inC B, a

reGtangulum A CB, quia fumpto vicumque puncto D,
ferper retagulum A D B, minuseft retangulo A CB.

In feciido verd cafu,poteft efle gqualis, maior,&r\gmnor.
am
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Nam, i fiatipi CP, zqualisP Q, reGtanguluny AC B}
erit zquale reGtangulo A Q B. S1vero punétum D, {u-
matus inter C, Q; rectangulum factum ex talibus feg-

mengsis,erit maius rectangulo: A€ B. Secuserit, i punc-

tm D, [umatur inter QiB ; nam fémpcr tale rectangu-
lum erit minus reGtangulo A C B,ve confideranti patct,
Si vero propottio data eft minor ea, quam habet recta-
gulum ACB, cum rectanguloPBC ad rectangulum

ACB,nempe {1 rectangnlum inueniendum fic maius:

2 K_ ‘T H §
>4 ) G |
) F x

AR

BL A C ;,;RQ.DB

4

A P E D

rectangulo A € B, pater non oportere rationem datam

minorem cfle ea, quam habet rectangulunyA C B, cum’

rectangulo PBC ,ad reGtangulum AP B; quia rectan-
gulomA P By eft maiusomnibus. Hisiagtis. Expona:
turlinca L, potens ambo retangula A CB,&PBC,&
fiac v A B,ad F, cL,ad K, &inter L, K , inueniatur
media T, quein primo cafu eriv minor EC, ereGta not-
maliter fuper & B, i punto € ;.in fecundo autem cali,
vel eritaqualis E C, vel maior, {ed nunqua maior A P,
vel minor, vt patebic inferius . [n primo calu, fiat cO;
TqU
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xqualis T, &a&ta OF, parallela AB, ducatur ¥ D,n0z-
‘malis{uper A B. Dica puntum D, efle qualicum o,

In(ecundoauté cafu,fi T, (it zqualis EC, agatur EF, pa-
rallela AB, & ducatur FQ_, perpendicularis, & punc-
tum Q, etit quzfitum. Siautem T, (it quidem maior
CE, fed xqualis AP,punctum P, eric quafitum . Sive-
10 T, fic quidem major CE, fed minor AP, fed GP,
erectx normaliter 3 puncto P, flat PO, zqualis T, & _,
a&ta O Z, parallela A B, vel exyna parte, velexalia, &
demiffa perpendiculari Z R, punctum Rerit quaficum.
Sitandem T, {icminor EC,faltacizquali CO, & per
pun&tum O, ducta parallela A B, ipfa OX, &apunc-
to X, demifla perpendiculari X D. Dico punctum D,
efle quzfitum, o
uoniam enimfactum et ve A B,ad H, ficL,ad K,
& viL,adK, fic quadratumL , ad quadratum T, & ca
T, fit xqualis in prima figura ipfi F Djin fecunda autem
vel FQ, vel GP,vel ZR,velXD. Frgo,& vt ABad
H, fic quadratumL ,ad quadratum F D, 1n prima figura;
in (ecunda vero, ad quadratum linearum zqualium ip(i
T . Sed quadratum L, eltzquale rectangulo ACB, &
rectangulo P BC, & quadratis linearum zqualium ipft
T, in prima figura,eft xquale rectangulum A D B, i Le-
cunda vero {unt eis 2qualia facta fub fegmentis A B, di.
mife in punctis vbiincidunt perpendiculares. Quare,
& ve A B.ad H, fic rectangula AC B, &P BC, ad re-
ctangula inuenta, & [upra expofita. Quare patet pro-
pofitum.
Quod vero linea T, in ambabus figuris habeat

con-
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conditiones prius expofitas, patet ex determinatione
congruente vnicuique calui, qux determinationes {u.
pra {unt expofitz.

PROBL-XLVI- PROP-CX.
Data qualibet {phzre portione , in-

fcribere n ipfa rhombum, v por-

tio {it ad rhombum, in data pro-

portione . | :
DAta portio fit ABC , '& D B, ’thiamcter (phe-

1z , cuius cft portio, E, fit cius centrum, & data

1auo (it, quamhaber BD, adH. Cum €rgo ex propo-
{itione centum, & :

octo, pateatrationé ¢ H
portionis ad rhom-

bum (ibi infcriptum L

efle eandem cum

ratione rectanguii

DEB.cum rectan- k

culo EBF, ad rec- « 1
O ) E

ranguld v.g DKB, K /
inueniatur  peran- A F q
tecedens Lemma_,

punctum K fecun Ip

dpip hancconditionem., ve illa duo rectangula {int ad

rectan-
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rectangulum DK B, veBD. adH. Si per punctum K,
aga:urkplanum GKL, parallelum A C, & fiat thombus
GFL B, hicerit quzﬁtus. Res eft euidens. ’

PROBL-XLVII PROP-CXT

In dara portione dato rhombo inlcri-
pto , infcribere alium rhombum,
vt thombus prius inferipeus, fie ad
hunc poﬁcriorcm , 1n darta pro-
portione .

0O C Problema eft facililimum; quiacum illiduo

thombi fintin eademaltitudine, erunt inter f¢

vt quadrata bafium, & quadrata crunt vt rectangula

contenta fub fegmcntis diametri; vnde adhibita con-
gruenter Propofit. 109, habebimus intentum.

LEMMA LXV- PROP-CXII

Datam reétam lineam F B, feGtam
in puncto K, rursum in G, diut-
dere inter K, B, vt re¢tangulum
FCB.cum quadrato KC,ficad
reétangulum FBC, in data pro-
portione.. FE  Da
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Ata proportio debet efle talis conditionis, vt fi
‘ D fiatin data proportione F K, ad aliam, hac (1t
minor tota F B.Nam i effet zqualis,elet ve F K, ad illa,
alia,hoc eft ad FB,ita rectagulu FKB,ad rectagulaFBK,

1 z i [ |
F aAa K C B G
vnde KB,ng poffet diuidi in data proportione; & mul-
tominus poflet dividi,fiillaalia effet maior F B. Sitet-
go proportiodata €1, quam habet F K,ad F A, vbicum-
e cadat punétum 4, interF, B, & fiazve KFyad F A,
gc KB,adBG,el 'Poﬁtam in directum; deindeK B,
calier feceturin C,vifitficat GB, ad BA, fic BC,ad
C K. Dicopun&tum C,efle quaficum.
- Quoniamenim factum eft, vt K F, ad F A, icK B,
+dB G, & viK B,ad BG, fic ({umpta communi altitu-
dineK C,) rectangulum BK C, ad rectangula ubKC,
inBG. Eigo, & viKF,adF A, fic rectangulum BKC,
ad rectangulum {ub K C,in BG. Pariter ve KF,ad FA,
ic (fompta communi altitudine CB,) rectangula FK,
CB,adrectangulumFA,CB. Ergo,& vt KE, ad FA,
tim elt rectangulum BK C, ad rectangulum fub K C,in
B G, quam rectangulum FK, C B, ad rectangulumF A,
CB. Ergo& viKF, adFA, (ic ambo antecedentia ad
ambo confequentia, nemperectangula BK C, &F K,
CR,ad rcctaa.guh CK,BG,&FA, CB. Sed recran-
gu,laB K C, & FK, CB, faciunt rectangulum FCB,
cum quadrato CK; quia rectangulum BK C,diuiditur
inrectangulum B CK, &in quadratuim KC; &ectan-
gulum
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ulum BC K, cum rectanguloFK, CB, facit rectan-

gulum F CB. Ergo, & VK F ,ad E A, fic rectangulum

FCB, cum quadrato KC, adrectangula GB,KC» &
FA,CB.

Quoniam verd factum eltfupra, vt GB,ad BA, fic

BC,ad C K. Ergorectangulum {ub GB, in KC,erit

zquale rectangulo A BC. Et communi addito rectan-

ouloFA,CB. Ergo rectangulum A B C, cum rectans

guloFA,C B, que duo faciunt vopum rectangulum.»
EBC, erunt zqualia rectangulis GB,KC, & F A, CB.
Sed fupra probatum eftee viK Fad F A, (ic rectangu-
lumF C B,cum quadratoK C,ad duo rectangula GB,
KC & FA,CB. Quare& vt KF, ad F A, ficerit rec-
tangalum F CB, cum quadrato KC, ad rectangulum
FBC. Quod erat oftendendum.

PROBLXLVIIL PROP-CXIIE

Data qualibet fphxrx portione L in-
{cribere n 1pla rhombum , vt{u-
serficies conicz conorum rhom-

bi, fint in data proporcionc.

Ata portio fit A C B, cuius axis (tBF,&BD, it
tota diameter fphere , data proportio fit, quam
hahet D F,ad H, & fat ve DF,ad H.fic H,ad O Dico

in primishoc Problema efle determinatum , & determi-
Ff 2 natio-
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nationem efle,quod proportio data fit talis conditionis,
vt {i futindaca proportione DF, defectus axis portio-
nisadiametro {phaerz, ad aliam, quz fit H, & proportio
DT, ad H,continuetat ad tertivm terminum O; O,fie
minor diametro fphztz, vt patebitinferius.

Lincaergo DB, di-
vifain F, rursumdi- o H

uidatarin K, inter F, * 1 —

B, verectangulum_»
D K B, cum quadra-
to K F, fit ad re&an-
gulum D BK,ve DF, ’ ,'K

'E

ad O,perantecedens @

Lemma, & per pun- ,

&u}m K ,,aclo p]ano A T c
GKL plano AFC, L
paraliclo , mtelliga-

tur rhombus BGFL,,

infcriptus in portione. Dico huncefle qua:ﬁtum. Quo-
niamenim factum eft, ve DF,ad O; némpe vt quadra-
tm D F, ad qaadracum H; fic re@angulum D K By cum
quadrato K F, ad re&angulum D Bk, & _,.rectangulo
Dk B, elt zquale quadratum G k, & pariter rectan-
gulo D B X,elt ®quale quadratum G B . Ergo & vt qua-
diatum DF, ad quadratumH, fic quadratum G K, cum
quadraro k ¥, newpe quadiatuin G F, xquale iitisduo-
bus quadratis, ad quadratum G B. Quare, & vt linea

D F, ad lineam H, Gc¢ latus F G, ad latus GB. Sed vt

FG, ad GB, fic ( fumpta communi aliitudine GK )
rectan--

 §
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reGangulum FGK, ad reGtanguium BG k; &vt rec:
tangulum FG k ,ad retangulum B GK, (ic fupcrﬁcxes
com G FLad fuperfici€ coniG BL,ex A.rchlmc.dc gpe
citato. Frgo,& vt DF ,ad H, fic fuperﬁcxes.com GFL,
ad fupcrﬁciem coni G BL. Quod erat faciendum.

Determinatio patet,quia cim hoc Pr.oblcma omni-
modé dependeat 2 Lemmate antecedenti, debet fortiri
cumipfocandem determinationem. Quare patet pro«
politum_s. -

LEMMA LXVI PROP- CXIV-

Si fphera , cuius diametet B A, fe-
cetur cribus plants GHL, _MON,
& D E F, parallehs, quibus dia-
meter A B, fit normalss, & mle-
gmento intermedio GDFL, -
[cribacur thombus HM E N.
Dico, quod fecta H E, bitanam
in C, {egmentum GDFL, e
ad thombum HM E N, vt tra
recftangula fub AE, in CB,cum
tribus rectangulis CHB, & cum
duobus quadraas CE , adrectan-
gu\um AOB. Nam
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NA M fuper batim DEF, & circa axim fegment
intermedij HE, factocono DH F, (egmentum
ad rthombum de toris{umpto cono , habet rationems
compofitam ex ratione fe-

gwentiG DF L,ad conum k
DHF, & ex ratione coni ; ( {’-
DHF, ad thomba HMEN, B
Sed fegmentum GDFL, et & TH L
adconum D HF, ex Caua . .J\ N
letio (upracitato, vetria_y o
rectangula (ub A E, in CB, ] ¢
cicribus rectangulis CHB, .\ \
& cumy duobus quadratis™ E F
CF,ad rccmngulun}l AEB; j

“conus vero DHF,2d ihom -
bum HM EN, quia {unt A

circa candemaxim HE, eft, vt bafis ad bafjm , iempe,
vt quadmmmDE,ad’quadratum MO, feu vt rectan-
“gulum AE B, adrectangulum A O B. Ergo ex zquali,
fegmentum GDFL. ad thombumG M E N > erit veeria
Jrectingula A Ey CB, cum tribus rectangulis CH B,

& cum duobus quadratis C E, ad rectanouluym A O B
Quod &e. 7

SCHOLIV M.

ON E{fuerfo modo probaremus, legmentum v
GDFL,effe ad thombum H M E N , VE tria rec-

tngulaBH, C A | cum wibys rectangulis C EA&
cim

139

cum duobus quadratis CH,feuCE, ad rectangulun

BOA. Quare, cumre&tangulum A O B, fitidem, ad
quod itta planahabenteandem dccwminagionmn , Da-
tetefle .f'cquaiia, nempe tria re&angula AtE,CB s coa
tribus reCtangulis CH B, & cum ducbus quadratisC E
effe mqualia tibus re&angulis BH, C A, wibus rec-
tangulis CE A, & duobus quadratis CE, vel CH .
Quibus hinc inde ablatis, & {ubtriplatis omnibus; vou,
retangulum fub AE, in C B, cum vno rectangulo
CHB, erit zquale vno rcctangulp?% H,CA,& ,
vnorectangulo C EA. Vnde ex di&tis habemus, quo;l
(i quedam re¢talinea B A, fecetur in duobus punctis
F, H, & rarsim (egmentum iatermedium H E, (:ecc—
tur bifariamin C; rc&angulum AE, C B,cum rectagu-
lo C HB,eritzquale re¢tingulo BH,C A, cam reCtan.
gulo CEA. Quod etiam patet facilius, quia hee ec-
;angula {unteadem plana, fed diver(imode denomina-
ta. NamreGtangulum (bbAE, & BH, eft \idem cum
rectangulo fub BH, EA; rectangulum vero fub A E,
.CH, eltzquale rectangulo CEA;ergo duo rectangu-
la(ubA L, BH, &fub A E, CH, nempe rectangulum
tub AE, C B, erit zqualerectangulo [ub BH,E A, &
rectangulo C E A. Et communi addito rectangulo
CHB, cui et xquale rectangulum fub 3 H, CEL.
Ergorectangulum {ub A E,C B, com rectangulo CHB,
erit zquale rectangulo BH, E A ; rectangulo C E A,
& rectangulo BH,CE. Sed re¢tangulum BH, EA,
cum re¢tangulo BH, CE, facitreCtangulum B H, C A,

Quare patet propofitum.
Vide
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Vnde habemus ex dictis , quod {i proponatur, vt pro-
poaetur in Lemmate fequentis Datam reGtam A B, le-
G- ir duobus puncus Fy H; rurstim (ecare in O, inter
F, H vedwnt HE | bifariam in C, re@angulum {ub
AE, CB, ug rectanguloCH B, & cum {exta parte
quadrau L H, fitad rectangulum AO B, in data pro-
portione ;etiam {i fiat in data proportione ex alia parte
rectangulum (ubBH, inC A . cum rectangulo CEA,
‘& cumfexta parte quadrati HE, ad idemrectangulum
B OA jtamen habebimus intentum.

LEM.LVII PROP-CV:

Datarn retam ARB, fectam inpunc-
usC, & Dj; rursum diuiderem E,
mnter C, D, vt diwifa CD, bifa-
riam 1n F, reétangulumfub A G,
in FB, vna cum rectagulo FDB,
& cum fexta parte quadrati CD,
fitadrectanguium A EB, in data
proportione :

HOC Lemma poteft habere duplicem cafum ; nam

“vel AC, DB, {’untxquales,vcl inzquales.
~-$1intquales, patet, quod proportio data debetefle

talis conditionis, vt [erper {it minor ea, quam habet
rectan-

37

-ye@angulumfub A C, in FB , cum rectangulo F D B,
‘& cum fexta parte quadati C D, ad alterum rectangu-

Jorum ACB, ADB. Quod patet,quiain quocumque
puncto E, fecetur C D, femper reGtangulum A E B,erit
maiusreGtangulo A CB, vel ADB. Debet ramen_
proportio dataadeo efle minor , vt {upraexpofitum eft,
vetamen non {it minor ea, quam habent przdi&a illa
plana yad quartam partein quadrati A B ; quia rectan-
gulum azquale quarte parti quadrati A B, eft maximg

K

F T
G_ P F—12— L

(

L C EFD B &L C TEDR

omnium, vt confideranti patet. Sivero AC,D B, fint
inzquales, oporter quod proportio data (it minor e,
quam b abent pradicta plana ad rectangulum fub mi-
pori tlatum A C, D B, in reliquamtotius A B. Debet
ramen talicer effe minor, vt non {it miaor ea, quam_
habent predi&ta plana , ad quartam partem quadrati
A B.

Data ergo tatio fit, quamhabcc A B,ad H, & fuper
A B, fiat femicirculus, & exponatur linea K, potens (1-
mul rectangulam fub A C,in F B, cum rectangulo
FDB. & cum fextapaite quadrati CD, & fiarve A B,
ad H. fic quadratumK, ad quadratum aleerius linex,

Gg quz

e ]
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quz ex determinationibus fupra expofitis, erit nons
maior medictate A B, {ed [emper maior, lineis CL,
DO, erectis normaliter {uper A B, 4 punctis C,D,in
prima figura; & in fecunda figura, (emper erit maiot
OD, (upponendo DB, ¢fle minorem A C, fed potelt
eflealiquandomaior, aliquando zqualis, & aliquando
minoripfa CL, & hoc fecundum diuerfasdetermina-
tiones, & habitudines linex A C, adtotam A B, vt con-
fideranti patet ; (emper tamen erit non maior medietate

s X ,

H
17 0

AN L

ACEfFD B &£ CTEDB
Sit ergohzcalia C G, & per pun&um G, ducarur G P,

parallcia AB, que fempcroccurret, ex determinatio-
nibus {upra poftis, circumferentiz inter puncta L, O.
Occurrgr ergovein P, & 1 P, dimifla pcrpendiculal‘i
PE. ‘cho punctum E, efse quefitum.

Cum enim fa&uam fit, vt A B,ad H, fic quadratum
7
K,ad quadratum CG, nempe ad quadratum P E; &
cum quadrato k, {int zrqu:mlla rectangulum AC, FB,
rectangulum F D B, cum fexta pacte quadrati CD; &
patiter cum quadrato P E, it zquale rectangulunis
AEB. i:r_go »&VtAB, afi H;Gcilla p]:ma ad reétan-
oulum A E 8. Quod erat faciendum.

Po

PRO-
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PROBL IL.PROP-CXV1

In dato fegmento intermedio infcri-
bere rhombum, vt fegmentum
{it ad rhombum, in data
proportionc .

Atum fegmentumintermedium it GD FL,in_s
D quo infcribendus (1t thombus&c. Data ratio
fit, quam habet A B, adk. Etfccta E H, axis fegmenti
bifariam in C, diameter
A B, [phzrx taliter diui- . K
datur in O, vtre&tangy- ' B
lum fubAE, CB,cum_» T
1ect angulo CH B,& cum ¢ [H L
fexta paite quadrati E Hyy/ S

N
fit ad re@angulum AOB,, °__c
vt tetia pars AB,ad k,pet |
antecedens Lemma . Er r

per pun¢tum O, agatul:n E
planum M O N, priori-
bus parallelum , & (upet A
ipsit fiat rhobus HM EN.
Quemdico clle quxﬁtum .

Sed antequam pracedamus ad demonf(trationem_s,
fciendum eft ; quod cum prafens Problema dependeat

ab antecedenti Lemmate, vt patet, & vimagis patebit,
Gg 2 debert

—
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deber cum'iplo fortiri ealdem determinationes, quas
repetere eft [uperuacaneum. A ,

. Quoniamenim, ve tertia pars A B, ad K, {ic rectan.
gulom A E, CB, cum retangulo CH B, & cum {exta
parte quadrati EH , ad reGangulum A OB. Ergo, &
vt antecedentiumtripla; nempe ve A B, ad K fic tris
rectangula AE, C B, cum tribus retangulis C H B, &
cum tl:lbus [exris partibus quadrati EH, nempe c:un
dimidio quadrati E H, (et cum duobus quadratis C E
ad re¢tangulum A O B, Sed & veilla plana, ad rectan-
gulum A OB, fic egmentum GD F L ,ad r];ombﬁm.a
HMEN, ex Propofitio. 114. Quare patet propoﬁ-

wum.,

LEM-LXVIII PROP-CXVII

Datam rectam lincam F G, fectam
in \.u::nifh-s A, K, B, rursuim feca-
re n, inter A, B, vt reétangu
um F K G, fitad reéi:anguiuin

FC Q, n cia'ta‘ proportione .

| e e e

F A K CB G

Oc Lemmain alicer non difert Propol. 1 1 5. nifs

in hoc’ i ’
o fhoc\,(quod terminus antecedens proportionis
nerfum, cd-confequens eftidem, nempe rectans

gulum.
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gulum ortum ex (eCtione linex E G, inter A, B, Qua-
re recipit etiam cum ipfo eandem determinationem » &

eandem explicatioaem, vt confideranti patet. Quare
non ¢ft amplius immorandum . Solum meminendum
eft. pro huius (olutione , pofle adhiberi, circulum

Parabolam, & Ellipfim, vt di¢um eft {upra in Scho-
lio propolit. 97.

PROBL: L. PROP- CXVIIL

In dato fegmento incermedio {pharg
infcripto rhombo, infcriberc alium
rhombum, ve rhombus nfcripus,
fic ad rhombum, qui micribetur,
in data proPOrtionc.

¢ Problema dependetab antecedenti Lemma-
H te & omniaab explicatis in fimili propofito;
quarc ex {uperioribus, facile patet eius conftructio, &
demonftratio,

SCHOLIVM.

ch efet {oluendum Problema. In dato fegmento

intermedio, infcribere thombum ,ve [uperficies

conorum thombi fint in data proportione, (ed quias
hoc
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hoc Froblema eft quodam particulate contentum fub
vniuerfali , quod ftatim proponetur, ideo omitticur.

LEM-LXIX-PROP - CXIX:

Inuentre circalum {ecantem datam
re¢tam lineam mag‘mtudine , &
pofitione , taliter, vc ab extremi-
tratibus date linee inflexis lineis |
que voantar in quolibet puncto
crrcumferetiz imuentt circul, fem:

per recineant impcratam ratione.

[r.flexis autem calibus Imels, & v-
nics exera periphzeriam | 1mpo{ﬁbl-
le {1t retinere eandem rationem.

! lOC Iemma, vel per modum Problematis, vel

. B permodum Theorematis, folatum fuic 3 diwer-

fis . Nempe, ab Eutocio initio Comentariorum fuper

Apollontum Pergeum, Poltea aliqualiter & Bartholo-
mao Souerolib. 3 dereti, ac curarproportione, ni fal-
Jor. Demde a Galilco in poftremis Dialogis pagina,
apud nos 45. Tandea P, Bonauentura Caualerio exer-
citatione 8. Propof 33. Fr forfitanab aiijs quos non
vidimus. Soluemus iplum, & nos, quamuis conftruc-
tone,
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tione, & demonftratione parum diuerla a tradita ab Eu-
torio, przcipué cum ipfo veamur in (olutione Problema-
eum alicuius confiderationis.

L

|t

Dataergorecta linea fit AB, & data proportio fit,
quam habet C, ad D. Oportetinuenire circulum feca-
tem A B, inpunéo v.g. G, vt ab extremicatibus A, B,
inflexislineis A H, HB, ad quodlibet punctumcircum-
ferentiz, femper AH, ad HB. fit vi C,ad D.

Si data proportio (it zqualitatis , Lemma . vepropos
nitur, nequit {olui ; quia, vt ibidem ait Galileus, hoc ad-
mirabile tunc accidit, quod circulusdegeneret inrecti
lineam indefinitam,perpendiculariter ere¢tam fuper da
tam rectam lineam A B, a puncto cius medio. Nam ab
extremitatibus A, B, inflexis lineis ad quodlibet puncti
illius perpendicularis. femper hz retinebune proportio-
nem :zqualitatis , quia fcmper conftituent triangu!um
Zquicrure . S1 vero proportio data fit inxquahtatis,
femper Lemma potelt conftrui; & eiusconftructio talis

erit.
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erit ¢ Data ratio C»ad D, continueturad tertium terini

numminorem, hoc eft fi C, fit maior D, fiat vt;,% _adI;,
fic D, ad E ; & fiat vt exceflus C, (uper E, ad E, (icAB,

—

ad BF, ipli produétamin ditectum ; & inter AF, FB,
inueniatur media pmpmtionahs., quz ﬁ.t FG. Tm}C-
centro F, interuallo FG , defcribatur .cu-cul.us. I?xco
hunc effe qualicum, nimirum, quod fiin peri _phxu.z_j;
ipfius (umatur quodlibet pundtum H, & vqxantél y
ino AH,BH, quod {emper A H, ad H B, erit vt ,R
D. Ducatur per punctum B, linea B K., parlallela HA.
QuoniamenimE G, elt media-preportionalis per con-
ftructionem ,inter AF,FB. Ergove AF,adFG, let
ad FH,(icFG, ku FH.ad FB. Quare habemus duo
triangula, nempe A FH, HF B qua c_irca communem
an guklyum F, habent latera proportionallg . Ergio fape (i-
milia. Ergoangulus F H B, erit zqualisangulo HAF.
Sed propuer parallelas AH, BK, etiam angulus.A HB,
cft quualis alterno H RK. Eigo etiam duotiglz;gtzla
< ’

245
A HB, HBK, erunt imilia. ~Ergo vt AH ad HR,fic
H B,ad B K. Ecviguadracum A H,adquadratd H 3,
fic:AH ad BK. Sedyt A H,ad BK, fic (b parallelas
AH, BK,)AF, ad F B, vcautem A F, ad B, fic C,ad
F, (quia cum fupra factum fic, vt excellus C, (uper B,
ad £, icAB,ad BF.) Ergo, & vi C: ad E, (et vt
quadratum C ad quadrarum D, fic erit quadratyim A H,
ad quadratum H B Frgo, & vi C, ad D,licAH, ad

HB. 'Quod erat oftendendum. S
. Quod vero estra circumferentiamycireuli inuentino
fit reperibile aliud punctam, viad illud inflexis lineis i
punctis A, B, inflexe habeant propottionem C,ad D,
patet. Nam, (itale gancrum . frdacar L, vel'intra,vel
extra cirqulum & ﬁnr/dq@zL,A,:L B, L Fs& per pun-
&Gum B, fit ducta B O, parallela A L. Quoniam, per
hvpothefim,ve €,ad D, lic Al,adL B. Ergo& vt qua-
dratum L A, ad quadratam L B,(ic quadratum C, ad D,
quadratum,nempe ficC ad E. $éd veC, ad E , fic, ex
praoltenlis A F,ad F'B, & ob parallelas BO, L A, vt
AF,adF B, ficAL,ad BO. Ergo, & wt quadratpm
L A.ad quadiatum L, B,icAL, ad BO. Frgotres AT,
LB, BO, tunt continue proportionales. Cum veroan-
gulus A L B, licequalisalierno L B O. Frgo triangula
A LB, L 3O, erunt imilia. Vode angulusL A B, erjc
xqualis angulo 2L O. Cim veroangulus ad F, fit c6-
munis duobus triangulisAF 1. L F 2., Ergo hzcduo
tangnls cdm fing xquiangula, erant imha. Vode
entveal ad FL, ficF L, ad FB. Quare FL , erit me-
diaproporrionalisinter 4 K, FB. Sed etiam F H, cft me-

Hh dia
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dia proportionalisinter.eafdéduasAF, FB. Ergodux

EL. & FH,eruntzquales. Quodimplicat, (iue punc-

tum L, [amarturextra, ve in {chemate, {iueintra circuli,
Quate patet propofitum.

ROBL- LI PROP-CXX-

In dato quoliber folido rotundo orto
ex reuolutione circa axim, fiuein
dato quolibet eius {egmento, {eu
ad vertcem , feu incermedio , n-
{cribere thombum , vt f’uperﬁ-
cies conice conorum rhombr, {int
in data proportione.

1T folidum quodlibet rotundum, vel {phra, vel
fphxtoide«s; vel folidum cycloidale, vel quod]ibct
alwd ortum ex reuolutione circaaxim, & _, inclulum
A curna tantim {uperficie, quod nobis repizfentatur in
primafigura. Vel qualibet portio(phzra, vel (pheroi-
dis, vel quodlibct conoides, vel conus, vt in (ecunda;
vel quod!ibet fegmentum intermedium praedictorum
{olidorum,vein tertia, & omnium folidori fit axis A B,

oportet facere, quod imperatumeft &c.
Data proportio fit. quam habet C, ad D; qua 1 fic
xqualita:is,crubcfcimus verba profundete, cumresetia

cxCu-
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cxcutientibus {ir () plcndidifﬁma . Sivero proportio da-
ta fic inzqualitatis, vel elt excellus , vel defectus s {1 eft

exceflus, & data ratio ¢

C, ad D, continuetur i |
ad tertium terminum H D

E, & fiat vi excellus C, g "—';:—-‘
fuper E,ad E, fic A B, L b
ad BF, pofitam (ibi in A ARV {
in diteGtum, & inter \ / F .
AF, FB, inuentame-

dia F G, centro E,in- Y
tervallo F G, delcriba-
tur portio circuli fe- \H
cans {uperficiem dati
{olidi in H; ((inptt- p J_L\B F
ma enim, & {ecunda G| '
figura femper fecabit ;
in tertia vero no fem- o /
per, fed quando non :
{ecat, Problema eftin-
{olubile, vt patebitin- |
ferius,) & per punc: o
tum H, ducatur planit A}/ L\B T,
HL K, perpendicula- G i
re axi A B ;& (upras /
HLK, infcribatut rho-
bus A H B K. Dico /
hunc effe quafitum. ]

Nam, per anzecede- K

Hh 2 ‘tem
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tem Propy ﬁfti o"uiemgé‘ (t;ve Ghald D, ﬁcﬁfl’i?}*},ﬁ'{’d'ﬁ B. ‘s‘%d
vt AH; ad HB; fie («'[ﬁmpm‘commimiia*iéi‘tuﬂine HI)
rectangulum A HL, ad rectangalum BH L, ve autem
rectangulu AHL,d rectangulamB H L | {rc sk Archi-
mede,{tperficiesconi H AK, ad fuperaicic coniiB HK.
Ergo,& vi C,ad D, fic (uperficies ‘coni A H'K, ad fir-
purficiem coni HBK. Quod erat faciendum.. - -

- Quod vero, quandoin tertia figuta, circalus notis
fecat (uperficiem, Problema it infolubile 5 patet,iquia,
cx {ecunda parte Propol. antec. extra periphzdiam cit-
coli, non datur puncrum, ad quod ductz A H,H B, fint
in proportione C, ad D. : S

divero proportiodata (itdefeus , tunc feret vt D,
maiorad C, minorem, fic C, ad E, & producta BA, ad
partes A‘;," fierent rcl’iqua, Vi (’upraﬂ: Sed tune

“ circulus ductus non {eapsr fecaret fu per-

ficiem fecunde figure. . At quando -
non f{ecaret,Problema ¢ Ter:
~1nconftruibile ;. -
Res eft
clara ex pracedentibus.
Quare ad alia:
" _wanfeamus.,

CEFY

RITYY

PRO-
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PROBL: LII PROP-CXXL

Daca reéta linea A B, a cutus extre-
mitatibus A, B, finc erectz per-
pendiculares AD, BC? qua pa-
ricer fine date ; reperire n'A B
punctum E, ve unétis E D, EC,
& wianguls DE A, C'E B, re-
uolutis circa A B, cont C E F,
3E G, ora, ex tali reuolutione,
fint in data prop()rtionc.

Ata proportio fit, ¥
quam habet B A i
ad H, & fiat vt quadrata : —
CB, ad quadraturn DA, D —— 2

G
. . |
{ic B A,ad K,& B A, diui- pZ
datur in E, vt fit, ficut- K, \ ’
adH,licBEadEA,&_, VT
ductis ED, EC, intelli-

£
CN
ganturconiECEDEG. /|
Quos dico efle quefitos. N
Nam, ex propofit. 1. pro- /o

portioconi CEF,ad co- Co B \p
num D EG, componitur

&
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€X proportione quadrati GB, ad quadratum DA, &
ex proportione BE, ad E A. Sed vt quadratam B Cad
qQuadratum D A, ficBA, ad K; & vt BE, ad E A, fic
KsadH. Ergo proportioconiC EF, ad connm DEG,
Componetur quoque ex proportione BA, ad K, & K,
adH. Sed ilteduz proportiones componunt quoque
rationem BA, ad H. Frgo vt B A, ad H, {ic conus
CEF, ad conum D EG. Quod erat faciendum .

LEM LXX-PROP CXXII-

Praca reéta AB, & ab ews extremti-
tacibus ereétis normalibus B C,
A D, quz pariter {int date; repe-
rire mter A, B, punétum E , vt
ductis rectis lineis CE, DE, fint

- data ratione poffibili.

Ataratio {it, quam habetC B,ad H ,qua:‘vel‘ et
D xqualitatis, vel exceflus, vel defeétus. Sifit z-
qualitatis . Ducatur DC, & dinidaturbifariamin F» &
apunctoF, fuper D C, erigatur normahis F'E ; que oc-
curret AB, velinter A, B, veid E}'velin hilitIno punc-
torum B, vel A; vel extra BA, vel‘ad%'partes A,.vﬂiad
partes B, Vbicumque occurrar, fnnptcrfiﬁudspun&‘ilm
erit quafitum, nempe {1 ducantur ad illud punctum k-

gex
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nez 1 punctis D, C. itz femper erunt zquales. Sed
quando occurrit, vel in punctis A B, vel extra ipfa,
Lemma non eft (olubile, vt proponitur. Quando vero
occurritintra, vein E, du&isDE,C E| patetipfas elle
zquales. Nam cum duz DF, FE, fint zquales dua-
bus EF,FC, &anguliDFE, EFC, (inc re&ti. Ergo
bafis D F, eritzqualis ba(t CE.

Si vero ratio data (it ex-
ceflus , fat veC B,ad H, G
ficH, ad K, & producatur
CD,inG, vt (it ficut CB,
ad K, (icCG,ad GD, & DNt
inter CG, G D, inuenia. g !'
turmediaGL, & centro N
G,interuallo G L, defcri- | //
batur circulus occurrens i:

.

AB,iater A, B,inpuncto  F ’7 *‘
E. Dico pun&um E, eflc g
uxlitum. "\

Ducantur CE, DE,
Ergo perea, qux habita
{unt prop.t19.vt CB,ad C
K, feud vt quadratum CB,
ad quadratum H, {eti vt quadratum C G, ad quadratum
GL, (icquadratum C E, ad quadratum ED. Quare,
&viCB,ad H, icCE, ad ED.

Si ver0 circulus non occurreret B A,inter B, A, Lem-
ma vt proponitur effet infolubile,, vt patet ex fecunda
parte_ciuldem propol 119. quia extra circumfercntiam

inuentt

B
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mnuenti eirculi non eft reperibile punctum, ad quodin-
flexz linex retineant imperatam proportionem . . |

. Sivero proportio C B,ad H, (itdefectus; fat pariter,
vt G B,adH, fic H;ad K;{ed D C, producatuy vi facti
eft prius, fed ex parte C, & fiant reliqua, vt prius. Nam
eodem difcurfu concludemus conuertendo prapolitum.
Fa&umeft ergo, quod faciendum erac.

SCHOLIVM

X hocLemmate habemus modum » quo foluamus
alias duas propofitiones, quz fub Lemmate conti-
nentar, tamquam particularia {ubgenerali,

e e e e e

A C E D B

Primumelt. Datamre&tam v. g- A B,leGam in pun-
&is C, D, rursim dividere C D, in Ejivt duo quadrata
AC, CE, fintadduo quadrataBD, DE, in data pro-
portione. Nam fiintelligamus A C, 1) B, elleuari fupra
CD, pei‘pendicu]aritcr , & inueniamus punctum kE, vt
ductis AL, BF, fintin fubduplicata ratione proportio-
nisdatx , pun@tum E, erit quafitam,

Secundumelt. Datam reGtam A B » [e&tam:in duo-
bus punctis C, D, rursum dwidere C D, in E,vt rectan-
gulom A CB, cum quadrato C F,{it ad rectangulun_s
ADB, cum quadrato D E, in dara pxoportioﬁe . Nam
tra puncus C, D, intelligamus eretas perpendiculari-
vermedias propottionalesinter A C, C B; & inter A D,

Thoo. DB.
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DB. FtinCD;inueniamus punctam E, vt ductis li-
neisab excremitatibus normalium ad punctum E,quz
fincin fubduplicara ratione data, fattum erit, quod
proponebatur, vt confideranti patet.

PROBL LI PROP. CXXIL

Datis ij{dem , que in fupeiiori Pro-
blemate , facere cadem, quz 1br-
demy, vt '{u“perﬁcnes conicz cono-
rum, fint in data proportione.

\ta proportio fic, '
quam habet B A, X
ad‘H,&‘ﬁat viCB, ad T

DA, fic BAad K, &K .
inter pun&a”B, A, inue-

niatur punétum E, vedu- \ ; //

&is CE, DE, fit veK,ad -

H,{ic CE,ad ED, per pta- A E- T
pofitionem antecedétem , RN i
& ex triégulis EBC EAD, / \\

reuolutis circa A B, flant |

coniC EF, DEG. Dico SN

hos effe qua(itos . Nam Ce—— B L\ F

B A,ad H habst rationem

it ‘ ¢ -x ratione K. ad
compalitam ex ratione AB, ad K, &exratio

li H, fed
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H, fedvt AB,ad K, ficfataet CB, ad DA, &w
K,adH, ficCE,ad ED. Ergo ratio BA,adH com-
ponetur ex rationibus C B, ad D A ,&CE, ad ED.
Sed ilte duz rationes componunt quoque rationcm.‘
rectanguli ECB, ad rectangula ED A & verectagulu
ECB,ad recranguli ED A, (ic {uperficies conica coni
ECF,ad (uperficiem conicam coni ED G. Quare, &
veB Aad H, (ic uperficies conica coni C EF, ad fuperfi-
clem conicam con1 EDG. Quod erat faciendum.

LEM-LXXI. PROP- CXXIV:

Datam reétam lineam A B, {e¢tam
veeumque 1 duobus punétis C,
D, rursum diidere in E, inter C,
D, vt reGangulom A E C, fic
ad rectangulum BE D, in daca
prop()rtionc .

Emma duplicem haber calum , fecundim quod
proportiodata elt xqualitacis, vel inequalicatis -

| — { I —

A CED B

Si (it xqqalitatis. Diuidatur D C,in E, ve fic ficut AD,

adCB,icDE,ad EC. Dico punctum L, efle quxﬁ-

tum . Quoniam enin, vetota A D, ad totam C 8, fic
ablara

15§
sblataD E,ad ablatam EC; ergo & reliqua A E, erit
ad rehiguam E B, vt tota ad totam , {ed vt ablata D E,
ad ablstam EC. Ergo rccta«ngulum AEC, er zquale,

reGtangulo BED.

§ | verd proportio data ﬁtinxqualitatis, determine-
fur recran'gu‘lum' . q’uod debet efe maior terminus datz
proportionss, & (ithoc rectangulum A EC. Datara-

T on

tio (it; quam habet A C, ad CF, &fiat, vt A F,ad EC,
icCD.ad DG, & fuper AG, fiat lemicirculus, &a
pun&o D, erigatur faper A G, normahisDH .- Sumatar
autem ipliusD G, dupla DK, & pariter flatve A F, ad
FC,ficAC, adK L,ipli AK, politantin direGum, &
tandem fiat vt AF,ad AC, ficD B. ad L Ositidew A L,
pofitam in direCtum; & [ecta D O, brfariam M. & s
tonéta M.H,centra M, interudllo MH, fiat femiciscu~
lus, qui vtique {ccabit C D, inter C, D,ve polted often~
detur; fecet igitur eam in pun&o E. Dicopunctunz E,
ede qualrtam . Quoniam enim recta ngula ADG,NDF,

{unt xqualia,quia ambozqualia cidem quadrare D H,
i 2 &
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& pariterrectangulo N D E, eft zquale retangulums
O ED, quia N O, vt facil¢ patet, eft qualis 1pi D E,
& OF, elt xqualisipiND. Ergorectangulum ADG,
erit xquale retangulo OED. Ergoi vtAD) ad EO;
- ficED,ad DG. Sedvi AD, ad EO, fic (lumpris
communialtitudine AF, ) reGtangulom D A F, ad re-
&angulum {ab O E, inAF. Ergo'& viED, ad D&
fic rectangulum D A Fad reGangulum fub O F,in A .
Quoniamvero, fupra faGumelt ,ve AF, ad FC, lic

[ 2N |

‘h VL ER TG MK

€ D,a2d D G. Ergo, & permutando, vt AF,ad €D,
fic FC, ad DG, Et conuertendo vt C D, ad AF, fic
DG ad FC. Sed viCD.ad AF, fic (fimpta com-
mani altitudime A D )rectargulunrA D-C ad rectan-
gulom DAF. Ergo, & vt DG, ad F €, ficrectangzu-
lamADC, ad retangulum D AF. Sed quoque futpra'
probatumelt , vt ED,ad PG, ficrectangulum DAF,
ad rectangulum ubOE, in A F. Erge exequali; & in
perturbata analogia, ve ED, ad F C, fic reGtingulum
A D.C,ad re@angulumfub QE, in AF. Sed re&an-~

gulum
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sulum b O E, in A F, dividitur in r:Gangulum—s
igubDE, AT, inreGangulum tubD K, in A F, s
re€tangulum fubK L, in AF, & inreGangulum {ub
LO,mAF. Ergo& vt ED,ad EC, fic rc&angu]um
A D C,ad reGtangulum (b D E,in AF, cum rc&am
gulis (ubDK,inAF, [ubXL,inAF,& fubl.Oyins
A F. SedretangulumubD K, in AF, eftzqu nlc‘du-
plo re@ungulo FC D, quta fuprafatum eft, vt A F, ad
EC, icCD,adDG velduplaC D, ad duplam D G,
que elt ipla DK. Bt patiter rectangulum fub AFins
KL, el acqualcrc&angulo A CF, quialupra factum
eft, i AF,ad FC, fic AC, ad KL. Frrandem rec-
aogulom b L. O, in AT, elt xquale reCtangulo lub
A C,in DB quia pariter fuprafadiiteft, viA T, ad AC,
ficDB adLO. kigo& vt DE, 2d FC, fic rectangn
lum A DT, ad quinque reGangula, nempe ad reftan.
guium fubDFyin AF,cum ducbusrectangulis 1 C D,
cuairectangulo A CF, & cum rectangulo lub A C; in
D B. Quod (eruetur. “

Rursum , quontam vt DE ad FC, fic/ fumpra
communi alurudine D E} quadratum ED, ad rectan-
gulam (ub ED,inFC. Eigo,&viD E ad F C,tam el
rectangulum A DC, adilla quinque tectangula, quam
quadratum D F, ad rectangulum fubD Ejin F C. hige
& viDE, ad FC, (ic ambo antecedentiaad ambo con-
fcqucnm , nempe rccmngulum ADC, cuin quadra[o
DE. ad fex reaangula,nempe ad rccmngulum {ubE D,
inFC, cum rectangulo(ubED,in AF, cum duobus
rectangulisFC D, cum rectangulo ACF, & cumrec-

ra ["4%“‘
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tangulo fob AC.in DB. Sed rectangula fubD E,iriy
FC, &{ubDE,in A F, faciunt rectangulum {ub D E,in
C A. Fupariterretangulam fubA C, in D B, cumre-
&angulo (nb A C,inE D, facit reGangulum{ub A Cyin
EB. Ergo,&vtD F,adF C,fic re¢langulum ADC,
cum quadrato DE, ad' rectangulum fubAC,in EB,
quny duobus reangulis F C D, & cum rectangulor

ACE.
5 ﬁ\\

L

s .

£ \*
A A

PN ’ :

|
d- 1 H H

& F C EDDBG MK L on

Tandem vt D E,ad FC, fic ( fumptacommuni alet
tudine compofita ex A C , & exdupla €Dy, ) re@angu-

lum fub E O, in talem compofitam , nempe reGtanguli

{ubA C, 1 ED, cum duobus rectanguliss CDE, ad
rectangulum A CF, cum duobus reciangulis DCF -

Quare; & vt rectangulum A D C,cum.quadrato D E,

ad rectapgulum (ub A C,.in EB, cum daobus rectan-

guhs FC'hH,&cum recrang\ulo-AiC F, Gc'rectangulun}

fub A C,in ED;cum duplo rectangulo C D B, ad rec-

] ~ o N H i
tangalum A C ¥, cum duobusrectangulis FC B Cim
4

ergo fit, vt totum ad totum , ita ablatum-ad ablatum_s,

Ergo, & reliquumad seliquum erit ve totumad totum;

fiue
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fiuevtD E.adEC. Quare & vtDE,adFC, fic excel-
fus rectanguli AD C, cum quadrato ED, (uper rectan -
gulum AC,ED,& fupetduovrectangula CD E,adrec-
tangu[um (ubAC,in E B. Sed exceflus rectanguli
ADC, cum quadrato DE, {uper rectangulum (ub
AC,in ED, &fuperduo rectangula C DEE, elt rec-
tangulum A E C. Quia rectangulum A D C, dividituc
inrectangulum ACD, & in quadracum C D ;duoau.
tem quadrata CD, D E,excedunt duorectagula CDE,

uadrato CE, & rectangulum A C D.excedit rectangu -
Jam A C, ED, rectangule A CE, quod cum quadrato
CE, facit rectangulum AEC. Ergo, & vtDE, ad EC,
fic rectangulum A E C, ad rectangulum (ub A C,
in EB. Sed vt AC ad ED, fic rectangulnm fub AC,
in E B,ad rectangulum BED . Ergoex equali in per-
turbara analogia,vt A C,ad CF, fic reccangulum A £ G,

. . Q
ad rectangulum BED . Quod erac &c.

Qudd verd alfuroprum eft {upra, nempe punctam E,
cadereinter C, D patet. Nam, {1 non cadit inter C,D,
cadet velin C,velvlira C. Non in C, quiscodem s
progre(ly, demonftrabitur efle, ve DE,ad EC, fic ex-
ceflus rectanguli A D C, cum quadrato D E, (eu cx hy-
pothefi,cam quadrato D G, {uper rectangulum ACD,
& (uper duo rectangulaC D E, nempe {uper duo qua-
drata C D,qui exceflus efletin tali calu nihil, ad rectan-
g(ﬂum {ub AC,in CB, nempe ad rectangulum A C B.
Quod implicat. Ec multum maius abiurdum conclu-
deretur, {1 punctum E, caderet vltra C;quia tuncminus

nihilo,cfTet ad rectangulum pofitivum, viE D ad FC.
: L EM-
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LEM.LXXIL PROP:CXXV-

Datis duobus femicirculis extra {e po-
f{itis, nec fe contingentibus, quo-
rum diametrt fine fibi 10 direétum,
reperire in linea intermedia intet
duos femicirculos punceum, a quo
ductis tangentibus B
{emicirculos , itz
{int ad muicem,in
dacaproportone.

Ati duo femicirculi fint,
quorum diamerri B D,
¢ A, fintvnalineacontinuara,
&1 C, fitlinea extra lemicircu-
los, & inter iplosinterceptis. H .
Oportet autem facere, quod im-
pératum eft . Data piopoitio
fit, quam haberAC,ad H, &
fiat vt 4CyadH, ficH,ad D5
dernde per Lemma antecedens, G
13.C 1D, inuentatur punctim E, \
vireciangulum 4 E G, (ved s,
csppuivmiB b Dy vea G ad P,
&

t

b 2R A
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&3 puncto E, ducantur tangentes EF, EG. Quas al-
fero efle quzfitas. Nam,quoniam veAC, adP, tam
et quadratum AC, ad quadratum H, quam rectangu-
lumA EC, ad rectangulam BE ), & rectangulis AEC,
&BE D, funt zqualia quadrata tangentium EG, EF,
alterum alteri. Ergo, & vt quadratum AC, ad qua-
dratum H, fic quadiarum EG, ad quadracum EF.
Quare. & vt A C,adH, fic EG, ad EF. Quod erat
faciendum.

PROBL: LIV: PROP.-CXXVI

Datis jfdem , qua m fuperiornt Lem-
mate , nueniee in C D, punétem
vt ductis tangemibus EE,
E G, & a cenais M, & N, femi-
cireulorum ductos MG, & NF,
~duo triangula re¢tanoula MGE,

NFE, {int in data proportione.
Vod triangula M GE, & NFE, fint rectangula,
Q patet ob tangentes,&femidiamctros. Dataer-
go proportio fit, quam habet A M,adH,&_,
inC O, inueniatur punctum E, inter C, D, vt ductis
tangentibus EG, EF, tangens GE, (it ad tangentem._
FE, vt N Dyad H, &iunganturFN, GM. Dico trian-

. ) Kk gula
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gula MGE, NEE; effe quefita. Dimitcantur 3 pun-

@is G, F, perpendiculares GK, FL. Tuncarguitur fic.
Proportio A M, ad H, coponitur ex proportione AM,
adND, (et MG,ad NF, & ‘ B
ex proportione ND;ad H,hoc
eft, ex fadtis, ex proportione
GE,ad EE. Sed hz duz pro-
portiones componunt etiam
proportioné re¢tanguli MGE,
ad reGtangulum NF E. Ergo
&vt AM, ad H, ficre&tan-
gulum M G E, ad retangu-
lumNFE. Sed propter fimi-
litudinem triangulorum rec--
tangulorum EGM, GM K, ¢
rectangulum M G E,eft zqua-
le reGtangulo [ub EM, in
K G, & pariter propter eandé
rationem fimilitudinis, reta-

ouliEEN, eft :cquale tea- G \

tri

O

gulofubNE, in FL. Ergo,
&ve AM,adH, ficrectan
gulum fub EM,in KG, ad
Ic&angulum (ubNE,inFL. A
Ergo, & horum reGtangulorum dimidia,, nemps trian-
gulaEG M,EFN. Ergo,& vt A M, ad H, f{ictrian-
gulum EGM, ad triangulum N F£. Quod erat fa-
ciecndum,

R

- LEM-
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{ EM-LXXIIL PROP-CXXVIE

Dacam A B, fe¢tam in C, rursum
diuiderein D, inter G, B, vt rec-
rangulum ADB, CD‘.,,_(ﬁt ad rec-
tangulun AD,CB, i data pro-
portione .

Atet propottionem datam oportere effe defetus,
quia reangulum AB, C D, minus eft rectan-
zulo A D, C B, vt facile patebi confideranti. Propor-
tio ergodata (irea, quam habet A B, ad E, & fiat vt
excellus £ , {uper C B,ad CB,fic AC,ad CD. Patet
punctum D, cadere inter G, B, quia non [olum E,clt
maior A C, fed etiam A B. Dico punctum D, effe qua-
firum. Quoniam enim factumeft, veexcellas E , fuper

E
A C D B

CP,ad CB,fic AC,ad C . Ergo,& coponendo, & con-
aertendo, vt CB, ad E, (ic C D,ad D A. Tung, quo-
niamratioA B, ad E, de foris fumpta CB, compolita
eft rationibus AB,ad CB, & CB,adE, & vt C B, ad
E,ficCD,ad DA. Ergoratio AB, ad E, compone-
surex rationibus AB, ad CB,& CD,ad D A. Sed
Kk 2 €x
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ex ij{dem rationibus componitar ratio rectanguli A B,
CD, ad rectangulum A D, CB. Quare patet factum
efle, quod proponebatur,

PROBL-LV- PROP- CXXVIII
Dais duabus Parabol ABC. 3BC,
in eadem bafi BC, & circa can-
dem diametrum A E | inzqualis
tamen gl’titud‘inis. Ducare FHG,
ora:natim applicata, vc F G, ad

G H, fic n dara proportione.

Ata proportio fit, L
quam habet BC, "
ad K, qua continuetur — !
ad tertium terminum L, A

& datam A E,divifain_s
O,tarsim dividaturin G,
inter D, E, vt fit ficut L,
ad BC, fic rectangulum
AE, GD,adrectangula
AG,DE, per propoﬁr. F
antecedétem , & perpun-
ctum G ordinatim appli-
cetur GHF. QuamdicoB s
c(fe_quzﬁtam. Quoniamenim quadratum F G,ad qua-
dratuin

26§
dratum G H, de foris fumpto quadrato BE, habet ra-
tlonem compoﬁtam ex ratione qmdrati FG,ad qua-
Jratum BE, & ex ratione quadiati B E, ad quadratam
HG. AtvtquadratumEG, ad quadratum B E; (icAG,
ad AE; & vt quadratum BE, ad quadratum HG, (ic
ED,adD G, ex primo Couie. propoﬁt. 20. Ergo ra-
tio quadrati F G, ad quadratum G H, componetur ex
rationibus AG,ad A E, & DE, ad DG. Sedex jjldem
rationibus componitur ratio reGtanguli AG, DE, ad
rectangulum A E,DG, & vt rectangulum A G,DE,ad
retangulum A E, DG, (ic fac1 elt conuertendo BC,
ad L, nempe quadratumB C,ad quadratum K. Ergo,
& vt quzzdtatum BC,ad quadratum K, fic qu wdratum
FG ad quadratum GH. Ergo,& vt BC,ad K, (icFG,
ad GH. Quod erat factendum.

LEM: LXXIV-PROP-CXXIX:

Dacam reétam fineam taliter diuide-
e 1N puné“c()) vt 1‘Cé’cangu]um {ub

r

tota, & fub aleero, fegmentorum
ad quadratum alterivs fegmcmi ;
(i in daca proportone .

HOC Lemma folutum eft etiam propol. 20 fed ad

vberiorem [cientiam,foluctur etiam nunc aliter,
quamuis prolixius. Sit ergo datatecta lineaCB, qua
waliter fic fecanda in G, vt rectangulum BCG, fic ad

q Udd=
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quadratum G B, in data proportione. Dara proportio
fit, quam habet CB,ad B A, fibi pofitam in directum,
& faper A C, fiat femicirculus , ac a puncto B, eriga-
tw normalis B D, &(uper diametrum D B, fiac femicir-
eulusad partesC, cuius centrum (it E, & ducatur E C,
fecanscirculum inF, & per puncta DF, ducatur DFG,
eccurrens BC,inG . Dico punctum G efle quficum

Ducam tD C, & per punctum G, agatur GH, parﬂl‘léi:ﬁ;
D B; & ducantur BF, FH. Quoniam DB, & HG,
tune facte parallele, & D B, fecaturbifariamin E, i li-

nieaCE. Frgo&HG, {ecabitur ab eadem bifiriam—s’

in K, &angulus FK G, ericzqualisangulo DEF . Sed
& angulus DF E, eft zqualis fibi ad vertieem KF G.
Frgotriangulum D FE, etit zquiangulum, & (imile
mangulo KEG: Ergo,vtED, ad'D’iE, (ic E G,ad GK.
Erad confequemium dupla. EtgovtFD, ad DB fic
EG,; adGH . Sed & angulus G DB, cft xquaiis’tibi
alterno HGF'. Ergoduo triansula DEB, HF G, funt

fimilia. Exgo angulus rectus DFB, et equalisrecto H FG

Ergo
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Ergo dux linex BF ,F H, ant {ibi in directum. Cua
autem triangulo DE B, (it (imile triangulum DBG; &
paiter triangulo H G F,{it Amile uiinguluin HGB,quia
omnia {unt rectangula, &bina habent vaua angulum
communem. Ergo, & triangulum D B G, erit imile_»
triangulo HG B. Quare vt D B, ad B G.ita B G,ad GH.
Quare rectangulum (b DB, HG, erit zquale quadia-
to GB. lungatur AD. Ergotriangulum DB A, eltf:-
mile triangulo DB C; triangulo autem DB C, elt {iini-
le triangulumH GC. FrgovtD B,ad BA), GcHG,

o

ad GC. Ergo retangulum (ubDB, in HG, eritz-
?ualc rectangulofubCG,in BA. Sed retangulunL
ub D B,in HG, oftenfum eft xquale ghadrato G B.
Ergoquadratum G B, eritxqu ale reGtangulo fubCG,
in BA. ErgouesCG, GB, BA, (untcontinue pro-

ortionales. Cum autem fit, ve C G,ad G B, fic qua-
dratam C@G, ad rectangulum CG B. Ergo, & com-

onendo,vt CB,ad B@, fic quadratumC (3, cum»
re¢tangula CG B, nempe rectangulum BC G > ad rec-
tangulum CGB. Sed vt C@G, ad G B, {eu viG Byad
B A, ficrectangulum CG B, ad quadratum G B. Ergo
exzquali vi CB,adBA, (ic rectangulum BC G ad
quadrazum G B. Quod erat faciendum.

SCHOLIVM.

Inltru@io prafentis Lemmatis poteft inleruire
pro {olutione propoﬁtionis. Data vna extema-

rumn ordine trium continue proportionahum, & fum-
mz
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ma medix, & alterius extrema, diftinguere (ingulas.
Nam ctim probatum it CG, G B, & B A,efle tres conti-
nue proportionalcs. Ergo B A, eft vna extremarum,&
C B.¢cft compofita ex altera extrema , & ex media.

LEM-LXXV PROP-CXXX:

Dato triangulo ABC, & per punc-
tum A, aéa A F, indefinita, &
parallela B C, &dao mBC,
‘ctiam poducta ad parcesC, pun-
&um 1, & du&ta D B F, unan-
_gulum excernum F E A fir ad
mangulum dacum AR C,m da-
“ta’proportione. ~

linea BC . Nam vel potelt cadere iniplo B, ve

QVatuot diuerfis modis potelt dariipunctum D,in

in prima figura ; vel in-iplo C, vt in fecun-
da; velinter B, C, veintentia s veltandem vlra BC, vt
in quaita. Sicaditin B, vt in prima, tanc res eit facilis
negotij. Nam dataratio fit, quam haber BC,ad H Et
fiac viH,ad BC,taB C,ad F A, & ducarur F B, Dico

tiangulum FB A, effe quafitum. Quod patet, quia,
cumduotriangulaFB A, BAC, intinter ealdempay

rallelas; ergo habebunt eandem altitudinem. Quare
crunt
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erunt ad inuicein, vt bafes. Frgo triangulumF B Aeric
ad triangulum B A C, vt bafis F A, adbaflim B C, {ed vt
BC,adH.

" Inalijs tribus cafibus femper fiar, vi BC, ad BD;ita
H,ad K, & per propol.antec.BA, taliter fecetur in k,
vireGtangulum A B E,fitad quadrati A E, veK,ad BC,

A F A
F _L \
NG Y \
K
\ —_
bs N Gc T, c P
T 13
D
\ ~
) D C 3 C D
& ducatur per punéta DE, linea DEF,occurrens AF,in
F . ( Occurret enimyquia F A,B C,funt parallelz.) Dico
triangulom F A E, efle quz(itum. Ducatur EC. Trian-
gulum FA E;ad triangulum ABC, habet rationem ¢o-
poﬁtam , ex rationibus trianguli FAE, ad triangulum
BED;uianguliBED, ad triangulum BEC; & trian-
ouliB EC,ad triangulum A BC.. Sed trianguliF EA,

ad triangulum BE D, (quiaob parallelas FA, BC, {unt

fimilia, ) eft vt quadracum AE,ad quadraum EB; & _»
Ll trian-
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triangulumBED, eft aduiangulumBEC, vt BD, ad
BC; triangulumvero BEC, et ad triangulum BCA, ve
BE,ad BA. Quare ratiotrianguli FAE, adtriangulum
A B C, componetur quoque ex ratione quadta;tiAE,ad
quadratum E B, {ed ex duplicata ratione AE, ad EB ;&
ex rationtbus BD,ad BC; & BE, ad BA. Sed ex vna

F L A F A
H
}__._——-———'l
K
B13 G C ISA CD
F A F
3 K
P D [ . C D

ratione A E,ad EB, & exratione B F,ad BA, componi-
turratio AE,ad BA, & vt BD,ad BC,itact K,ad H
Ergo ratio trianguli F A E, ad triangulom A B C, com-
ponetur quogue eéx vnaratione AE, ad E B, ex ratione
AE,ad AB, & exrationeK,ad H. Sed ex ratonibus
AE,adEB,&AE,ad AB, componiter ratio quadra-
AE, ad rectangulum A B E;& vt quadratum A E,ad rec-
tangulum ABE, ficeft BC,ad K, conuertendo percon-
ftractionem. Ergo &ratio trianguliF A E, ad triangu-
' lum

. . L
fun BA C, componetut exrationibus BC,ad K, & K,
ad H;nempe eritad iplum,vtB C,ad H. Quod erac
faciendumy .

SCHOLIVM.

=X didis habemus modum , quo {oluamus hanc
E pro}qoﬁ‘tionem. Dato parallelogmmmo FC, vt
in prima figura, cuius diameter ficBA, & datoin BC,
etiam producta ad partesC, punctum G, ducere GM'L,
vt triangulum LM A, (it ad parallelogrammum FC,in
data proportione. Soluta eft enim propofitio in trian-
gulo, quod eft dimidium parallelogrammi.

PROBL LVI- PROP-CXXXT].
Datis duabus reétis lineis BA, AD,

continentibus quemlibetangulum,
& data AC, fecante angulum
B A D, veccumque ; datoque in
alcera ipfarum AB,velA D, pun-
&o D. Ducere DEB, vt qua-
dratcum B E, fit ad re€tangulum
BDE, in data proportione.

Ata proportio fit, quam habet H, adK & per
punérum datum D , agatur DlC, parallela B A,
Ll 2

quz
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quz vtique occarrer A Cy indefinite prodocte , qair_
cum ipfa concurrit etiam ei parallela B:A 5 occurrar in
C, adeo vt flat triangulum AC D ; per propofit. ergo
anteced., datoinC D, punéto D,ducatur 0 E B, oc-
currens A B, in B, vt triangulum A B E, fit ad wian-
gulum ACD, vt H,ad K. Dico fatum efle, qnod
proponebatur. Nam triangulum BE A, ad triangulum
A C D, habet rationem compoficam ex ratione triangu-
HBEA,adujangulum AED, & trianguli A ED,ad
triangulum A CD. Ergo ratio quoque H, ad K, comn-

A

74

_ponetur ex iftis rationibus. Sed vt triangulum BAE,ad
rriangulum AED, ficet BE;ad ED 5 & vt triangulum
E A Djadtriangulum A DC,fice® AE,ad AC. Sed
ob parallelasB'A, CD,v¢ AE,ad AC, ficBE,ad BD.
Ergo ratio quoque H,ad K, componetur ex ratione BE,
o ad
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4dED, & ex ratione BE, ad B D . led itz duz ratio’
nes componunt qoque rationem quadrati BE, ad re-
&Gangulam BD E, ErgoeritveH, ad K, fic quadratum
B E,ad rectangulam BD E. Quod erat faciendum.

PROBL LVII PROP.CXXXIL

Do parallelogrammo quocumque
A C, & in es baft BC, etiam
protracta ad partes C, dato vbi-
hbet puncto O, ducere O G H,
fecantem latus AB, m G, & oc-
currencem M A, protracta inde-

finite in H, vt magulum HAG;,
~{ivad parallelogrammum A C, in
data proporcione.

Ata proportio Gt,quam habet R, ad$. Pu n&um
D autem O, potelt cadere , velin B,velin C, vel
incer C, B, veltandem vira C . Sicadit in B, vtin pri-
ma figura. Problemaeft facilis folutionis. Nam (1 fiar,
vtS,adR , ficdupla DA, ad AH, & iupgatur BH,
eriangulum H A B, erit qua(itum. Nam triangulum_o
H A B, ad triangulum, cuivs balis dupla A D, & cadem

2ltitudo cum altitudine trianguli HA B, eft v H A »ad
duplam



174

‘duplam AD, nempeexconltructionevtR ,2d S. -Sed
uiangulo cyiusbalis A D, &altituday alsitgdo t;iangiul‘i
H A B, [ed panallelogrammi AC, eft xq@xéle(pamllélo»
grammum A C.. Quare patet propoficun: .

\ :

B oC N

ST autenrcadit in C, velinter 2, C, vel vltra C. I
emnibusiftis cafibusfieceadem conftructio.Aad enitan-
dam vero confufionent: ponemus tantim figuram, in_s
qua cadicinter B, C. Vnulquifque etenim. potexit ap-
plicate eandem confltruionem cxteris calibus. Pro-
ducatur B A, in. K, vt AK, fit zqualis BO ; deindz_»
facve S, ad R, fic pa—rallelogtmundm:Az C,ad aliud; cu-
wsduplo applicetur ad reGtam K A ;.in: angulo KAD,
aquale, quod.fis K M, & vbicum que-fecer A D‘,-éi’iéxﬁ*
productam, Giopus (it , compleatur parallelogrammum:
KN, &ad datam: re@am: linea A M, inangulo BAM,
applicetur parallelogramma AP zquale parallelogram-
mo:A N, excedens thombo M P, fccansA‘B,in‘puhc:oé
€, 8 per pun&ta O G, ducatur OG H, occurrens DA,

in.
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inH, & faciens trf:mgulufn HAG. Dico triangula m
HAG, eflequzlitum.

* Quoniam enim parallclogrammum A N, eft zqazie
parallelogrammo A P. Commune ablato paraliclogra:-
mo AG. Ergo para]lc]ogrammum reliquum G N, crit
zquale thomboMP; & funt in eodemangulo, quits
tim angulus B G Q. quam angulus Q M T exeerm, {unt
zqualesinterno, & oppofito G AM . £rgoviBN, {ed
A M, eizqualis. ad M Q. feuad AG,ei zqualem, i s
MQ.adQN,(ei AG,ad GB. Sed vt AG,ad G B, fic
( propeer imilicadinem triangulorum H 4 G,GBO, (it
enim {imilia,quiaH A, BO, {ant parallelz ) ita H 4,ad
BO,fetad 4K, (fupraenimfacta et 4 K, zqualis iph
BO.) Quare, & viM 4,ad 4G ficH 4, ad 4K. Ergo,
quod fitlub excremis. eft zquale facto fub medijs,dun.
modo omnia fint fa&a {ub eodem angulo, vt ab alijs
oftenditur, {ed precipuc d Caualerio lib 2. Geome:r.in-
diuid. propol 7. Ergo quod fitfubM 4, in 4K, nem-
pe parallelogrammum M K. erit zquale ei, quod fic (ub
H4,in AG, nempe parallelogrammo duplo trianguli

H A G; quiaduoanguliK AM, & HA G,ad verucem
funtzquales. Ergo, & illorumdimidia erunt xqualia,

nempe triaugulum H A G, erit equale dimidio paralle-

logrammi K M. Sed dimidium parallelogrammi K M,

et ad parallelogrammum AC, viR ,ad S; (faCtumelt

enim{upra ve $,ad R fic parallclogrammi A C,ad aliud,
cuius duplum fadtl eft parallelogramma KM . ) Quare,

& vt R, ad, fictriangulum HA G, ad paiallclogram-

mam A C. Quoderat faciendum.

SCHO-
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Vamuis in hoc Problemate fint defignata tantam
duo fchemara ad enitandam confufionem , atta-
men propter divetfitatem cafus O, & diuerfita-

tem applicationum parallelogramorum,conflituerentur
1 2. Schemata diuerfa , vt experienti patebit. Inomni-
bus tamen cafibus, preeterquamin primo, fiet eadem
conftruétio.

LEM-LXX VI PROP-CXXXIIE

Datam rectam lineam taliter produ-
cere, vt quadratum date, via cum
duobus rectangulis fub data, &
fub inuenta, ad quadratum inue-

tx: {it in daca proportio;ﬁc.
i

e T T
~
/ /. \
\ \
. N o

A G B D E c
Ata retta linea (it A B, quam oportet taliter pro-

ducerein C, ve quadratum A B, cum duobus re-
&an-

‘:‘l
X,

///ﬁ U~
/ !
| ;

[}
i
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&angulis ABC, {i¢ ad quadratum BC, in data propot-
tione} quz fitea, quam habet A B, ad BD, ei pofitam
indireGum.. Super A D, diametro fiar femicirculus, &
BD, fumatur dupla BE, 3 pundo autem B, erigatur
normalis BF, & iun@a DF, centro D, interualloDF,
defcribatur femicirculus fecans BE, produ¢tamin C, &
in G, vbilibet. Dico A B: datam, efle productamin C,
fic,'vt quadrarum A B, cum duobus rectangulis ABC,
(icad q;uadratumBC,vtAB,ad BD. :

' Quogiam €nimm duoreCtangula ABD, & CBG, funt
zqu aliafinter fe,quiz ambo zqualiacidem quadrate BF,
& campre@angnlum C B G, fit zquale rectangulo BCE,
quia GB, & CE, fuat zquales, vtfacilé patet confide-
ranti. Ergo rc&angulum ABD,erit xqualc reangu-
lo BCE. Etcommuni addito reangulo GBE. . Ergo
duore¢tangulaABD, & CB E, eruntzqualia rectan-
gulisBCE, & CBE, nempe quadrato BC . Verdm
viA B,ad BD, fic ( fumpta communi altitudine A B, )
elt quadratum AB, ad reGtangulum ABD . Padter vt
A B,ad BD, fic ({umpta communi altitudine BC,) elt
re&tangulum A BC, ad re¢tangulum CBD; vt autem
voum ad voum, fic duoad duo. Ergo, & vt AB, ad
BD, (icduore@angula ABC, ad duo rectangula CBD,
nempead reGtangulum CB E. Cumergo prebatum fic
efe, vt A B,ad B D, fic tam quadratum A B, ad reGtan-
gulum ABD, quam duo rectangula ABC, ad retan-
gulumCBE. Ergo, &vt AB,ad BD, ficambo ante-
cedentia ad ambo confequentia , nempe quadratum.s

AB, vnacum duaobus rc&anguhs A BC, ad reGangulu
Mm ABD,
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A BD,cuni rectangulo CB E. Sed iftis probatum eft
fupra zquale effe quadratum BC. Ergo, & vt AB, ad
BD, fic quadratum A B,cumduobus re¢angulis ABC,
ad quadratum BC. Quod erat faciendam. ¢
PROBLLVIIFPROP-CXXXIV.
Dato quocumaque paral.le]ogrammd,
A BC D, & dato puncro'(s, in
BC, v»proc_lué’ca; ducere GHFE,
occurrente D A, pr_oduétﬁe n E,
vt trapezium FADH, fic ad i
gulum E A F, in data propor-
tone . D
D_Ata préporti_o}ﬁt, quafn habet BC,ad K, & DA,
 per propof.' anteced. taliter producatur in E, Ve
quadratum D A, cum duobus rectangulisD A F, fitad

quadratum A E, viBC,ad K 'Et ducatur G E, fecans
lateraDC, AB, inw a

pundtisH,&F. Dicoy A2
factumefle> quod pro ! F‘-<-;j—~~———'——1 D
ponebatur. U

s il - ST

fimilia. Ergotriangu- NG

lum D EH, eritad tria-
\ qu-

B ¢ G

Quoniam enim tize ‘ \ '
gula DEH, A EF,{unt {

+73

gulam A EF, vt quadratem DE, ad quadratum A E. Ec

dividendo ,trapezium D AFH, ericad triangulunLs
A EF, veexceflus quadrati D E, fuper quadratum A E,
ad quadratum A E.fegl talisexceflus ef} aaqqalis quadra-
to D A, & duobus regtangulis DAE. Ergo,&vequa-
dratam D A, cum duobus rectangulis DA E, ad quadra-
tum A E, et ve BC, ad K; fic trapezium D AFH,ad
triangulum A EF. Quod cras faciendum.

PROBL LIX- PROP: CXXXV:

Datis duobus circulis circa eandem
diametrum, quorum vous it n-
ra alium ,-aptare per cetrumm-
noris lineam in maiort, vt fegme-
ta intercepta Inter circumferentias
circulorum , fint in data propor-
tione.

W Atoram cit»culdrum diametri int AB,CD. E
D vers (it centrum minotis ; data vero ratio fit,
quam habet D E, ad H. OportQthCereP OELM,vt
ML,ad PO, fitve DE,ad H. Vel circuli funt conce-
trici, vel excentrici. Sifunt cocentrici, patet Problema
non pofle (olui nifiin proportione zqualitatis, & tune

omnis linea aptata in maiori circulo tranfiens per cen-
" Mm 2 trum
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tmlm minoris fa'!cit,pmpoﬁ tum . Siverd funt excentrici;
vel e tanguntineus, vel non (e tangunt , quamuis no-

temus tantumn (chema, in quo non fe tangunt; & pro-
portio vel elt equaliratis, vel inzqualitatis, & i eft in-
zqualitatis , fi e[t maioris inxqualitatis, nequit efle_s

mator ea, quam habet BD,ad C A. Siverd fic minoris
inzqualitatis, nequit efle minor ea, quam habet AC
ad. D B. Ratioeft, quia ex omnibus fcomentis‘interccz
ptisinter circumferentias linearuma pta?arum in circulo
maiori, & tranfeuntium per punctum E |, DB, eft tna-
ximum omnium, & A C, minimum, vt facil¢ poteft
probari. His premiffis. P

férg) Fun&q E, e.ringturlfuper A B, EF, fecanscircum-

ram minoris circali in N, quz p ‘

G. Etobeuitandam confufi om,n?r ;p&ziumitil&?fl:i
ponantur feorimR T, zqualis EX, (i ED, &Q, po-

tens

18
tens excefs quadrati E G, fuper quadrato EK;& fiarve
H,adRT.[cuad ED.ficR T, ad I S, fibi ipfi pofitam
in dite@tum . Et pariterfiac viH,adR T, fic Q, ad V,
&inter Q, V, inueniatur media proportionalis ,cuix-

ualisfiat R X, ere@a normaliter (uper R T, & puncto
R ; &divifa R T, bifatiam in Z, & iuncta Z X, cen-
tro Z ,interuallo Z X, defcribatur {envicirculus (ecans
R T, produtuminl, &3. Deinde centro E, interual-
loxqualiipiT], defcribatur portio circumferentix cir-
culi occurrens circumferentie maioris circuli in punc-
to M. (Occurret enim (emper, vtinfraprobabitur , ) &
per punéta M, & E, ducaturlinea MLEOP. Dico ta-
lem efte duGtam, veficficut ED,ad Hiic ML,ad P Q.
Quoniamenimtota Z I, eft zqualistotz Z 3, & ZR,
et fatazqualisZ S ; ergo, & reliqua IR, eric zqualis
reliquz $ 3. Quare & rectaugulum SIR, erit zquale
rectangulo 3 R 1. Sed reCtangulom 3 R 1, eft zquale
quadtato X R, quadratum autem X R , eft zquale rec-
zangulo contento fub Q, & V, ¢ex conltrultions .
Ergorectangulum ST R , eritzquale re¢tangulo conté-
tolubQ, & V. Quoniam verd (upra fatumett, veH,
adR T,ficQ,ad V,vtautem Q, ad V, fic (fumpti
communi aliitudine Q,) elt quadratum Q,, ad reGan-
gulum Q, V, & rectanguloQ, V', oftenfum ci fupra
zquale re&angulum SIR . Ergo, & viH, ad KT, (¢
quadratum Q_, ad rectangulum SIR. Pariter quonia
(uprafattumeft ,veH,ad R T,(ic RT,ad T *, vrautem
RT,ad TS, fic { {umpta communt aluedine IR,)
rectapgulum TR 1, adrectangulum fub 5> T, inl R.

Ergo,



282
Ergo, & vtH,ad R T, fic rectangulum T R 1, ad rec-
tangulum (wb T S,inIR. Sed & vtH,ad R T, fic [u-
pra probatumeft effe quadratum Q , ad rectangulum s
SIR. Ergo & vt quadratum Q,, ad rectangulum S IR,
{ic rectangulom TR [, ad rectangulum corentam (ub
ST, in R1. Cum ergo fit,veH,ad R T, fic thmtotd
quadratam Qad totum rectangulum S IR , quim ab-

latumrectangulum T R 1, ad ablatuin rectanguld S T,
IR. Ergo, &reliquum ad reliquum erit vt totum ad
toti,fen vi Had R T . Quare, & veH, ad R T, fic ex-
ecfius quadsati Q . fuperrectangulum T R |, ad rectan-
gulum TIR. Sed RT,eftequalis ED, velEL;T1,
eftequalisiph EM R I, elt &qualisipfi L. M; vade rec-
tangulum TR I, elt xquale rectangolo ELM , fed rec-
tangulofub O E, in L M stectangalum vers TI R, eft
xquale rectangulo E ML ; quadratum autem Q, eft =

qua]c
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quale exceflui quadrdti EG, luper quadratum EK . Ex-
go, & viH,ad DE, (ic excellus quadrati EG, fuper
quadrato EK , minus rectangulofub OE,in LM ,ad
rectangulum® ML Sed quoniam rectangulo F E G, (et
quadrato EG, eft zquale rectangulum P EM . Ergo,&
quadrdegm E G, minus rectangulo O E, L M, & minus
quadrato EK, feua EL,erit zquale rectangulo MED,
minus qﬁadrato EL, & minus recrangulo OF LM;
nempe rectanghlo fub EM, inPO. Quia rectangult
MEPD, dividitur in rectangula MEO, & ME, OP;
rectangulum vero M E O, dinidicur in rectangulom_.
L EO, nempe in quadratum LE, & in rectangulum
ML, EO:" Ergo&vt HadDE, (icrectangulu M E,
P O,adrectangulum EM L. Sed vt rectangulum ME;
P O,ad rectangulum FML, fic{ propter eandem alti-
tudinemME, ) et P O,ad L M. Ergo, & con uertendo
veDE,adH,lic ML ad PO. Quoderat &c.

Quod verd circulus factus cétro E. interuallo zquali
ipfi H1, {emper oecutrat circumferentie maioris circuls,
facile patebit ex proceflu demonftrationis, & ex deter-
minationibus Problematis. Quia, (i non occurreret,(ed
caderec vel totusintra, vel totus extra , probaretur eode
difcurfu, proportionem datam effe malorem ea> quam
habet BD, ad C A5 vel minorem ¢a, quam habet C A,
ad B, vt confideranti, & experienti patebit.

AT I
Cogd

LEM.-
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LEM-LXXVIIPROP-CXXXVI

Sifint quatuor reétz linez continue
propertionales ,-¢rit , - vt quadra-
tum primz minoris, ad exceﬂurg
quadrati mediz mmoris {uper ipsa
{ic media minorad exceflum quar:
tz {uper ipfam. o
Int quatuor rectz linex A, B, C, D, continué

J_proportionales. Dico effe, vt quadratum A, ad

sxce{lum quadrati B, fuper quadratum A, fic B, ad ex-
cefllum D, {uperiplam. = | »

ol =|»

D

Quoniam ¢pim D,C,B, A, funt\quatuorcontinuc
proportionalss , etit, ve D, ad B, ita c}_uadratum B, ad
quadratum A Quare, & perconucrfionem rationis,
erit ve D, ad excelum illius fuper B, fic quadratum B,
ad exceflum illius fuper quadratum A . Ergo, & diuide-
do,vt B,ad excefsum D, fuper B, fic quadratumA ad ex-
cesum quadrati B, fupcripfum « Quod erat &c.

LEM.

28
LE T XXVIIPROP.CXXX VI

Sic femucirculus AC B cuius diame-
tet AB, & eius peripharia {ubren-
datur a eribus chordis A C, CD,
& DB; D C, autem fit produ-
&a verlus C, indefiaice, & 2 pun-
¢to A, fic dua fuper iplam nor-
malis, A ... Dico P aral'}c!epipe_-f.,
dum faGtum fub A B, in rectan.
gulum E CD, efle zquale foli-
do fado fub D B, in rectangu-
lum A CD.

Veatur A D Quoniam duo anguli ACD, &

D B A, funt zquales duobus recis, quia qua-
drangulam AC D B, eft incirculo ; & pariter duo an-.
galiACE, & ACD, funt zquales duobus reis. Er-
goduo (unt zqualesduobus. Quare communi ablato
angulo ACD, ergo angulus A CE, erit zqualisan-
gulo ABD. Et pariter angulusreGus A E C, eltxqua-
lisanguloreGo ADB. Quare, &reliquus erit x qualis
reliquo ; & triangulum A E C , erit {imile triangulo
ADB. Eigo,vt EC,ad CA,fic DB,ad BA. Sed
Nn vt
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vtEC,ad C A, fic ( fumpta communilaltitudine C D,)
eftretangulum EC D, adrectangulumA CD . Ergo

&vt DB,ad BA, fic reGangulum ECD, ad reitan-
gulum A C D. Ergo folidum factum fub extremis
erit equale facto {ub medijs. Ergo fictum (ub DB,
inrectangulumD C A, erit zquale facto ubA B, in
rectangulum EC D. Quod erat oftendendum.

LE.LXXIX. PROP.CXXXVIIL

Datis jj{dem, quz fupra. Dico qua-
dratcum A B, efle zquale trious
quadrats A C,CD,DB, & duo-
bus rectangulis E C D.

N AM .quadra«tum AB, eft zquale duohus qua-
: dratis BD, & D A. Quadratum autem D A,
el

1‘87;
eft equale duobus quadratis AE, & ED  quia tam_s
angulus AED, quamA D B, (unt recti. Quadratum
autem E D, eft zquale quadrato EC, quadrato CD,
& duobus rectangulis ECD; & patiter duo quadrata
AE, EC, funt zqualia quadrato A C. Ergoa primo
ad vltimum, quadratum A B, erit ®quale quadratis
BD,DC, &CA, &_, duobus rectangulisECD.
Quod eratoftendendum. :

PROBL LX: PROP- CXXXIX:

Datis tribus re&is lineis , inuenire rcs
micitculum , cuius peripharia’

{ubtendaturab ipfis.
D‘\tx‘ tres rectz linez fin LMN, & oporteat‘?&.‘

cere, quod imperatum eft. Tunc vel omnes
tuntinzquales, vel {untduz illarum zquales. Sidue
funt zquales foluetut Problema perlocui pland. Sint
ergo L, & M, zquales, & ipli N, fiat zqualis A B,
A’ pun&to B, erigatat perpendicularis BE, cuius qua.
dratam fitduplum quadrati L, vel M, & diuidatur A B,
bifariamin P, & iungatur P E. Centroautem P, inter.
walloP E | defcribatur femicirenlus ,cui occurrat A B,
productain punctis O, & F, & fuper AF, ramquam
fupradiametro fiat lemicirculus A G F,&a puncto A,ap-
tetur AG, zqualis A B, & circumferentia G F, fecetur
bifatiamin H, & iungantur G H, HF, & HB, & du-
Nn 2 catur
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catur 4 puncto H, perpendicularis HK, ipfi A F. Dico
GH, &HF,effc zqualesipfi L, & M, & femicirculi
AGF,efle quzfitum.

L
M
o

o}

~ Quoniam enim circumferentia GF, eft e&ta bifa-
nam in H. Ergo angnlus G AH, elt xqualis angule
H.A B. Sedetiam duzlinez GA, A H, {unt x@ual@s
duabuslineis HA, A B, altera alteri . Ergo triangulil
GAH,erit :qqua]e triangulo HAB, &G H , €Tt xaua-.
lisHB. SedGH,eft equalis HF. Ergo BH, eritz-
qualis HF. Quoniam autem duobus quadratis B K,&
KH, eftzquale quadraum BH, & pariter duobus qua.
dratis HK K F, et @quale quadratum HF, & duo
quadrata BH, & HF, funtinter fe zqualia, quia&_,
latera BH y & H F, oﬂcnfa funt a:quali.g }:I’UO duo
quadrata BK, HK, erunt xqualia duobys qubadmcxs
HK,KF. Etcommuni ablato quadrato H K. -Frgo,
quadratum B K , erit xquale quadraco K F,& BK, ::ir

xqua.
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#dualis K B, Brgo réetadgalun AT B, erit duplum_o
rectanguli A F K. Sed rectangulo A F B, elt zquale
rectangulim OBF, quia BF, eftxqualisO A ;& rec-
tangulum O B, elt zquale quadrato BEs & pariter
rectangulum A F K et zquale quadrato FH. Quare,
& quadratum B E, eritduplum quadrati F H. Sed pa-
riter , quadratum B F, factum elt duplom quadrati L,
vel M Ergo quadratum ¥ H, eft zquale quadratis L,
velM, &FH, &HG, funt zqualesiplis L, &M, &
A G, fagtaelt,xqualis AB, eaN. Ergoinuentus eft
{emicirctlus &c. S D -
© SI vero tres L, M, &N, fint inzquales, foluetur
Problema per locum(olidum, demon(tratione compre-
hendente etiam calumantecedentem. Exponatur linea
F, potens imul tria quadrata L» M, N, & fiat vt quadra-
tum F, ad duplum rectangulum contentum fub M, &
N,ficL,adG;&dataF, minori extrema, & G, diffe-
rentia fecundz , & quartz in ordine quatuor continue

proportionalium , inueniatur fecunda A B, quz flat
dimetiens femicirculi, Quoniam A B, eft maior F, hoc
Nn 3 cft
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efttribus quadratisL, M, & N. Quare, fi aptenturdug
iplatom L ,M, & N, in {emicirculo, cuius diametet
A B, iplumtotam non occupabunt. Aptetur AC. z-
qualisL , & CD, zqualisM, & DB, ducatur. Dico
DB, efle zqualem N, & {emigisculum ACD B, effe
quefitam. lroducatur D C,verlus C, indefinite, cui
3 puncto A . occurrat perpendicularis AE, & ducatur
A D. Quonam (unt quatuor continue proportionales,
quarum prima minor elt F, & G, eft exceflus quartz {u-
per {fecundam , & A B, eltfecunda. Ergo per propolit.
136. erit v quadratum F, ad exceflum quadsati 4 B, (u-
periplum, itacrit AB.adG  Ergofactum fub quadra-
to Fsin G, erit zquale facto {ub exceflu quadrati & B,
fupet quadrawm F,in AB. Pariter quoniam fupra fa-
Qumeft vt quadratum F, ad duplum rectangulum con-
tentum fub M, & N, ficL ad G. Ergo factum fub qua-
drato F,in G, erit zquale [olido contento {ub duplo re-
&angulo M, N, in L, {ed [olido contente fub duplo re-
&anguloL, M, in N. Quare folidum contentum (ub
duplo rectangulo L, M, in N, erit zquale facto{ub A B,
in exce{lum quadrati A B,luper quaaratum E, (eu fuper
tria quadratal, M, N, ei zqualia . Quare , & communi-
bus additis fatis {ub A B, in trta quadsaza L, M, N.
Ergocubus A B eritxquale fadtis {rh N, in duo rec-
rangula L, M, (L0 ACD, quia AC, el zqualis L , &
CD, et xqualis M, & folidistactis fubA B, in tria qua-
draa AC, CD, & N. Et quoniam per propofit.antec.
quadraium- A B, zquaturquadratis AC, C D, D.B, &
duobus rectangulis EC D. Ergo, & cubus A B, erit

quale
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quale factis (ub A B, intria quadrasta AC,CD, DB,
&in duorectangula ECD. " Frgo & hac facta grunt -
qualia factis fub A B in uadrataL, & M, feu 1n qua-
drata AC,CD, &in quadratumN, &in duo rectangts
laACD. Ftcommunibusablatisfactis fubA B, in.e
quadrata AC, CD. Ergo factumfub A B, in quadra-
tum D B, cum facto fb » B,in duoreétangula EC D,
{ed {ubD B, in duo rectangula A C D, qua illis (unt
zqualia, per propofit 137 cruntzqualiafacus (ub AB,
in quadratum N, & {ub N, in duo reCtangula ACD,
Ex vtraque parte (unt duozqualia, perope duosectan-
gula ACD, &A B, Ergo o8& N yeriezqualis D B.
Quod cratoftendendum.

APPENDIX

Pro Indiuifibilibus.
PRopof. 2 extraordinem fumpta, qux habetur pag,

116. demonftrauimus peculiari modo per Indiui-
{ibtha,Cylindrum efleduplum Conoidis parabolici (u-
per eandem bafim, & circa cundemaxim cumiplo At
nuncanimaduertimus , coltro ordine procedendi.pofle
concludiillud admirabile, quod Celeberiimus Galileus
habet1n pottremis Dialogis, pag.apud nos 2 8. Nimiri
circuli circumferentiam zqualem effe puacto. Moduwm
Galilzi videat Lector, loco [upracitato. Nofterauters
fequens elt non aliter difcrepans 8 Methodo Galilet,nift

quia vamur folidis diuesh ab ijs, quibus iple y;izu;; .
ro-
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Propofit. ergo fupra titata cuius fcliema denuo poni-
mus oftendebamus, quod fi accepto in A E, vbiliber
puncto N, per quod ordinatim applicaretur OPL N,
femperveram efle cifculum, caivs radius ON, xquari
circulis, quoram radij PN, N L. Sed non fohim hoe
verum eft, fed ctiam armillam circularem {ignatam lic-
tetis OP QR , zqualem efe circulo LN M. Quod
patet faciliter; quid cum q‘uadl‘atum O N, fit aﬁqu’aic 2
tam duobus quadratis PN, N L, quim quadrato PN,
&redtangulo OP R, fequitur ( demptocommuni qua-
drato P N;) reCtangulumQ PR, remanere. zguale_s
quadrato LN ac prdinde, armillam O P QR } relle z-
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qualé circulo LNM; & cum hoc femper verificetar,
etiam vetificari, exceflum Cylindri HG, qui lignatur
licteris HFX V GK, [uprafruftum parabolick HXVK,
zqualemefse portioni Conoidis X A V, tim fecundum
totum,

1971
totam, quam (ccundum partes. Vade cuin v . purt
HOPQR K, fitzqualis LAM , portioni conoiiss, &
hoc femper verum fic; fequituretiam, quod cum tan-
dem ex continua diuifione deueniamus ad circumferé-
tiam, cuius diameter H K, & ad A, varticem conoidis,
etlam circumferentiam effe xqualem vertici, nempe
puncto. Ciica hoc nonimmoror, quia tacihffimé, &
claritfim¢ explicatur & Galileo, ac eodem modo debet
in calu noftrophilofophad,

" AtP.Marids Bettinus Societatis [efis, Vi, quicum
fuerit auchor Apiariotum poret Apis nuncupari ; quia
ficut b habet vade, & mellificer, & pungat , fic hic
mellificac, fuauiflimam docrrinam docendo, puagitque
fuoaculo nonre@¢ de Mathematicis, fecundum iplum,
fentientes. At Apisinfelix que {timulom ammittens
FeriendoIndiuiﬁbﬂia,periclitata et. Author ergoifte
parui peridens, quain patadoxo Gulilei aic [lluftriffi-
mus lfaterlocutor Sa’gr‘edo Conciais 1eus verbis, quz
loco Galilei citato v pofluntconfpici, tom.3. ui Erarij
pareg Geom.{chol.1 &alibi notar aliqualiter Galilei pa-
radoxam , vade, nec noftrum omnimode ei placeret.
Admonet ergoing efle intelligenidum, circumferenciam
zqualem cfse‘pun&‘o ficabloluté, & Geometrict, (ed
phyfice. Attamended ucimus ex lioc veritatem pulcher-
imam , nimituminter phy(caindiuifibilia voumaliad’
multum phyficé excedere., Nam cam verum fit, phy-
ficeloquendo, circumferentiam, coius diameter HK,
zqualem effe puncto A, & poflinus concipere Cylin-
dram in infinitam baflum maiorum, & in eo infcripta
Conol-
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Conoides, vt fupra fatumeft, & (emper circumferen-
tia (it zqualis, phyfice loquendo, vertici conoidis, &
tamen, & ha circumferentiz, & hivertices fint quan-
titazes phylicze ,aded vt inter iplas cadat vera proportio
xqualuatis. Sequitur, quod permutando, quam pro-
portionem habet circumferentia maior, & ve ita dicam,
maxima, ad parut{limam circumferentiam , hanc ean-
dem habeat vertex conoidis maximi ad verticé conoi-
dis parwfiimi. Vndevertex conoidis maximi excedet,
vtitadicam, infinitd, verticem conoidis paruiflimi ; &
tamen vterque vettex,elt punctum phyficeindiuifibile.
Et viique admitabili limum eft confiderare, quantum
poflimus concipete diftrahi indiuifibile phyficum , ve
vertex coni, vel conoidis , phyfice accepti, equetur cir-
cumferenti circuli, quz caufa fugimmen(icatis, qui
poteit concipi, infinita queatappellari, for

VerumP. Rettinas loc. fup. cit.§. £ 8. &c. adducit pde
radoxum longé,ve iple appellat, mirifimum ; nimirum,
nonfolum circumferengiam, {ed circulum totum,zqua
lem efle puncto. Sed vt ignorantiam meam hbere fa-
tear, tale paradoxd tali pacto mihi viderur miriflimi, v
inFelligcntiam meam effugiat: Contra tale paradoxuiii
3liqua Geometrice obi jeerem, fed nolo verba habere cii
mortuis. Videat Le&tortale paradoxum loco citato, &
fozlitan agnofcer, quam mehus faifler Beteino per indi-
uilibilia procedere, quam irtationabilj Iiuorcipfa fpcr~
nere. Sicenumab indiuifibilibus abhorret, vt qualiipla
lutam fine, ipfe verd Armellinus, eupiar potius mori,
quam f¢dari, Sic enim loc fup cit, Schol..z. de Indiui-

fibi-

- - P . Zﬁf .
{ibilibus loquitur + T’ pofiremis #ifpsndes t’mpmgem'rﬁﬂ{
sl frmalstudimem plylofophantiwm cired ﬁﬁi""‘“ Gem?t_:ftt
casper indiuifshilia . Loniélongius d me abfer 'i ﬁvﬁrm‘"tfg‘m-
metricas meas theortas optata fine dememffrare verstatis.
Quod fiever [i (contra 4. definstionemlib.g .wffﬁd 14 noffva
ad eam ) comparareminter fe, qua Geometricam inter fe pro-
portiomm non habent qtm/i.r fF conparatio ﬁgummm y &/
phylofophatio circa eas per indsusfibilsa . h][C“lng €rgo Le-
&ur, quomodo author ifte in indivifibilia incidens,
quaft fibi Dxmones occurrerent exclamer: Longe lon-
gins @ me abfit @re., Sedcumecontra gndiuifibilia Author
iftcanno 1648. nihil, preter nouum livorem, nouiad-
ducat abijs, qua contra ea obiecit Paulus Guldinus in
{ua centrobarica, quibus abunde (ausfecic ipfemer In-
diuifibilium inuentor Bonauentura Caualerius in (uijs
excrcitationibus Geometricis exercitat. 3. anno 1647.
quo, maximaMathefis iactura,vitam cum morte comu-
tavit ; ideo nec nos circa hocdebemus nouicer verba_,
profundere,

SCHOLIVM.

Zc {unt, Benigne Letor, quz pro hac vice_,
I I determinauimustibi legéda proponere, Quam-

pluainaadhuc tenemus diuerfis temporibus 4 nobis ela-
bouara | precipue circa proportiones Superficieruny_u
Sphericarum, & Conicarum, que (uis temporibui tra-
destur , {1 Deus fanitatem, & vitam imperuetit. Hee
peilege, fiub placer, reliqua in non modica quanti.
tate



196 ,
tate, vel his pulchriara, wvel his turpjora expedt_s.
Tabellam errorum, vt moris eft, tradere, non exhi-
bemus , fed iplos corrigere tuz induftri¢ relinquimus,
precipue cum adhibita aliquali diligentia , faciliter
cognofcipoffinc. Et vale, -

FINTIS,



